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मुख्य आवरण अभिकल्पना 


से रूपांतरित 


प्रबल नाभिकीय बल वाभिक में प्रोयनों तथा न्यूट्रानों को बाधाता 
है तथा प्रकृति के चार मूल बलों में सबसे अधिक शक्तिशाली 
है। प्रबल नाभिकीय बल से जुड़ी एक गुत्थी सुलज्ञा ली गई है। 
प्रोयन में अन्तर्निहित तीनों कक्‍्वार्क यदा कदा म॒क्त प्रतीत होते हैं 


यद्यपि किसी मुक्त क्वार्क का प्रेक्षण अभी तक नहीं हुआ है। 
क्‍्वार्कों में एक व्वान्टम यात्रिकीय गृण होता है जिसे 'कलर' 
कहते हैं तथा ये एक दूसरे से ग्लूऑनूस' (प्राकृतिक सरेस) 
नामक बलों के विनिमय से अन्योन्यक्रिया करते हैं। 
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कार्टसैट-7 (080708/?-)अति निपुणता वाला सुदूर संवेदन 
उपग्रह है। वह भारतीय अंतरिक्ष शोध संस्थान (5२0) द्वारा 
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ऊँचे धृवी सूर्य तुल्यकालिक कक्ष में प्रमोचित किया गया! हसका 
उपयोग मुख्य रूप से मानचित्र कला के क्षेत्र में है। 
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सता जननी 


राष्ट्रीय पादयचर्या की रूपरेखा (2005) सुझाती है कि बच्चों के स्कूली जीवन को बाहर के जीवन से जोड़ा 
जाना चाहिए। यह सिद्धांत किताबी ज्ञान की उस विरासत के विपरीत है जिसके प्रभाववश हमारी व्यवस्था 
आज तक स्कूल और घर के बीच अंतराल बनाए हुए है। नयी राष्ट्रीय पादयचर्या पर आधारित पाठ्यक्रम और 
पाद्यपुस्तकें इस बुनियादी विचार पर अपल करने का प्रयास हैं! इस प्रयास में हर विषय को एक मज़बूत 
. दीवार से घेर देने और जानकारी को. रटा देने की प्रवृत्ति का विरोध शामिल है। आशा है कि ये कदम हमें 
राष्ट्रीय शिक्षा नीति (986) में वर्णित बाल-केंद्रित व्यवस्था की दिशा में काफ़ी दूर तक ले जाएँगे। 

इस प्रयल की सफलता अब इस बात पर निर्भर है कि स्कूलों के प्राचार्य और अध्याप्रक बच्चों को 
कल्पनाशील गतिविधियों और सवालों की मदद से सीखने और सीखने के दोग़न अपने अनुभवों पर विचार 
करने का कितना अवसर देते हैं। हमें यह मानना होगा कि यदिं जगह, समय और आज़ादी दी जाए तो बच्चे 
बड़ों द्वारा सौंपी गई सूचना-साम्रप्री से जुडुकर और जूझकर नए ज्ञान का सृजन करते हैं। शिक्षा के विविध 
साधनों एवं स्रोतों की अनदेखी किए जाने का प्रमुख कारण पाठ्यपुस्तक को परीक्षा का एकमात्र आधार बनाने 
की प्रवृत्ति है। सर्जजा और पहल को बिकसित करने के लिए ज़रूरी है कि हम बच्चों को सीखने की प्रक्रिया 
में पूण भागीदार मानें और बनाएँ, उन्हें ज्ञान की निर्धारित खुग़क का ग्राहक मानना छोड़ दें। 

ये उद्देश्य स्कूल की दैनिक जिंदगी और कार्यशैली में काफ़ी फ़ेरबदल की माँग करते हैं। दैनिक 
समय-सारणी में लबीलापन उतना ही ज़रूरी है, जितना वार्षिक केलेंडर के अमल में चुस्ती, जिससे शिक्षण 
के लिए नियत दिनों की संख्या हकीकत बन स्के। शिक्षण और मूल्यांकन की विधियाँ भी इस बात को तय 
करेंगी कि यह पाठ्यपुस्तक स्कुल में बच्चों के जीवन को मानसिक दबाव तथा बोरियत की जगह खुशी का 
अनुभव बनाने में कितनी प्रभावी सिद्ध होती है। बोझ की समस्या से निपटने के लिए पाठ्यक्रम निर्माताओं 
ने विभिन्‍न चरणों में ज्ञान का पुनर्निर्धारण करते समय बच्चों के मनोविज्ञान एवं अध्यापन के लिए उपलब्ध 
समय का ध्यान रखने की पहले से अधिक सचेत कोशिश की है। इस कोशिश को ओर गहराने के यलन में 
यह पाठ्यपुस्तक सोच-विचार और विस्मय, छोटे समूहों में बातचीत एवं बहस और हाथ से की जाने वाली 
गतिविधियों को प्राथमिकता देती है। 

एन.सी.ई,आरटी. इस पुस्तक की- रचना के लिए बनाई गईं पादयपुस्तक निर्माण समिति के परिश्रम के लिए 
कृतज्ञता व्यक्त करती है। परिषद्‌ विज्ञान एवं गणित पाठ्यपुस्तक सलाहकार समिति के अध्यक्ष, प्रोफ़ेसर जे,वी. 
नालीकर और इस पादयपुस्तक के मुख्य सलाहकार, प्रोफ़ेसर ए,डब्ल्यू, जोशी, जिन्होंने इस समिति के कार्य को 
निर्देशित किया, की विशेष आभारी है। इस पाठ्यपुस्तक के विकास में कई शिक्षकों ने योगदान किया; इस योगदान 
को संभव बनाने के. लिए हम उनके प्राचारयों के आभारी हैं। हम उन सभी संस्थाओं और संगठनों के प्रति कृतञ्ञ 
हैं जिन्होंने अपने संसाधनों, सामग्री तथा सहयोगियों की मदद लेने में हमें उदारतापूर्वक सहयोग दिया। प्रोफ़ेसर मृणाल 
मीरी और प्रोफ़ेसर जी, पी. देशपंडे कौ अध्यक्षता में मानव संसाधन विकास मंत्रालय के अधीन उच्च माध्यमिक 
शिक्षा विभाग द्वारा गठित निगरानी समिति (मॉनीटरिंग कमेटी) के सदस्यों के अमूल्य समय और सहयोग के लिए 
हम कृततज्ञ हैं। व्यवस्थागत सुधारों और अपने प्रकाशनों में निरंतर निखार लाने के प्रति समर्पित एन.सी.ई.आरटी, 
टिप्पणियों एवं सुझावों का स्वागत करेगी जिनसे भावी संशोधनों में मदद 'ली जा सके। 


निदेशक 
नयी दिल्‍ली राष्ट्रीय शैक्षिक अनुसंधान और 
20 दिसंबर 2005 प्रशिक्षण परिषद्‌ 
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भारत का संविधान 
उद्देशिका 
2 | हम, भाख के लोग, भारत ऊो एक संपूर्ण प्रभुत्व-संपन्‍न, 


समाजवादी, पंथ-निरपेक्ष, लोकतंत्रात्मक गणराज्य 
बनाने के लिए तथा उसके समस्त नागरिकों को; 


सामाजिक , आर्थिक और राजनेतिक न्याय, 


विचार, अभिव्यक्ति, विश्वास, धर्म 
और उपासना की स्वतंत्रता, 
प्रतिष्ठा और अवसर की समता 
प्राप्त कराने के लिए, 
- तथा उन सबसमें व्यक्ति की गरिमा और 
राष्ट्र की एकता और अखंडता 
सुनिश्चित करने वाली बंधुता बढ़ाने के लिए 


















दृढ़संकल्प होकर अपनी इस संविधान सभा में आज 
तारीख 26 नवंबर, [949 ई. (मित्ि मार्गशीर्ष शुक्ला 
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इस संविधान को अंगीकृत, अधिनियमित और 
आत्मार्पित करते हैं। 
डर आह 


९ ०११५ न निफ 


४.8५ 





९८7 2 
नशन्ख्कथकल 5 3 ल्‍ 5 ा+िा 5» 






पाठ्यपुस्तक निर्माण समिति 
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आभार 


पुस्तक के अंतिम स्वरूप के लिए आयोजित कार्यशाला में भाग लेने वाले निम्नलिखित प्रतिभागियों की 
बहुमूल्य टिप्पणियों के बारे में परिषद्‌ आभार व्यक्त करती है: वी.बी, त्रिपाठी, अवकाश प्राप्त प्रोफ़ेसर, भोतिकी 
विभाग, आईआई.टी., नयी दिल्‍ली; एम.एन, बापट, रीडर, क्षेत्रीय शिक्षा संस्थान, एन.सी.ई.आर.टी., मैसूर; 
डी. प्रसाद, बरिष्ठ वैज्ञाविक अधिकारी (अवकाश प्राप्त), विज्ञान एवं प्रौद्योगिकी विभाग, नयी दिल्‍ली; 
जे.सी. शर्मा, शिक्षा अधिकारी, शिक्षा निदेशालय, राष्ट्रीय राजधानी क्षेत्र, दिल्ली। 
शैक्षिक व प्रशासनिक सहयोग के लिए परिषद्‌ एम. चन्द्रा, प्रोफ़ेसर तथा विभागाध्यक्ष, 
डी.ई.एस.एम,, एन.सी.ई.आर.टी., नयी दिल्‍ली की आभारी है। 
परिषद्‌ गीता, इन्द्र कुमार, डी.टी,पी. ऑपरेटर; रेशमा नेगी, सतीश झा, कॉपी एडीटर; अनुराधा, रणधीर 


अकुर, प्रफ रीडर; दीपक कपूर, कंप्यूटर स्टेशन प्रभारी, डी.ई.एस.एम, , एन.सी,ई,आर,टी. और प्रकाशन विभाग 
के सहयोग हेतु हार्दिक आभार ज्ञापित करती है। 


आमुख 


एक दशक से भी अधिक समय पूर्व, राष्ट्रीय शैक्षिक अनुसंधान और प्रशिक्षण परिषद्‌ ने प्रो. टी.वी. रामकृष्णन, 
एफ.आर.एस., की अध्यक्षता में लेखकों के एक दल की सहायता से कक्षा ।। तथा 2 के लिए लिखी गई 
पाठ्यपुस्तकें प्रकाशित की थीं | इन पुस्तकों को विद्यार्थियों तथा शिक्षकों ने समान रूप से भलीभांति अपनाया । 
वास्तव में ये पुस्तकें मील का पत्थर तथा विचारधारा निर्धारित करने वाली सिद्ध हुईं | तथापि, पादयपुस्तकों 
और विशेषकर विज्ञान की पुस्तकों का विकास परिवर्वनशील बोध, आवश्यकता, पुनर्निवेशन तथा विद्यार्थियों, 
शिक्षाविदों तथा समाज के अनुभवों की दृष्टि से एक गत्यात्मक प्रक्रिया है । विद्यालयी शिक्षा के लिए राष्ट्रीय 
पाठ्यचर्या कौ रूपरेखा-2000 पर आधारित संशोधित पाठ्यक्रमों के अनुछूप भौतिकी कौ पाठ्यपुस्तकों का 
एक दूसग संस्करण प्रोफेसर सुरेश चन्द्र के निर्देशन में प्रकाशित किया गया जो अब तक लागू था। हाल में 
राष्ट्रीय शैक्षिक अनुसंधान और प्रशिक्षण परिषद्‌ ने राष्ट्रीय पाठयचर्या की रूपरेखा 2005 (एन.सी.एफ, 2005) 
प्रकाशित की तथा विद्यालयी स्तर पर याद्यचर्या नवौकरण प्रक्रिया के दौरान पादयक्रम में तदनुसार संशोधन 
किया गया । उच्चतर माध्यमिक स्तर के लिए पाठ्यक्रम (एन.सी.ई,आर.टी., 2005) विकसित किया गया है । 
कक्षा !। की पाव्यपुस्तक में ।5 अध्याय दो भागों में हैं। भाग । में प्रधम आठ अध्याय हैं जबकि भाग 2 
में अगले सात अध्याय हैं। प्रस्तुत पुस्तक वर्तमान पाठ्यपुस्तक निर्माण स््तिति के नवीन प्रयास का परिणाम 
है और साथ ही यह आशा है कि विद्यार्थी भौतिकी के सुंदरता एवं तर्क का महत्त्व समझेंगे। उच्चतर माध्यमिक 
स्तर के आगे विद्यार्थी भौतिकी का अध्ययन जारी रख सकते हैं या नहीं भी परन्तु हम भानते हैं कि वे चाहे 
किसी भी दूसरे विषय का अध्ययन करें, उसमें वे भौतिकी की सोच-विचार प्रक्रिया को उपयोगी पाएँगे। यह 
विषय, कुछ भी हों, जैसे - अर्थव्यवस्था, प्रशासन, सामाजिक विज्ञान, पर्यावरण, अभियांत्रिकी, प्रौद्योगिकी, 
जीवविज्ञान या चिकित्साशास्त्र। उन विद्यार्थियों के लिए, जो भौतिकी का अध्ययन इस स्वर के आगे जारी 
, रखेंगे, इस पुस्तक में विकसित विषय निश्चय ही एक सुदृढ़ आधार प्रदान करेगा। 


विज्ञान और प्रौद्योगिकी की लगभग सभी शाखाओं के ज्ञान का आधारभूत भौतिकी है। यह उल्लेख 
करना रोचक है कि भौतिकी की धारणाओं एवं विचारों का उपयोग ज्ञान की दूसरी भाषाओं; जैसे - अर्थशास्त्र 
वाणिज्य और व्यवहार विज्ञान में भी बढ़ता जा रहा है। हम इस तथ्य से अनभिज्ञ हैं कि भौतिकी के कुंछ 
सरल आधारिक सिद्धांत प्राय: प्रत्यात्मक रूप में जटिल होते हैं । इस पुस्तक में हमने 'प्रत्यात्मक सामंजस्य' 
लाने का प्रयास किया है । शैक्षणिक तथा विषय की परिशुद्धता को बनाए रखकर सरल एवं सुबोध भाण का 
प्रयोग करना हमारे प्रयास का केंद्र बिंदु हे । भौतिकी विषय की प्रकृति ही ऐसी है जिसके लिए कुछ न्यूनतम 
गणित का उपयोग करना आवश्यक हो जाता है | जहाँ तक संभव हो सका है हमने गणितीय सूत्रों को तार्किक 
ढंग से विकसित करने का प्रयास किया है | 

भौतिकी के विद्यार्थियों एवं अध्यापकों को पूर्ण रूप से समझना चाहिए कि भौतिकी विषय को 
याद करने की बजाय बोधगम्य बनाने की आवश्यकता होती है। जब हम माध्यमिक से उच्चतर माध्यमिक या 
आगे की स्तर को जाते हैं तो भोतिकी में मुख्य रूप से चार अवयव होते हैं : () गणित का पर्याप्त सुदृढ़ 
आधार, (॥) तकनीकी शब्द्‌ एवं पद जिनके अंग्रेजी भाषा में सामान्य अर्थ एकदम भिन्‍न हो सकते हैं, (॥) नयी 
जटिल अवधारणाएँ, तथा (५) प्रायोगिक आधार। भौतिकी में गणित की आवश्यकता है क्योंकि हम अपने चारें 
ओर के परिवेश का यथार्थ चित्रण विकसित तथा अपने प्रेक्षणों को मेय राशियों के पदों में व्यक्त करना चाहते 
हैं। भौतिकी कणों के नए गुणों की खोज करती है तथा प्रत्येक कण के लिए एक नाम देना चाहती है। शब्द 





 थ 


आमतौर से अंग्रेजी, लैटिन, या ग्रीक भाषा से लेते हें परन्तु भौतिकी इन शब्दों को एकदम नया अर्थ देती है। 
इसको समझने के लिए आप ऊर्जा, बल, शक्ति, आवेश, स्पिन या इस तरह के अन्य शब्दों के मान किसी 
मानक अंग्रेजी शब्दावली में देख सकते हैं तथा इनके अर्थों को भोतिकी में प्रयुक्त इन शब्दों के अर्थों से तुलना 
कर सकते हैं। भौतिकी कणों के व्यवहार को समझाने के लिए जटिल एवं अनूठी अवधारणाओं को विकसित 
करती है। अन्ततः यह याद रखना होगा कि भौतिकी प्रेक्षणों और प्रयोगों पर आधारित है - इनके अभाव में 
किसी सिद्धांत को भौतिको के क्षेत्र में मान्यता नहों मिलती है। 


इस पुस्तक में कुछ विशिष्टताएँ हैं । हमें पूर्ण आशा एवं विश्वास है कि ये विद्यार्थियों के लिए पुस्तक 
की उपयोगिता में वृद्धि करेंगी । अध्याय की विषय-वस्तु पर तेजी से सरसरी दृष्टि डालने के लिए प्रत्येक 
अध्याय के अंत में सारांश दिया गया है । इसके पश्चात्‌ विचारणीय विषय दिए गए हैं जो विद्याथियों के 
मस्तिष्क में उत्पन्न होने वाली संभावित भ्रांतियों, अध्याय में दिए कुछ प्रकथनों/सिद्धांतों में छिपी उलझनों तथा 
अध्याय से उपलब्ध ज्ञान के उपयोग के लिए आवश्यक 'चेतावनियों' की ओर इंगित करते हैं। ये कुछ विचार 
उत्तेजक प्रश्न भी उठाते हैं जिनसे विद्यार्थी भौतिकी के परे जीवन पर विचार कर सके। इन 'बिंदुओं' पर सोचना 
तथा अपने पस्तिष्क का अनुप्रयोग करना विद्यार्थियों को रोचक लगेगा । इसके अतिरिक्त संकल्पनाओं के स्पष्टीकरण 
तथा/अथबा दैनिक जीवन की परिस्थितियों में इन संकल्पनाओं के अनुप्रयोगों की व्याख्या के लिए बडी संख्या 
में पादय सामग्री में 'हल सहित अभ्यासों' का समावेश किया गया है । यदा-कदा भौतिकी विषय के क्रमिक 
विकास के प्रति जिज्ञासा को शांत करने के लिए ऐतिहासिक परिप्रेक्ष्यों को भी सम्मिलित किया गया है । बहुत 
से अध्यायों में या तो इसी उद्देश्य के लिए. अथवा उन विषयवस्तुओं जिनमें विद्यार्थियों को अतिरिक्त ध्यान 
देने की आवश्यकता होती है, उनकी कुछ विशेष विशिष्टताओं की ओर आकर्षित करने के उद्देश्य से विषयवस्तु 
को “बॉक्स' में दिया गया है। पुस्तक के अंत में पुस्तक में प्रयुक्त मुख्य शब्दों की सूची दी गई है। 

भौतिकी कौ विशेष प्रकृति, धारणाओं की समझ के अलावा कुछ परिपाटियों का ज्ञान, आधारभूत गणितीय 
साधन, महत्त्वपूर्ण भौतिक स्थिग्रंकों के आंकिक मान, सूक्ष्म स्तर से गैलेक्सीन स्तर के परिसर तक उपयोगी 
मात्रकों की प्रणाली की अपेक्षा करती है! विद्यार्थियों की सहायता के लिए हमने पुस्तक के अंत में परिशिष्ट 
#]। से 89 के रूप में आवश्यक साधन एवं डाटाबेस दिए हैं। अतिरिक्त जानकारी या किसी अध्याय विशेष 
में वर्णित विषय के उपयोग के लिए कुछ अध्यायों के अंत में भी कुछ परिशिष्ट दिए गए हैं। 

सुस्पष्ट चिंत्र प्रदान करने की ओर विशेष ध्यान दिया गया है। चित्रों की स्पष्टता में वृद्धि के लिए 
उन्हें 'दो रोगों! में रेखांकित किया गया है। प्रत्येक अध्याय के अंत में पर्याप्त संख्या में अध्यास दिए गए हें । 
इनमें से कुछ जीवन की वास्तविक परिस्थितियों से संबंधित हैं | विद्यार्थियों से अनुरोध है कि बे इन्हें हल 
करें और ऐसा करते समय वे इन अभ्यासों को अत्यधिक शिक्षाप्रद पाएंगे। कुछ अतिरिक्त अभ्यास भी दिए 
गए हैं जो अधिक कठिन हैं! कुछ अभ्यासों को हल करने के लिए संकेत एवं उत्तर दिए गए हैं। संपूर्ण पुस्तक 
में 9 मात्रकों का उपयोग किया गया है । निर्धारित पादयक्रम/पादयचर्या के भाग के रूप में और साथ ही 
भौतिकी के लक्ष्य में सहायक के रूप में अध्याय 2 में “मान्रक और मापन" का विस्तृत विवरण दिया गया 
है | इस अध्याय में दिया गया एक 'बॉक्स' एक लंबी चक्रीय लाइन जैसी सरल वस्तु के मापन से कठिनाइयों 
को उजाएर करता है। 9! मूल मात्रकों एवं अन्य संबंधित भात्रकों की सारणी इस अध्याय में वर्तमान मान्य 
परिभाषाओं को मन में बैठाने तथा आज मापन में उपलब्ध शुद्धता की उच्चकोटि को स्पष्ट करने के लिए 
की गई है। यहाँ दी गई संख्याओं को न तो कंठस्थ करने की आवश्यकता है और न इन्हें परीक्षा में पूछना 
चाहिए। 

विद्यार्थियों, अध्यापकों तथा आम जनता पें यह धारणा है कि प्राध्यपिक और उच्चतर माध्यमिक स्तर 
में तीए्षण चढ़ाव है। परन्तु तनिक सोच दर्शाती है कि शिक्षा की वर्तमान व्यवस्था में ऐसा होगा ही। माध्यमिक 
स्तर तक को शिक्षा सामान्य शिक्षा है जहाँ विद्याथी को कई विषयों, विज्ञान, सामाजिक विज्ञान, गणित, भाषा 
का अध्ययन प्राथमिक स्तर का करना होता है। उच्चतर माध्यमिक या आगे की शिक्षा में, उद्यम के किसी 
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चुने क्षेत्र में व्यावसायिक दक्षता ग्रहण करना होता है। इसकी तुलना आप निम्न स्थिति से कर सकते हैं। बच्चे 
अपने घरों के अंदर या बाहर या गलियों में क्रिकेट या बैडमिंटन खेलते हैं। परन्तु उनमें से कुछ स्कूल टीम, 
फिर जिले की टीम, फिर राज्य टीम ओर राष्ट्रीय टीम तक पहुँचना चाहते हैं। प्रत्येक स्तर पर तीक्ष्ण चढाव 
होगा ही। अधिक परिश्रम जरूरी होता है यदि विद्यार्थी विज्ञान, साहित्य, भाषा, संगीत, कला, वाणिज्य, 
अर्थप्रबन्ध, वास्तुकला के क्षेत्र में शिक्षा ग्रहण करना चाहते हैं या वे खिलाड़ी या फैशन डिज़ाइनर बनना 
चाहते हैं। 


इस पुस्तक को पूर्ण कर पाना बहुत से व्यक्तियों की सहज स्वाभाविक एवं सतत्‌ सहायता के कारण 
ही संभव हो सका है। पाद्यपुस्तक निर्माण समिति डा, आर.एच, रेबेगकर का अध्याय 4 में उनके बॉक्स विषय 
तथा डॉ. एफ.आई. सुर्वे का अध्याय 5 में उनके बॉक्स विषय के उपयोग की अनुमति के लिए आभारी है। 
विज्ञान शिक्षा में सुधार के लिए राष्ट्रीय प्रयासों के एक भाग के रूप में इस्र पाद्यपुस्तक के निर्माण का कार्य 
सौंपने के लिए हम राष्ट्रीय शैक्षिक अनुसंधान और प्रशिक्षण परिषद्‌ के निदेशक के प्रति अपना आभार प्रकट 
करते हैं । परिषद्‌ के विज्ञान एवं गणित शिक्षा विभाग के अध्यक्ष तथा संकाय के अन्य सदस्थ इस उद्यम में 
सदैव ही हर संभव ढंग से हमारी सहायता के लिए तत्पर रहे, हम उनके भी अत्यंत अभारी हैं। 


पुरानी पाठ्यपुस्तक को शिक्षकों, विद्यार्थियों तथा विशेषज्ञों का श्रेष्ठ विद्वतापूर्ण निवेश प्राप्त हुआ जिख्होंने 
पिछले कुछ वर्षों में परिमार्जज के लिए सुझाव दिए। हम उन सभी के कृतज्ञ हैं जिन्होंने एन.सी.ई.आर,टी. 'को 
अपने सुझाव भेजे। हम प्रथम पाण्डुलिपि पर चर्चा तथा परिमार्जनज के लिए आयोजित समीक्षा कार्यगोष्ठी तथा 
सम्पादन कार्यगोष्ठी के सदस्यों के भी आभारी हें। हम अध्यक्ष तथा उनके लेखन मंडल को उनके द्वारा 988 
में लिखी गई पाद्यसामग्री के लिए धन्यवाद देते हैं जिसने 2002 संस्करण तथा जिसने हमें इस पाठ्यपुस्तक 
को विकसित करने का आधार तथा संदर्भ प्रदान किया। यदा-कदा पुरानी पुस्तकों के कुछ बड़े भागों को, 


विशेषकर जिन्हें विद्यार्थियों/शिक्षकों ने सराहा है, विद्यार्थियों की भावी पीढी के हित को ध्यान में रखकर, प्रस्तुत 
पुस्तक में अपनाया/रूपांतरित किया है । 


हम अपने सम्मानित प्रयोक्ताओं, विशेषकर विद्यार्थियों तथा शिक्षकों से प्राप्त समीक्षा एवं सुझावों का . 


आदर करते हैं । हम अपने युवा पाठकों की भौतिकी के रोमांचकारी कार्यक्षेत्र की ओर अग्रसर होने की कामना 
करते हैं । 


ए, डब्ल्यू, जोशी 
मुख्य सलाहकार 
पाद्यपुस्तक निर्माण समिति 





अध्यापकों के लिए संदेश 


पाद्यचर्या को शिक्षार्थी-केंद्रित बनाने के लिए अति आवश्यक है कि विद्यार्थी अधिगम प्रक्रिया में सक्रिय 
रूप से भाग लें। प्रति सप्ताह या प्रति छः कक्षाओं पर एक बार इस तरह के सेमिनार और विचारों का 
आदान-प्रदान आयोजित होना चाहिए। भागीदारों के बीच परिचर्चा के लिए, इस पुस्तक में कुछ विशेष विषयों 
के संदर्भ में, कुछ सुझाव नीचे दिए गये हैं। 

विद्यार्थियों को पाँच या छ; के समूह में व्यवस्थित कौजिए। यदि आवश्यक हो, तो शिक्षण वर्ष में 
इन समूहों के सदस्यों में क्रमावर्तन करें। | 

परिचर्चा के विषय को बोर्ड पर या कागज पर लिखें। विद्यार्थियों को निर्देश दीजिए कि वे प्रश्नों 
के उत्तर या अपनी प्रतिक्रिया, जो भी अभीष्ट है, दिए हुए कागज पर लिखें। तत्पश्चात अपने समूह में चर्चा 
करें तथा इन पृष्ठों पर संशोधन या टिप्पणी जोडें। फिर इन सबकी उसी कक्षा में या किसी और कक्षा में 
परिचर्चा करें। विद्यार्थियों के उत्तर पृष्ठों का मूल्यांकन भी किया जा सकता है। प्रस्तुत पुस्तक से हम तीन 
प्रम्भावित विषयों को प्रस्तावित करते हैं। वास्तव में, प्रथम दो विषय, बहुत ही सामान्य हैं तथा पिछले चार 
या अधिक शताबियों के दौरान विज्ञान के विकास से सम्बन्धित हैं। प्रत्येक सेमिनार के लिए विद्यार्थी तथा 
अध्यापक, इस तरह के अन्य विषय को सुझा सकते हें। 
[. विचार जिसने सभ्यता को बदल दिया 
मान लीजिए मानव जाति धीरे-धीरे विलुप्त हो रही है और आने वाली पीढ़ी या परकीय आगंतुक के लिए. 
कोई संदेश छोड़ना है। प्रसिद्ध भौतिक विज्ञानी आगपी. फाइनमैन आने वाली पीढ़ी के लिए निम्न संदेश छोडना 
चाहते थे ; 

“पदार्थ अणुओं से बना है! 
एक महिला छात्रा तथा साहित्य की अध्यापिका निम्न संदेश छोड़ना चाहती थी ; 
“जल विद्यमान है, अतः मानव जाति का अस्तित्व रहेगा!! 
किसी अन्य व्यक्ति ने सोचा ; 
“गति के लिए पहिए का विचार"! 

आने वाली पीढी के लिए आप में से प्रत्येक जो संदेश छोड़ना चाहेंगे उसे लिखें। तब अपने समूह में इस पर 
चर्चा करें, और इसमें परिवर्तन करें या इसमें और विचार जोड़ें, यदि आप अपना विचार बदलना चाहते हैं। इसे 
अपने अध्यापक को दें तथा इससे संबंधित परिचर्चा में भाग लें। 
2. न्यूनीकरण 
गैस का अणुगति सिद्धान्त 'बड़े को छोटे से' या 'मैक्रो को माइक्रो' से संबंधित करता है। एक निकाय के 
रूप में गैस इसके अवयवों, अणुओं से संबंधित है। किसी निकाय को उसके अबयवों के गुणों से संबंधित 
करके वर्णित करना न्यूत्रीकरण कहलाता है। यह विधि व्यष्टि के साधारण एवं भविष्यवाची व्यवहार के आधार 
पर समूह के व्यवहार को स्पष्ट करती है। इस उपणमन में सूक्ष्मदर्शी गुणों एवं स्थूल प्रेक्षणों में एक परस्पर 
निर्भरता होती है। क्या यह विधि उपयोगी है? इस प्रकार के उपगमन की भौतिकी और रसायन विज्ञान के 
अतिरिक्त अन्य विषयों में अपनी सीमाएँ होती हैं - सामभव है इन विषयों में भी सीमाएँ हों। किसी कैनबस 
पर बने चित्र को इसमें प्रयुक्त रसायनों के गुणों के समूह से संबंधित कर विवेचना नहीं की जा सकती है। 
वास्तविकता अवयवों के योग से कहीं परे है। 
प्रश्न ' क्‍या आप अय्य क्षेत्र बता सकते हैं जहाँ इस प्रकार के उपगमन को उपयोग में लाया जाता है? 
किसी निकाय का संक्षेप में वर्णन कौजिए जिसका उसके अवयबों के पदों में पूर्ण रूप से विवेचना किया 
जा सके। एक अन्य निकाय का भी वर्णन कौजिए जिसमें ऐस। सम्भव नहीं है। अपने समूह के अन्य सदस्यों 


से इस पर विचार-विमर्श करें और अपने विचार लिखें। इसे अपने अध्यापक को दें तथा इस पर आयोजित 
परिचर्चा में भाग लें। 
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संविधान का पालन करे और उसके आदर्श, संस्थाओं, राष्ट्रध्वज और राष्ट्रगान का आदर 
करे; 


स्वतंत्रता के लिए हमारे राष्ट्रीय आंदोलन को प्रेरित करने वाले उच्च आदर्शों को हृदय 
में संजोए रखे और उनका पालन करे; 

भारत की संपग्रभुता, एकता और अखंडवा की रक्षा करे और उसे अक्षुण्ण बनाए रखे; 
देश की रक्षा करे और आहवान किए जाने पर राष्ट्र की सेवा करे; 

भारत के सभी लोगों में समरसता और समान भ्रातृत्त की भावना का निर्माण करे जो 


धर्म, भाषा और प्रदेश या वर्ग पर आधारित सभी भेदभावों से परे हो, ऐसी प्रथाओं का 
त्याग करे जो महिलाओं के सम्मान के विरुद्ध हों; 


हमारी सामासिक संस्कृति की गौरबशालो परंपरा का महत्त्व समझे और उसका परिरक्षण 


प्राकृतिक पर्यावरण की , जिसके अंतर्गत वन, झील , नदी और वन्य जीच हैं, रक्षा करे ओर 
उसका संबर्धन करे तथा प्राणिमात्र के प्रति दयाभाव रखे; 

वैज्ञानिक दृष्टिकोण, मानववाद और ज्ञानार्जज तथा सुधार की भावना का प्रिकास करे; 

सार्वजनिक संपत्ति को सुरक्षित रखे और हिंसा से दूर रहे; 

व्यक्तिगत और सापूहिक गतिविधियों के सभी क्षेत्रों में उत्कर्ष की ओर बढ़ने का सतत्त्‌ 
आक ६ , जिससे राष्ट्र निरंतर चढ़ते हुए प्रयत्न और उपलब्धि की नई ऊँचाइयों को छू 
सर्क; और 


यदि माता-पित्ता या संरक्षक है, छह वर्ष से चोदह वर्ष तक की आयु वाले अपने, 
यथास्थिति, बालक या प्रतिपाल्य को शिक्षा के अवसर प्रदान करे। 
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.। भौतिकी क्‍या है? 


मानव की सदैव अपने चारों ओर फैले विश्व के बारे में जानने की जिज्ञासा पी 
है। अनादि काल से ही रात्रि के आकाश में चमकने वाले खगोलीय पिण्ड उसे. 
सम्मोहित करते रहे हैं। दिन-णएत की सतत पुनयवृत्ति, ऋतुओं के वार्षिक चक्र, 
ग्रहण, ज्वार-भाटे, ज्वालामुखी, इन्द्रधनुष संदेव ही उसके कौतृहल के प्रोत रहे 
हैं। संसार में पदार्थों के आश्चर्यचकित करने वाले प्रकार तथा जीवन एवं व्यवहार 
की विस्मयकारी विभिनताएँ हैं। प्रकृति के ऐसे आश्चर्यों एवं विस्मयों के प्रतिं 
मानव का कल्पनाशील तथा अन्वेषी मस्तिष्क विभिन्‍न प्रकार से अपनी प्रतिक्रियाएँ 
व्यक्त करता रहा है। आदि काल से मानव की एक प्रकार की प्रतिक्रिया यह रही 
है कि उसने अपने भौतिक पर्यावरण का सावधानीपूर्वक प्रेक्षण किया है, प्राकृतिक 
परिघटनाओं में अर्थपूर्ण पैटर्न तथा संबंध खोजे हैं, तथा प्रकृति के साध प्रतिक्रिया. 
कर सकने के लिए नए औजारों को बनाया तथा उनका उपयोग किया है| 
कालान्तर में मानव के इन्हीं प्रयासों से आधुनिक विज्ञान तथा प्रौद्योगिकी का मा 
प्रशस्त हुआ है। । 
अंग्रेजी भाषा के शब्द साईंस (80०0०९) का उद्भव लेटिन भाषा के शब्द 
'सिंटिया ,(४०।९४४४७) से हुआ है, जिसका अर्थ है "जानना संस्कृत भाषा का 


- शब्द 'वित्ञान' तथा अग्बी भाषा का शब्द 'इल्म' भी यही अर्थ व्यक्त करता है 


जिंसका तात्पर्य है "ज्ञान "| विस्तृत रूप में विज्ञान उतना ही प्राचीन है जितनी कि 
मानव जाति है। मिम्त, भारतं, चीन, यूनान, मैसोपोट्रमिया तथा संसार के अन्य देशों 
की प्राचीम सभ्यताओं ने विज्ञान की प्रति में अत्यावश्यक योगदान दिया है। 
सोलहवीं शताब्दी से यूरोप में विज्ञान के क्षेत्र में अत्यधिक प्रगति हुई। बीसवीं 
शताब्दी के मध्य तक विज्ञान, वास्तविक रूप में, एक महान द्वुत कार्य बन गया, 
जिसके अंतर्राष्ट्रीय विकास के लिए अनेक सभ्यताओं एवं देशों ने अपना योगदान 
दिया। 

विज्ञान क्या है, एवं तथाकथित वैज्ञानिक विधि क्या होती है? विज्ञान 


प्राकृतिक परिघटनाओं को यथासंभव विस्तृत एवं गहनता से समझने के लिए किए 


जाने बाला सुव्यवस्थित प्रयास है, जिसमें इस प्रकार अर्जित ज्ञान का उपयोग 
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परिघटनाओं के भविष्य कथन, संशोधन, एवं नियंत्रण के लिए 


किया जाता है। जो कुछ भी हम अपने चारों ओर देखते हैं उसी 
के आधार पर अन्वेषण करना, प्रयोग करना तथा भविष्यवाणी 
करना विज्ञान है। संसार के बारे में सीखने की जिज्ञासा, प्रकृति 
के रहस्यों को सुलझाना विज्ञान की खोज को ओर पहला चरण 
है। “वैज्ञानिक विधि' में बहुत से अंवःसंबंध- पद ; व्यवस्थित 
प्रेक्षण, नियंत्रित प्रयोग, गुणात्मक तथा मात्रात्मक विवेचना, 
गणितीय प्रतिरूपण, भविष्य कथन, सिद्धांतों का सत्यापन अथवा 
अन्यधाकरण सम्मिलित होते हैं। मिशधार कल्पना तथा अनुप्तान 
लगाने का भी विज्ञान में स्थान है; परन्तु, अंततः, किसी 


वैज्ञानिक सिद्धांत को स्वीकार्य योग्य बनाने के लिए, उसे 


प्रासगिक प्रेक्षणों अधवा प्रयोगों द्वारा सत्यापित किया जाना भी 
आवश्यक होता है। विज्ञान की प्रकृति तथा विधियों के बारे में 
काफी दार्शनिक विवाद हैं जिनके विषय में यहाँ चर्चा करना 
आवश्यक नहीं है। 

सिद्धांत तथा प्रेक्षण (अथवा प्रयोग) का पारस्परिक प्रभाव 
विज्ञान की प्रगति का मूल आधार है। विज्ञान सदेव गतिशील है। 
विज्ञान में कोई भी सिद्धांत अंतिम नहीं है तथा वैज्ञानिकों में कोई 
निविवाद विशेषज्ञ अथवा भत्ता नहीं है। जैसे-जैसे प्रेक्षणों के 
विस्तृत विवरण तथा परिशुद्धता में संशोधन होते जाते हैं, अथवा 
प्रयोगों द्वारा नए परिणाम प्राप्त होते जाते हैं, बैसे यदि आवश्यक 
हो तो उन संशोधनों को सल्निविष्ट करके सिद्धांतों में उनका 
स्पष्टीकरण किया जाना चाहिए। कभी-कभी ये संशोधन प्रबल 
न होकर सुप्रचलित सिद्धांतों के ढांचे में भी हो सकते हैं! 
उदाहरण के लिए, जब जोहान्नेस केप्लर (57-630) ने 
टाइको ब्राह ((546-60। ) द्वारा ग्रह-गति से संबंधित संगृहीत 
किए गए विस्तृत आंकड़ों का परीक्षण किया, तो निकोलस 
कोपरनिकस (473-543) द्वारा कल्पित सूर्य केन्द्री सिद्धांत 
(जिसके अनुसार सूर्य सोर-परिवार के केन्द्र पर स्थित है।) की 
वृत्ताकार कक्षाओं को दीर्घवृत्तीय कक्षाओं द्वारा प्रतिस्थापित करना 
पड़ा, ताकि संगृहीत आंकड़ों तथा दीर्घवृत्तीय कक्षाओं में अनुरूपता 
हो सके। तथापि, यदा-कदा सुप्रचलित सिद्धांत नए प्रेक्षणों का 
स्पष्टीकरण करने में असमर्थ होते हैं। ये प्रेक्षण ही विज्ञान में 
महान क्रांति का कारण बनते हैं। बीसवीं शताब्दी के आरंभ में 
यह अनुभव किया गया कि उस समय का सर्वाधिक सफल 
न्यूटनी यांत्रिकों सिद्धांत परमाण्बीय परिधटनाओं के कुछ मूल 
विशिष्ट लक्षणों की व्याख्या करने में असमर्थ है। इसी प्रकार 
उस समय तक मान्य “प्रकाश का तरंग सिद्धांत” भी प्रकाश 
विद्युत प्रभाव को स्पष्ट करने में असफल रहा। इससे परमाण्वीय 
तथा आण्विक परिघटनाओं पर विचार करने के लिए मूलत; नए 


' भौतिको 
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के विकास का मार्ग प्रशस्त 


76% ७23/2/6; 


सिद्धांत (क्वान्टप यांत्रिकी) 
हुआ। 

जिस प्रकार कोई नया प्रयोग किसी वैकल्पिक सैद्धांतिक 
निदर्श (मॉडल) को प्रस्तावित कर सकता है, ठीक उसी प्रकार 
किसी सैद्धांतिक प्रगति से यह भी सुझाव मिल सकता है कि 
कुछ प्रयोगों में क्‍या प्रेक्षण किए जाने हैं। अर्नेस्ट रदरफोर्ड 
(87-937) द्वारा वर्ष 9। में स्वर्ण पर्णिका पर किए गए 
ऐल्फा कण प्रकीर्णन प्रयोग के परिणाम ने परमाणु के नाभिकीय 
मॉडल को स्थापित किया, जो फिर नील बोर (885-962) 
द्वारा वर्ष 93 में प्रतिपादित हाइड्रोजन परमाणु के सिद्धांत का 
आधार बना। दूसरी ओर पॉल डिरेक (902-]984) द्वारा वर्ष 
930 में सर्वप्रथम सैद्धांतिक रूप से प्रतिकण की संकल्पना 
प्रतिषादित की गई जिसे दो वर्ष पश्चात्‌ कार्ल एन्डरसन ने 
पॉजीट्रॉन (प्रति इलेक्ट्रॉन) की प्रायोगिक खोज द्वारा प्रमाणित 
किया। 

प्राकृतिक विज्ञानों की श्रेणी का एक मूल विषय भौतिकी 
है। इसी श्रेणी में अन्य विषय जैसे रसायन विज्ञान तथा जीव 
विज्ञान भी सम्मिलित हैं। भौतिकी को अंग्रेजी में ए956 
कहते हैं जो ग्रीक भाषा के एक शब्द से व्युत्पन्न हुआ है 
जिप्तका अर्थ है "प्रकृति '। इसका तुल्य संस्कृत शब्द “भौतिकी ' 
है जिसका उपयोग भौतिक जगत के अध्ययन से संबंधित है। 
इस विषय की यथार्थ परिभाषा देना न तो संभव है और न ही 
आबवश्यक। मोटे तौर पर हम भौतिकी का वर्णन प्रकृति के 
मूलभूत नियमों का अध्ययन तथा विभिन्‍न प्राकृतिक परिघटनाओं 
में इनकी अभिव्यक्ति के रूप में कर सकते हैं। अगले अनुभाग 
में भौतिकी के कार्यक्षेत्र-विस्तार का संक्षिप्त वर्णन दिया गया है। 
यहाँ हम भौतिकी के दो प्रमुख विचारों-एकीकरण तथा 
न्यूनीकरण पर ही टिप्पणी करेंगे। 

भौतिकी के अंतर्गत हम विविध भौतिक परिघटनाओं की 
व्याख्या कुछ संकल्पनाओं एवं नियमों के पदों में करने का 
प्रयास करते हैं। इसका उद्देश्य विभिन्‍न प्रभाव क्षेत्रों तथा 
परिस्थितियों में भौतिक जगत को कुछ सार्वत्रिक नियमों की 
अभिव्यक्ति के रूप में देखने का प्रयास है। उदाहरण के लिए, 
समान गुरुत्वाकर्षण का नियम (जिसे न्यूटन ने प्रतिपदित किया) 
पृथ्वी पर किसी सेब का गिरना, पृथ्वी के परितः चन्द्रमा की 
परिक्रमा तथा सूर्य के परित: ग्रहों की गति जेसी परिघटनाओं की 
व्याज्या करता है। इसी प्रकार विद्युत चुम्बकत्व के मूलभूत 
सिद्धांत (मैक्सवेल-समीकरण) सभी विद्युतीय तथा चुम्बकीय 
परिघटनाओं को नियंत्रित करते हैं। प्रकृति के मूल बलों को 
एकौकृत करने के प्रयास (अनुभाग .,4) एकीकरण के इसी 
अन्बेषण को प्रतिबिम्बित करते हैं। 





शधीत्तिक जगत 
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इसके अवयवी सरल भागों की पारस्परिक क्रियाओं तथा गुणों 
से व्युत्पनन करना एक संबद्ध प्रयास होता है। इस उपगमन को 
न्यूनीकरण कहते हैं तथा यह भौतिकी के मर्म में है। उदाहरण 
के लिए, उन्‍नीसवीं शताब्दी में विकसित विषय ऊष्मा गतिकी 
बृहदाकार निकायों के साथ ताप, आंतरिक ऊर्जा, एन्ट्रापी आदि 
जैसी स्थूल राशियों के पदों में व्यवहार करता है। तत्पश्चात्त्‌ 
अणुगति सिद्धांत तथा सांख्यिकीय यांत्रिकी विषयों के अंतर्गत 
इन्हीं राशियों की व्याख्या बृहदाकार निकायों के आण्विक 
अवयवों के गुणों के पदों में की गई।' विशेष रूप से ताप को 
निकाय के अणुओं की ओसत गतिज ऊर्जा से संबंधित 
पाया गया। 


.2 भोतिकी का प्रयोजन तथा उत्तेजना 


भौतिकी के कार्यक्षेत्र विस्तार के बारे में हमें कुछ बोध इसके 
विभिन्‍न उपविषयों को देखकर हो सकता है। मूल रूप से इसके 
दो रुचिकर प्रभाव क्षेत्र : स्थूल तथा सूक्ष्म हें। स्थूल प्रभाव क्षेत्र 
में प्रयोगशाला, पार्थिव तथा खगोलीय स्तर की परिघटनाएँ 
सम्मिलित होती हैं। जबकि सूक्ष्म प्रभाव क्षेत्र के अंतर्गत 
परमाण्वीय, आण्विक तथा नाभिकीय परिषटनाएँ" आती हें। 
चिरसम्मत भौतिकी के अंतर्गत मुख्य रूप से स्थूल परिषटनाओं 
पर विचार किया जाता है, इसमें यांत्रिकी, वैद्युत गतिकी, 
प्रकाशिकी तथा ऊधष्मागतिकी जैसे विषय सम्मिलित होते हें। 
_चांत्रिकी विषय न्यूटन के गति के नियमों तथा गुरुत्वाकर्षण के 
नियम पर आधारित है तथा इसका संबंध कणों, दुढ़ एवं 
विंरूपणशील पिण्डों, तथा कणों के व्यापक निकायों की गति 
(अथवा संतुलन) से होता है। जेट के रूप में निष्कासित गेसों 





किसी अपेक्षाकृत बड़े, अधिक जटिल निकाय के गुणों को 
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द्वारा रॉकेट-नोदन, जल-तरंगों का संचरण, वायु में ध्वनि तरंगों 
का संचरण तथा किसी बोझ के अधीन झुकी छड़ की 
साम्यावस्था यांत्रिकी से संबंधित प्मस्याएँ हैं। वेद्युत गतिकी 
आवेशित तथा चुम्बकित वस्तुओं से संबद्ध वैद्युत तथा चुम्बकीय 
परिघटनाएँ हैं। इनके मूल नियमों को कुलॉम, ऑर्सटेड, ऐम्पियर 
तथा फैराडे ने प्रतिपादित किया तथा इन नियमों की संपुष्टि 
मैक्सवेल ने अपने समीकरणों के सपुच्चय द्वारा की। किसी 
धारावाही चालक की चुम्बकीय क्षेत्र में गति, किसी विद्युत 
परिपथ की प्रत्यावर्ती बोल्टता (सिगनल) से अनुक्रिया, किसी 
ऐन्टेना की कार्यप्रणली, आयन मण्डल में रेडियो तरंगों का 
संचरण आदि वैद्युत गतिकी की समस्याएँ हैं। प्रकाशिकी के अंतर्गत 
प्रकाश पर आधारित परिघटनाओं पर विचार किया जाता है। दूरबीन 
(दूरदर्शक) तथा सूक्ष्मदर्शी की कार्यविधि, पतली झिल्ली के रंग, 
आदि प्रकाशिकी के उपविषय हैं। यांत्रिक की तुलना में ऊष्मागतिकी 
के अंतर्गत वस्तुओं की समग्र गति पर विचार नहीं किया जाता, 
अपितु यह स्थूल संतुलन के निकायों पर विचार करती है, तथा 
इसका संबंध बाहय कार्य तथा ऊष्मा स्थानांतरण द्वाश निकाय की 
आंतरिक ऊर्जा, ताप, ऐम्ट्रॉपी आदि में अंतर से होता है। ऊष्मा इंजन 
तथा प्रशीतक की दक्षता, किसी भोतिक अथवा रासायनिक प्रक्रिया 
की दिशा आदि, ऊष्मागतिकी की रोचक समस्याएँ हैं। 

भौतिकी के सूक्ष्म प्रभाव क्षेत्र के अंतर्गत परमाणुओं तथा 
नाभिकों के स्तर के सूक्ष्मतम पैमाने पर (और इससे भी निम्न 
लम्बाई के पैमाने पर) द्रव्य के संघटन एवं संरचना तथा इनकी 
विभिन अन्वेधियों जैसे इलेक्ट्रॉन, फोटॉन तथा अन्य मूल कणों 
से अन्योन्य क्रियाओं पर विचार किया जाता है। चिस्सम्मत 
भौतिकी इस प्रभाव क्षेत्र से व्यवहार करने में सक्षम नहीं है तथा 
हाल ही में क्वान्टम सिद्धांत को ही सूक्ष्म परिघटनाओं की 





चित्र 773.. भौतिकी में सिद्धांत तथा प्रयोग साथ-साथ चलते हैं तथा एक-बूसरें की प्रगति में सहायता करते हैं। रदरफोर्ड ऐल्फा प्रकीर्णन 
प्रयोग ने परमाणु के नाधिकीय मॉडल को ग्रतियादित किया। 

+ हाल ही में अन्वेषण के उत्तेजनापूर्ण क्षेत्र में एक नए प्रभाव क्षेत्र (जिसे मध्याकार भौतिकी कहते हैं) का अविर्भाव हुआ है जो 

स्थूल तथा यूक्ष्म प्रभाव क्षेत्रों का मध्यवर्ती है। इसके अतर्गत कुछ दर्सों या कुछ सैकड़ों परमाणुओं मे व्यवहार किया जाता है। 
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में, भौतिकी का प्रासाद सुन्दर एवं भव्य है और जैसे-जैसे 
आप इस विषय में आगे बढ़ेंगे इसका महत्व अधिकाधिक 
होता जाएगा। 

अब आप यह कल्पना कर सकते हैं कि भौतिकी का 
कार्यक्षेत्र वास्तव में विस्तृत है। यह लंबाई, द्रव्यमान, समय, 
ऊर्जा आदि भौतिक राशियों के परिमाणों के विशाल परिप्तर का 
प्रतिपादन करती है। एक ओर इसके अंतर्गत इलेक्ट्रॉन, प्रोटॉन, 
आदि से संबंधित परिघटनाओं का लम्बाई के अति सूक्ष्म पैमाने 
(0/ प अथवा इससे भी कम) पर अध्ययन किया जाता है 
तथा इसके विपरीत, दूसरी ओर इसके अंतर्गत खगोलीय 
परिघटनाओं का अध्ययन मंदाकिनियों के विस्तारों, अथवा 
सम्पूर्ण विश्व के पैमाने, जिसका विस्तार 0” 77 कोटि का है, 
पर किया जाता है। लम्बाई के इन दो पैमानों में 0/" अथवा और 
अधिक के गुणक का अंतर है। लम्बाइयों के पैमाने के परिसर 
को प्रकाश की चाल से विभाजित करके समयों के पैमाने का 
परिसर: 02?$ से 0/99 प्राप्त किया जा सकता है। इसी प्रकार 
द्रव्यमानों का परिसर उदाहरण के लिए 0 ५४ (इलेक्ट्रॉन के 
द्रव्यमान) से 0” ॥४ (ज्ञात प्रेक्षित विश्व के द्रव्यमान) तक 
है। पार्थिव परिघटनाएँ इस परिसर के भध्य में कहीं होती हैं। 

भौतिकी कई प्रकार से उत्तेजक है। कुछ व्यक्ति इसके मूल 
सिद्धांतों के लालित्य तथा व्यापकता से इस तथ्य को लेकर 
उत्तेजित हो जाते हैं कि भौतिकी की कुछ मूल संकल्पनाओं तथा 
नियमों द्वाए भौतिक राशियों के विशाल परिसर को प्रतिपादित 
करने वाली परिंघटनाओं की व्याख्या की जा सकती है। कुछ 
अन्य के लिए प्रकृति के रहस्यों से पर्दा हटाने के लिए 
कल्पनाशील नवीन प्रयोग करने की चुनौती, नियमों का सत्यापन 
अथवा निराकरण रोमांचकारी हो सकता है। अनुप्रयुक्त भौतिकी 
समान रूप से महत्वपूर्ण है। भौतिक नियमों के अनुप्रयोग तथा 
स्वार्थसाधनों द्वार उपयोगी युक्‍्तियों का निर्माण करना भौतिकी 
का अत्यंत रोचक तथा उत्तेजनापूर्ण भाग है, जिसके लिए 
अत्यधिक प्रवीणता तथा सतत्‌ प्रयासों कौ आवश्यकता होती है। 

पिछली कुछ शताब्दियों में भौतिकी में हुई असाधारण प्रगति 
का क्या रहस्य है? विशाल प्रगति प्रायः हमारे मूल अवबोधन में 
परिवर्तनों से संलग्न होती है। पहले यह अनुभव किया गया कि 
वैज्ञानिक प्रगति के लिए केवल गुणात्मक सोच होना, यद्यपि 
निसंदेह यह. महत्वपूर्ण है, पर्याप्त नहीं है। भौतिकी, जिसमें 
प्राकृतिक नियमों को सुस्पष्ट गणितीय समीकरणों द्वार व्यक्त 
, किया जा सकता है, में बैज्ञानिक विकास के लिए भात्रात्मक 
मापन प्रमुख होना चाहिए। दूसरी अत्यंत महत्वपूर्ण अंतर्दृष्टि यह 


: यह कल्पना कर लें कि कोई परमाणु इस-इस ढंग से व्यवहार करता 


भीतिकी 
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व्याख्या करने के लिए उचित ढांचा माना गया है। व्यापक रूप 






















































 प्रिकलपनाएँ, अभिगृहीत तथा निदर्श 


किसी को यह नहीं समझना चाहिए कि भीतिकी तथा गणित द्वार 
सब कछ सत्यापित किया जा सकता है। समस्त भौतिकी, और 
गणित भी कल्पनाओं (अपिधारणाओं) पर आधारित हैं, जिनमें से 
प्रत्येक को भांतिं-भांतिं से परिकल्पना, अथवा अभिगृहीत अथवा 
निदर्श कहकर पुकारा जाता हैं। 

उदाहरण के लिए, न्यूटन द्वारा प्रतिपादित गुरुत्वाकर्षण का 
सार्वत्रिक नियम एक अभिधारणा अथवा परिकल्पना है, जिप्ते 
उन्होंने अपनी प्रवीणता द्वारा प्रस्तावित किया था। उनसे पहले, सूर्य 
के परितः ग्रहों की गति, पृथ्वी के परित: चन्रमा की गति, लोलकों, 
पृथ्वी की ओर गिरते पिण्डों आदि के संबंध में बहुत से प्रेक्षण, 
प्रयोग तथा आंकडे उपलब्ध थे। इनमें प्रत्येक के लिए पृथक 
स्पष्टीकरण आवश्यक था जो कि कमोबेश गुणात्मक था। गुरुत्वाकर्षण 
के सार्वत्रिक नियय का जो कुछ कहना है, वह यह है कि यदि हम 
यह कल्पना करें कि, “इस विश्व के कोई दो पिण्ड एक दूसरे को 
एक बल द्वारा आकर्पित करते हैं जो इन दोनों पिण्डों के द्रव्यमानों 
के गुणनफल के अनुक्रमानुपाती तथा इनके बीच की दूरी के वर्ग 
के व्युत्क्रमानुपाती होता है”, तो हम इन सभी प्रेक्षणों को व्याख्या 
केवल एक ही प्रयास में कर सकते हैं। यह केवल इन परिघरनाओं 
की ही व्याख्या नहीं करता, वरन्‌ यह भविष्य के प्रयोगों के परिणामों 
के भविष्यकथन की हमें अनुमति प्रदान करता हे। 

कोई परिकल्पना एक एसा अनुमान होता हैं जिसे उसकी 
सत्यता की कल्पना के बिना लगाया जाता हैं। किसी से भी 
गुरुत्वाकर्षण के सार्वत्रिक नियम को प्रम्माणित करने के लिए कहना 
न्यायसंगत नहीं है, क्योंकि इसे प्रमाणित नहीं किया जा सकता। इसे 
प्रेक्षणों तथा प्रयोण्रों द्वारा जांचा और सिद्ध किया जा सकता है। 

कोई अभिगृहीत एक स्वयं सिद्ध सत्य होता है जबकि कोई 
निदर्श प्रक्षित परिघटना को व्याख्या के लिए प्रस्तावित एक सिद्धांत 
होता है। परन्तु आपको इस स्तर पर इन शब्दों के उपयोग में अर्थ 
भेद करने के लिए चिन्ता करने को कोई आवश्यकता नहीं है। 
उदाहरण के लिए, आप अगले वर्ष हाइड्रोजन परमाणु के बोर 
निदर्श के विषय में अध्ययन करेंगे जिसमें बोर ने यह कल्पना की 
धी कि" 05 परमाणु में इलेक्ट्रॉम कुछ नियमों (अभिगृहीत) 
का पालन करते हैँ” उन्होंने ऐसा क्‍यों किया था? उनके पास 
विस्तृत मात्रा में स्पक्ट्रमी आंकड़े उपलब्ध थे, जिनकी कोई अन्य 
सिद्धांत व्याख्या नहीं कर सका था। अत: बोर ने कहा था कि यदि हम 


है, तो हम तत्काल ही इन सभी घटनाओं कौ व्याख्या कर सकते हैं। 
आइंस्टीन का आपेक्षिकता का विशिष्ट सिद्धांत भी दो अभिगुद्दीतों- 
“विद्युत चुम्बकीय विक्रिरणों को चाल की स्थिरता” तथा "सभी 
जड़त्वीय निर्देश तंत्रों में भोतिक नियमों का बैध होना”, पर 
आधारित है। हमारे लिए किसी से यह कहना (880 नहीं होगी 
कि वह प्रयाणित करे क्रि "निर्बात में प्रकाश कौ चाल नियत होती 
”, स्रोत अथवा प्रेक्षक पर निर्भर नहीं करती! 
गणित में भी हमें हर कदम पर अभिगृहीतों तथा परिकल्पनाओं 
को आवश्यकता होती हैं। यूक्लिड का यह प्रकथन कि सम्रांतर 
रेखाएँ कभी भी नहीं मिलती, एक परिकल्पना है। इसका यह अर्थ 
कि यदि हम प्रकथन को अपनालें, प्रो हम समांतर रेखाओं के 
बहुत त से गुणों तथा इनसे बनी दो अथवा तीन विमाओं की आकृतियों 
व्याख्या कर सकते हैं। परन्तु यदि आप इसे नहीं अपनाते, तो 
आप एक भिन्‍न 28 का उपयोग करने के लिए स्वतंत्र हैं 
और एक नवीन प्राप्त कर सकते हैं, जैसाकि वास्तव में 
पिछली कुछ शताब्दियों तथा दशकों में घटित हुआ है। 






शोतिक जगत 


को व्यापक रूप से विभिन्‍न प्रसंगों में लागू किया जा सकता है। 
अंत में सन्निकटन की योजना अत्यंत सफल सिद्ध हुई। दैनिक 
जीवन की अधिकांश प्रेक्षित परिघटनाएँ मूल नियमों की जटिल 
अभिव्यक्ति ही होती हें। वैज्ञानिकों ने किसी परिघटना की 
सारभूत विशेषताओं के सार निकालने के महत्व की पहचान उस 
परिघटना के अपेक्षाकृत कम महत्वपूर्ण पहलुओं से की। किसी 
परिघटना की सभी जटिलताओं को एक साथ एक्र ही बार में 
स्पष्ट कर पाना व्यावहारिक नहीं है। एक अच्छी युक्ति वही है 
कि पहले किसी परिघटना के परमावश्यक लक्षणों पर ध्यान 
केन्द्रित करके उसके मूल सिद्धांतों को खोजा जाए और फिर 
संशुद्धियों को सन्निविष्ट करके उस परिधटना के सिद्धांतों को 
और अधिक परिशुद्ध बनाया जाए। उदाहरण के लिए, किसी 
पत्थर तथा प॑ख को समान ऊँचाई से एक साथ गिराने पर वे एक 
साथ पृथ्वी .पर नहीं गिरते। इसका कारण यह है कि परिघटना 
के आवश्यक पहलू अर्थात्‌ "गुरुत्व बल के अधीन मुक्त पतन” 
को वायु के प्रतिरोध की उपस्थिति ने जटिल बना दिया है। 
गुरुत्व बल के अधीन मुक्त पतन का नियम प्राप्त करने के लिए 
यह श्रेयस्कर है कि ऐसी परिस्थिति उत्पन्न की जाए जिसमें 
वायु-प्रतिरोध उपेक्षणीय हो और ऐसा किया भी जा सकता है। 
उदाहरण के लिए, पत्थर तथा पंख को किसी निर्वातित लंबी 
नली में एक साथ गिरने दिया जाए। इस प्रकरण में दोनों पिण्ड 
, (पत्थर तथा पंख) लगभग एक साथ गिरेंगे जिससे हमें यह मूल 


थी कि भौतिकी के मूल नियम सार्वत्रिक हैं - समान नियमों 


नियम प्राप्त होगा कि गुरुत्वीय त्वरण पिण्ड के द्र॒व्यमान पर 
निर्भर नहीं करता। इस प्रकार प्राप्त नियम से हम पुनः पंख 
प्रकरण पर जा सकते हैं, वायु-प्रतिरेध के कारण संशुद्धि 
सन्निविष्ट कर सकते हैं, सुप्रचलित सिद्धांत में संशोधन कर ' 
सकते हैं, तथा गुरुत्त बल के अधीन पृथ्वी पर गिरते पिण्डों 
के' लिए अधिक यथार्थिक प्निद्धांत बनाने का प्रयास कर 
सकते हैं। 


7,3 भौतिकी, प्रौद्योगिकी तथा समाज 


भौतिकी, प्रौद्योगिकी तथा समाज के बीच पारस्परिक संबंधों को 
बहुत से उदाहरणों में देखा जा सकता है। ऊष्मागतिकी विषय का 
उद्भव ऊष्मा इंजनों की कार्यप्रणाली को समझने एवं उसमें 
सुधार करने की आवश्यकता के कारण हुआ। जैसा कि हम 
जानते हैं कि भाप का इंजन, इंग्लैंड में अठाहरबीं शताब्दी में हुई 
औद्योगिक क्रांति, जिसने मानव सभ्यता को अत्यधिक प्रभावित .- 
किया था, से अपृथक्करणीय है। कभी प्रौद्योगिकी नवीन ' 

भौतिकी को जन्म देती है, तो कभी भौतिकी नवीन प्रौद्योगिकी 
उत्पन्न करती हैं। भौतिकी द्वारा नवीन प्रौद्योगिकी उत्पन्न करने 
का उदाहरण बेतार संचार प्रौद्योगिकी है, जिसका विकास 
उन्‍नीसवीं शताब्दी में हुई विद्युत तथा चुम्बकत्व के पूल नियमों 
के अनुगमन करने से हुआ। भौतिकी के अनुप्रयोगों का सदैव 
पूर्वज्ञान रखना सरल नहीं है। वर्ष 933 तक महान भौतिक 
विज्ञानी अर्नस्ट रदरफोर्ड परमाणुओं से ऊर्जा निष्कासन की 
संभावना को मन से दूर कर चुके थे। परन्तु केवल कुछ ही वर्षो 


सारणी . संसार के विभिन्‍न देशों के कुछ भौतिकविदों के प्रमुख योगवान 
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फिय्ण मिधिवल, 


5 अनंगर धढाफीड ..... ॥ पर्णणु फो भभिकोष रिपिइ: 



























(बोल  ॥.. ०] एरड्रोज् गएनयु कल पकारग जाग 
(जर्शेक्ष वेफरपसन, 5, अगुओं परद्य प्रब:्य वे आभ्रभ का प्रकाएर 
। लफ 4 तक हु <. पत्ती ;/ | द्र८्य ढी तरोा भ्रक्कर 
मफतांी - :॥ क़पिक आदमन 
;( ; 


| क्ल्न्टम स्थल 
|| आपवर्जन स्थ्मि 


/.. जयारों विश्व 
४/ साइक्लो्रॉग 
न्यूद्रॉन 


पा ट्रॉज्सिट!, अगिन्नालकंत' िद्धाते 


। ऋएए लेसर 


के पश्चात्‌ वर्ष 938 में हेन तथा माइटनर ने न्यूट्रॉन प्रेरित 
यूरेतियम नाभिक के विखंडन से संबंधित परिघटना की खोज 
की, जिसने आण्विक शस्त्रों तथा आण्विक शक्ति रिएक्टरों के 
आधार की भांति कार्य किया। भौतिकी से एक नवीन प्रौद्योगिकी 
के जन्म का एक अन्य उदाहरण सिलिकॉन 'विप' है, जिसने 
बीसदीं शताब्दी के अंतिम तीन दशकों में कम्प्यूटर क्रांति को 
प्रेरित किया। एक अत्यंत महत्वपूर्ण क्षेत्र जिसमें भौतिकी का 
योगदान है और भविष्य में भी रहेगा, वह है "वैकल्पिक ऊर्जा 
संसाधनों का विकास "| हमारे ग्रह के जीवाश्मी ईंधन त्वरित 
क्षीपमान हैं तथा नवीन एवं सस्ते ऊर्जा स्रोतों की खोज 
अत्यावश्यक है। इस दिशा में पहले से ही काफी प्रगति हो चुकी 
है (उदाहरण के लिए सौर ऊर्जा, भू-तापीय ऊर्जा आदि के 
विद्युत ऊर्जा में रूपांतरण के रूप में) परन्तु इसे और अधिक 
सम्पादित किया जाना अभी शेष है। 


एलेग्दैर आवेश की माप 


$ आपदा साभरमोण विद: 
आाग्शम साजिको: शॉर्शिबत्त-नद्धता 


"० आपशत्रोय हशेक्‍्ट्रग टिद्रेतः कयादिग गस्िक: 


नाश्कीय बलों का सिद्धांत 

४ कॉम्पिक विंकेरग का सोश्नी प्रक्र/ 
हे फंद्भतिण द्रेत्य सिद्धांत; हवे होंशियम 
2" 'उम्दशेख्वर साल, 7ररों 


० हक: «9 बुर्बश टथा हिखुतत चु्बझोय अन्णेग ब्वियाजे का रमौकरश 47.0" 


गोधधत त्था बिका 





सारणी ।. में कुछ महान भौतिक विज्ञानियों, उनके प्रमुख 
योगदानों तथा उनके मूल देशों की सूची दी गई है। इसके द्वारा 
आप वैज्ञानिक प्रयासों के बहु-सांस्कृतिक, अंतर्राष्ट्रीय स्वरूप 
का मूल्यांकन करेंगे। सारणी .2 में कुछ महत्वपूर्ण प्रौद्योगिकियों 
तथा भौतिकी के उन सिद्धांतों, जिन पर वे आधारित हैं, को 
सूची दी गई है। स्पष्ट है कि ये सूचियाँ विस्तृत नहीं हैं। हम 
आपसे अनुरोध करते हैं कि आप अपने शिक्षकों की सहायता, 
अच्छी पुस्तकों तथा विज्ञान की वेबसाइट द्वारा इन सारिणियों में 
बहुत से नाप तथा अन्य संबद्ध जानकारी लिखकर इन्हें और 
व्यापक बनाने का प्रयास करें। आप यह पाएंगे कि यह अध्याम्त 
बहुत शिक्षाप्रद तथा मनोरंजक है। हमें पूर्ण विश्वास है कि यह 
सूची कभी समाप्त नहीं होगी। विज्ञान की प्रगति सतत्‌ है। 

भौतिकी प्रकृति तथा प्राकृतिक परिधटनाओं का अध्ययन है। 
भौतिक विज्ञानी प्रेक्षणों, प्रयोगों तथा विश्लेषणों के आधार पर 


भोतिथ | त् | 
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आअफाण गज 
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हर! ल्‍् 
॥क डे दल ज है १- 
हु श्द 


डे 
बा “+॥2॥॥ 
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नाल ऋकग 


080 के > ५ नह ग् ४ 3 | बिका: से फ्री एल्ज। करत डज्एण पकमग 7 ] े 
हक नोंदत कक हर | लड़ा के हे + 'गएाः | 
(९ बिद्नुत जगत : 2 हि अत छा ॥ जणपर। जि 
:जलबिंधुत ' शक्ति हम 84 5 22 जात पलक ग़रण्मेत स्छिशिक कहा » किए.४ छाए में झाप 
| बाण हरित: 2) पक । : ह हु है रे द ( विद परत क्रो गे अफ्रिल रझषा शा गांत 
सौनारे, ० के हि, हू ”. गसअन्य वर ऋा एरा्णगंन 
|. धकाशिक रहो: का हँक्‍ हर | प्रक्नाण कट हु्ण आर गरजाता 
अपरार्त! शायरंग हा है *. ; हा ब 7 हा द न ; . आुफिन प्रवाशीद क्ाणतरा। 
: इलेकटरोन शुक्र... रे | धन पो कं शद क्‍ 
[ प्रकाश लिंधुस: स्त 3 0 प्रताप गदर ध्रधात्ा ॥ 
लेलियन, भरीक्षण 'िपेकंक/ (दोकिमे।) क्ौरूग रा न] द्रकोद परेरा । 
; भृह मील कद रेधियी 'उेलीसोप: (६॥/6 ऑण्मिक हुक फेर 4. ऋंट्ुणन [ 
; भेस भोटिएत या आय । लेगर उन्‍हें जा सुसख्ययोप &जों गण समागुओ ऊा कप्रन्थ पा । 
; ० -. है ->]तज्लन 


प्रकृति में क्रियात्मक नियमों को खोजने का प्रयास करता है। 
भौतिकी प्राकृतिक जगत को नियंत्रित करने वाले कुछ मूल 
नियमों/स़रिद्धांतों से संबंधित है। भौतिक नियमों की क्‍या प्रकृति 
है? अब हम मूल बलों की प्रकृति तथा इस भौतिक जगत को 
नियंत्रित करने वाले विविध नियमों के विषय में चर्चा करेंगे। 


.4 प्रकृति में मूल बल 


हम सभी में बल के बारे में कोई सहजानुभूत धारणा है। हम 
सभी का यह अनुभव है कि वस्तुओं को धकेलने, ले जाने 
अथवा फेंकने, निरूपित करने अथवा उन्हें तोड़ने के लिए बल 
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की आवश्यकता होती है। हम अपने ऊपर बलों के संघात, जैसे 
किसी गतिशील वस्तु के हमसे टकराते समय अथवा "ैरी गो 
राउण्ड झुूले” में गति करते समय, अनुभव करते हैं। इस 
सहजानुभूत धारणा से चलकर बल की सही वैज्ञानिक संकल्पना 
तक पहुँचना सहज कार्य नहीं है। आद्य विचारकों जैसे अरस्तू की 
बल के विषय में संकल्पना गलत थी। बल के विषय में हमें 
सही धारणा न्यूटन के गति के प्रसिद्ध नियमों में मिली। 
उन्होंने दो पिण्डों के बीच गुरुत्वाकर्षण बल के लिए सुप्पष्ट 
सूत्र भी दिया। अनुवर्ती अध्यायों में हम इनके विषय में 
अध्ययन करेंगे। 


* अनुभाग !.4 तथा ।.5 में ऐसी कई सकल्पनाएँ हैं जिनको पहली बार अध्ययन करने पर समझने में आपको कठिनाई हो सकती है। तथापि 
हम आपको यह परामर्श देते हैं कि आप इनका सावधानीपूर्वक अध्ययन करें गाकि आपमें भौतिकी के कुछ मूल पहलुओं का बोध विकसित 


हो जाए जिनमें से कुछ क्षेत्र ऐसे हैं जो वर्तमान भौतिक विज्ञानियों 


को निरंतर कार्य में लगाए हुए हैं। 























स्थूल जगत में गुरुत्वाकर्षण बल के अतिरिक्त हमारी भेंट 
अन्य कई प्रकार के बलों जैसे पेशीय बल, पिण्डों के मध्य 
संस्पर्श बलों, घर्षण (यह भी स्पर्श करने वाले पृष्ठों के समांतर 
संस्पर्श बल है), संपीडित अथवा दीधिंत कमानी तथा तनी हुई 


रस्सियों एवं डोरियों (तनाव) द्वार आरोपित बल, जब ठोस ' 


शरलों के सम्पर्क में होते हैं तब उत्प्लावकता एवं श्यानता के 
बल, किसी तरल के दाब -के कारण बल, किसी द्रव के पृष्ठ 
तनाव के कारण बल आदि-आदि। आवेशित तथा चुम्बकीय 
वस्तुओं के कारण भी बल होते हैं। सूक्ष्म प्रभाव क्षेत्र में भी हमारे 
पास विद्युत तथा चुम्बकीय बल, नाभ्िकीय बल जिसमें प्रोटॉन 
व न्यूट्रॉन सम्मिलित हैं, अंतर परमाण्विक एवं अंतराण्विक बल 
आदि हैं। इनमें से कुछ बलों से हम अपना परिचय पाठ्यक्रम 
के बाद वाले भाग में करेंगे। 

बीसवीं शताब्दी की एक महान अंतर्दृष्टि यह है कि विभिन्‍न 
संदर्भों में पाए जाने वाले विविध बल, वास्तव में, प्रकृति के 
कुंछ मूल बलों से ही उत्पन्न होते हैं। उदाहरण के लिए जब 
कोई कमानी दीर्थित/संपीडित की जाती है तब कमामी के 
निकटवर्ती परमाणुओं के बीच उत्पन्न नेट आकर्षण/प्रतिकर्षण 
बल के कारण, प्रत्यास्थ कमानी बल उत्पन्न होता है। इस 
नेट आकर्षण/प्रतिकर्षण की खोज परमाणुओं के आवेशित अवयवों 
के बीच वैद्युत बलों के योग (असंतुलित) तक की जा 
सकती है। 

सिद्धांत रूप में इसका तात्पर्य यह है कि व्युत्पन्न बलों (जैसे 
कपानी बल, घर्षण) के नियम प्रकृति के मूल बलों के नियमों 


| आइ्स्टाइन (7879-7955) । े 
वर्ष ।४79 में, उल्म, जर्मनी में जन्मे अल्बर्ट आइंस्टाइन को आज तक के सार्वत्रिक रूप से महानतम 
मागे जाने बाले भौतिक विज्ञानियों में से एक माना जाता है। उनका विस्मयकारी वैज्ञानिक जीवन उनके 
द्वारा वर्ष ॥005 में प्रकाशित तीन क्रांतिकारी शोधपत्रों से आरंभ हुआ उन्होंने अपने प्रथम शोध पत्र 
में प्रकाश ववांश (जिसे अब फोटॉन कहते हैं।) की धारणा को प्रस्तावित किया तथा इस धारणा का 
उपयोग प्रकाश वद्युत प्रभाव के उस लक्षण की व्याख्या करने में किया जिसे विकिरणों के चिरसम्मत 
तरंग सिद्धांत द्वारा स्पष्ट गहीं किया जा सका था। अपने दूसरे शोधपत्र में उन्होंने ब्राउनी गति का 
सिद्धात विकसित किया जिसकी प्रायोगिक पुष्टि कुछ वर्ष पश्चात्‌ हुई। इस सिद्धांत ने द्वव्य के 
गरप्राण्विक चित्रण के विश्वसनीय प्रमाण प्रस्तुत किए। उनके तीसरे शोध्रपत्र ने आपेक्षिकता के 
विशिष्ट सिद्धांत को जन्म दिया जिनसे आइंस्टाइन को उनके ही जीवन काल में 'किंवदन्ती ' बना दिया। 
अगल दशक में उन्होंने अपने नए सिद्धांगों के परिणामों का अन्वेषण किया जिसमें अन्य तथ्यों के साथ*साथ द्र॒व्यपान-ऊर्जा तुल्यता 
को एक सुप्रचलित सपीकरण ]१<॥९' द्वास प्रतिस्थापित किया गया। उन्होंने आपेक्षिकता की व्यापक व्याख्या (आपेक्षिकता का व्यापक 
सिद्धांत) को रचना भी को जो कि गुरुत्वाकर्पण का आधुनिक सिद्धांत है। आइंस्टाइन के बाद के अत्यधिक महत्वपूर्ण योगदानों में से 
कुछ इस प्रकार है : उद्यीपित उत्सर्जन की धारणा जिसे प्लांक कृष्णिका विकिरण नियम का वैकल्पिक ब्युत्पत्ति में प्रस्तुत किया गया, 
विश्व का स्थेतिक निरदर्श जिसने आधुनिक ब्रह्माण्ड-विज्ञान आरंभ किया, संपुंजित बोसॉन की गैस की ववान्टम सांख्यिकों तथा क्वान्टम 
थात्रिकों क गूलाधार का आलोचनात्मक विश्लेषण। बर्ष 2005 को भौतिकी के अंतर्राष्ट्रीय वर्ष के रूप घोषित किया गया था। यह घोषणा 
आइंस्टाइन द्वारा वर्ष ।५05 में भीतिकी में उनके चिराथायी योगदान, जिनमें उन क्रांतिकारी वैज्ञानिक संकल्पनाओं का विवरण है जो 
हमर आधुनिक जीवन को प्रभावित करती रही हैं, के सम्मान में की गई थी। ह 


से स्वतंत्र नहीं है। तथापि इन व्युत्पन्न बलों का उद्भव अत्यंत 
जटिल है। ह 

अपनी समझ के वर्तमान चरण पर हम प्रकृति के 'चार मूल 
बलों को जानते हैं, जिनका यहाँ संक्षेप में वर्णन किया गया है, 


,4,। गुरुत्वाकर्षण बल 

गुरुत्वाकर्षण बल किन्हीं दो पिण्डों के बीच उनके द्रव्यमानों के 
कारण लगने वाला आकर्षण बल है। यह एक सार्वत्रिक बल है 
विश्व में प्रत्येक पिण्ड प्रत्येक अन्य पिण्ड के कारण बल का 
अनुभव करता है। उदाहरण के लिए, इस पृथ्वी पर रखी प्रत्येक 
वस्तु पृथ्वी के कारण गुरुत्व बल का अनुभव करती है। विशेष 
बात यह है कि पृथ्वी के परितः चन्द्रमा तथा मानव निर्मित 
उपग्रहों की गति, सूर्य के परितः पृथ्वी तथा ग्रहों की गति और 
वास्तव में, पृथ्वी पर मिरते पिण्डों की गति गुरुत्व बल द्वारा ही 
नियंत्रित होती है। विश्व की बृहत्‌ स्तर की परिघटनाओं जैसे 
तारों, मंदाकिनियों तथा मंदाकिनीय गुच्छों के बनने तथा विकसित 
होने में इस बल की प्रमुख भूमिका होती है। 


.4,2 विद्युत चुम्बकीय बल 


विद्युत चुम्बकौय बल आवेशित कणों के बीच लगने वाला बल 
है। सरल प्रकरण में, जब आवेश विरामावस्था में होते हैं, तो इस 
बल को कूत्तॉम-नियप द्वारा व्यक्त किया जाता है ; "सजातीय 
आवेशों में प्रतिकर्षण तथा विजातीय आवेशों में आकर्षण”। 
गतिशील आवेश चुम्बकीय प्रभाव उत्पन्न करते हैं तथा चुम्बकीय 
क्षेत्र गतिशील आवेशों पर बल आरोपित करते हैं। व्यापक रूप 
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््य्य्थ्य्््य््य्थ््ज््म्ष्यप 


सत्येन्रनाथ बोस (894-3 974) 

चर्ष 894 में कोलकाता में जन्मे सत्येन्र नाथ बोस उन महान भारतीय भौतिक बिज्ञानियों पें से एक 
हैं जिन्होंने बीसत्रीं शताब्दी में विज्ञान की उन्‍नत्ति में मौलिक योगदान दिया था। भौतिकी के आश्जोपांत 
उत्कृष्ट विद्यार्थी रहकर बोस ने चर्ष 9]6 में कोलकाता विश्वविद्यालय में प्राध्यापक के रूप में अपना 
सेवाकाल आरंभ किया : इसके पांच वर्ष पश्चात्‌ वे ढाका विश्वविद्यालय चले गए। यहाँ बर्ष |924 
में अपनी प्रतिभाशाली अतत्तर्दृष्टि से प्लांक नियम को एक नवीन व्युत्पत्ति प्रस्तुत को जिसमें उन्होंने 
विकिरणों को फोटॉन की गैस के रूप में माना तथा फोटॉन अवस्थाओं की गणना की नवीन 
सांख्यिकीय विधियाँ अपनायीं। उन्होंने इस विषय पर एक शाोधपत्र लिखकर उसे आइंस्टाइन को भेजा, 
जिन्होंने तुरन्त इसके विशाल महत्व को पहचानते हुए इसका जर्मन भाषा में अनुवाद करके प्रकाशन 
के लिए अग्रप्तारित कर दिया। फिर आइंस्टाइन ने इसी विधि का अनुप्रयोग अणुओं की गेस पर किया। 


बोस के कार्य में नवीन संकल्पनात्मक आअबयव का मूल भाव यह था कि कणों को अविभेद्य गाना गया जो कि उन कल्पनाओं से मूल 
रूप से भिन्‍न थी जिन्हें चिरसग्गत गैेक्सवेल-बोल्ट्जगान राख्यिकी के आधार के रूप में जाना जाता हैं। शीघ्र ही बह अनुभव किया 
गया कि बोस-अइंस्टाइन सांख्यिकी को केबल पूर्णाक प्रचक्रण बाल कणों पर ही लागू किया जा सकता है, और अर्थ पूर्णाक प्रचक्रण 
वाले कणों के लिए जो पाउली अपवर्जन सिद्धांत को संतुप्ट करते हं, एक नवीन ववान्टम सांख्यिकी (फर्मी डिरेक शांख्यिकी) की 
आवश्यकता है। पूर्णाक प्रचक्रण वाले कणों को बोस को सम्मान देने के लिए बोसान कहते हैं। 

बोस आइंस्टाइन सांख्यिकी का एक महत्वपूर्ण निष्कर्ष यह है कि अणुओं की किसी गस का एक निश्चित त्ञाप से कम ताप पर 
प्राबस्था संक्रमण किसी ऐसी अवस्था में होगा जिप्तमें परगाणुओं का अधिकांश भाग समान न्यूनतम ऊर्जा अवस्था पें रहत। है। बोस 





की पथ प्रदर्शक धारणा, जिसे आइंस्टाइन ने आगे विकसित फिया, का प्रभावंशाली प्रमाणीकरण लाभग 70 वर्ष पश्चात पराशीत 





क्षार-परमाणुओं की तनु गेस के रूप में द्रव्य की नवीन अवस्था - 


से, वैद्युत तथा चुम्बकीय प्रभाव अविच्छेद हैं - इसीलिए इस 
बल को विद्युत-चुम्बकीय बल कहते हैं। गुरुत्वाकर्षण बल की 
भांति विद्युत चुम्बकीय बल भी काफी लंबी दूरियों तक कार्यरत 
रहता है तथा इसे किसी मध्यवर्ती माध्यम की भी आवश्यकता 
नहीं होती। गुरुत्त बल की तुलना में यह बल कहीं अधिक 
प्रबल होता है। उदाहरण के लिए, किसी निश्चित दूरी के लिए 
दो प्रोटॉनों के बीच का बैद्युत बल उनके बीच लगे गुरुत्वाकर्षण 
बल का 0“ गुना होता हे। 

द्रव्य, जैसा कि हम जानते हैं, इलेक्ट्रॉन तथा प्रोटॉन जैसे मूल 
आवेशित अवयबों से मिलकर बनता है। चूंकि विद्युत चुम्बकीय 
बल गुरुत्वाकर्षण बल की अपेक्षा कहीं अधिक प्रबल होता है 
यह आण्विक तथा परमाण्त्रीय पैमाने की सभी परिघटनाओं पर 
छाया रहता है। (अन्य दो बल, जैसा कि हम आगे देखेंगे, केवल 
नाभिकीय पैमाने पर सक्रिय होते हैं)। अतः परमाणु तथा अणुओं 
की संरचना, रासायनिक अभिक्रियाओं की गतिकी, तथा वस्तुओं 
के यांत्रिक, तापीय तथा अन्य गुणों का परिचालन मुख्यतः 


विद्युत चुम्बकीय बल द्वार ही होता है। यह 'तनाव', “घर्षण',. 


'सामान्य बल', 'कमानी बल' आदि जैसे स्थूल बलों के मूल 
में होता है। , 

गुरुत्वाकर्षण बल सदैव ही आकर्षी बल होता है, जबकि 
विद्युत चुम्बकीय बल आकर्षी अथवा प्रतिकर्षी भी। इसको इस 
प्रकार भी कह सकते हैं. कि द्रव्यमान केवल एक ही प्रकार 


बोस-आइंस्टाइन संघनित के प्रेक्षण द्वारा हुआ। 


(ऋणात्मक द्र॒व्यमान जैसा कुछ नहीं है।) का होता है, जबकि 
आवेश दो प्रकार के होते हैं ; धनावेश तथा ऋणावेश। यही इन 
सभी अंतरों का कारण है। द्रव्य अधिकांशत: वेद्युत उदासीन 
(नेट आवेश शून्य होता है) होता है। इस प्रकार वेद्युत बल 
अधिकांश रूप में शून्य होता है तथा पार्थिव परिघटनाओं में 
गुरुत्वाकर्षण बल का प्रभुत्व रहता है। वेद्युत बल स्वयं चातावरण, 
जहाँ परमाणु आयनीकृत होते हैं, में प्रकट होता है और इसी के 
कारण तडित दमकती है। 

यदि हम थोडा चिन्तन करें, तो हम अपने दैनिक जीवन कौ 
घटनाओं में स्वयं ही स्पष्ट रूप में यह पायेंगे कि गुरुत्व बल की 
तुलना में विद्युत चुम्बकीय बल अत्यधिक शक्तिशाली है। जब 
हम किसी पुस्तक को हाथ पर रखते हैं, तब हम अपने हाथ द्वारा 
प्रदान किए जाने वाले 'सामान्य बल' से पृथ्वी के विशाल द्र॒व्यमान 
के कारण पुस्तक पर लगे गुरुत्वाकर्षण बल को संतुलित करते हैं। 
यह 'सामान्य बल' और कुछ नहीं वरन्‌ सम्पर्क-पृष्ठ पर हमारे हाथ 
तथा पुस्तक के आवेशित अवयवों के बीच लगने वाला नेट विद्युत 
चुम्बकीय बल ही होता है। यदि विद्युत चुप्बकीय बल स्वतः रूप 
से गुरुत्व बल से इतना अधिक प्रबल न हो, तो किसी सशक्त 
से सशक्त व्यक्ति का हाथ भी एक पंख के भार के कारण 
टुकडे-टुकडे होकर बिखर जाएगा। वास्तव में इससे सामंजस्य रखते 
हुए ऐसी परिस्थितियों में हम स्वयं अपने भार के अधीन टुकडे-टुकड़े 
होकर बिखर जाते। 












.4.3 प्रबल नाभिकीय बल 


ताभिक में प्रबल नाभिकीय बल प्रोटॉनों तथा न्यूट्रॉनों को 
बांधे रखता है। स्पष्ट है कि बिना किसी आकर्षी बल के, 
प्रोटॉंनों में पारस्परिक प्रतिकर्षण होने के कारण, कोई भी 
नाभिक असंतुलित हो जाएगा। चूंकि बैद्युत बलों की तुलना में 
गुरुत्व बल उपेक्षणीय होता है, अतः यह बल गुछत्वाकर्षण बल 
नहीं हो सकता। अत: एक नवीन बल कौ योजना बनाना 
आवश्यक है। यह प्रबल नाभिकोय बल सभी मूल बलों में 
प्रबलतम है जोकि प्रबलता में विद्युत-चुम्बकीय बल का लगभग 
00 गुना है। यह आवेश के प्रकार पर निर्भर नहीं करता तथा 
प्रोयन-प्रोटॉन के बीच, न्यूट्रॉन-न्यूट्रॉन के बीच, तथा प्रोटॉन-न्यूटरॉन 
के बीच समान रूप से कार्य करता है। तथापि इसका परिसर 
बहुत कम, लगभए नाभिक की विभाओं (0/%) , का होता है। 
यह किसी नाभिक के स्थायित्व के लिए उत्तरदायी माना जाता 
है। ध्यान दीजिए, इलेक्ट्रॉन इस बल का अनुभव नहीं करता। 

तथापि, हाल ही में हुए विकासों ने यह सूचित किया है कि 
प्रोटॉन तथा न्यूट्रोन और भी कहीं अधिक मूल अवयवबों, जिन्हें 
'क्वार्क' कहते हैं, से मिलकर बने हैं। 
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.4.4 दुर्बल नाभिकीय बल 


दुर्बल नाभिकीय बल केवल निश्चित नाभिकीय प्रक्रियाओं, जैसे 
किसी नाभिक के 3-क्षय में प्रकट होते हैं। $-क्षय में नाभिक 
एक इलेक्ट्रॉन तथा एक अनाबेशित कण, जिसे न्यूट्रिनों कहते हैं, 
उत्सर्जित करता है। दुर्बल नाभिकीय बल गुरुत्वाकर्षण बल 
जितना दुर्बल नहीं होता, परन्तु प्रबल नाभिकीय तथा विद्युत 
चुम्बकीय बलों से काफी दुर्बल होता है। दुर्बल नाभिकीय बल 
का परिसर अत्यंत छोटा, 0/* 7 कोटि का है। 


.4.5 बलों के एकीकरण की ओर 


हमने अनुभाग .[ में यह टिप्पणी की है कि एकीकरण भौतिकी 
की मूलभूत खोज है! भौतिकी की महत्वपूर्ण उनति प्राव; 
विभिन्‍न सिद्धांतों तथा प्रभाव क्षेत्रों के एकीकरण की ओर ले 
जाती है। न्यूटन ने पार्थिव तथा खगोलीय प्रभाव क्षेत्रों को अपने 
गुरुत्वाकर्षण के सर्वमान्य नियम के अधीन एकीकृत किया 
ऑस्टेंड तथा फैराडे ने प्रायोगिक खोजों द्वारा दर्शाया कि व्यापक 
रूप में वेद्युत तथा चुम्बकीय परिघटनाएँ अविच्छेद्य हैं। मेक्सवेल की 
इस खोज ने, कि प्रकाश विद्युत चुम्बकीय तरों हैं, विद्युत चुम्बकत्व 


सारणी ,4 प्रकृति के बिभिनन बलों/प्रभाव क्षेत्रों के एकीकरण में प्रगत्ति 
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: खगीलौग॑' धधा पॉषिंय, भांनिकी 


' शंविच्छेद कप 


.' विशवुतत- 


को “पक ; तर. पर संभु्निः 
' गति के नियम-मथो (लाकर्षण सिम जाग रहि-ह) गा | 
: 'यहं; बशॉया कि सैंधुंत शा चुग्धभीय: परिषध्नाएँ एक एंकोकृत प्रभाव क्षेत्र. « मिच्चुंग चुंग्यकनाच कै । 





. कियो:। यह वशेतिं। कि. दोनों क्षेत्रों पर 





' प्रभाव - 


. किधृंत-चुम्पकाय एस प्रकाशिकों. को (कौकृंत किया, यह दशोया कि प्रक्राश, िंधुंत-चुंधंकीय | 


' यह दर्शाधा कि 'पूर्षल' मामिकाय चांते सं लिश्त-चुंनकौ बल को एकल मं | 
के विभिन्‍न कपों की भांति दैशा. जा. सकता 0 र ५2०8 


हुरषेल' घल के सिद्ोत के पूर्गाुभाषों को शयोगिक: से से सशामाषने किया ०५ 
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तथा प्रकाशिकी को एकीकृत किया। आइंस्टाइन ने गुरुत्व तथा विद्युत 


चुम्बकत्व को एकीकृत करने का प्रयास किया परन्तु अपने इस 
साहसिक कार्य में सफल न हो सके। परन्तु इससे भोतिक 
विज्ञानियों की, बलों के एकीकरण के उद्देश्य के लिए, 
उत्साहपूर्वक आगे बढ़ने की प्रक्रिया रुकी नहीं। 


पिछले कुछ दशकों में इस क्षेत्र ने बहुत प्रगति देखी है। 
विद्युत चुम्बकीय तथा दुर्बल नाभिकीय बल अब एकीकृत हो 
चुके हैं तथा अब इन्हें एकल “विद्युत-दुर्बल" बल के रूप में 
देखा जाता है। इस एकीकरण का वास्तव में क्‍या अर्थ है इसे 
यहां स्पष्ट नहीं किया जा सकता। विद्युत-दुर्बल तथा प्रबल बल 
को एकीकृत करने तथा यहाँ तक कि गुरुत्वाकर्षण को अन्य 
सभी बलों से एकीकृत करने के प्रयास किए गए हैं (तथा अब 
भी किए जा रहे हैं)। बहुत सी ऐसी ही धारणाएं अभी भी 
अनिश्चित तथा अनिर्णायक बनी हुई हैं। सारणी .4 में प्रकृति 
में मूल बलों के एकीकरण की प्रगति की दिशा में कुछ मील 
के पत्थरों को सारांश रूप में दर्शाया गया है। 
3.5 भौतिक नियपों की प्रकृति 
भौतिक विज्ञानी विश्व का अन्वेषण करते हैं। उनके अनुसंधान 
वैज्ञानिक प्रक्रियाओं पर आधारित होते हैं तथा इनका परिसर 
आमाप में परमाणु की आपाप से कम के कणों से लेकर हमसे 
अत्यधिक दूरी के तारों को आमाप तक है। प्रेक्षणों तथा प्रयोगों 
द्वाग तथ्यों को खोजने के साथ-साथ भौतिक विज्ञानी उन 


नियमों की खोज करने का प्रयास करते हैं जो इन तथ्यों का सार 
(प्राय: गणितीय समीकरणों में) हों। 


विभिन्‍न बलों द्वारा नियंत्रित किसी भी भौतिक परिघटना में 
कई राशियाँ समय के साथ परिवर्तित हो सकती हैं। तथापि एक 
विलक्षण तथ्य यह है कि कुछ विशिष्ट भौतिक राशियाँ समय 
के साथ नियत (अचर) रहती हें। ये प्रकृति की संरक्षित राशियाँ 
हैं। प्रेक्षित परिघटनाओं की मात्रात्मक व्याख्या करने के लिए इन 
संरक्षण नियमों को समझना काफी महत्वपूर्ण है। 

किसी बाह्य संरक्षण बल के अधीन गति के लिए, कुल 
यांत्रिक ऊर्जा अर्थात्‌ गतिज ऊर्जा तथा स्थितिज ऊर्जा का योग 
नियत रहता है। गुरुत्व के अधीन किसी पिण्ड का मुक्त पतन 
इसका सुपरिचित उदाहरण है। किसी पिण्ड की गतिज ऊर्जा 
तथा उसकी स्थितिज ऊर्जा समय के साथ निरंतर परिवर्तित 
होती है, परन्तु इनका योग स्थिर रहता है। यदि पिण्ड को 
विद्मावस्था से मुक्त किया जाता है, तो भूमि से टकराने से 
ठीक पहले पिण्ड की सम्पूर्ण स्थितिज ऊर्जा गतिज ऊर्जा में 
परिवर्तित हो जाती है। संरक्षी बल के लिए प्रतिबंधित इस नियम 
को किसी वियुक्त निकाय के लिए व्यापक ऊर्जा संरक्षण नियम 
(जो ऊष्मागतिकी के पहले नियम का आधार है) से भ्रमित नहीं 
होना चाहिए। 

भौतिकी में ऊर्जा की संकल्पना प्रमुख होती हैं तथा प्रत्येक 
भौतिक निकाय के लिए ऊर्जा के व्यंजक लिखे जा सकते हैं। 
जब ऊर्जा के सभी रूपों, उदाहरण के लिए, ऊष्मा, यांत्रिक 
ऊर्जा, विद्युत ऊर्जा आदि की गणना की जाती है, तो यह निष्कर्ष 
प्राप्त होता है कि ऊर्जा संरक्षित रहती है। ऊर्जा संरक्षण का 
व्यापक नियम सभी बलों तथा प्रभी प्रकार के ऊर्जा रूपांतरणों 
के लिए सत्य है। गिरते पिण्ड के उदाहरण में यदि आप गिरते 


सर सी, वी. रामन (7888-7970) 
चन्द्रशेखर वेंकटरामन का जन्म 07 नवम्बर, 888 ई. को थिरूव॑ंनाईक्कवल में हुआ था। उन्होंने अपनी स्कूली 
शिक्षा ग्यारह वर्ष को आयु में पूरी करके प्रेसिडेन्सी कॉलेज, मद्रास से स्नातक को उपाधि ग्रहण कौ। शिक्षा 
सप्राप्त करने के पश्चात्‌ उन्होंने भारत सरकार की वित्तीय सेवाओं में कार्यभार संभाला। 
कोलकाता में रहते हुए, सांध्यकाल में उन्होंने डॉ, महेन्द्र लाल सिरकार द्वारा स्थापित इंडियन एसोसिएशन 
फॉर कल्टीवेशन ऑफ साइंस [ताजा 8#5800व्वाणा ि. (पातएण॥७7 ० 50था८८) में अपनी रुचि के 
क्षेत्र में कार्य करना आरंभ कर दिय्रा। उनकी रुचि के क्षेत्र में कम्सन, चाद्य 'यंत्रों की विविधता, पराश्रव्य तरंगें 


विषर्तन, आदि सम्मिलित थे। 


वर्ष 97 में उन्हें कोलक्राता,विश्वविद्यालय द्वारा प्रोफेसर का पद दिया गया। वर्ष 924 में लन्दन की 
रॉयल सोसाइटी ने इनका सोसाइटी के फैलों के लिए निर्वाचन किया तथा वर्ष 930 में इनके कार्य, जिसे अब 


ग़रमन-प्रभाव कहत 


के लिए इन्हें नोबेल पुरस्कार से विभूषित किया गया। 


रामन प्रभाव में माध्यम के अणुओं, ज़ब वे कायन ऊर्जा स्तर तक उत्तेजित होते हें, द्वारा प्रकाश के प्रक्रीर्णण की. परिघटना पर 
विचार क्रिया जाता है। उनके इस कार्य ने आए आने वाले कई वर्षों के लिए अनुसंधानों का एक पूर्ण रूप से नवीन पार्ग खोला। 
उन्होंने अपन जीवन के अंतिम वर्ष बंगलोर में पहले भारतीय विज्ञान संस्थान, और तत्पश्चात्‌ रामन अनुसंधान संस्थान में व्यतीत किए। 


उनके कार्य ने युवा छात्रों को पीढ़ी को प्रोत्साहित कियः है। 
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पिण्ड पर लगने वाले वायु के प्रतिगेध के प्रभाव को भी 
सामलित कर लें और पिण्ड के भूमि पर टकराने और वहाँ 
ठहरने की स्थितियों को देखें तो आप यह पाएंगे कि स्पष्ट रूप 
से, कुल यांत्रिक ऊर्जा संरक्षित नहीं हुई है। तथापि, ऊर्जा संरक्षण 
का व्यापक नियम अभी भी लागू होता है। पत्थर की आरंभिक 
स्थितिज ऊर्जा, का रूपान्तरण ऊर्जा के अन्य रूपों ; ऊष्मा तथा 
ध्वनि (अन्तत्तः, अवशोषित होने के पश्चात ध्वनि भी ऊष्मा बन 
जाती है) में होता है। वियुक्त निकाय (पत्थर तथा ग्रतिवेश) की 
कुल ऊर्जा अपरिवर्तित रहती है। 

ऊर्जा संरक्षण नियम को प्रकृति के सभी प्रभाव क्षेत्रों, सूक्ष्म 
से स्थूल तक, के लिए वैध माना गया है। इस नियम का 
दिनचर्या-अनुप्रयोग परमाण्विक , नाभिकीय तथा मूल कण प्रक्रियाओं 
के विश्लेषणों में किया जाता है। इसके विपरीत, विश्व में हर 
समय हर प्रकार की प्रचण्ड परिघटनाएँ होती रहती हैं। फिर भी, 
विश्व (यथासंभव आदर्श वियुक्त निकाय!) की कुल ऊर्जा 
अर्परिवर्तनीय है, यह माना जाता है। * 

आइंस्टाइन के आपेक्षिकता के सिद्धांत के आविष्कार से पूर्व, 
द्रव्य को अविनाशी माना जाने के कारण, द्रव्यमान संरक्षण नियम 
को प्रकृति का एक अन्य मूल संरक्षण नियम माना जाता था। यह 
उपयोग में होने वाला महत्वपूर्ण नियम था (और आज भी है।), 
उदाहरण के लिए रासायनिक अभिक्रियाओं के विपलेषण में इस 
नियम का अनुप्रयोग काफी समय से हो रहा है। कोई रासायनिक 
अभिक्रिया मूल रूप से विभिन्‍न अणुओं में परमाणुओं की 
पुनर्व्यवस्था ही होती है। यदि अभिकर्मक अणुओं की कुल 
बंधन ऊर्जा उत्पादित अणुओं की कुल बंधन ऊर्जा से कम होती 
है तो ऊर्जा का यह अंतर ऊष्मा के रूप में प्रकट होता है और 
अभिक्रिया ऊष्माक्षेपी होती है। ऊष्मा अवशोषी अभिक्रियाओं में 
इसका विलोम सत्य है। तथापि, चूंकि परमाणु केवल पुनर्व्यवस्थित 
ही होते हैं, नष्ट नहीं होते, किसी रासायनिक अभिक्रिया में 
अभिकर्मकों का कुल द्व्यप्रान, उत्पादों के कुल द्रव्यमान के 
बराबर होता है। बंधन ऊर्जा में होने वाला परिवर्तन इतना कम 
होता है कि उसे द्रव्यमान परिवर्तन के रूप में मापना बहुत 
कठिन होता है। |; 

आइंस्टाइन के सिद्धांत के अनुसार द्रव्यमान 7 ऊर्जा # के 
तुल्य होता है जिसे संबंध |१-॥0*, द्वारा व्यक्त करते हैं, यहाँ 
९ निर्वात्‌ में प्रकाश की चाल है। 

नाभिकोय प्रक्रियाओं में द्रव्यमान ऊर्जा में परिवर्तित हो जाता 
है (अथवा विलोमत; भी होता है)। यह॑ वही ऊर्जा है जो 


नाभिकौय शक्ति जनन तथा नाभिकीय विस्फोटों में मुक्त 
होती है। 
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भौतिकी 
भौतिकी में संरक्षण नियम 
ऊर्जा, संवेग, कोणीय संबेग, आवेश, आदि संरक्षण को भौतिकी 
में मूल नियम पाना जाता है। वर्तमान समय में इस प्रकार के कई 
संरक्षण नियम हैं। उपरोक्त चार के अतिरिक्त अन्य संरक्षण 
नियमों के अंतर्गत अधिकांश रूप सं, नाभिकोय तथा कणिकौय 
भौतिकी में प्रस्तावित भौतिक राशियों पर विचार किया जाता है। 
यह प्रचक्रण, बैरिआन संख्या, विचित्रता, उच्च आवेश आदि 
कुछ अन्य संरक्षित राशियाँ हैं; परन्तु आपको इनकी चिंता नहीं 
करनी चाहिए। 

कोई संरक्षण नियम एक परिकल्पना, जोकि प्रेक्षणों तथा 
प्रयोगों पर आधारित कल्पना है, होता है। यहाँ यह याद रखना 
महत्वपूर्ण है कि किसी संरक्षण नियम को प्रमाणित नहीं किया 
जा सकता। इसे प्रयोगों से सत्यापित अथवा खंडित किया जा 
सकता है। कोई प्रयोग जिसके परिणाम किसी नियम के अनुरूप 
होते हैं, वह उम्र नियम को सत्यापित अथवा उसके प्रमाण प्रस्तुत 
करता है, नियम को प्रमाणित नहीं करता। इसके विपरीत, काई 
एकल प्रयोग जिसके परिणाम किसी नियम के विरुद्ध 'प्राप्त होते 
हैं, बह उस नियम को खंडित करने के लिए पर्याप्त होता है। 

किसी से भी ऊर्जा संरक्षण नियम को प्रमाणित करने के लिए 
कहना न्यायोचित नहीं है। यह नियम हमारे कई शताब्दियों के 
अनुभवों का परिणाम है तथा इसे यांत्रिकी, ऊष्मागतिकी, विद्युत 
चुन्बकत्व, प्रकाशिकी , परमाण्बीय तथा नाभिकीय भौतिकी अधचा 
अन्य किसी भी क्षेत्र के सभी प्रयोगों में बेध पाया गया है। 

कुछ बिद्यार्थी ऐसा अनुभव करते हैं कि वे गुरुत्व के 
अधीन मुक्त पतन करते किसी पिण्ड कौ किसी बिन्दु पर गतिज 
ऊर्जा तथा स्थितिज ऊर्जा का योग करके यह दवर्शाकर कि 
ऊर्जाओं का यह योग अचर रहता है, ऊर्जा संरक्षण नियम को 
प्रमाणित कर सकते हैं। जेसा कि पहले कहा जा' चुका है कि 
यह केबल इस नियम का सत्यापन हैँ, उपपत्ति नहीं। 


ऊर्जा एक अदिश राशि है! परन्तु संरक्षित होने वाली सभी 
राशियाँ अदिश ही हों यह आवश्यक नहीं है। किसी वियुवत 
निकाय का कुल रैखिक संवेग, तथा कुल कोणीय संवेग (दोनों . . 
सदिश) दोनों भी संरक्षित राशियाँ हैं। इन नियमों को यांत्रिकी में 
न्यूटन के गति के नियमों से व्युत्पन किया जा सकता है। परन्तु 
इनकी वैधता यांत्रिकी के क्षेत्र के भी बाहर है। ये हर प्रभाव 
क्षेत्र, यहाँ तक कि जहाँ न्‍्यूटन के नियम भी वैध नहीं हें, में 
प्रकृति के मूल संरक्षण नियम हैं। 

इनकी अत्यधिक सरलता तथा व्यापकता के अतिरिक्त 
प्रकृति के संरक्षण नियम व्यवहार में भी अत्यंत उपयोगी हैं! ऐसा 


































' प्राय; होता है कि विविध बलों तथा कणों से संबंधित पूर्ण 


गतिकोी की किसी जटिल समस्या को हम हल नहीं कर पाते। 
तथापि संरक्षण नियम ऐसी परिस्थितियों में भी उपयोगी परिणाम 
प्रदान कर सकते हैं। उदाहरण के लिए, दो स्वचालित वाहनों की 
टक्‍करों को अवधि में लगने वाले जटिल बलों का हमें ज्ञान नहीं 
होता; फिर भी संवेग संरक्षण नियम हमें इस योग्य बनाता है कि 


पौत्तिक जात 
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हम जटिलताओं से बाहर निकल कर, टक्कर के संभावित 


परिणामों का अनुमान लगाए अथवा उन्हें नियम विरुद्ध घोषित 
करें। नाभिकीय त़था मूल कणों से संबंधित परिघटनाओं में भी 
संरक्षण नियम विश्लेषण के उपयोगी साधन होते हैं। वास्तव में, 
$-क्षय के लिए ऊर्जा तथा संवेग संरक्षण नियमों का उपयोग 
करके चुल्फगेंग पाउली (900-958) ने बर्ष 93] में 
इलेक्ट्रॉन के साथ उत्सर्जित एक नवीन कण (जिसे अब न्यूट्रिनो 
कहते हैं।) के अस्तित्व का सही पूर्वानुमान लगाया था। 
प्रकृति की सममितियों का संरक्षण नियमों से गहरा संबंध हे 
जिसके विषय में आप भौतिकी के अधिक उन्नत पाठ्यक्रम में 
अन्वेषण करेंगे। उदाहरण के लिए, यह एक महत्वपूर्ण प्रेक्षण है 
कि प्रकृति के नियम समय के साथ परिवर्तित नहीं होते। यदि 
आप आज अपनी प्रयोगशाला में कोई प्रयोग करें तथा अपने उसी 
प्रयोग को (सर्वसम अवस्थाओं में उन्हीं पिण्डों के साथ) एक 
वर्ष पश्चात्‌ दोहराएँ तो आपको समान परिणाम प्राप्त होना एक 
बाध्यता है। इससे यह अर्थ निकलता है कि समय के साथ 
स्थानांतरण (अर्थात्‌ विस्थापन) के सापेक्ष प्रकृति की यह 
सममिति, ऊर्जा संरक्षण नियम के तुल्य है। इसी प्रकार, 


दिकस्थान समांगी है तथा विश्व में (मूलभूत रूप से) कोई 


अधिमत अवस्थिति नहीं है। इसे हम इस प्रकार स्पष्ट कर सकते 
हैं कि विश्व में प्रकृति के नियम हर स्थान पर समान हें 
(सावधान : विभिन्‍न अवस्थितियों में विभिन्‍न परिस्थितियाँ होने 
के कारण स्थान परिवर्तन के साथ परिघटनाएँ परिवर्तित हो 
सकती हैं। उदाहरण के लिए, चन्द्रमा पर गुरुत्वीय त्वरण 
पृथ्वी पर गुरुत्वीय त्वरण का ]/6 भाग होता है, परन्तु 
चन्द्रमा तथा पृथ्वी दोनों के लिए गुरुत्वाकर्षण का नियम 
समान ही है)। दिकस्थान में स्थानांतरण के सापेक्ष प्रकृति 
के नियमों की इस सममितिता से रेखिक संवेग संरक्षण 
नियम प्राप्त होता है। इसी प्रकार दिकस्थान की समदैशिकता 
(दिकस्थान में मूलभूत रूप से कोई अधिमत दिशा नहीं है।) 
कोणीय संवेग संरक्षण नियम का आधार है (अध्याय 7 
देखिए)। आवेश संरक्षण नियम तथा मूल कणों के अन्य 
लक्षणों को भी कुछ अमूर्त सममितियों से संबंधित किया जा 
सकता है। दिक्काल की सममितियाँ तथा अन्य अपूर्त 
सममितियाँ प्रकृति में मूल बलों के आधुनिक सिद्धांतों में महत्वपूर्ण 
भूमिका निभाती हैं। ' 


सारांश 


). भौतिकी का संबंध प्रकृति के मूल नियमों तथा उनकी विभिन्‍न परिघटनाओं में अभिव्यक्ति के अध्ययन से है। भौतिकी 
के मूल नियम सार्यत्रिक हैं तथा इनका अनुप्रयोग व्यापक रूप में विविध संदर्भों एवं परिस्थितियों में किया जाता है। 


(0 (> 


, भौतिकी का क्षेत्र विस्तृत है जिसमें भौतिक राशियों का अत्यंत विशाल परिसर फैला है। ॥ 
, भौतिकी तथा प्रौद्योगिक परस्पर संबंधित हैं। कभी प्रोद्योगिकी नवीन भौतिकी को जन्म देती है तो किसी अन्य समय 


पर भौतिकी नवीन प्रौद्योगिकी का जनन करती है। दोनों का समाज पर प्रत्यक्ष प्रभाव है। 


ने 


. प्रकृति में चार मूल बल हैं जो स्थूल तथा सूक्ष्म जगत की विविध 'परिघटनाओं को नियंत्रित करते हैं। ये चार बल 


हैं - 'गुरुत्वाकर्षण बल', 'विद्युत चुम्बकीय बल', 'प्रबल नाभिकीय बल' तथा “दुर्बल नाभिक्रीय बल!। प्रकृति में 
विभिन्‍न बलों/प्रभाव क्षेत्रों का एकीकरण भौतिकी की एक मूल खोज हे। 


छा 


. ऐसी भौतिक राशियां जो किसी प्रक्रिया में अपरिवर्ती हैं, संरक्षित राशियां कहलाती हैं। प्रकृति के संरक्षण नियमों में 


सम्मिलित कुछ नियम-द्रव्यमान, ऊर्जा, रैखिक संवेग, कोणीय संबेग, आवेश, पैरिटी (समता) संरक्षण नियम हैं। कुछ 
संरक्षण नियम एक मूल बल के लिए तो सही होते हैं परन्तु किसी अन्य बल के लिए सही नहीं होते। 

6. संरक्षण नियमों का प्रकृति की सममितियों के साथ गहरा संबंध है। दिक्स्थान तथा काल की सममितियों तथा अन्य 
सममितियों की प्रकृति में मूल बलों के आधुनिक सिद्धांतों में केन्द्रीय भूमिका है। 


अभ्यास 


विद्यार्थियों के लिए संकेत 


यहां दिए गए अभ्यास्रों का उद्देश्य आपको विज्ञान, प्रौद्योगिकी तथा समाज को घेरे रखने वाली स्रमस्याओं से अवगत कराना 
तथा आपको इनके विषय में सोचने तथा अपने विचारों का सूत्रण करने के लिए प्रोत्साहित करना है। इन प्रश्नों के, 


हो सकता है, सुस्पष्ट 'वस्तुनिष्ट' उत्तर न हों 





यहां दिए गए अभ्याक्ष किसी औपचारिक परीक्षा के लिए नहीं हैं। 
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,40 "विज्ञान के व्यवहार' पर अपने 'नैतिक' 


विज्ञान की प्रकृति से संबंधित कुछ अत्यंत्त पारंगत प्रकथन आज तक के महानतम वैज्ञानिकों में से एक कर 
आइंस्टाइन द्वारा प्रदान किए गए हैं। आपके विचार से आइंस्टाइन का उस समय क्या तात्पर्य था, जब उन्होंने कहा 
था “संसार के बारे में सबसे अधिक' अबोधगम्य विषय यह है कि यह बोधगम्य है"? 


" प्रत्येक महान भौतिक सिद्धांत अपसिद्धांत से आरंभ होकर धर्मसिद्धांत के रूप में समाप्त होता है"। इस तीक्ष्ण 
टिप्पणी को वैधता के लिए विज्ञान के इतिहास से कुछ उदाहरण लिखिए। 


"संभव की कला ही राजनीति है"! इसी प्रकार "समाधान की कला ही विज्ञान है"। विज्ञान की प्रकृति तथा व्यवहार 
पर इस सुन्दर सूक्ति की व्याख्या कीजिए 


यद्यपि अब भारत में विज्ञान तथा प्रौद्योगिकी का विस्तृत आधार है तथा यह तीब्रता से फैल भी रहा है, परन्तु फिर 
भी इसे विज्ञान के क्षेत्र में विश्व नेता बनने की अपनी क्षमता को कार्यान्वित करने में काफी दूरी तथ करनी है। 
ऐसे कुछ महत्वपूर्ण कारक लिखिए जो आपके विचार से भाएत में विज्ञान के विकास में बाधक रहे हैं? 


किसी भी भौतिक विज्ञानी ने इलेक्ट्रॉन के कभी भी दर्शन नहीं किए हैं। परन्तु फिर भी सभी भौतिक विज्ञानियों 
का इलेक्ट्रॉन के अस्तित्व में विश्वाप्त है। कोई बुद्धिमान परन्तु अंधविश्वासी व्यक्ति इसी तुल्यरूपता को इस तर्क 
के साथ आगे बढ़ाता है कि यद्वपि किसी ने 'देखा' नहीं है परन्तु ' भूतों' का अस्तित्व है। आप इस तर्क का खंडन 
किस प्रकार करेंगे? 


जापान के एक विशेष समुद्र तटीय क्षेत्र में पाए जाने वाले केकडे के कवचों (खोल) में से अधिकांश समुरई के 
अनुश्रुत चेहरे से मिलते जुलते प्रतीत होते हैं। नीचे इस प्रेक्षित तथ्य की दो व्याख्याएं दी गई हैं। इनमें से आपको 
कौन-सा वेज्ञानिक स्पष्टीकरण लगता है? 


() कई शत्ताबियों पूर्व किसी भयानक समुद्री दुर्घटना में एक युवा समुरई डूब गया। उसकी बहादुरी के लिए 
श्रद्धांजलि के रूप में प्रकृति ने अबोधगाय ढंगों द्वार उसके चेहरे को केकड़े के कवचों पर अंकित करके 
उसे उस क्षेत्र में अमर बना दिया। | 


(0) समुझ्गी दुर्घटना के पश्चात्‌ उस क्षेत्र के मछुआरे अपने मृत नेता के सम्मान में सद्भावना प्रदर्शन के लिए, 
उस हर केकड़े के कवच को जिसकी आकृति संयोगवश समुरई से मिलती-जुलती प्रतीत होती थी, उसे 
वापस समुद में फेंक देते थे। परिणामस्वरूप केकड़े के कबचों की इस प्रकार की विशेष आकृतियां 
अधिक सप्य तक विद्यपान रहीं और इसीलिए कालान्तर में इसी आकृति का आनुवंशत: जनन हुआ। यह 
कृत्रिम वरण द्वार विकास का एक उदाहरण है। 


(नोट ; यह रोचक उद्हरण कार्ल सागन की पुस्तक "दि कॉस्मॉस" से लिया गया है। यह इस तथ्य पर 
प्रकाश डालता है कि प्राय: विलक्षण तथा अबोधगम्य तथ्य जो प्रथम दृष्टि में अलौकिक प्रतीत होते हैं 


वास्तव में साधारण वैज्ञानिक व्याख्याओं द्वारा स्पष्ट होने योग्य बन जाते हैं। इसी प्रकार के अन्य उदाहरणों 
पर विचार कीजिए)। 


दो शत्ताब्दियों से भी अधिक समय पूर्व इंग्लैण्ड तथा पश्चिमी यूरोप में जो औद्योगिक क्रांति हुई थी उसकी चिंगारी 
का कारण कुछ प्रमुख वैज्ञानिक तथा प्रौद्योगिक उपलब्धियाँ थीं। ये उपलब्धियां क्या थीं? 


प्राय; यह कहा जाता है कि संसार अब दूसरी औद्योगिकी क्रांति के दौर से गुजर रहा है, जो समाज में पहली क्रांति 


को भांति आमूल परिवर्तन ला देगी। विज्ञान तथा प्रौद्योगिकी के उन ग्रभुख समकालीन क्षेत्रों की सूची बनाइए जो 
इस क्रांति के लिए उत्तरदायी हैं। 


बाईसवीं शताब्दी के विज्ञान तथा प्रौद्योगिकी पर अपनी निशधार कल्पनाओं को आधार मानकर लणभग 000 श॒च्चों 
पें कोई कथा लिखिए। 


हज दृष्टिकोणों को रचने का प्रयास कीजिए। कल्पना कीजिए कि आप स्वयं 
किसी संयोगवश ऐसी खोज में लगे हैं जो शैक्षिक दृष्टि से रोचक है परन्तु उसके परिणाम निश्चित रूप से सानव 


भौतिक जगत 
68026 40460 ५//26226/% /454:/:5:70//.2 





244//78/570,2 द््य्् ४८: ४; [ता ऋशयछाड 








॥७॥४2॥ (2०४४ एस 


समाज के लिए भयंकर होने के अतिरिक्त कुछ नहीं होंगे। फिर भी यदि ऐसा है तो आप इस दुविधा के हल के 


लिए क्‍या करेंगे? 


0.]7 किसी भी ज्ञान की भांति विज्ञान का उपयोग भी, उपयोग करने वाले पर निर्भर करते हुए, अच्छा अथवा बुरा हो 


सकता है। नीचे विज्ञान के कुछ अनुप्रयोग दिए गए हैं। विशेषकर कौन सा अनुप्रयोग अच्छा है, बुर है अथवा 

ऐसा है कि जिसे स्पष्ट रूप से वर्गबद्ध नहीं किया जा सकता इसके बारे में अपने दृष्टिकोणों को सूचीबद्ध कौजिए; 

() आम जनता को चेचक के टीके लगाकर इस रोग को दबाना और अंततः इस रोग से जनता को मुक्ति 
दिलाना। (भारत में इसे पहले ही प्रतिपादित किया जा चुका है।) 

(॥) निरक्षरता का विनाश करने तथा समाचारों एवं धारणाओं के जनसंचार के लिए टेलीविजन। 

(॥) जन्म से पूर्व लिंग निर्धारण। 

(५) कार्यदक्षता में वृद्धि के लिए कम्प्यूटर। 

(५) पृथ्वी के परितः कक्षाओं में मानव-निर्मित उपग्रहों की स्थापना। 

(५ ) नाभिकीय शस्त्रों का विकास। 

(५॥) रासायनिक तथा जैव युद्ध की नवीन तथा शक्तिशाली तकनीकों का विकास। 

(५॥॥) पीने के लिए जल का शोधन। 

(४) प्लास्टिक शल्य क्रिया। 

(४ ) क्लोनिंग। 


.9 भारत में गणित, खगोलिकी, भाषा विज्ञान, तर्क तथा नेतिकता में महान विद्वत्ता की एक लंबी एवं अटूट परम्परा 


रही है। फिर भी इसके साथ, एवं समान्तर, हमारे समाज में बहुत से अंधविश्वासी तथा रूढिवादी दृष्टिकोण व 
परम्पराएं फली-फूली हैं और दुर्भाग्यवश ऐसा अभी भी हो रहा है और बहुत से शिक्षित लोगों में व्याप्त है। इन 
दृष्टिकोणों का विरोध करने के लिए अपनी रणनीति बनाने में आप अपने बिज्ञान के ज्ञान का उपयोग किस 
प्रकार करेंगे? 


॥.3 यद्यपि भारत में स्त्री तथा पुरुषों को समान अधिकार प्राप्त हैं, फिर भी बहुत से लोग महिलाओं कौ स्वाभाविक 


प्रकृति, क्षमता, बुद्धिमत्ता के बारे में अवैज्ञानिक विचार रखते हैं तथा व्यवहार में उन्हें गौण महत्व तथा भूमिका 
देते हैं। वैज्ञानिक तकों तथा विज्ञान एवं अन्य क्षेत्रों में महान महिलाओं का उदाहरण देकर इन विचारों को धराशायी 
करिए; तथा अपने को स्वयं, तथा दूसरों को भी समझाइए कि समान अवसर दिए जाने पर महिलाएँ पुरुषों के 
समकक्ष होती हैं। 


.4 " भौतिकी के समीकरणों में सुन्दरता होना उनका प्रयोगों के साथ सहमत होने की अपेक्षा अधिक महत्वपूर्ण है।" 


यह मत महान ब्रिटिश वैज्ञानिक पी.ए,एम. डिरैक का था। इस दृष्टिकोण की समीक्षा कीजिए। इस पुस्तक में ऐसे 
संबंधों तथा समीकरणों को खोजिए जो आपको सुन्दर लगते हैं। 


.8 यद्यपि उपरोक्त प्रकथन विवादास्पद हो सकता है परन्तु अधिकांश भौतिक विज्ञानियों का यह मत है कि भौतिकी 


के महान नियम एक ही साथ सरल एवं सुन्दर होते हैं। डिरिंक के अतिरिक्त जिन सुप्रसिद्ध भौतिक विज्ञानियों ने 
ऐसा अनुभव किया उनमें से कुछ के नाम इस प्रकार हैं ; आइंस्टाइन, बोर, हाइसेनवर्ग, चन्द्रशेखर तथा फाइनमैन। 
आपसे अनुरोध है कि आप भौतिकी के इन विद्वानों तथा अन्य महानायकों द्वारा रचित सामान्य पुस्तकों एवं लेखों 
तक पहुँचने के लिए विशेष प्रयास अवश्य करें। (इस पुस्तक के अंत में दी गई ग्रंथ-सूची देखिए)। इनके लेख 
सचमुच प्रेरक हैं। 


.6 विज्ञान की पाद्यपुस्तकें आपके मन में यह गलत धारणा उत्पन्न कर सकती हैं कि विज्ञान पढ़ना शुष्क तथा पूर्णतः 


अत्यंत गंभर हैं एवं वैज्ञानिक भुलक्कड, अंतर्मुखी, कभी न हँसने वाले अथवा खीसें निकालने वाले व्यक्ति होते 
हैं। विज्ञान तथा वैज्ञानिकों का यह चित्रण पूर्णतः आधारहीन है। अन्य समुदाय के मनुष्यों की भांति वैज्ञानिक भी 
विनोदी होते हैं तथा बहुत से वैज्ञानिकों ने तों अपने वैज्ञानिक कार्यों को गंभीरता से पूरा करते हुए अत्यंत विनोदी 
प्रकृति तथा साहसिक कार्य करके अपना जीवन व्यतीत किया है। गैमो तथा फाइनमैन इसी शैली के दो भौतिक 
विज्ञानी हैं। ग्रंथ सूची में इनके द्वारा रचित पुस्तकों को पढ़ने में आपको आनन्द प्राप्त होगा। 
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अध्याय 2 


शृपिका 

गात्रकों की अआतर्राष्ट्रीय प्रणाली 
लम्बाई क्रा मापन 

द्रव्यममान का मापन 

समय का मापन ु 
यथार्थता , यत्नों की परिशुद्धता एवं 
मापन में ज्ुटि 

सार्थक अंक 


भौतिक राशियों की विपाएँ 
विमीय सूत्र एवं विमीय समीकरण 
2.0 घिमीय विश्लेषण एवं इसके अनुप्रयोग 


सारण 
अध्यास 
अतिरिक्त अभ्यास 











मात्रक 


ह* हू... ३7 # 
॥॥५ 3. 


ल्‍ कही 
787 ॥ 
४ 


2.4 भूमिका 


किसी भौतिक राशि का मापन, एक निश्चित, आधारभूत, यादुच्छिक रूप से चुने 
गए मान्यताप्राप्त, संदर्भ-मानक से इस राशि की तुलना करना है। यह संदर्भ-मानक 
प्ात्रक कहलाता है। किसी भी भौतिक राशि की माप को मात्रक के आगे एक 
संख्या (आंकिक संख्या) लिखकर व्यक्त किया जाता है। यद्यपि हमारे द्वारा मापी 
जाने वाली भौतिक राशियों की संख्या बहुत अधिक है, फिर भी, हमें इन सब 
भौतिक राशियों को व्यक्त करने के लिए, मात्रकों की सीमित संख्या की ही 
आवश्यकता होती है, क्योंकि, ये ग़शियाँ एक दूसरे से परस्पर संबंधित हैं। मूल 
राशियों को व्यक्त करने के लिए प्रयुक्त मात्रकों को मूल मात्रक कहते हैं। इनके 
अतिरिक्त अन्य सभी भौतिक॑ राशियों के मात्रकों को मूंल मात्रकों के संयोजन 
द्वारा व्यक्त किया जा सकता है। इस प्रकार प्राप्त किए गए व्युत्पन्न राशियों के 
मात्रकों को व्युत्यनन मात्रक कहते हैं। मूल-मात्रकों और व्युत्पन्न मात्रकों के 
सम्पूर्ण समुच्चय को मात्रकों की प्रणाली (या पद्धति) कहते हैं। 


2.2 मत्रकों की अंतर्राष्ट्रीय प्रणाली 
बहुत वर्षों तक मापन के लिए, विभिन्‍न देशों के बैज्ञानिक, अलग-अलग प्रापन 
प्रणालियों का उपयोग करते थे। अब से कुछ समय-पूर्व तक ऐसी तीन 
प्रणालियों - 069 प्रणाली, 778 (या ब्रिटिश) प्रणाली एवं |धार5 प्रणाली, 
प्रमुखता से प्रयोग में लाई जाती थीं। 

हा प्रणालियों में लम्बाई, द्रव्यमान एवं समय के मूल मात्रक क्रमश; इस 
प्रकार हैं ; कि, 
* (७5 प्रणाली में, सेन्टीमीटर, ग्राम एवं सेकन्ड। 
* 778 प्रणाली में, फुट, पाउन्ड एवं सेकन्ड। 


. *  0!/58 प्रणाली में, मीटर, किलोग्राम एवं सेकन्ड। 


'आजकल अंतर्राष्ट्रीय स्तर पर भान्य प्रणाली "सिस्टम इन्टरनेशनल डि 
वूनिट्स” है (जो फ्रेंच भाषा में “मात्रकों की अंपर्रष्ट्रीय प्रणाली” कहना है)। 
इसे संकेताक्षर में 5 लिखा जाता है। 9] प्रतीकों, मात्रकों और उनके संकेताक्षरों 
को योजना 97] में, मापतोल के महा सम्मेलन द्वारा विकसित कर, वैज्ञानिक, 
तकनीकी, औद्योगिक एवं व्यापारिक कार्यों में अंतर्राष्ट्रीय स्तर पर उपयोग हेतु 


प्रात्रक एवं प्रापन 
एड फ्फएलइएएफ सककाएए 2 





पट न्य्छ्छ्य्न्रट 


अनुमोदित की गई। छा मात्रकों की 0 की घातों पर आधारित 
(दाश्मिक) प्रकृति के कारण, इस प्रणाली के अंतर्गत रूपांतरण हि बे 
अत्यंत सुगम एवं सुविधाजनक है। हम इस पुस्तक में 5 मात्रकों 
का ही प्रयोग करेंगे। किक 

5 में सात मूल मात्रक हैं, जो सारणी 2. में दिए गए हें। 69 < (5// रेडियन 
इन सात मूल मात्रकों के अतिरिक्त दो पूरक मात्रक भी हें 
जिनको हम इस प्रकार परिभाषित कर सकते हैं ; (] समतलीय 
कोण, 60 चित्र 2.(9) में दर्शाएं अनुसार वृत्त के चाप की 
लम्बाई ८5 और इसकी त्रिज्या #॥ का अनुपात होता है। तथा 
(॥) घन-कोण, 60० चित्र 2.(0) में दर्शाएं अनुसार शीर्ष 0 को 
केन्द्र की भांति प्रयुक्त करके उसके परितः निर्मित गोलीय पृष्ठ 
के अपरोधन क्षेत्र ०५ तथा त्रिज्या + के वर्ग का अनुपात होता ५४2 5 04 /7* स्टोडियग 
है। समतलीय कोण का मात्रक रेडियन है जिसका प्रतीक ।86 "“ (0) 
है एवं घन कोण का मात्रक स्टेरेडियन है जिसका प्रतीक » है। चित्र 2.7 (०) समतलीय कोण ५० एवं () घन कोण 
ये दोनों ही विमाविहीन राशियाँ हैं। 80, का आरेखीय विवरण 





सारणी 2.] 5 मूल राशियाँ एवं उनके प्रात्रक* 


७... 42०० न ष्षु न्ाययणयाश-शानजओ!, «6 ना हद ल-_०_» 





; दीपा ' हक ३ फल 5 हक हे 
; प्रा ,. , ' , गाए), ४. शर्म «०५४ जफ़िततो, | ० 0 ४ 5 २५ 
लंबाई नीटर हक * ह्रझश द्वारा निर्गत ने शक सेकंड के 200, 792, 4१६ ते समय केंगाल 


एँ तय कए गए एश को लगाई एक गीध हें ! (॥950 हो गण) 

द्रब्पप्ीत * फिलोशम 3... भ्रोस में रिक्त के याग सेर्वासस में फिथित ऑंर्राष्ट्रीय मण होल ब्यूरो में रखे | 

४ : , फिलप्राए के आर्य आदि फ्ररृप (प्लोटत्म-हरिगप्वियप्र मिश्रपाटर से जे 

चिलिंड?) कद द्वव्यमान एक किलेग्राम के बराक है । (॥#9- मे भान्य) 

'समग,... . सेकंड कः. «. एक सेकंड कह अंदाल मै छो सोजियम (३३ परमाणु के पिम्न्तम कर्जा 

् /" ' . :.. #र के जे अतियूक्ष स्तरें के मध्य संक्रमण के नदनुरूणी ध्रिक्रिएण के 

| 3,92 /5। ,770 >ग्वर्त काले के बराबर ह। (967 से 'मात्य) 

: 'तिशुंत धारों . -. .. पोीनयर । है... एक शीपयर वह नियत विद्युत थारा है जो कि निर्तात में । गीटर की दूरी 
०. का कट एर स्थित दो मोध अन॑तः लणई जाले सगानांतर १३ नाण्य वृत्तीय वान॒प्रस्श | 
काट के चालकों में प्रवाहित होन पर, एन चालकों कें.ब्रीच प्रति मोदर लंबाई « 
0. मिट :. . | ५२2 »|॥१ न्यूटन का अल उत्पल करती है | (948 से मान्य) , 
+ “कष्मायोतिक सोध ४", केल्विन..,.. ६४. « पक्ष के श्रिऋ-बिंदु के ऊष्मागरतिकताप के ॥/274.6 वें. भाष को  फेल्श्ित 


का , -ह ५.2. , ६० कहते हैं। (90 से प्वय) 8 
:+पंदाथ कीमत... मो पल: : । मोल किसी निकाप में पवार्थ की ज्षहे मात्र जिसमें हतनी ही मूल सत्ताएं 
अर अर आह शो 8 , ', - '/ दोती हैं जितनी 0.02 ॥8 कार्बन. 42 में परमाणुओं की संझ्यो होतो है! 
; 0 8 0५ (श्मा से मान्य). 6 मद लक 
। फ्योति-लौक्ता . केडला. |. ४6, -“: कैंडेला, किसी दिशा में 540 ५ 079 आवृत्ति वाले सोत की ज्योति-तोबता 


7"... /। है जा उस दिशा में (॥/683) वाट अति संटेरेडिपन कौ विकिरण तोम्रता 
“. '। का एंकवर्णाय प्रकाश उत्सा्जित करता है. (979 से मान्य) 
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इन परिभाषाओं में प्रयुक्त संख्याओं के मान, न तो याद रखने की आवश्यकता है, न परीक्षा में पूछे जाने की। ये यहाँ पर केवल इनके 
मापन की यथार्थशा की सीमा का सकेत देने के लिए दिए गए हैं। प्रौद्योगिकी के विकास के साथ मापत्र की तकनीकों में भी सुधार 


होता है, परिणामस्वरूप, मापर अधिक परिशुद्धता से होता है। इस प्रगति के साथ तालमेल बनाए रखने के लिए मूल मात्रकों को 
सशोधित किया जाता हैं। 
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सारणी 2.2 सामान्य प्रयोग के णिए &[ गात्रकों के अतिरिक्त कुछ अन्य गात्रक 
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ध्यान दीजिए, मोल का उपयोग करते समय पूल सत्ताओं का 
विशेष रूप से उल्लेख किया जामा चाहिए। ये मूल सत्ताएँ 
परमाणु, अणु, आयन, इलेक्ट्रॉन, अन्य कोई कण अथवा इसी 
, प्रकार के कणों का विशिष्ट समूह हो सकता है। 

हम ऐसी भौतिक राशियों के मात्रकों का भी उपयोग करते 
हैं जिन्हें सात मूल राशियों से व्युत्पन किया जा सकता है 
(परिशिष्ट ॥ 6)। ७ मूल मात्रकों के पदों में व्यक्त कुछ 
व्युत्पन्न मात्रक (परिशिष्ट ॥ 6,]) में दिए गए हैं। कुछ व्युत्पन्न 
9 मात्रकों को विशिष्ट नाप दिए गए हैं (परिशिष्ट & 6.2) 

और कुछ व्युत्पन ७ मात्रक इन विशिष्ट नामों वाले व्युत्पन्न 
मात्रकों और सात मूल-मान्नकों के संयोजन से बनते हैं (परिशिष्ट 
2 6.3)। आपको तात्कालिक संदर्भ तथा मार्गदर्शन प्रदान करने 
के लिए इन मात्रकों को परिशिष्ट (8 6.2) एवं (86.3) में 
दिया गया है। सामान्य व्यवहार में आने बाले अन्य मातन्रक सारणी 
2.2 में दिए गए हैं। 

छा मात्रकों के सामान्य गुणज और अपवर्तकों को व्यक्त करने 
वाले उपसर्ग और उनके प्रतीक परिशिष्ट (&2) में दिए गए है 
भौतिक राशियों, ग़सायनिक तत्वों और नाभिकों के संकेतों के 
उपयोग संबंधी सामान्य निर्देश परिशिष्ट (7] में दिए गए हैं और 
आपके मादिर्शन तथा तात्कालिक संदर्भ के लिए ७ मान्नकों ण्वं 
अन्य भाज़कों संबंधी निर्देश परिशिष्ट (88) में दिए गए हैं। 


2,3 लम्बाई का मापन 


लाबाई मापन की कुछ प्रत्यक्ष विधियों से आप पहले ही से 
परिचित हैं। उदाहरण के लिए, आप जानते हैं कि 0-ज से 
079 तक की लपम्बाइयाँ मीटर पैमाने का उपयोग करके ज्ञात 
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को जाती हैं। 70+97 की लम्बाई को यथार्थता से मापने के लिए 
हम वर्नियर कैलिपर्स का उपयोग करते हैं। स्क्रू-गेज (पेंचमापी) 
और गोलाईमापी (स्फेरोमीटर) का उपयोग ]0-5 प्र तक की 
लम्बाइयों को मापने में किया जाता है। इन परिसरों से बाहर की 
लम्बाइयों को मापने के लिए हमें कुछ परोक्ष विधियों का सहारा 
लेना होता है। 


2.3.4 बड़ी दूरियों का मापन 


बहुत बड़ी दूरियाँ, जैसे किसी ग्रह अथवा तारे की पृथ्वी से दूरी, 
प्रत्यक्ष-रूप से किसी मीटर पैमाने की सहायता से 
ज्ञात नहीं की जा सकती है। ऐसी दशाओं में महत्त्वपूर्ण विधि 
जिसे लम्बन-विधि कहते हैं, का उपयोग किया जाता है। 

जब आप किसी पेंसिल को अपने सामने पकड़ते हैं और 
पृष्ठभूमि (माना दीवार) के किसी विशिष्ट बिन्दु के सापेक्ष 
पेंसिल को पहले अपनी बायीं आँख » से (दायीं आँख बंद 
रखते हुए) देखते हैं, और फिर दायीं आँख & से (बायीं आँख 
बंद रखते हुए), तो आप पाते हैं, कि दीवार के उस बिन्दु के 
सापेक्ष पेंसिल की स्थित्रि परिवर्तित होती प्रतीत होती है। इसे 
लम्बन कहा जाता है। दो प्रेक्षण बिन्दुओं (» एवं 8) के बीच 
कौ दूरी को आधारक कहा जाता है। इस उदाहरण में दोनों 
आँखों के बीच की दूरी आधारक है। 

लम्बन विधि द्वारा किसी दूरस्थ ग्रह 5 की दूरी /) ज्ञात करने 
के लिए, हम इसको, पृथ्वी पर दो विभिन्‍न स्थितियों (वेध 
शालाओं) # एवं 8 से, एक ही समय पर देखते हैं। & एवं 8 


प्रात्नक एवं ग्रापन 





के बीच की दूरी # - 9 है। चित्र 2.2 देखिए। इन दो स्थितियों 


से ग्रह की प्रेक्षण दिशाओं के बीच का कोण माप लिया जाता 
है। चित्र 2.2 में 6 द्वारा दर्शाया गया यह कोण ४595 लम्बन 
कोण या लम्बनिक कोण कहलाता हे। 


क्योंकि, ग्रह की पृथ्वी से दूरी बहुत अधिक है न << ], 


और, इसलिए, कोण ७ बहुत हीं छोटा है। ऐसी दशा में हम 8 
को, केन्द्र 5 और त्रिज्या 7 वाले वृत्त का, लम्बाई 9 का चाप 
मान सकते हें। 


-' त्रिज्या &5 ८ 5, .. ७3 - 95 70 8 
जहाँ 9 रेडियन में हे। 
9 9 
* [255 

अतः धर | (2. )] 

है |8| 

पु छ 
चित्र 2,2 लम्बन विधि 


7 के निर्धारण के पश्चात्‌ हम इसी विधि द्वारा ग्रह का 
आमाप अथवा कोणीय व्यास भी निर्धारित कर सकते हैं। यदि 
८ ग्रह का व्यास और ८ उसका कोणीय आपाप (6द्वारा पृथ्वी 
के किसी बिन्दु पर अंतरित कोण) हो, तो 

०- ८/7०0 (2.2) 


कोण ८ को, पृथ्वी की उसी अवस्थिति से मापा जा सकता 
है। यह ग्रह के दो व्यासत: विपरीत (व्यास के विपरीत सिरों पर 
स्थित) बिन्दुओं को दूरदर्शक द्वारा देखने पर प्राप्त दो दिशाओं 
के बीच बना कोण है। क्योंकि 70 का मान ज्ञात है, अत: ग्रह के 


व्यास ८ का मान समीकरण (2,2) की सहायता से ज्ञात किया 
जा सकता है। 


उदाहरण 9.3 (9) ॥" (डिग्री) (9) 7 (। आर्क मिनट) 
एवं (0) ।” (।आर्क सेकंड) के कोणों के मान रेडियन 
में परिकलित कीजिए (3600 - 299 780, "-60' एवं 
॥7> 60 ” लीजिए)। 











हल (७) हमें ज्ञात है 360" - 20: 7६0 


» 9 /80]7904 < .745)4]0* 754 
(0) ? ८: 60" - 3.745%0* 780 
77< 2,908)207 [७0 < 2.9)0]07+ 0 
(0) 775 850“ - 2,908»%0+ 0 
+4,847%0]0+4 780 < 4.85:]0)0 7560 «| 


की अपने से दूरी का आकलन करना चाहता ४। वह 
भीनार ( के सामने किसी बिन्दु ॥ पर खड़ा होता ऐ और 
/( की सीध में बहुत दूर स्थित किसी बिन्दु (0 को 
देखता है। फिर बह, 8(! के लगबंबत्‌ 00 णा दूर स्थित 
बिन्दु 9 तक चलता है और वहाँ से 0 एवं (! को फिर 


देखता है। क्योंकि 0) बहुत अधिक दूरी पर है, ]30) एवं 
/५) की दिशाएँ व्यावहारिक रूप में एक ही हें, लेकिन 
वह पाता है कि () की दृष्टि रेखा पूल दृष्टि रेखा के 
सापेक्ष 89 - 40" पर घूम गई है (0 को लग्बन कहा जाता 
है)। उसकी मूल स्थिति / से मीनार 2 की दूरी का 
आकलन कोौजिए। 





दूरस्थ वस्तु 


कर 
] 
है मनी १00 पा न्‍्नन्ञक ९ 
चित्र 2.9 
हल दिया गया है, लम्बन कोण 6 -40" 
चित्र 2,3 से , #8 ८ 2; (7 9 
(0 5 ४3/[970 5 00 7/797) 400 
८  ]007/0.839]5]9 श7 7 
» उदाहरण 2.3 ५थ्वी के दो व्यासतः विपरीत बिन्दुओं & 
एवं छ से चन्द्रमा का प्रेक्षण किया गया। प्रेक्षण की दो 
दिशाओं के बीच, चन्रमा पर अंतरित कोण 8 की भाष 
]"54/ है। पृथ्वी का व्यास लगभग .276 9 07 जा, है। 
पृथ्वी से चन्द्रमा की दूरी का अभिकलन कौजिए। 











हल ज्ञात है 9 - ९54'- 4' 
+(4%60) +(4.85200%) एथव 
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चूंकि १"- 4,85::]070-80 
और ४5 #8 >,276»077॥ 
अतः समीकरण (2.) के अनुम्तार पृथ्वी एवं चन्द्रमा के बीच 
की पूरी, 70 5 9/0 
_.276%0” 
3,32%07? 
- 39,8490' शा | 










(2 आल 2.4 सूर्य के कोणीय व्यास की माप 920” 
है। पृथ्वी से सूर्य की दूरी [), .496 5 0// 9 है। सूर्य 
का व्यास परिकलित कोजिए। 


हल सूर्य का 








गीय॑ व्यास ७ 
5 ]920" 
5]920%4,85%]0*:90 
59,3]%]07780 

सूर्य का व्यास 

6 5 (१7) 
+[9.3207) 2 (.496/»0' ) ॥7 


८],99%0" पा | 


2.3.2 अति सूक्ष्म वूरियों का मापन : अणु का आकार 


अणु के व्यास ([08 0 से 0-० एञ) जैसी अत्यंत सूक्ष्म दूरियों 
के प्रापन के लिए हमें विशिष्ट विधियों का अनुसरण करना 
होता है। इनके लिए हम पेंचमापी जैसे मापक-यंत्रों का उपयोग 
नहीं कर सकते। यहाँ तक कि सूक्ष्मदर्शी की भी अपनी कुछ 
सीमाएँ हैं। एक प्रकाशीय सूक्ष्मदर्शी द्वार किसी निकाय की जाँच 
के लिए दृश्य-प्रकाश का उपयोग किया जाता है। प्रकाश के 
लक्षण तरंग जैसे होने के कारण, प्रकाशीय सृक्ष्मदर्शी को, 
अधिक से: अधिक, प्रयुक्त प्रकाश के तरंगदैर्ष्य के बराबर 
विभेदन के लिए ही प्रयोग में लाया जा सकता है। (इस विषय 
में विस्तृत विदेचन आपको कक्षा 37] की भौतिकी की पाद्य 
पुस्तक में मिलेगा) दृश्य प्रकाश की तरादैष्य का परिसर 
4000 8 से 7000 & है। (]॥ > 07० 7)। अतः प्रकाशीय 
सूक्ष्दशी इससे छोटे आकार के कणों का विभेदन नहीं कर 
सकता। दृश्य प्रकाश के स्थान पर हम, इलेक्ट्रॉन-पुंज का 
उपयोग कर सकते हैं। इलेक्ट्रॉन पुंजों को उचित रीति से 
अभिकल्पित बैद्युत एवं चुम्बकीय क्षेत्रों द्वार फोकसित किया जा 
सकता है। इस प्रकार के इलेबट्रॉन-सूक्ष्मदर्शी का विभेदन भी 


अंतत; इसी तथ्य 


भौतिकी 
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द्वाो सीमित होता है कि इलेक्ट्रॉन भी तरंग 
की तरह व्यवहार कर सकते हैं (इस विषय में विस्तार से आप 
कक्षा हा में पढेंगे)। किसी इलेक्ट्रॉन की तरंगदेर्घ्य | & के अंश 
के बराबर कम हो सकती है। 0,6 / विभेदन क्षमता तक के . 
इलेक्ट्रॉन सूक्ष्मदर्शी विकसित किए जा चुके हैं। इनके द्वाग, 
लगभग, पदार्थों के अणुओं और परमाणुओं का विभेदन संभव हो 
गया है। हाल ही में विकसित सुरंगन सूक्ष्मदर्शिकी द्वारा भी ॥ 
से सूक्ष्मतर विभेदन प्राप्त कर लिया गया है। इनके द्वारा अब 
अणुओं की आमाप का आकलन संभव है। 

ओलीक अम्ल अणु के साइज़ का आकलन करने की एक 
सरल विधि नीचे दी गई है। ओलीक अम्ल एक साबुनी द्रव है 
जिसके अणु का साइज़ 0%3 कोटि का है। 

इस विधि का मूल आधार, जल के पृष्ठ पर ओलीक अम्ल 
की एक एकाण्विक परत बनाना है। 

इसके लिए, पहले हम ] थ7७ ओलीक अप्ल को ऐल्कोहॉल 
में घोल कर 20 ०7% घोल बनाते हैं। इस घोल का ] णा' 
लेकर ऐल्कोहॉल में पुनः 20 ०7% घोल बनाते हैं। अब इस घोल 

] 
20»20 
इसके बाद एक बड़े नांद में पानी लेकर, उसके ऊपर 
लायकोपोडियप पाउडर छिडक कर, लाइकोपोडियम पाउडर 
की एक पत्तली फिल्‍म जल के पृष्ठ के ऊपर बनाते हैं। फिर 
ओलीक अम्ल के पहले बनाए गए घोल की एक बुंद इसके 
ऊपर रखते हैं। ओलीक अम्ल कौ यह बूंद जल के पृष्ठ के 
ऊपर लगभग वृत्ताकार, एक अणु मोटाई की फिल्म के रूप में 
फैल जाती है। इस प्रकार बनी तनु फिल्म का व्यास माप कर 
इसका क्षेत्रफल ४ ज्ञात किया जा सकता है। माना कि हमने जल 
के पृष्ठ पर # बूंदें ओलीक अम्ल घोल की डालीं। यदि प्रारंभ 
में ही हम एक बूंद का अनुमानित आयतन [५ टा॥)) ज्ञात 
कर लें, 
तो घोल की ४ बूंदों का आयतन 


[600१६ 
इस घोल पें विद्यमान ओलीक अम्ल का आयतन 


_ 79५ किट अल ९७0) 
द् ०0)८20 


ओलीक अल्ल का यह घोल तेजी से जल के पृष्ठ पर फैल 
कर + मोटाई की पतली फिल्म बना लेता है। यदि इस फिल्म 
का क्षेत्रफल & ००० है, तो फिल्‍म की मोटाई 


_ फिल्म का आयतन 
फिल्म का क्षेत्रफल 





की सांद्रता ०77 ओलीक अम्ल/ 27% घोल हुई। 


गात्रक एवं मापन 






नर नम 2,3 
20726 4 7? /4 ले] 


यदि हम यह मान लें कि फिल्म एक एकाण्विक मोटाई की 
है तो '" ओलीक अम्ल के अणु की आमाप अथवा व्यास बन 
जाता है। इस मोटाई का मान 0- ज की कोटि का आता है। 


9 उद्दाहटण 2.5 यदि किसी नाभिक का आमाप (जो 
वास्तव में 0 "० से 0-/॥ के परिसर में है) बढ़ाकर 
एक त्रीक्ष्ण पिन की नोक (0थ7 से [007 के 


परिसर में) के बराबर कर दिया जाए, तो परमाणु का 
लगभग आपाप क्या है? 





हल नाभिक की आमाप 07577 से 0/ . के परिसर में 
है तीक्षण पिन की नोक 05 ४ से ।04 99 के परिसर में ले 
सकते हैं। इस तरह, हमने नाभिक की आमाप को 0" गुणा 
बढ़ा दिया है। परमाणु का सामान्य आकार 07" 9 की कोटि 
का है। अतः उसी अनुपात में बढ़ाने पर इसकी आमाप ॥7 हो 
जाएगी। अतः किसी परमाणु में नाभिक आमाप में उतना ही छोय 
है जितनी छोटी लगभग 77 व्यास के गोले के केन्द्र पर रखे 
गए तीक्ष्ण पिन की नोक होती है। 4 


2.3,3 लम्बाइयों का परिसर 


हमें विश्व में जो पिण्ड दिखाई देते हैं उन पिण्डों की आमापों 
में अंतर का एक विस्तृत परिसर है। जिसमें एक ओर 0- जा 


2] 


#//2/4/ 


कोटि की आमाप का किसी परमाणु का सूक्ष्म नाभिक है, तो 
दूसरी ओर 0% ए कोटि की आमाप का दृश्यमान विश्व का 
परिसर है। सारणी 2.3 में इनमें से कुछ पिण्डों की आमापों और 
दूरियों की कोटि और परास दिए गए हें। 

अत्यंत सूक्ष्म और बहुत बड़ी दूरियों के मापन के लिए हम 
लम्बाई के कुछ विशिष्ट मात्रक भी प्रयोग में लाते हें। ये हें 


] फर्मी ८ ]5- ]075 पा 
] एंसट्रम ८] +-]07० 
] खगोलीय मात्रक - ] /॥7 (सूर्य से पृथ्वी की 
औसत दूरी) 
< ],496 ४ ])0"/ 
] प्रकाश वर्ष -]]५/ 59,46%00 
(3) ]00 ॥) 5! के वेग से प्रकाश 
द्वारा | सेकंड में चली गई दूरी में ] वर्ष) 
] पारसेक - 3.08% 0/ जा 


(वह दूरी जिस पर पृथ्वी की कक्षा की औसत्त त्रिज्या ! 
आर्क सेकण्ड का कोण अंतरित करे, । पार्सेक कहलाती है।) 
2.4 द्रव्यमान का मापन 
द्रव्यमान पदार्थ का एक आधारभूत गुण है। यह पिण्ड के ताप, दाब 
या दिकुकाल में उसकी अवस्थिति पर निर्भर नहीं कसता। द्रव्यमान 
का ७ मात्रक किलोग्राम (5) है। अंतर्राष्ट्रीय माप-तोल ब्यूरो द्वाग 
दिए गए अंतर्राष्ट्रीय मानक किलोग्राम के आदिप्ररूप विभिन देशों 
की बहुत सी प्रयोगशालाओं में उपलब्ध हैं। भारत में इसे नयी दिल्‍ली 
स्थित राष्ट्रीय भोतिकी प्रयोगशाला (भाश) में रखा गया हे। 


सारणी 2.3 लंबाइयों के परिसर एवं कोटि 













की शत (० 00000 000 2 / री) परी, न, 
प्रोवॉन की आम कक 
परमाएवीयलाधिंक /की आमाप, 

शाईंडीजन, पी का कोर: ० 

किसी 'प्रंडूपी' जोवाए की: लंबाई 25: 

प्रकाश: कीं" तरावैर् ३7 का 28२४४ ४५ 
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40843 %7/श/0%700707ए0/4700067/0:%/0/00%/ए8%/0//0094/08007थ00/ का 
परपाणुओं और अणुओं के द्रव्यमानों के संबंध में 
एक सुविधाजनक मात्रक नहीं है। अतः अणुओं, परमाणुओं के 
द्रव्यममान व्यक्त करने के लिए द्रव्यमान के एक महत्वपूर्ण 
मानक मात्रक, जिसे एकीकृत परमाणु संहति मात्रक (०) 
कहते हैं, का प्रयोग करते हैं, जिसकी स्थापना परमाणुओं के 
द्रव्यमानों को इस प्रकार, व्यक्त करने के लिए की गई है ; 


] एकीकृत परमाणु सहति मात्रक - [प 

+ इलेक्ट्रॉनों सहित, कार्बन-समस्थानिक (६0०) के एक 
परमाणु के द्वव्ययान का ([/2) वां भाग 

» ],068 » 0» एड 
सामान्य वस्तुओं के द्र॒व्यगान मापन के लिए हम उसी तरह की 
सामान्य तुला का उपयोग करते हैं जैसी परचून की दुकान में पाई 
जाती है। विश्व में पाए जाने वाले विशाल पिण्डों जैसे ग्रहों, तारों 
आदि के द्रव्यमान ज्ञात करने के लिए हम न्यूटन के गुरुत्वाकर्षण 
के नियम का उपयोग करते हैं (देखिए अध्याय 8)। अति सूक्ष्म 
कणों, जैसे परमाणुओं, अवपरमाणुक कणों आदि के लघु 
द्रव्यमानों के मापन के लिए हम द्रव्यपान-स्पेक्ट्रमलेखी का 
प्रयोग करते हैं, जिसमें, एकसमान विद्युत एवं चुम्बकीय क्षेत्र में 
गतिमान, आवेशित कणों के प्रक्षेप-पथ की तिज्या उस कण के 
द्रव्यमान के अनुक्रमानुपाती होती है। 
2.4,4 त्रव्यधानों के परास 
विश्व में हम जो पिण्ड देखते हैं, उनके द्रव्यमानों में अंतर का 
एक अत्यंत विस्तृत परिसर है। एक ओर इलेक्ट्रॉन जैसा सूक्ष्म कण 
है जिसका द्वव्यमान 050 ४७ कोटि का है, तो दूसरी ओर लाभण 
05 ॥४ का ज्ञात विश्व है। सारणी (2.4) में विभिन्‍न द्रव्यमानों 
के कोटि और परास दिए गए हैं। ह 

सारणी 2.4 त्रत्मगानों के पश्सिर एवं कोटि 


02020 0 ४० आर 8आ/8/460 00/00/0802“: (00-24 
५, , १! है की * हा ड 0 हज ना जब नहा 


 इतेकल: 7 777 अर | 
| पहन का एफ | 
;॒ गूनिया-पह्माु 2 कब । 0 % 
'धूछ-कश | पा 05 
कर की रा । ॥05 | 
: मज़े ओह ० 
$ और हे हि / (07 
: मोतंध 0 . । 
| आदीमोबाइछ, | का 
बी ते. 
[पूर्प ... ० की है आर 00+ 
| आकाक्षागों, ५ ० 0१ 





किलोग्राम 
किसी भी समय-अंतराल को मापने के लिए हमें घड़ी की 


आवश्यकता होती है। अब हम समय-मापन हेतु समय क़ा 


परमाण्वीय मानक प्रयोग करते हें जो सीज्ञियम परमाणु में 
उत्पन्न आवर्त कम्पनों पर आधारित है। यही राष्ट्रीय मानक के 


रूप में प्रयुक्त सीज़ियम घड़ी, जिसे परमाणु घड़ी भी कहते हैं, 
का आधार है। ऐसे मानक अनेक प्रयोगशालाओं में उपलब्ध हैं। 
सीज़ियम परमाणु घड़ी में एक सेकन्ड, सीजियम-33 परमाणु 
के निनतम ऊर्जा स्तर के दो अतिसृक्ष्म स्तरों के मध्य संक्रमण 
के तदनुरूपी विकिरणों के 9,92,63,770 कम्पनों के लिए 
आवश्यक है। इस सीज़ियम परमाणु घड़ी की समय दर को, 
सीज़ियम परमाणु के कम्पन ठीक उसी प्रकार नियंत्रित करते हैं 
जैसे संतुलन चक्र के कम्पन सामान्य कलाई घड़ी को अथवा 
छोटे 28० क्रिस्टल के कम्पन किसी क्वार्टज़ कलाई घड़ी 
को करते हैं। 

सीजियम परमाणु घडियाँ अत्यंत यथार्थ होती हें। सिद्धान्त: 
बे एक सुबाह्य मानक उपलब्ध कराती हैं। चार सीजियम परमाणु 
घडियों के माध्यम से, समय-अंतराल के राष्ट्रीय मानक 
'सेकन्ड' का अनुरक्षण किया जाता है। समय के भारतीय मानक 
के अनुरक्षण के लिए नयी दिल्‍ली की राष्ट्रीय भौतिकी 
प्रयोगशाला में एक सीजियम घड़ी लगाई गई है। 

हमारे देश में, सभी भौतिक मानकों (जिनमें समय और 
आवृत्ति आदि के मानक भी शामिल हैं) के अनुरक्षण और 


सुधार का दायित्व प्र, का है। ध्यान दें कि भारतीय मानक 
समय (57), इन चार घडियों के समुच्चय से जुड़ा है। दक्ष 
सीजियम परमाणु घडियाँ इतनी अधिक यथार्थ हैं कि इनके द्वार 


समय बोध में अनिश्चितता & 3 07*, अर्थात्‌ 0/5 सेकनन्‍्ड 


में एक सेकन्ड से भी कम की त्रुटि होने की रहती है। ये एक 
वर्ष में 3 पाइक्रो सेकंड से ज्यादा इधर-उधर नहीं होती। समय मापन 
की इस आश्चर्यजनक यथार्थता को ध्यान में रखकर ही लम्बाई के 


7 मात्रक को प्रकाश द्वार (] /299, 792, 458) सेकंड में चलित 


दूरी के रूप में व्यक्त किया गया है (सारणी 2.।)। 


विश्व में होने वाली घटनाओं के समय॑-अंतरालों में अंतर का 


परिसर बहुत व्यापक है। सारणी 2.5 , कुछ प्रारूपिक समय-अंतरालों 
के परास और कोटि दर्शाती है। 


सारणी 2.3 एवं 2.5 में दर्शायी गई संख्याओं में आश्चर्यजनक 
अनुरूपता है। इनका ध्यानपूर्वक अवलोकन करने पर आप देख 


सकते हैं कि हमारे विश्व में विशालतम और लघुतम पिण्डों की 
लम्बाइयों का अनुपात लगभग 0/ है तथा यह भी कम रुचिकर 
नहीं है कि विश्व की घटनाओं से संबद्ध सबसे बड़े और सबसे 
छोटे समय-अंतरालों का अनुपात भी 0» ही है। यह संख्या 


0/, सारणी 2.4 में फिर से प्रकट होती है, जिसमें कुछ पिण्डों 


के प्रारूपिक द्रव्यमानों को सूचीबद्ध किया गया है। हमारे विश्व 
के विशालतम एवं लघुतम पिण्डों के द्रव्यमानों का अनुपात 
लगभग (0/! है। क्या इन विशाल संख्याओं की यह आश्चर्यजनक, 
अनुरूपता मात्र संयोग है? 


गवत्रक एस शार्षध 
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एकल छ् कल -०5 डा बाकंणट ४० २ शक का ०४5०० कोड किला 

१. ५, 7$%; शा शन्म 

९ वष्धधलाण हक लो बढ ॥ ,0४, नी ”' ; 

 पाकि[! 0 _5ै। ४४ 
रा है: ०० टी 

"॥| (4 «७ ०» ह डई 










2.6 थथार्थता, यंत्रों की परिशुद्धता एवं म्रापन पं त्रुटि 


मापन, समस्त प्रायोगिक विज्ञान एवं प्रौद्योगिकी का मूलाधार है। 
किसी भी मापन-यंत्र के सभी मापन के परिणामों में कुछ न 
कुछ अनिश्चितता रहती ही है। यह अनिश्चितता ही त्रुटि 
कहलाती है। प्रत्येक परिकलित राशि, जो मापित मानों पर 
आधारित होती है, में भी कुछ त्रुटि होती है। यहाँ हम दो 
तकनीकी शब्दों : यथार्थता और परिशुद्धता में प्रभेद करेंगे। 
किसी माप की यथार्थता वह मान है जो हमें यह बताता है कि 
किसी राशि का मापित मान, उसके वास्तविक मान के कितना 
निकट है जबकि परिशुद्धता यह बताती है कि वह राशि किस 
विभेदन या सीमा तक मापी गई है। 


प्रापन की यथार्थता कई कारकों पर निर्भः कर सकती है 
जिनमें मापक यंत्रों का विभेदन या सीमा भी सम्मिलित है। 
उदाहरण के लिए, माना कि किसी लम्बाई का वास्तविक मान 
3,678 ०० है। एक प्रयोग में 0.] ०7 विभेदन का मापक-यंत्र 
प्रयोग करके इसका मान 3.5 ०7 मापा गया, जबकि, दूसरे 
प्रयोग में अधिक विभेदन वाला (माना 0.0] ला) मापक यंत्र 
प्रयोग करके उसी लंबाई को 3.38 ८7 मापा गया। यहाँ पहला 
माप अधिक यथार्थ है (क्योंकि वास्तविक मान के निकट है) 
परन्तु कम परिशुद्ध है (क्योंकि इसका विभेदुन केवल 0.] लए 
है।) जबकि, दूसरा माप कम यथार्थ पर्तु अधिक परिशुद्ध है। 
अत; मापन में त्रुटियों के कारण हर माप एक सन्निकट माप है। 


हि 0 मिल दो 
। ॥ ध्णश्ड 4४“ है हे 


किसी अत्यधिक अस्थायी कण का जाँवन, काले ग 


सारणी 2.5 श्रपय आंत्रालों का परास एवं छकीटि 


०2 ज .ह 7 दिए धंदआाओं (00 
ब्ण्ब ० ग कर! # है _ 


|। 07 ॥ 
प्रकाश ध्वाग़ नाभिक्रीय वृरी-कों तय करने मैं लगा समय ' [0-४ 
%. किरणों का आदमर्तकाल | , '।.. ]0-५ 
परमाण्वीय कंपनों का आवर्तकाल'. ।. ]0-77 
प्रकाश तरं। का आवर्तकाल ह । '. ।. [0४ 
किसी परमाणु कौ उत्तेजित अवस्था का जीवम काल .. ।... 0+5 
रैडियो तरंग का आवर्तकाल ्््ि ह ... 0*% 
ध्वनि तरंग का आवर्तकाल है 5. ॥ १67 
आंख के झपकने में लगा' स्रमय॑ 220 अल पक आए | «ही 
मानव हृदय की क्रेमिक धड़कंगों के बीच को संप्ंयथ. . . + . .;:.. !0 
'प्रक्षाश के चंद्रमा मैं पृथ्वी तक आने में लगा समय "व [0० 
प्रकाश के सूर्य से पृथ्वी तक भाने में लता 'समय ा 0? 
किसी उपग्रह का आवर्तकाल ह 6025५ ००... ही 
पृथ्वी का धूर्णनकाल | हा 2 आह! 
चंद्रमा का. घूर्णण एल परिक्रमण काल .. ' : ७६० ९ 
पृथ्वी का परिक्रंपण काले / ,, आज कह आन टा । |]0 
अकार का. समौपी तारे-से:पृंथ्दी: तक क्षाने में गा सम: न. था 
मर्मंत का औसत जींवम काल. . 5. ०० 7 «रई. [0 
मिस्र के पिरोमिंडी की आयु... 0 हक “५ 77४... 0 
डाहनोसॉर 'क विलुप्त होंने के बाए बीती संमय /. « अप... [05 
भमिश्व की आंगु 5 लक आह, १ [07 


सामान्यत:, मापन में आई त्रुटियों को मुख्य रूप से निम्नलिखित 
दो श्रेणियों में वर्गीकृत किया जा सकता है : (४) क्रमबद्ध त्रुटियाँ 
एवं [9) यादृच्छिक त्रुटियाँ। 

क्रमबद्ध त्रुटियाँ 

क्रमबद्ध त्रुटियाँ वे त्रुटियाँ हैं जो किसी एक दिशा धनात्मक या 
फिर ऋणात्मक में प्रवृत्त होती हैं। क्रमबद्ध त्रुटियों के कुछ स्रोत 
निम्नलिखित हैं : 

(8) यंत्रगत्त त्रुटियाँ : ये त्रुटियाँ मापक यंत्र की अपूर्ण 
अभगिकल्पना, त्रुटिपूर्ण अंशांकन या शुन्यांक-त्रुटि आदि के 
कारण होती हैं। उदाहरणार्थ, हो सकता है कि किसी 
तापमापी का अंशांकन ठीक न हुआ हो (परिणामस्वरूप 
यह 577 पर जल का क्वथनांक )00 "८ के स्थान पर 
]04 "(0 पढ़ता हो); किसी वर्नियर कैलिपर्स में दोनों 
जबडे मिलाने पर वर्नियर पैमाने का शून्य चिहन मुख्य 
पैमाने के शून्य चिहन के संपाती न हों, या किसी साधारण 
पैमाने का एक सिरा घिसा हुआ हो। 

प्रायोगिक तकनीक या कार्यविधि में अपूर्णता : मानव 
शरीर का ताप ज्ञात करने के लिए यदि आप तापमापी को 
बगल में लगाकर ताप ज्ञात करेंगे तो यह ताप शरीर के 
वास्तविक ताप से सदैव ही कुछ कम आएगा। प्रयोग के 
दौग़न बाह्य परिस्थितियाँ (ताप, दाब, वायु बेग, आर्द्रता 


॥४| 


अली 


8 


भौतिकी 





आदि में परिवर्तन) मापन में क्रमबद्ध त्रुटियाँ प्रस्तुत कर 


सकती हैं। 

व्यक्तिगत त्रुटियाँ : ये त्रुटियाँ, प्रेक्षक के किसी पूर्वाग्रह, 
उपकरण के समंजन में रह गई कमी या प्रेक्षण लेते समय 
प्रेक्षक द्वाश उचित सावधानियाँ न बरतने आदि के कारण 
होती हैं। उदाहरण के लिए, प्रकाशीय मंच पर सुई की 
स्थिति का पैमाने पर हा क लेते समय यदि आप स्वभाव 
के कारण अपना सिर सेव सही स्थिति से थोड़ा दाईं ओर 
रखेंगे, तो पाठन में लम्बन के कारण त्रुटि आ जाएगी। 


सुधरी हुई प्रायोगिकी तकनीकों के उपयोग, प्रयोग के लिए 
अपेक्षाकृत अच्छे मापन यंत्रों का चयन एवं यथासंभव व्यक्तिगत 
पूर्वाग्रहों को दूर करके क्रमबद्ध त्रुटियों को कम् किया जा 
सकता है। किसी भी दी गई व्यवस्था के लिए, इन त्रुटियों का 
कुछ निश्चित सीमाओं तक आकलन किया जा सकता है और 
पाठ्यांकों को तदनुसार संशोधित किया जा सकता है। 


कि 


(९ 


वादृष्छिक ब्रुटियाँ 

मापन में अनियमित रूप से होने वाली त्रुटियों को यावृच्छिक 
त्रुटियाँ कहते हैं और इसलिए ये चिहून और परिमाण में 
यादृच्छिक हैं। यादृच्छिक त्रुटियाँ, प्रायोगिक अवस्थाओं (ताप 
वोल्टता प्रदाय, प्रयोग व्यवस्था के यांत्रिक कम्पन आदि) पें 
होने वाले यादृच्छिक तथा अननुमेय उतार-चढ़ाव के कारण तथा 
पाद्यांक के सप्रय प्रेक्षक द्वारा की गई (पूर्वाप्रह रहित) 
व्यक्तिगत त्रुटियों आदि के कारण होती हैं। उदाहरण के लिए 
कोई व्यक्ति एक ही प्रेक्षण को बार-बार दोहराये तो संभव है कि 
हर बार उसका पादयांक भिन्‍न हो। 


अल्पतमांक' त्रुटि 


किसी मापक यंत्र द्वारा मापा जा संकने वाला छोटे से छोटा मान 
उस मापक यंत्र का अल्पतम्रांक कहलाता है। किसी मापक यंत्र 
द्वारा लिए गए सभी पाठ्यांक या मरापित मान उसके अल्पतमांक 
तक ही सही होते हैं। 

अल्पतमांक त्रुटि एक ऐसी त्रुटि होती है जो मापक यंत्र 
के विभेदन से संबद्ध होती है। उदाहरण के लिए, किसी वर्नियर 
कैलिपर्स का अल्पतमांक 0.0] ०० है; किसी गौलाईमापी का 
अल्पतमांक 0.00] था हो सकता है। अल्पतमांक त्रुटि को 
यादृच्छिक त्रुटियों की श्रेणी में एक स्लीमित परिमाण तक ही 
रखा जा सकता है; यह त्रुटि क्रमबद्ध और यादृच्छिक दोनों ही 
के साथ होती है। यदि हम लंबाई मापने के लिए मीटर स्केल 
का उपयोग करते हैं तो मीटर स्केल में अंकन ] पा अंवराल 
पर होता है। 

अधिक परिशुद्ध मापन यंत्रों के प्रयोग करके, प्रायोगिक 
तकनीकों में सुधार, आदि के द्वारा, हम अल्पतमांक त्रुटि को 
कम कर सकते हैं। प्रेक्षणों को कई बार दोहराने पर प्राप्त सभी 


प्रेक्षणों के मानों का औसत प्राप्त होता हैं। यह माध्य मान मापित 


राशि के- वास्तविक मान के अत्यधिक निकट हांगा। 


2.6. निरपेक्ष त्रुटि, आपेक्षिक त्रुटि एवं प्रतिशत त्रुटि 
(७) माना कि किसी राशि के कई मापनों के मान 6,, ८ 
हैं। प्रायोगिक परिस्थितियों में, इस राशि का 
सर्वाधिक संभव मान, इन सभी मानों के समांतर माध्य को 
माना जा सकता है। 


 अ (द +ध,+4,+, नाथ )/ फा्‌ (2.4) 
हु] 

या, कण + 2 पी (2.5) 
[(< 


क्योंकि जैसा पहले स्पष्ट किया जा चुका है कि यह मानना 
युक्तिसंगत है कि किसी राशि की व्यष्टिगत माप उस राशि 
के वास्तविक मान से उतनी ही अधिआकलित हो सकती है 
जितनी उसके अवआकलित होने की संभावना होती है। 
राशि के वास्तविक और व्याष्टिगत माप के नीच के 
अंतर के परिमाण को मापन की निरपेक्ष त्रुटि कहते हैं। 
इसको [४० | द्वास निर्दिष्ट किया जाता है। क्‍योंकि, हमें 
किसी राशि का वास्तविक मान ज्ञात करने को कोई विधि 
पता नहीं है, इसलिए हम समांतर माध्य को ही राशि का 
वास्तविक मान स्वीकार कर लेते हैं। तब हमारी व्यष्टिगत 
माप में निरपेक्ष त्रुटियाँ इस प्रकार हैं, 


0५, पद प्याज प्‌ 
84, ८ प्प्रय "५ 
5. ८5 ८ श्र 


ऊपर परिकलित &6 का मान कुछ प्रकरणों के लिए 

धनात्मक हो सकता है जबकि दूसरे कुछ अन्य प्रकरणों के 

लिए यह ऋणात्मक हो सकता है। परन्तु निरपेक्ष त्रुटि 

|8८। सदैव ही धनात्मक होगी। 

भीतिक राशि की निरपेक्ष ज्रुटियों के परिमाणों के समांतर 

माध्य को भौतिक राशि ८ के मान की अंतिम या माध्य निरपेक्ष 

ब्रुटि कहा जाता है। इसको «०, ,, से निरूपित करते हैं। 

अत्त:!, 

86, + ( [60, |+ | 06, |+ 64, |+...+ 26, | )/77 
(2.6] 


४8 


कमी: 


ते |4६,| (7 .ल्‍ (2,7) 


यदि हम कोई एकल पाप लें, तो हमें इसका मान॑ 
£ 86,७, के परिसर में कहीं प्राप्त होगा। 


पाष्य 





अर्थत्‌ृ_ ६८5 0 , 


शाप्व गाष्य 


५ ह 3०, >+थ ध्षात्य हे १८ (2 द 8) 

इसका अर्थ यह हुआ कि भौतिक राशि की किसी माप ८ का 

मान (७, .+ /५,..) पैथो (०,०-७८०५७) के बीच होने की 
संभावना है। 

(०) निरपेक्ष त्रुटि के स्थान पर, हम प्रायः आपेक्षिक त्रुटि या 
प्रतिशत त्रुटि (8०) का प्रयोग करते हैं। आपेक्षिक त्रुटि, 
मापित राशि की माध्य निरपेक्ष त्रुटि ॥ ८, ., एवं इसके 
माध्य मान व, , का अनुपात है। 


आपेक्षिक त्रुटि 5 ४८, ../ ०, (2.9) 


जब आपेक्षिक त्रुटि को प्रतिशत में व्यवत करते हैं, तो 
इसे प्रतिशत्त ब्रुटि कहा जाता है। 
अतः प्रतिशत त्रुटि, 8095 (64,../ ५५००) 2 ।00% 


आइये, अब हम एक उदाहरण पर विचार करते हैं। 


(2.0) 


# उदाहरण 2.6 राष्ट्रीय प्रयोगशाला में स्थित एक भानक 
त्रड़ी से तुलना करके दो घडियों की जाँच की जा रही हे। 
भानक भी जब दोपहर के 2:00:00 का समय दर्शाती 
है, तो इन दो घड़ियों के पाठयांक इस प्रकार हैं ; 
















घड़ी । घड़ी 2 
सोगवार 2:00:05 ]0:58:06 
'पगलयार ]2:0]:45 0:4:59 
बुधवार ]:59:08 0:8:8 
बृहस्पतिवार ॥2:04:50 0:5:07 
शुक्रयार ]4:59:5 ।0:4:58 
शतगिवार 2:0:30 0:5:24 
रविवार ]2:0।:9 0:5:] 


यदि आप कोई ऐसा प्रयोग कर रहे हों जिसके लिए आपको 
परिशुद्ध समय अंतराल मापन की आवश्यकता है, तो इनमें 
से आप किस घड़ी को वरीयता देंगे? क्यों? 
हल सात दिन के घडी । के प्रेक्षणों में अंतर का परिसर 
628 है जब्नकि घड़ी 2 में यह परिसर 3|5 का है। घड़ी | 
द्वारा लिए गए समय के पाठ्यांक, घड़ी 2 द्वारा लिए गए समय 
के पादयांकों की तुलना में, माकक समय के अधिक निकट है। 
महत्वपूर्ण बात यह है कि घड़ी की शून्यांक त्रुटि, परिशुद्ध कार्य 
के लिए उतनी महत्वपूर्ण नहीं है जितना इसके समय में होने 
वाला परिवर्तन है, क्योंकि, शून्यांक त्रुटि को तो कभी भी 
सरलता से दूर किया जा सकता है। अतः घड़ी । की तुलना में 
घड़ी 2 को वरीयता दी जाएगी। 


9 उद्यहरण 2.7 हम एक सरल लोलक का दोलन-काल 
ज्ञात करते हैं। प्रयोग के क्रमिक धापनों में लिए गए 
पाठ्यांक हं ; 2.63 8, 2.56 5. 2.42 5, 2.78 एवं 


2.80 ५ | निरपेक्ष त्रुटि, सापेक्ष त्रुटि एवं प्रतिशत अ्रुटि 
परिकलित कौजिए। 





हल लोलक का औसत दोलन काल, 
"- (203+2.56+2.42+2/7+2.80)8 
ष 5 





_3.2 


5 
5 2.5624 8 
८2.52 5 


क्योंकि, सभी काल 0.0] 9 के विभेदन तक मापे गए हैं, 


इसलिए समय को सभी मापें दूसरे दशमलव स्थान तक हैं। इस 
औसत काल को भी दूसरे दशमलव स्थान तक लिखना उचित 


है। 
मापन में त्रुटियाँ हैं ; 
2.63 5- 2.82 55 0.05 
2.56 5- 2.62 5 5- 0.06 5 
2.42 5 - 2.62 85 +- 0.20 5 
2.7] 9-2.62 55 0.09 5 
2.80 5- 2.62 55 (0,8 5 
ध्यान दीजिए, न्रुटियों के भी वही मात्रक हैं जो मापी जाने वाली 
राशियों के हें। 
सभी निरपेक्ष त्रुटियों का समरांतर गाध्य (समांतर माध्य के 
लिए हम केवल परिमाण लेते हैं) हैं ; 
6 ५ 5 [0,0+ 0.06+0.20+0,09+0,8)8]/5 


< 0,584 8/5 
5 (20.]] 5 





छ 


4] 
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किसी रेखा की लंबाई आप कैसे मापेंगे? 
आप कह सकते हैं, इस स्तर तक आने के बाद यह कैसा 
अटपटा प्रश्न है? लेकिन जरा सोचिए कि यदि यह रेखा 
सरल-रेखा न हो, तो? अपनी अध्यास पुस्तिका में या श्याम-पट 
पर एक टेढी-मंढ़ी रेखा खींचिए। ठीक है, इसको लंबाई 
मापना भी कोई बहुत कठिन कार्य नहीं है। आप एक धागा 
लेंगे, इसे रेखा के ऊपर सावधानीपूर्वक रखेंगे, फिर धागे को 
फैला कर इसकी लंबाई माप लेंगे। 

अब कल्पना कीजिए कि आपको राष्ट्रीय राजमार्ग की या 
किसी नदी की, या दो रेलवे स्टेशनों के बीच रेल की पटरियों 
की, या दो राज्यों अथवा देशों के बीच की सीमा रेखा की 
लंबाई मापनी है। तो इसके लिए, यदि आप ॥॥7 या 00॥॥ 
की रस्सी लें, इसे रेखा के अनुदिश रखें, बार-बार इसकी स्थिति 
बदल कर आगे ले जाएं, तो इसमें जो मानवीय श्रम, समय और 
खर्च आएगा वह उपलब्धि के अनुपात में बहुत अधिक होगा। 
इसके अतिरिक्त इस महत्कार्य में त्रुटियाँ अवश्यमेव आ जाएंगी। 
इस सिलसिले में एक रोचक तथ्य आपको बताएँ। फ्रांस और 
बेल्जियम की उभयनिष्ठ अंतर्राष्ट्रीय सीमा रेखा है। दोनों देशों 
के राजकीय दस्तावेजों में दर्ज उसकी लंबाई में 288 (38 है। 

एक कदम और आगे बढें और समुद्र की तट रेखा अर्थात्‌ 
वह रेखा जिस पर समुद्र और जमीन एक दूसरे से मिलते हैं, 
के बारे में विचार करें। इसकी 8 में तो सड़कों और नदियों 
में काफी हलके मोड़ होते हें। इस सबके बावजुद्‌, सभी 
दस्तावेजों में, जिनमें हमारी स्कूल की पुस्तकें भी शामिल हैं, 
गुजरात या आंध्रप्रदेश के सपुद्र तट की लंबाई या दो राज्यों के 
बीच की सीमा रेखा की लंबाई आदि के बारे में सूचनाएं दर्ज 
हैं। रेल के टिकटों पर स्टेशनों के साथ, उनके बीच की दूरी 
भरी छपी रहती है। आपने सड॒कों के किनारे-किनारे लगे मील 
के पत्थर देखे होंगे। ये विभिन्‍न शहरों की दूरियाँ बताते हैं। 
आखिर, यह सब किया कैसे जाता है? 

आपको यह तय करना होता है कि किस सीमा तक त्रुटि 
सहन की जा सकती है और भापने के प्रक्रम पर अधिकतम 
खर्च कितना करना है। अगर आपको कम त्रुटियाँ चाहिए तो 
इसके लिए उच्च तकनीकी और अधिक खर्च की आवश्यकता 
होगी। यह कहना पर्याप्त होगा कि इसके लिए काफी उच्च 
स्तर की भौतिकी, गणित, अभियांत्रिकी और प्रौद्योगिकी की 
आवश्यकता होगी। इसका संबंध फ्रेक्टलों (४०४९४)७) के 
क्षेत्र से है जो सैद्धांतित भौतिकी में कुछ समय से काफी 
लोकप्रिय है। इस सबके बावजूद जो आंकड़े प्राप्त होते हैं उन 
पर कितना विश्वास किया जाए यह कहना कठिन होता है 
जैसा फ्रांस और ब्रेल्जियम के दृष्टांत से स्पष्ट ही है। बात चल 
रही है तो आपको बता दें कि बेल्जियम और फ्रांस की यह 
विसंगति, फ्रेक्टलों (780४]5) एवं क्रेओऑस (0809) 
विषय से संबंधित उच्च भौतिकी की एक पुस्तक के प्रथम 
पृष्ठ पर प्रस्तुत की गई है। 


संकेत के रूप में हम इस प्रकार कहते हैं कि माप में दो सार्थक 
अंक हैं। इस प्रकरण में दो सार्थक अंक 2 तथा 6 हैं जिनमें 2 
विश्वसनीय है और 6 में त्रुटि संबद्ध है। अनुभाग 2.7 में आप 
सार्थक अंकों के विषय में और विस्तार से सीखेंगे। 
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इस उदाहरण में आपेक्षिक त्रुटि अथवा प्रतिशत त्रुटि है- 


0.] 
5६ >> हु“/0054% 4 


2.6.2 त्रुटियों का संयोजन 
यदि हम कोई ऐसा प्रयोग करें जिसमें कई माप सम्मिलित हों, 
तो हमें यह भी जानना चाहिए कि इन मापनों में त्रुटियाँ किस 
प्रकार संयोजित होती हैं। उदाहरण के लिए, किसी पदार्थ का 
घनत्व उसके द्रव्यगान और आयतन का अनुपात है। यदि हम 
किसी वस्तु के द्रव्ययान और उसकी आपापों या विमाओं के 
मापने में त्रुटि करते हैं तो हमें यह ज्ञात होना चाहिए कि उस वस्तु 
के पदार्थ के घनत्व में भी त्रुटि आएगी। यह आकलन करने के लिए 
कि यह त्रुटि कितनी होगी हमें यह सीखना होगा कि 
विभिन गणितीय संक्रियाओं में त्रुटियाँ किस प्रकार संयोजित 
होती हैं। इसके लिए हम निम्नलिखित कार्यविधि का अनुसरण 
करते हैं। 
(०) किसी प्ंकलन या व्यवकलन की त्रुटि 
मान लीजिए, कि दो भौतिक राशियों 4 एवं 8 के मापित मान 
क्रमश: ७ + ७6, 8 #8 हैं। जहाँ, ७6 एवं &8 क्रमश: इन 
राशियों की निरपेक्ष न्रुटियाँ हैं। हम संकलन 2-8 + 7 में त्रुटि 
62 ज्ञात करना चाहते हैं। संकलित करने पर 
25562 + (4 + 64] + (8+ 63) 
2 में अधिकतम संभावित त्रुटि 
42-20 +68 : 
व्यकलित करने पर 2- 4-8 के लिए हमें प्राप्त होता है 
2+ & 25 (8+ 8.१) - [8 + 6.3) 
८ (७ - 8) ऊ ७8 + /५3 
अथवा + 02< + 0१ + 08 
यहाँ फिर अधिकतम संभावित त्रुटि &2 < ७4 < 675 


अतः, नियम यह है : जब दो राशियों को संकलित या 

व्यवकलित किया जाता है, तो अंतिम परिणाम में निरफेक्ष 

गे ४ राशियों की निरपेक्ष त्रुटियों के योग के बराबर 
ती है। 


ब-2क्‍3/5+-+-+5+-तता्क-नल-++ “5 फक्््छ_॒”_ैतचनकआै्++__+5 


9 उदाहरण 2.8 किसी तापमापी द्वारा मापे-गए दो पिण्डों 
के ताप क्रमश: (| > 20 "2 < 0,5 "९ एबं ॥ 5 50 १९- 
& 0.5 ० हैं। इन पिण्डों का तापान्तर और उसमें आई 
त्रुटि परिकलित कौजिए। 
हल /< ॥-/, + (50 "0५0.5 ९0)- (20%0<0,5 ०) 
८<30 "0 « ! "९; | 





पात्रक्क एन स्‍क्षपन 





) गुणनफल या भागफल की त्रुटि 


मान लीजिए, कि 2< 48 और ४ एवं 9 के मापित पान 
4 + 0.4 एवं 8 + «० हैं, तब, 


2< 02- (0 + ७0७) ([8+867) 

+29+<+> 98068 + 5 093 + ७१ 67. 
वाम पक्ष को 2 से एवं दक्षिण पक्ष को 48 से भाग करने पर, 
+(02/2) 5] + (७4//) + (७8/9) + (७4/.4)(83/9) 


चूंकि ॥4 एवं &8 बहुत छोटे हैं उनके गुणनफल को हम 


उपेक्षणीय मान सकते हैं। 

अत: अधिकतम आपेक्षिक त्रुटि 

682/ 2- (80/6) + (08/98) 

आप यह आसानी से जाँच सकते हैं कि यह तथ्य भागफल पर 
भी लागू होता है। 


अतः , नियम यह है : जब दो राश्नियों को गुणा या भाग 
किया जाता है तो प्राप्त परिणाम में आपेक्षिक त्रुटि, उन 
गुणकों अथवा भाजकों में आपेक्षिक त्रुटियों का योग होती 
हैं। 


> उदाहरण 2.9 प्रतिरोध 7१ ८ ७/), 


जहाँ ए - 
(00 < 5]ए एवं 7- ([0 + 0.2) है। /? में प्रतिशत 
त्रुटि ज्ञात कौजिए। 





हल में प्रतिशत त्रुटि 5% और 4 में प्रतिशत त्रुटि 2% है 
» 7२ में कुल प्रत्तिशत त्रुटि - 5% + 2% 5 7%, | 


उदाहरण 2.30 7? > 00»3 आम व 7२ 

200 < 4 ओम के दो प्रतिरोधकों को (४) श्रेणी क्रम में, 
()) पार्श् क्रम में संयोजित किया गया है। (] श्रेणी क्रम 
संग्रोजन तथा (#) पार्श्व क्रम संयोजन में तुल्य प्रतिरोध 
ज्ञत कोजिए। (७) के लिए संबंध ९ 5॥२|+ 7२, एवं (0) 


! कं थार 5 58 
(२, त़ 7२ हा 2 


| । 
के लिए “हर 


का उपयोग कीजिए। 





हल (०) श्रेणी क्रम संयोजन का तुल्य प्रतिरोध, 
7 5? + 8, (400 < 3] ०था + (200 + 4) गा 
+ 0300+% 7 ०ध॥. 


(0) पार्श्व क्रम संयोजन का तुल्य प्रतिरोध, 


दा 200 
कह +ए. 7, - 98.7 07 


| ॥ ] के 
5 व्ड-+ भ अझ-+ से च्थ्डा होता हे वि 
ह् २ क्श़ र, 6 ग्राप्त ता ४ 


0२ 6२, 67२, 
#2 ड 2 पी 9 





र्ि 





84२ 5 [२] (7२ ) के 


रि 


86.77" 2 
(हक 
- ],8 
अतः, 7?< 66.7 +,8 ०७७ 
(यहाँ सार्थक अंकों के नियमों को प्रमाणित करने की दुष्टि 


से «॥२' का मान 2 के स्थान पर [.8 के रूप में व्यक्त किया 
गया है। हि 


(०) प्रापित राशि की घातों के प्रकरण में त्रुटि 
मान लीजिए 25 <.8%, 
तब, 

02/2- (04/.6) + (७५4/.5) 5५ 2 (86/.6) 
अत: 2 में आपेक्षिक ब्लुटि, 4 में आपेक्षिक त्रुटि की दो गुनी 
है| व्यापकीकरण करने पर, यदि 2 - 6? 87/00 
तो, 62/25 9 (88//) + १ (68/98) + 7(७0/0, 
अतः, नियम यह है: किसी भौतिक राशि जिस पर 7८ घात 
चढ़ाई गई है, की आपेक्षिक त्रुटि उस व्यष्टिगत राशि की 
आपेक्षिक त्रुटि की ४ गुनी होती' है। 


उदाहरण 2.77 यदि 25 4'5////८(720/: हो तो / 
की आपेक्षिक त्रुटि ज्ञात कोजिए। 






हल 2 में आपेक्षिक जर्टि 82/2 < 4(७.4/8] +[/3)] 
(88/9) + (७0/0) + (3/2) (७0/70) | 











9 उदाहरण 2,72 किसी सरल लोलक का दोलनकाल 
4" 5 27 -/9 होता है। यदि 7, का मापित मान 20.0 
ला है जिसमें ! ॥॥॥ तक की यथार्थता है और समय 
को 5 विभदन वाली कलाई घड़ी से मापने पर यह पाया 
जाता है कि लोलक के 00 दोलनों का समय 90 ७ है 
तो यहाँ ७ के निर्धारित मान की यधार्थता क्या है? 


शत 


(४९/%! 





हल 85८ काय,/7! 

ड 4 687 6६ 
यहाँ, ग>८ -- और &7८>- अतः, 2-८5 
(3 (९ पर 
( दोनों के मापन की त्रुटियाँ अल्पतमांक त्रुटियाँ हैं। 
अतः (39/9) - (07./7.) + 2(07/7') 


व +2 । हि )- 0.032 


! यहाँ [एवं 


7 ०0,0 (90 
अतः 9 के मापन में प्रतिशत त्रुटि 
]00 (७9/9) 5 00(67./7) + 2: 00 (७7/7) 
5 83% हि 
2.7 सार्थक अंक 


जैसा कि ऊपर वर्णन किया जा चुका है, हर मापन में त्रुटियाँ 
सम्मिलित होती हैं। अतेः मापन के परिणामों को इस प्रकार 
प्रस्तुत किया जाना चाहिए कि मापन की परिशुद्धता स्पष्ट हो 
जाए। साधारणत;, मापन के परिणामों को एक संख्या के रूप में 
प्रस्तुत करते हैं जिसमें वह सभी अंक सम्मिलित होते हैं जो 
विश्वसनीय हैं, तथा वह प्रथम अंक भी सम्मिलित किया जाता 
है जो अनिश्चित है। विश्वसनीय अंकों और पहले अनिश्चित 
अंक को संख्या के सार्थक-अंक माना जाता है। यदि हम कहें 
कि किसी सरल लोलक का दोलन काल .62 5 है, तो इसमें 
अंक ! एवं 6 तो विश्वसनीय एवं निश्चित हैं, जबकि अंक 2 
अनिश्चित है; इस प्रकार मापित मान में 3 सार्थक अंक हैं। यदि 
भापन के बाद किसी वस्तु की लम्बाई, 287.5 ०० व्यक्त की 
जाए तो इसमें चार सार्थक अंक हैं, जिनमें 2, 8, 7 तो निश्चित 
हैं परन्तु अंक $ अनिश्चित है। अत: गशि के मापन के परिणाम 
में सार्थक अंकों से अधिक अंक लिखना अनावश्यक एवं 
प्रापक होगा, क्योंकि, यह माप की परिशुद्धता के विषय में 
गलत धारणा देगा। 

किसी संख्या में सार्थक अंकों की संख्या ज्ञात करने के 
नियम निम्नलिखित उदाहरणों द्वारा समझे जा सकते हैं। जैसा 
पहले वर्णन किया जा चुका है कि सार्थक अंक मापन की 
परिशुद्धता इंगित करते हैं जो मापक यंत्र के अल्पतमांक पर 
निर्भ: करती है। किसी मापन में विभिन्‍न भात्रकों के परिवर्तन 
के चयन से सार्थक अंकों की संख्या परिवर्तित नहीं होती। 
यह महत्वपूर्ण टिप्पणी निम्नलिखित में से अधिक प्रेक्षणों को 
स्पष्ट कर देती है : 


() उदाहरण के लिए, लम्बाई 2,308 ८॥ में चार सार्थक अंक 
हैं। परन्तु विभिन मात्रकों में इसी लम्बाई को हम 0.02308 
॥ या 23.08 एणा या 23080 |॥गा भी लिख सकते हैं। 
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इन सभी संख्याओं में सार्थक अंकों को संख्या वही अर्थात 
चार (अंक 2, 3, 0, 8) है। यह दर्शाता है कि सार्थक अंकों 
की संख्या निर्धारित करने में, दशमलव कहाँ लगा है इसका 
कोई महत्व नहीं होता। उपरोक्त उदाहरण से निम्नलिखित नियम 
प्राप्त होते हैं ; 

«सभी शून्येतर अंक सार्थक अंक होते हैं। 

* यदि किसी सख्या में दशमलव बिन्दु है, तो उसकी 
स्थिति का ध्यान रखे बिना, किन्‍्हीं दो शून्येतर अंकों 
के बीच के सभी शून्य सार्थक अंक होते हैं। 

* ब्दि कोई संख्या । से छोटी है तो वे शून्य जो 
दशमलव के वाई ओर पर प्रधम घून्येतर अंक के' बाई 
ओर हों, सार्थक्ष अंक नहीं होते। (€ 0.00 2308 में 
अधोरेखांकित शून्य सार्थक अंक नहीं हैं)। 

* ऐसी संख्या जिसमें दशमलव नहीं है के अंतिम अथवा . 

अनुगामी शून्य सार्थक अंक नहीं होते। 
(अत! 23 75 2300 ०7 < 28000 7 में त्तीन 
ही सार्थक अंक हैं, संख्या में अनुगामी शून्य सार्थक अंक 
नहीं हैं)। तथापि, आप अगले प्रेक्षण पर भी ध्यान दे सकते 
हैं। 

* एक ऐसी संख्या, जिसमें दशमलव बिन्दु हो, के 
अनुगागी शून्य सार्थक अंक होते हैं। 

(संख्या 3.500 या 0.08900 में चार सार्थक अंक हैं)। 


(2) अनुगामी शून्य सार्थक अंक हैं या नहीं इस विषय पें भ्रांति 
हो सकती है। मान लीजिए किसी वस्तु की लम्बाई 4,700 पा 
लिखी णई है। इस प्रेक्षण से यह स्पष्ट है कि यहाँ शून्यों का 
उद्देश्य माप की परिशुद्धता को बतलाना है अत; यहाँ सभी शून्य 
सार्थक अंक हैं। (यदि ये सार्थक न होते तो इनको स्पष्ट रूप 
से लिखने की आवश्यकता न होती। तब सीधे-सीधे हम अपनी 
माप को 4.7 थ लिख सकते थे।) अब मान लीजिए हम अपना 
मात्रक बदल लेते हैं तो 

4,.7007<:470.0 ठग्ग ५ 0,004700 [का ७ 4700 गाए 
क्योंकि, अंतिम संख्या में दो शून्य, बिना दशमलव वाली संख्या 
में अनुगामी शून्य हैं, अतः प्रेक्षण () के अनुसार हम इस गलत 
निष्कर्ष पर पहुँच सकते हैं कि इस संख्या में 2 सार्थक अंक हें 
जबकि वास्तव में इसमें चार सार्थक अंक हैं, मात्र मात्रकों के 
परिवर्तन से सार्थक अंकों की संख्या में परिवर्तन नहीं होता। 
(3) सार्थक अंकों के निर्धारण में इस प्रकार की संंविग्धता 


को दूर करने के लिए सर्वोत्तम उपाय यह है कि प्रत्येक 
माप को वैज्ञानिक संकेत (40 की घातों के रूप में) में 


प्रात्रक एवं परापन 


29 





प्रस्तुत किया जाए। इस संकेत पद्धति में प्रत्येक संख्या को 


८०» 0” के रूप में लिखा जाता है, जहाँ ८, ] से 70 के बीच 
की कोई संख्या है और 9, 0 की कोई धनात्मक या ऋणात्मक 
घात है। संख्या की सन्निकट अवधारणा बनाने के लिए हम 
इसका पूर्णाकन कर सकते हैं, यानि (६ < 5) होने पर इसे । और 
(5<८< 0) होने पर 0 मान सकते हैं। तब, इस संख्या को 
लगभग 0०" के रूप में व्यक्त कर सकते हैं जिसमें 0 की 
घात 9 भौतिक राशि के परिमाण की कोटि कहलाती है। जब 
केवल एक अनुमान की आवश्यकता हो तो यह कहने से काम 
चलेगा कि यशि 0"की कोटि की है। उदाहरण के लिए पृथ्वी 
का व्यास (,28:027), 047॥ की कोटि का है, इसके 
परिमराण कौ कोटि 7 है। हाइड्रोजन परमाणु का व्यास 
(.06;:0-" 9), 07% की कोटि का है। इसके परिष्राण 
की कोटि -0 है। अत;, पृथ्वी का व्यास, हाइड्रोजन परमाणु 
के व्यास से 7 परिमाण कोटि बड़ा है। 

प्राय: एक अंक के बाद दशमलव लगाने की प्रथा है। इससे 
ऊपर प्रेक्षण (४) में उल्लिखित प्रांति लुप्त हो जाता है : 

4.700 7 ८ 4,700 *< 0£2 गा 
54,700 »% ]00 जा 5८ 4,700 » 05 गा 

यहाँ सार्थक अंकों की संख्या ज्ञात करने में 70 को घात असंगत 
है। तथापि, वैज्ञानिक संकेत में आधार संख्या के सभी शून्य 
सार्थक अंक होते हैं। इस प्रकरण पें सभी संख्याओं में 4 सार्थक 
अंक हैं। 

इस प्रकार, वैज्ञानिक संकेत में आधार संख्या ८ के अनुगामी 
शून्यों के बारे में कोई भ्रांति नहीं रह जाती। वे सदैव सार्थक अंक 
होते हैं। 
(4) किसी भी मापन के प्रस्तुतिकरण की वैज्ञानिक संकेत विधि 
एक आदर्श विधि है। परन्तु यदि यह विधि नहीं अपनायी जाती, 
ते हम पूर्वगामी उदाहरण में उल्लिखित नियमों का पालन करते हैं : 
* एक से बड़ी, बिना दशमलव वाली संख्या के लिए, 

अनुगामी शून्य सार्थक-अंक नहीं हैं। 
* दशमलव वाली सख्या के लिए अनुगामी शून्य सार्थक 
अंक हैं। 

(5) ) से छोटी संख्या में, पारस्परिक रूप से, दशमलव के बाई 
ओर लिखा शून्य (जैसे 0.250) कभी भी सार्थक अंक नहीं 
होता। तथापि, किसी माप में ऐसी संख्या के अंत में आने वाले 
शून्य सार्थक अंक होते हैं। 


(6) गुणक या विभाजी कारक जो न तो पूर्णाकित संख्याएँ होती 
हैं और न ही किसी मापित मान को निरूपित करती हैं, यथार्थ 


होती हैं और उनमें अनन्त सार्थक-अंक होते हैं। उदाहरण के 


ह2। में गणां 
लिए 7-८ 2 मैंथवा 9527 में गुणांक 2 एक यथार्थ भंख्या है 
और इसे 2.0, 2.00 या 2,0000, जो भी आवश्यक हो लिखा 


4 
जा सकता है। इसी प्रकार, 7--- , में ॥६ एक पूर्णाक है। 


2.7.। सार्थक अंकों से संबंधित अंकीय संक्रियाओं के नियम 


किसी परिकलन का परिणाम, जिसमें राशियों के सन्निकट मापे 
गए मान सम्मिलित हैं (अर्थात्‌ वे मान जिनमें सार्थक अंकों की 
संख्या सीमित है) व्यक्त करते समय, मूल रूप से मापे गए 
मानों को अनिश्चितता भी प्रतिबिम्बित होनी चाहिए। यह 
परिणाम, उन मापित मानों से अधिक यथार्थ नहीं हो सकता जिन 
पर यह आधारित है। अत:, व्यापक रूप से, किसी भी परिणाम 
पें सार्थक अंकों की संख्या, उन मूल आंकड़ों से अधिक नहीं 
हो सकती जिनसे इसे प्राप्त किया गया है। इस प्रकार, यदि 
किसी पिण्ड का मापित द्रव्यमान मान लीजिए 4.297 ४ है 
(4 सार्थक अंक), और इसका मापित आयतन 2.5] ८०० है, 
तो मात्र अंकीय विभाजन द्वाग इसका घनत्व दशमलब के ] 
स्थानों तक ,68804780876 ४/णा आता है। स्पष्णत: घनत्व 
के इस परिकलित मान को इतनी परिशुद्धता के साथ लिखना 
पूर्णत; हास्यास्पद तथा अस्लंगत होगा, क्योंकि जिन मापों पर यह 
मान आधारित है उनकी परिशुद्धता काफी कम है। सार्थक अंकों 
के साथ अंकीय संक्रियाओं के निम्नलिखित नियम यह सुनिश्चित 
करते हैं कि किसी परिकलन का अंतिम परिणाम उतनी ही 
परिशुद्धता के साथ दर्शाया जाता है जो निवेशित मापित मानों की 
परिशुद्धता के संगत हो ! 


() संख्याओं को गुणा या भाग करने से प्राप्त परिणाम में 
केवल उतने ही सार्थक अंक रहने देना चाहिए जितने कि 
सबसे कम सार्थक अंकों वाली मूल संख्या में है। 

अत! उपरोक्त उदाहरण में घनत्व को तीन सार्थक अंकों तक 
ही लिखा जाना चाहिए, 

4,2878 

2,5] था) 

इसी प्रकार, यदि दी गई प्रकाश की चाल 3.00 ५ 0५ जा 
87 (तीन सार्थक अंक) और एक वर्ष [] 795 365.25 0) में 
38,557 » 0? ४ (पांच सार्थक अंक) हों, तो एक प्रकाश वर्ष 
में 9.47 » 05 7 (त्तीन सार्थक अंक) होंगे 


घनत्व < -,69 ॥ ०? 


(2) संख्याओं के पंकलन अथवा व्यवकलन से प्राप्त अंतिम 
परिणाम में दशमलव के बाद उतने ही ग्ार्थक अक रहने 
देने चाहिए जितने कि संकलित या व्यवकलित की जाने 


0) 
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वाली किसी राष्टि में दशमलब के बाद कमर से 


कम हैं। 

उदाहरणार्थ , संख्याओं 436,32 8, 227.2 8 एवं 0.30] ६ 
का योग 663.82] ४8 है। दी गई संख्याओं में सबसे कम 
परिशुद्ध (227.2 ४) माप दशमलब के एक स्थान तक ही 
यथार्थ है। इसलिए, अंतिम परिणाम को 663.8 ६ तक 
पूर्णाकित कर दिया जाना चाहिए। 

इसी प्रकार, लम्बाइयों में अंतर को निम्न प्रकार से व्यक्त कर 
सकते हैं, 
0.307 77 - 0,304 70 5 0.003 75 3 ४ 00 जा 
ध्यान दीजिए, हमें नियम (] जो गुणा और भाग के लिए लागू 
होता है, उसे घंकलन (योग) के उदाहरण में प्रयोग करके 
परिणाम को 664 ४ नहीं लिखना चाहिए और व्यवकलन के 
उदाहरण में 3,00 ५५ 709 7 नहीं लिखना चाहिए। ये माप को 
परिशुद्धता को उचित रूप से व्यक्त नहीं करते हैं। संकलन और 
व्यवकलन के लिए. यह नियम दशमलव स्थान के पदों में है। 


2,7.2 अनिश्चित अंकों का पूर्णाकन 


जिन संख्याओं में एक से अधिक अनिश्चित अंक होते हैं, उनके 
अभिकलन के परिणाप्र का पूर्णाकन किया जाना चाहिए। 
अधिकांश प्रकरणों में, संख्याओं कौ उचित सार्थक अंकों तक 
पूर्णांकित करने के नियम स्पष्ट ही हैं। संख्या 2746 को तीन 
सार्थक अंकों तक पूर्णाकत करने पर 2.75 प्राप्त होता है, 
जबकि 2,743 के पूर्णाकन से 2,74 मिलता है। परिपाटी के 
अनुसार नियम यह है कि यदि उपेक्षणीय अंक ( पूर्वोक्त 
संख्या में अधोरेखांकित अंक) 5 से अधिक है तो पूर्ववर्ती 
अक में एक की वृद्धि कर दी जाती है, और' यदि यह 
उपेक्षणीय अंक 5 से कम होता है, तो पूर्ववर्ती अंक 
अपरिवर्तित रखा जाता है! लेकिन यदि संख्या 2.745 है, 
जिसमें उपेक्षणीय अंक 5 है, तो क्या होता है? यहाँ परिपाटी यह 
है कि यदि पूर्ववर्ती अंक सम है तो उपेक्षणीय अंक को 
छोड़ दिया जाता है और यदि यह' विषम है, तो पूर्व॑वर्ती 
अंक में । की वृद्धि कर वेते हैं। तब संख्या 2.745, तीन 
सार्थक अंकों तक पूर्णांकन करने पर 2.74 हो जाती है। दूसरी 
ओर, संख्या 2.735 तीन सार्थक अंकों तक पूर्णांकित करने के 
. पश्चात्‌ 2.74 हो जाती है, क्‍योंकि पूर्ववर्ती अंक विषम है। 

किसी भी उलझन वाले अथवा बहुपदी जटिल परिकलन में, 
मध्यवर्ती पदों में सार्थक अंकों से एक अंक अधिक रहने देना 
चाहिए, जिसे परिकलन के अंत में उचित सार्थक अंकों तक 
पूर्णाकित कर देना चाहिए। इसी प्रकार, एक संख्या जो कई 
सार्थक अंकों तक ज्ञात है, जैसे निर्वात में प्रकाश का वे", 


भ्रौतिकी 


धापगान्सउद एप 
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जिसके लिए, प्राय: 2.99792458 »८ 00 77/8 को सन्निकट 


मान 3ल्‍८ 09॥/8 में पूर्णाकित कर परिकलनों में उपयोग करते 
हैं। अंत में ध्यान रखिये कि सूत्रों में उपयोग होने वाली यथार्थ 


संख्याएं, जैसे [ - 2: ि में 2% , में सार्थक अंकों की 
छ 


संख्या अत्यधिक (अनन्त) है। #5 3.4]5926.... का मान 
बहुत अधिक सार्थक अंकों तक ज्ञात है लेकिन आम मापित 
राशियों में परिशुद्धि के आधार पर % का मान 3,42 या 3,4 
भी लेना तर्क सम्मत है। 










» उदाहरण 2.43 किसी घन की प्रत्णेक भुजा की माप 
7.203 7 है। उचित सार्थक अंकों तक घन का कुल 
पृष्ठ क्षेत्रफल एवं आयतन ज्ञात कौजिएं। 


हल मापी गई लम्बाई में सार्थक अंकों की संख्या 4 हेै। 
इसलिए, परिकलित क्षेत्रफल एवं आयत्तन के मानों को भी 4 
सार्थक अंकों तक पूर्णांकित किया जाना चाहिए। 


घन का पृष्ठ क्षेत्रफल - 67,203)? गा? 

5 3]7],299254 772 

८ 83]].8 772 

- [7.203)3 पर 

- 373.7]4754 77? 

८ 373,7 ए0॥5 < 


घन का आयतन 





9 उदाहरण 2.74 किसी पदार्थ के 5.74 8 का आयतन 
.9 2ए० है। सार्थक अंकों को ध्यान में रखते हुए 
इसका घनत्व व्यक्त कीजिए 






हल द्र॒व्यमान में 3 सार्थक अंक हैं, जबकि आयतन के मापित 
मान में केवल दो सार्थक अंक हैं। अत; घनत्व को केवल दो 
सार्थक अंकों तक व्यक्त किया जाना चाहिए। 


8.74 की 
घनत्व - २- 
5 8५7 
+4,8 8 ९ कि । 
2.7.3 अंकगणितीय परिकलनों के परिणामों में 
अनिश्चितता निर्धारित करने के नियम 


अंकीय संक्रियाओं में संख्याओं/ मापित शशियों में अनिश्चितता 
या त्रुटि निर्धारित करने संबंधी नियमों को निम्नलिखित उदाहरणों 
के द्वाश समझा जा सकता है। 


प्रात्रक एवं गरापत 
%6572/72/:6770703॥३५४/५///४/॥॥22:40:4/ 


गाए एप टइएा घ्च्ख्ड् 





(!) यदि किसी पतली, आयताकार शीट की लम्बाई और 
चौड़ाई, किसी मीटर पैमाने से मापने पर क्रमश; 6.2 ०॥। एवं 
0.। ८० हैं, तो यहाँ प्रत्येक माप में तीन सार्थक अंक हैं। 
इसका अर्थ है कि लम्बाई को हम इस प्रकार लिख सकते हें 

(546,2+ 0.] णा। 

८ 468,2 आग + 0.6 %, 
इसी प्रकार, चौड़ाई को इस प्रकार लिखा जा सकता है 
75 70,] +0.] शगग 
5 १0.,] ९7 » 4 ९ 


तब, त्रुटि संयोजन के नियम का उपयोग करने पर, दो (या 
अधिक) प्रायोगिक मापों के गुणनफल की त्रुटि 
[975 ]63.62 ८72 + ,6% 


+ ]63,62 + 2.6 था? 


इस उदाहरण के अनुसार हम अंतिम परिणाम को इस प्रकार 
लिखेंगे 
49<5 864 + 3 0॥772 


यहाँ, 3 ००९ आयताकार शीट के क्षेत्रफल के आकलन में की 
गई त्रुटि अथवा अनिश्चितता है। 


(2) यदि किसी प्रायोगिक आकड़े के समुच्चय में ॥ सार्थक 
अकों का उल्लेख है, तो आंकड़े के संयोजन से प्राप्त 
परिणाम भी 7 सार्थक अंकों तक वैध होगा। 
तथापि, यदि आंकड़े घटाये जाते हैं तो सार्थक अंकों की संख्या 
कम की जा सकती है। उदाहरणार्थ, 2,9 8-7.068 दोनों 
तीन सार्थक अंकों तक विनिर्दिष्ट हैं, परन्तु इसे 5.84 ४ के रूप 
में पूल्यांकित नहीं किया जा सकता है बल्कि केवल 5.8 ४ 
लिखा जाएगा, क्योंकि संकलन या व्यवकलन में अनिश्चितताएँ 
एक भिन्न प्रकार से संयोजित होती हैं। (संकलित या व्यवकलित 
की जाने वाली संख्याओं में दशमलव के बाद कम से कम 
अंकों वाली संख्या न कि कम से कम सार्थक अंकों वाली 
संख्या निर्णय का आधार होती है।) 
(3) किसी संख्या के मान में आपेक्षिक त्रुटि, जो विनिर्दिष्ट 
सार्थक अंकों तक दी गई है, न केवल 7६ पर, वरन, दी 
गईं संख्या पर भी निर्भर करती' है। 
उदाहरणार्थ, द्रव्यमान .02 & के मापन में यथार्थता ७0.0 8 
है, जबकि दूसरी माप 9.89 8 भी <0.08 तक ही 
यधार्थ है। 
.02 में आपेक्षिक त्रुटि 

- (+ 0.0/.02) & 700% 


-+ % 


2 28 


3] 
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इसी प्रकार 9.89 ४ में आपेक्षिक त्रुटि 
+ ([+ 0,0/9,89) »00 % 
+<+ 0.१] 90 


अंत में, याद रखिए कि बहुपदीय अभिकलन के मध्यवर्ती 
परिणाम को परिकलित करने में प्रत्येक माप को, अल्पतम 
परिशुद्ध माप से एक सार्थक अंक अधिक रखना चाहिए। 
आंकडों के अनुसार इसे तर्कसंगत करने के बाद ही इनकी 
अंकीय संक्रियाएँ करना चाहिए अन्यथा पूर्णाकन की न्रुटियाँ 
उत्पन्न हो जाएंगी। उदाहरणार्थ, 9.58 के व्युत्क्रम का तीन 
सार्थक अंकों तक पूर्णाकन करने पर मान 0.04 है, परन्तु 
0.04 का व्युत्क्रम करने पर तीन सार्थक अंकों तक प्राप्त मान 
9.62 है। पर यदि हमने /9,58 - 0.044 लिखा होता तो 
उसके व्युत्करम को तीन सार्थक अंकों तक पूर्णाकित करने पर 
हमें मूल मान 9,58 प्राप्त होगा। 

उपरोक्त उदाहरण, जटिल बहुपदी परिकलन के मध्यवर्ती 
पदों में (कम से कम परिशुद्ध माप में अंकों की संख्या की 
अपेक्षा) एक अतिरिक्त अंक रखने की धारणा को न्यायसंगत 
ठहराता है, जिससे कि संख्याओं की पूर्णाकन प्रक्रिया में 
अतिरिक्त त्रुटि से बचा जा सके। 


2.8 भौतिक राशियों की विमाएँ 
किसी भौतिक राशि की प्रकृति की व्याख्या उसकी विमाओं 
द्वार की जाती हे। व्युत्पन्त मात्रकों द्वारा व्यक्त होने वाली सभी 
भौतिक राशियाँ, सात मूल राशियों के संयोजन के पढों में प्रस्तुत 
की जा सकती हैं। इन पूल राशियों को हम भौतिक संसार की 
सात विमाएँ कह सकते हैं और इन्हें गुरु कोष्ठक के साथ 
निर्दिष्ट किया जाता है। इस प्रकार, लम्बाई की विमा [[.], विद्युत 
धारा की [8], ऊष्मागतिकीय ताप की [६] ज्योति तीत्रता की 
[००], और पदार्थ की मात्रा की [70]| है। किसी भौतिक राशि 
की विमाएँ उन घातों (या घाताकों) को कहते हैं, जिन्हें 
उस राशि को व्यक्त करने के लिए मूल राशियों पर चढ़ाना 
पड़ता है। ध्यान दीजिए किसी राशि को गुरु कोष्ठक 
[ ] से घेरने का यह अर्थ है कि हम उस राशि कौ विमा पर 
विचार कर रहे हैं। 

यात्रिकी में, सभी भौतिक शशियों को विमाओं [7], [४] 
और |7] के पदों में व्यक्त किया जा सकता है। उदाहरणार्थ, 
किसी वस्तु द्वारा घेश गया आयतन उसकी लम्बाई, चोड़ाई और 
ऊँचाई अथवा तीन लम्बाइयों के गुणन द्वारा व्यक्त किया जाता 
है। इसलिए, आयतन का विमीय सूत्र 5 [, » [] » [.] 5 [9 
- [/|। क्योंकि, आयतन, द्रव्यमान और समय पर निर्भर नहीं 
करता, इसलिए यह कहा जाता है कि आयतन में द्रव्यमान की 
शून्य विमा, [४], समय की शून्य विमा [7?] तथा लम्बाई की 
3 विमाएँ [| हैं। 





इसी प्रकार, बल 
रूप में इस प्रकार व्यवत कर सकते हें, 
बल > द्रव्यमान » त्वरण 

- द्रव्यमान » (लम्बाई)/[समय]? 


बल की विमाएँ [७] [.]/77]7- [४ , 4 हैं । अतः बल 
में, द्रव्यमान की , लम्बाई की ॥ और समय की -2 विमाएँ हैं। 
यहाँ अन्य सभी मूल शशियों की विमाएँ शून्य हैं। 

ध्यान दीजिए, इस प्रकार के प्रस्तुतीकरण में परिमाणों पर 
विचार नहीं किया जाता। इसमें भौतिक राशियों के प्रकार की 
गुणता का सप्रावेश होता है। इस प्रकार, इस संदर्भ में वेग 
परिवर्तन, प्रारंभिक वेग, औसत बेग, अंतिम वेग और चाल, ये 
सभी तुल्य राशियाँ हैं, क्योंकि ये सभी राशियाँ लम्बाई/समय के 
रूप में व्यक्त की जा सकती हैं ओर इनकी विमाएँ [./7] 
या [. /]| हैं। 


2.9 विमीय सूत्र एवं विमीय समीकरणें 


किसी दी हुई भौतिक राशि का विमीय सूत्र वह व्यंजक है जो 
यह दर्शाता है कि किसी भोतिक राशि में किस मूल राशि की 
कितनी विमाएँ हैं। उदाहरणार्थ, आयतन का विमीय सूत्र 
[४९ / 7० और वेग या चाल का [|/",7"] है। इसी प्रकार, 
[४० [, 7१, त्वरण का तथा [( [:% १० द्वव्यमान घनत्व का 
विमीय सूत्र है। | 

किसी भौतिक शशि को उसके विमीय सूत्र के बराबर 
लिघने पर प्राप्त समीकरण को उस गशि का विभीय समीकरण 
कहते हैं। अतः विमीय समीकरण वह समीकरण है जिसमें 
किसी भौतिक राशि को मूल राशियों और उनकी बिमाओं के 
पदों में निरूपित किया जाता है। उदाहरण के लिए, आयतन [५], 
चाल [0), बल [| और द्रव्यमान घनत्व [9] की विमीय समीकरण 
को इस प्रकार व्यक्त किया जा सकता है ; 


, 5 १ [8 १०] 


[० 5 ४१ [, 7] 
|] 5 [५ १.7४१] 
[0] 5 [श /० 7० 


भौतिक राशियों के बीच संबंध निरूपित करने वाले समीकरण 
के आधार पर विमीय समीकरण, व्युत्पन की जा सकती है। 
विविध प्रकार कौ बहुत सी भौतिक राशियों के विमीय सूत्र, 
जिन्हें अन्य भौतिक राशियों के मध्य संबंधों को निरूपित करने 
वाले समीकरणों से व्युत्पनन तथा मूल राशियों के पदों में व्यक्त 
किया गया है, आपके मार्गदर्शन एवं तात्कालिक संदर्भ के लिए 
परिशिष्ट-9 में दिए गए हैं। 
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विश्लेषण एवं इसके अनुप्रयोग 
2.]0 विमीय विएलेषण एवं हउ 


भौतिकी 











ट छल 


विमाओं की संकल्पना की स्वीकृति, जो भौतिक व्यवहार के 
वर्णन में मार्गदर्शन करती है, अपना एक आधारिक महत्व रखती 
है क्योंकि इसके अनुसार केवल वही भौतिक राशियाँ संकलित 
या व्यवकलित की जा सकती हैं जिनकी विमाएँ समान हें। 
विमीय विश्लेषण का व्यापक ज्ञान, विभिन्‍न भौतिक राशियों के 
बीच संबंधों के निगमन में सहायता करता है और विभिन्‍न 
गणितीय व्यंजकों की व्युत्पत्ति, यथार्थता तथा विमीय संगतता 
की जाँच करने में सहायक है। जब दो या अधिक भौतिक 
शशियों के परिमाणों को गुणा (या भाग) किया जाता है, तो 
उनके मात्रकों के साथ उस प्रकार का व्यवहार किया जाना 
चाहिए जैसा हम सामान्य बीज-गणितीय प्रतीकों के साथ करते 
हैं। अंश और हर से सर्वस्म मात्रकों को हम निरसित कर सकते 
हैं। यही बात भौतिक राशि की व्माओं के साथ भी लागू होती 
है। इसी प्रकार, किसी गणितीय समीकरण में पक्षों में प्रतीकों 
द्वारा निरूपित भौतिक राशियों की विमाएँ समान होनी चाहिए। 


2.70.4 समीकरणों को विमीय संगति की जाँच 


भौतिक राशियों के परिमाण केवल तभी संकलित या व्यवकलित 
किए जा सकते हैं यदि उनकी विमाएँ समान हों। दूसरे शब्दों में, 
हम केवल एक ही प्रकार की राशियों का संकलन या 
व्यवकलन कर सकते हैं। अतः बल को बेग के साथ संकलित 
या ऊष्मा गतिक ताप में से विद्युत धारा को व्यवकलित नहीं 
किया जा सकता। इस सरल सिद्धांत को विमाओं की समघातता 
सिद्धांत कहते हैं ओर इसकी सहायता से किसी समीकरण की 
संशुद्धि कौ जाँच कर सकते हैं। यदि किसी समीकरण के सभी 
पदों की विमाएँ समान नहीं हैं तो बह समीकरण गलत होती है। 
अतः यदि हम किसी पिण्ड की लम्बाई (या दूरी) के लिए 
व्यंजक व्युत्पन्न करें, तो चाहे उसमें सम्मिलित प्रतीक कुछ भी 
हों, उनकी विमाओं को सरल करने पर अंत में प्रत्येक पद में 
लम्बाई को विमा ही शेष रहनी चाहिए। इसी प्रकार, यदि हम 
चाल के लिए समीकरण व्युत्पन्न करें, तो इसके दोनों पक्षों के 
पदों का विमीय-सूत्र सरलीकरण के बाद [. 7! ही पाया 
जाना चाहिए। 

यदि किसी समीकरण की संशुद्धि में संदेह हो तो उस 
समीकरण की संगति की प्राथमिक जांच के लिए मान्य प्रथा के 
अनुसार विमाओं का उपयोग किया जाता है। किन्तु, विमीय 
संगति किसी समीकरण के सही होने की गारंटी नहीं है। यह 
अविम राशियों या फलनों की अनिश्चितता सीमा तक अनिश्चित 
होती है। त्रिकोणमितीय, लघुगणकीय और चरघातांकी फलनों 
जैसे विशिष्ट फलनों के कोणांक अविम होने चाहिए। एक शुद्ध 


प्रात्रक एवं प्रापन 
क््उ््स््म्ब्यययययपपय रा 


संख्या, समान भौतिक राशियों का अनुपात, जैसे अनुपात्त के रूप 
में कोण (लम्बाई/लम्बाई), अनुपात के रूप में अपवर्तनांक 
(निर्वात में प्रकाश का वेग/माध्यप में प्रकाश का वेग) आदि की 
कोई विमाएँ नहीं होतीं। 

अब, हम निम्नलिखित समीकरण की विमीय संगति या 
सपांगता की जाँच कर सकते हें 





#ऋ-+>0+700 7+[/2)6 ( 
जहाँ » किसी कण अथवा पिण्ड द्वारा / सेकंड में चलित वह 
दूरी है, जो कण या पिण्ड समय ८5८० पर स्थिति ६ से 
प्रारंभिक वेग ७ से आरम्भ करके तय करता है, और इसका 
गति की दिशा में एकसमान त्वरण ८ रहता है। 
प्रत्येक पद के लिए विमीय समीकरण लिखने पर, 
[0 5 [0] 
[2८ | + [.] 
[७, | > 77] [7] 
८] 
[/2 ० ४] 5 [77] [72] 
- [.] ु 
क्योंकि इस समीकरण के सभी पदों की विमाएँ समान (लम्बाई 
की) हैं, इसलिए यह विमीय दृष्टि से संगत समीकरण हे। 
यहाँ ध्यान देने योग्य तथ्य यह है, कि विमीय संगति परीक्षण, 
मात्रकों की संगति से कम या अधिक कुछ नहीं बताता। लेकिन, 
इसका लाभ यह है कि हम मात्रकों के किसी विशेष चयन के 
लिए बाध्य नहीं हैं और न ही हमें मात्रकों के पारस्परिक गुणजों 
या अपवर्तकों में रूपांतरण की चिन्ता करने की आवश्यकता है। 
यह बात भी हमें स्पष्ट करनी चाहिए कि यवि कोई 
समीकरण संगति परीक्षण में असफल हो जाती है तो वह 
गलत सिद्ध हो जाती है, परन्तु यवि वह परीक्षण में सफल 
हो जाती है तो इससे वह सही सिद्ध नहीं हो जाती। इस प्रकार 
कोई विमीय रूप से सही समीकरण आवश्यक रूप से यथार्थ 
(सही ) समीकरण नहीं होती , जबकि विमीय रूप से गलत या 
असंगत समीकरण गलत होनी चाहिए। 


> उदाहरण 2,725 आइए निमलिखित समीकरण पर 
विचार करें द 


4 2 
-_7] 07 ८0.6 7 
2 । 


यहाँ #। वस्तु का द्रव्यमान, ७ इसका वेग है, ५ गुरुत्वीय 
त्वरण और ॥ ऊँचाई है। जाँचिए कि क्‍या यह समीकरण 
विमीय दृष्टि से सही है। 


हल यहाँ बाम पक्ष की विमाएँ 
[७ [,7" ]? > [५] [ /7/] 
तथा - [श्वथु 
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दक्षिण पक्ष की विमाएँ ँ 


[ध, 74 [ै 5 [2 वश 

- [५ 2"०] 
चूँकि, दोनों पक्षों की विमाएँ समान हैं, इसलिए यह समीकरण 
विमीय दृष्टि से सही है। है 


>> उदाहरण 2.76 ऊर्जा का छा मात्रक त 5 [६॥72 5 
है, चाल ० का ॥ 5? और त्वराग का श 5* है। 
गतिज ऊर्जा ॥0 के लिए निम्नलिखित सूत्रों में आप 
किस-किस को विमीय दृष्टि से गलत बताएंगे? [वा 
पिण्ड का द्रव्यपान है)। 


(9) 7( >> 7 77 

(0] #६ 5 [7 /2)770* 
[0) # जज तगाद 

[0] 7९ 5 (8/ ]8)॥।/४ 


(0) 7९ 5 ([] /2)707 + वाट 





हल प्रत्येक सही समीकरण में दोनों पक्षों का विमीय सूत्र समान 
होना चाहिए। यह भी कि केवल समान विप्राओं बाली राशियों 
का ही संकलन या व्यवकलन किया जा सकता है। दक्षिण पक्ष 
की राशि की विमाएँ (3) के लिए [७७2 3 "१; (9) तथा (०) 
के लिए [॥/ .2 :); (८) के लिए [७ ,॥"१] है। समीकरण 
(०) के दक्षिण पक्ष की राशि की कोई उचित विमाएँ नहीं हैं 
क्योंकि इसमें भिन्न विमाओं वाली दो राशियों को संकलित 
किया गया है। अब क्‍योंकि 7८ की विमाएँ [७ / ११ है, 
इसलिए सूत्र (9), (0) एवं (८) विमीय रूप से संगत नहीं हैं। ध्यान 
दें, कि विमीय तकों से यह पता नहीं चलता कि (9) व [0) में 
कौन सा सूत्र सही है। इसके लिए गतिज ऊर्जा की वास्तविक 
परिभाषा को देखना पड़ेगा (देखें अध्याय 6)। गतिज ऊर्जा के 
लिए सही सूत्र (9) में दिया गया है। | 


2.40,2 विभिन भौतिक राशियों के मध्य संबंध व्युत्पन्न 
करना 


कभी-कभी विभिन भौतिक राशियों के बीच संबंध व्युत्पन्न 
करने के लिए विमाओं कौ विधि का उपयोग किया जा सकता 
है। इसके लिए हमें यह ज्ञात होना चाहिए कि एक भौतिक राशि 
किन-किन दूसरी भौतिक राशियों पर निर्भर करती है (तीन 
भौतिक राशियों या एकघातत; स्वतंत्र चरों तक)। इसके लिए, 
हम दी गई राशि को निर्भर राशियों की विभिन्‍न घातों के 
गुणनफल के रूप में लिखते हैं। आइये, एक उदाहरण द्वार इस 
प्रक्रिया को समझें। 









मिलन 2.47 एक सरल लोलक पर विचार कीजिए, 
जिसमें गोलक को एक धागे से बाँच कर लटकाया गया 
ध्ि और जो गुरुत्य बल के अथ्ीन दोलन कर रहा है। मान 
लीजिए कि इस लोलक का दोलन काल इसकी लम्बाई 
[), गोलक के द्रव्यमान [प्ा) और गुरुत्वीय त्वरण [6] पर 
निर्भर करता है। विगाओं की विधि का उपयोग करके 
इसके दोलन-काल के लिए सूत्र च्युत्यन्न कीजिए। 





हल दोलन काल १ की, राशियों , ५ और 79 पर निर्भरता को 
एक गुणनफल के रूप में इस प्रकार लिखा जा सकता है : 
॥!< ८ ७ हुए व 
जहाँ, ६ एक विमाहीन स्थिरंक है, एवं .८ ॥५, 2 घातांक हैं। 
दोनों ओर की राशियों के विमीय सूत्र लिखने पर 
॥?]/"]१] [2 | प7 ?])" [// ]? 
८ ४४ पृ [॥6 
दोनों ओर की विमाएँ समीकृत करने पर 
४+ ४४5 0;-27/ 5 ]; एवं 2< 0 
0! 
अत्त; «८ 2' ]। 5! न! 20 


75) ।४ 8 ४ 


ध्यान दीजिए, यहाँ स्थिरांक ६ का मान विभीय विधि से ज्ञात 
नहीं किया जा सकता है। यहाँ इसका कोई अर्थ नहीं है कि सूत्र 
के दक्षिण पक्ष को किसी संख्या से गुणा किया गया है, क्योंकि 
ऐसा करने से विमाएँ प्रभावित नहीं होतीं। 


में पि 
वास्तव में, ॥८- 25, अतः '' - हज 2 


परस्पर संबंधित राशियों के बीच संबंध व्युत्पन्न करने के लिए 
विमीय विश्लेषण काफी उपयोगी है। तथापि विमाहीन स्थिरांकों 
के मान इस विधि द्वारा ज्ञात नहीं किए जा सकते। विमीय विधि 
द्वारा किसी समीकरण की केचल विमीय बैधता ही जांची जा 
सकती है, किसी समीकरण में विभिन्‍न भौतिक राशियों के बीच 
यथार्थ संबंध नहीं जांचे जा सकते। यह समान विमा वाली 
राशियों में विभेद नहीं कर सकती। 


इस अध्याय के अंत में दिए गए कई अभ्यास प्रश्न, 
आपकी विमीय विश्लेषण की कुशलता विकसित करने में 
सहायक होंगे। 


सारांण 


. भौतिक विज्ञान भौतिक राशियों के भापन पर आधारित एक परिमाणात्मक विज्ञान है | कुछ भौतिक गशियां 
जैसे लंबाई, द्रव्यमान, समय, विद्युत धारा, ऊष्मागतिक ताप, पदार्थ कौ मात्रा और ज्योत्ति-तीव्रता, मूल 


राशियों के रूप में चुनी गई हैं। 


2. प्रत्येक मूल राशि किसी मूल पात्रक (जैसे मीटर, किलोग्राम, सेकंड, ऐम्पियर, केल्विन, मोल और कैंडेला) 
के पद में परिभाषित है । मूल मात्रक स्वेच्छा से चयनित परंतु समुचित रूप से मानकौकृत निर्देश मानक 
होते हैँ । पूल राशियों के मात्रकों को मूल मात्रक कहते हैं। 

3. 'पूल ग़शियों से व्युत्पनन अन्य भौतिक शशियों को मूल मात्रकों के संयोजन के रूप में व्यक्त कर सकते 
हैं, जिल्हें व्युत्पम्न मात्रक कहते हैं । मूल और व्युतन्त दोनों मात्नकों के पूर्ण समुच्चय को, मात्रक प्रणाली 


कहते हैं । 


4, स्रात मूल मात्रकों पर आधारित मात्रकों की अंतर्राष्ट्रीय प्रणाली (8) वर्तमान में अंतर्राष्ट्रीय स्तर पर 
स्वीकृत प्रणाली है | यह प्रणाली समस्त संसार में व्यापक रूप से प्रयोग में लाई जाती है । 

5, भूल राशियों और ब्युत्पन राशियों से प्राप्त सभी भौतिक पापों में 8] मात्रकों का प्रयोग किया जाता 
है। कुछ व्युत्यन्न भात्रकों को छा मात्रकों में विशेष नामों (जैसे जूल, न्यूटन, वाट आदि) से व्यक्त किया 


जाता है । 


6, ७ मात्रकों के सुपरिभाषित एवं अंतर्राष्ट्रीय स्तर पर स्वीकृत मात्रक प्रतीक हैं (जैसे मीटर के लिए ॥॥, 
किलोग्राम के लिए ४६४, सेकंड के लिए 5, ऐम्पियर के लिए &, न्यूटन के लिए [, इत्यादि)। 


मात्रक एवं मापन 
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7. प्रायः छोटी एवं बड़ी राशियों की भौतिक प्रापों को वैज्ञानिक संकेत में 0 की घातों में व्यक्त किया 
जाता है। माप संकेतों तथा आंकिक अभिकलनों की सरलता हेतु संख्याओं की परिशुद्धता का संकेत 
करते हुए वैज्ञानिक संकेत एवं पूर्वलगनों का प्रयोग किया जाता है ! 

8. भौतिक राशियों के संकेतन और & मात्रकों के प्रतीकों, कुछ अन्य मात्रकों, भौतिक राशियों और मापों 
को उचित रूप से व्यक्त करने हेतु पूर्वलान के लिए कुछ सामान्य नियमों और निर्देशों का पालन करना 
चाहिए । 

9. किसी भी भौतिक राशि के अभिकलन में उसके भात्रक कौ प्राप्ति हेतु संबंध (संबंधों) में सम्मिलित 
व्युत्पन्न राशियों के प़ात्रकों को वांछित मात्रकों की प्राप्ति तक बीजगणितीय राशियों की भांति समझना 
चाहिए | 

0, भौतिक राशियों के मापन हेतु प्रत्यक्ष एवं अप्रत्यक्ष विधियों का प्रयोग किया जा सकता हैं । मापित गश्ियों 
में परिणाम को व्यक्त करते समय म्रापक यंत्रों की यथार्थता (8०८प्राथ०४) और परिशुद्धता 
([7८८।७।०7०)के साथ मापन में ब्लुरियों को भी दर्शाया जाना चाहिए । 

]], मापित एवं अभिकलित राशियों में केवल उचित सार्थक अंकों को ही रखा रहने देना चाहिए । किसी 
भी संख्या में सार्थक अंकों की संख्या का निर्धारण, उनके साथ अंकीय संक्रियाओं को करने और अनिश्चित 
अंकों का निकटन करने में इनके लिए बनाए गए नियमों का पालन करना चाहिए । 

2, मूल राशियों की विमाओं और इन विमाओं का संयोजन भौतिक राशियों कौ प्रकृति का वर्णन करता 
है । समीकरणों की विभीय संगति की जांच और भौतिक राशियों में संबंध व्युत्पन्न करने में विभीय विश्लेषण 
का प्रयोग किया जा सकता है। कोई विभीय संगत समीकरण वास्तव में सही हो, यह आवश्यक नहीं 
है परंतु विमीय रूप से गलत या असंगत समीकरण गलत ही होगी । 


अभ्यास 


टिप्पणी ! संख्यात्मक उत्तरों को लिखते समय, सार्थक अंकों का ध्यान रखिये। 
2.। रिक्त स्थान भरिए 
(७) किसी ०7०) भुजा वाले घन का आयतन.........* के बराबर है । 
(0) किसी 2 था। त्रि्या व 0 थ। ऊंचाई वाले सिलिंडर का पृष्ठ क्षेत्रफल........(गग)? के बग़बर है। 
(०) कोई गाड़ी 8 ४77/) की चाल से चल रही है तो यह !8 में........ चलती है । 
(0) सीसे का आपेक्षिक घनत्व .3 है । इसका घतत्व.......8 शा या... गा है । 
2.2 रिक्त स्थानों को मात्रकों के उचित परिर्वतन द्वार भरिए 


(७) ४६ 777 8? >..... ... .*** €्‌ था? 82 

(0) 3 6... ..६५५००९४९७७४+*९ ॥0॥ 

(0) 3.0 एप 82 <..., ५।५»९५*९४०५* [ठप ॥7 

[0) 95 6.07 & 307 पे ४ (8) ८... ७७७०" (८७)१ 52 97 


2.3 ऊष्मा या ऊर्जा का मात्रक कैलोरी है और यह लगभग 4.2 0 के बराबर है, जहां ] ७ -  ॥ ए 8? 
। मान लीजिए कि हम मात्रकों की कोई ऐसी प्रणाली उपयोग करते हैं जिससे द्रव्यमान का मानक ०॥५६ 
के बराबर है, लंबाई का मात्रक 3 के बग़बर है, समय का मात्रक १5 के बराबर है । यह प्रदर्शित कीजिए 
कि नए मात्रकों के पदों में कैलोरी का परिमाण 4,2 ५777 है । 

2.4 इस कथन की स्पष्ट व्याख्या कीजिए ; तुलना के मानक का विशेष उल्लेख किए बिना "किसी विमीय ग़शि 
को 'बड़ा' या 'छोटा' कहना अर्थहीन है" । इसे ध्यान में रखते हुए नीचे दिए गए कथनों को जहां कहीं 
भी आवश्यक हो, दूसरे शब्दों में व्यक्त कोजिए ; 

(७) परमाणु बहुत छोटे पिण्ड होते हैं । 

(9) जेट बायुयान अत्यधिक गति से चलता है । 

(०) बृहस्पति का द्॒व्यमान बहुत ही अधिक है । 

(0) इस कमरे के अंदर वायु में अणुओं की संख्या बहुत अधिक है । 
(७) इलेक्ट्रॉन, प्रोटॉन से बहुत भारी होता है । 





(!) ध्वनि की गति प्रकाश की गति से बहुत ही कम होती है ! 


2.5 लंबाई का कोई ऐप्ता नया मात्रक चुना गया है जिसके अनुसार निर्वात में प्रकाश को चाल | है । लम्बाई 
के नए मात्रक के पदों में सूर्थ तथा पृथ्वी के बीच की दूरी कितनो है, प्रकाश इस दूरी को तय करे में 
8 ॥77 और 20 & लगाता है। 

2.6 लंबाई मापने के लिए निम्नलिखित में से कौन-सा सबसे परिशुद्ध यंत्र है : 

(४) एक वर्नियर केलिपर्स जिसके वर्नियर पैमाने पर 20 विभाजन हैं । 

[०) एक स्क्रूगेज जिसका चूड़ी अंतराल  ॥गप और वृत्तीय पैमाने पर 00 विभाजन हैं । 

(०) कोई प्रकाशिक यंत्र जो प्रकाश की तरादैर्ष्य की सीमा के अंदर लंबाई भाप सकता है । 

कोई छात्र 00 आवर्धन के एक सृक्ष्मदर्शी के द्वार देखकर मनुष्य के ब्राल की मोटाई मापत्ता है । वह 20 

बाए प्रेक्षण करता है और उसे ज्ञात होता है कि सूक्ष्मदर्शी के दृश्य क्षेत्र में बाल की औसत मोटाई 3.5 गाए 

है । बाल की मोटाई का अनुपान क्‍या है? 

2.8 निम्नलिखित के उत्तर दीजिए ; 

(४७) आपको एक धागा और मीटर पैमाना दिया जाता है । आप धागे के व्यास का अनुमान किस प्रकार 
लगाएंगे ? 

(0) एक स्क्रूगेज का चूड़ी अंतगल ,0 7 है और उसके वृत्तीय पैमाने पर 200 विभाजन हैं । कया 
आप यह सोचते हैं कि वृत्तीय पैमाने पर विभाजनों की संख्या स्वेच्छा से बढ़ां देने पर स्क्रूगेज की 
यधार्थता में वृद्धि करना संभव है ? 

(0) वर्नियर केलिपर्स द्वाश पीतल की किसी पतली छड़ का भाध्य व्यास मापा जाना है । केवल 8 मापतनों 
के समुच्चय की तुलना में व्यास के 00 मापनों के समुच्चय के द्वात अधिक विश्वसनीय अनुमान 
प्राप्त होने कौ संभावना क्‍यों है ? 

किसी मकान का फोटोग्राफ 35 पा॥ स्लाइड पर .75 2 क्षेत्र घेरता है | स्लाइड को किसी स्क्रीन पर 

प्रक्षेपत किया जाता है और स्क़्ीन पर मकान का क्षेत्रफल ,55 ॥72 है । भ्रक्षेपित्र-परदा व्यवस्था का रेखीय 

आवर्धन कया है ? 

2.0 निम्नलिखित में सार्थक अंकों की संझ्या लिखिए ; 

(४) 0.007 77 (0) 2.64 # 07 ४६ (९0) 0.2370 (६ ला।३ 
(0) 6.320 7 (७) 6,032 | 7 [ 0.0006039 प* 

2.] धातु को किसी आयताकार शीट की लंबाई, चौड़ाई व घोटाई क्रमशः 4,284 7, .005 थरा व 2.0] था 
है । उचित सार्थक अंकों तक इस शीट का क्षेत्रफल व आयतन ज्ञात कीजिए । 

2.2 पंसारी की तुला द्वार मापे गए डिब्बे का द्रव्यमान 2.300 ॥४ है । सोने के दो टुकड़े जिनका द्रव्यमान 
20.]5 ४ व 20.7 ६ है, डिब्बे में रखे जाते हैं । (४) डिब्बे का कुल द्र॒व्यमान कितना है, (0) उचित सार्थक 
अंकों तक टुकडों के द्रव्यमानों में कितना अंतर है ? 

2.(3 कोई भौतिक राशि #, चार प्रेक्षण-योग्य राशियों ८, 9, ८ तथा ८ से इस प्रकार संबधित है ' 


754 #“/ (४८ ४) 


८,४, ० तथा ८ के पापने में प्रतिशत त्रुटियां क्रश; %, 3%, 4%, तथा 2%, हैं । राशि 7 में प्रतिशत 
त्रुटि कितनी है ? यदि उपर्युक्त संबंध का उपयोग करके # का परिकलित मान 3.763 आता है, तो आप 
परिणाम का किस भाव तक निकटन करेंगे ? 
2.]4 किसी पुस्तक में, जिसमें छपाई को अनेक त्रुटियां हैं, आवर्त गति कर रहे किसी कण के बिस्थापन के चार 
भिन सूत्र दिए गए हैं ; 
[8] एम्ध्रशा 20 0) ए5८६9॥ ७ 
(0) ४5 (७/) शा ४४ (0] ४5 (१३ )(ञ्ा 2६ //' + 008 2६ ४) 
(4८ कण का अधिकतम बिस्थापन, ४-कण को चाल, 7'<गति का आवर्त काल) । विप्रीय आधोरों 
पर गलत सूत्रों को निकाल दीजिए । 
2.78 भौतिकी का एक प्रसिद्ध संबंध किसी कण के 'चल द्रव्यपान (709ध0 78895)' #, ' विद्म द्रव्यमान (6४ 
759) ' ॥॥, इसकी चाल ०, और प्रकाश की चाल ८ के बीच है । (यह संबंध सबसे पहले अल्बर्ट आइंस्टाइन 


2. 


जे 


2, 


4७ 
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र्रि/ख्य््््श््य्क््््य्न््््क्रव्र इजगा535 0॥॥॥2/0/८8५४४000४:८८१९॥॥# ्ख्ध्््य्य््ख्ख 
के विशेष आपेक्षिकता के सिद्धांत के परिणामस्वरूप उत्पन हुआ था ।) कोई छात्र 


सही याद करता है लेकिन स्थिरांक ० को लगाना भूल जाता है | वह लिखता है; 70 5 गल्का | 
अनुप्नान लगाइए कि ८ कहां लगेगा। के 
2.6 परमाण्विक पैमाने पर लंबाई का सुविधाजनक मात्रक एंगस्ट्रम है और इसे / :/ ८ 07०॥ा द्वारा निर्दिष्ट 


किया जाता है । हाइड्रोजन के परमाणु का आमाप लगभग 0,5 है । हाइड्रोजन परमाणुओं के एक मोल - 
का 777 में कुल आण्विक आयतन कितना होगा? 


2.77 किसी आदर्श गैस का एक मोल (ग्राम अणुक) मानक ताप व दाब पर 22.4 ॥, आयतन (ग्राम अणुक 
आयतन) घेरता है । हाइड्रोजन के ग्राम अणुक आयत्न तथा उसके एक मोल के परमाण्विक आयतन का 
अनुपात क्या है? (हाइड्रोजन के अणु की आमाप लगभा ]/ मातरिए) । यह अनुपात इतना अधिक क्यों है? 

2.8 इस सामान्य प्रेक्षण की स्पष्ट व्याख्या कीजिए : यदि आप तीक्र गति से गतिमान किसी रेलगाड़ी कौ खिड़कौ 
से बाहर देखें तो समीप के पेड़, मकान आदि रेलगाड़ी की गति की विपरीत दिशा में तेजी से गति करते प्रतीत 
होते हैं, परन्तु दूरस्थ पिण्ड (पहाड़ियां, चंद्रमा, तारे आदि) स्थिर प्रतीत होते हैं । (बास्तव में, क्योंकि आपको 
ज्ञात है कि आप चल रहे हैं, इसलिए, ये दूरस्थ वस्तुएं आपको अपने साथ चलती हुई प्रतीत होती हैं)। 


2.9 सपीपी तारों की दूरियां ज्ञात करने के लिए अनुभाग 2.8, में दिए गए 'लंबन' के सिद्धांत का प्रयोग किया 
जाता है । सूर्य के परितः अपनी कक्षा में छः महीनों के अंतराल पर पृथ्वी की अपनी, दो स्थानों को मिलानेबाली, 
आधार रेखा 63 है। अर्थात्‌ आधार रेखा पृथ्वी की कक्षा के व्यास » 3» 0"7; के लगभा बराबर है 
। लेकिन, चूंकि निकटतम्र तारे भी इतने अधिक दूर हैं कि इतनी लंबी आधार रेखा होने पर भी वे चाप के 
केवल " (सेकंड, चाप का) की कोटि का शैंबन प्रदर्शित करते हैं | खगोलीय पैमाने पर लंबाई का सुविधाजनक 
भात्रक पारसेक है। यह किसी पिण्ड की बह दूरी है जो पृथ्वी से सूर्य तक को दूरी के बराबर आधाए रेखा 
५ दो विपरीत किनाएों से चाप के ” का लंबन प्रदर्शित करती है । मीटरों में एक पारसेक क्रितना होता 

ऐै ४ 

2.20 हमारे सौर परिवार से निकटतम तारा 4.29 प्रकाश वर्ष दूर है । पारसेक में यह दूरी कितनी है ? यह वार 
(ऐल्फा सेंटौरी नामक) तब कितना लंबन प्रदर्शित करेगा जब इसे सूर्य के परितः अपनी कक्षा में पृथ्वी के 
दो स्थानों से जो छः महीने के अन्तराल पर हैं, देखा जाएगा ? 


भौतिक राशियों का परिशुद्ध मापन विज्ञान की आवश्यकताएं हैं। उदाहरण के लिए, किसी शत्रु के लड़ाकू 
जहाज की चाल सुनिश्चित करने के लिए बहुत ही छोटे समय-अंतरालों पर इसकी स्थिति का पता लगाने 
की कोई यथार्थ विधि होनी चाहिए | द्वितीय विश्व युद्ध में रेडार की खोज के पीछे वास्तविक प्रयोजन यही 
था । आधुनिक विज्ञान के उन भिन्‍न उदाहरणों को सोचिए जिनमें लंबाई, समय, ब्रव्यमान आदि के परिशुद्ध 
मापन की आवश्यकता होती है। अन्य जिस किसी विषय में भी आप बता सकते हैं, परिशुद्धता की मात्नात्मक 
धारणा दीजिए । | 

2.22 जिस प्रकार विज्ञान में परिशुद्ध मापन आवश्यक है, उसी प्रकार अल्पविकप्नित विचारों तथा मामान्य प्रेक्षणों 
को उपयोग करने वाली राशियों के स्थूल आकलन कर सकता भी उतना ही महत्त्वपूर्ण है । उन ठपायों को 
सोचिए जिनके द्वाो आप निनलिखित का अनुमान लगा सकते हैं ; (जहां अनुमान लगाना कठिन हैं वहां राशि 
की उपरिसीमा पता लगाने का प्रयास कीजिए) | 

(७) मानसून की अवधि में भारत के ऊपर वर्षाधारी मेघों का कुल द्रव्यमान | 
(9) किसी हाथी का द्रव्यपान ] 

(0) किसी तूफान की अवधि में वायु की चाल । 

(0) आपके प्निर के बालों की संख्या | 

(७) आपकी कक्षा के कमरे में वायु के अणुओं की संख्या । 

2.23 सूर्य एक ऊष्म प्लैज़्मा (आयनीकृत पदार्थ) है जिसके आंतरिक क्रोड का ताप 0? | से अधिक और बाह्य 
पृष्ठ का ताप लगभग 6000 प है । इतमे अधिक ताप पर कोई भी पदार्थ ठोस या तरल प्रावस्था में नहीं 
रह सकता। आपको सूर्य का द्रव्यमान घनल किस परिसर में होमे की आशा है ? क्या यह ठोसों, तरलों यथा 
शैसों के घनत्वों के परिसर में है ? क्या आपका अनुमान सही है, इसकी जांच आप निनलिखित आंकड़ों 
के आधार पर कर सकते हैं ; सूर्य का द्रव्यमान + 2.0 & 0% ॥; सूर्य की त्रिव्या 57.0» 0॥7 | 

2.24 जब बृहस्पति ग्रह पृथ्वी से 8247 लाख किलोमीटर दूर होता है, तो इसके व्यास की कोणीय माप 35.72" 

का चाप है । बृहस्पति का व्यास परिकलित कीजिए । 
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और वह इस संबंध के औचित्य की सीमा पता लगाता है; जैसी कि आशा की जाती है यदि ०->0 तो 
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अतिरिक्त अभ्यास 


वर्षा के समय में कोई व्यक्ति चाल ७ के साथ तेजी से चला जा रहा है । उसे अपने छाते को टेढ़ा करके 
ऊर्ध्व के साथ 8 कोण बनाना पड़ता है । कोई विद्यार्थी कोण # व ० के बीच निम्नलिखित संबंध व्युत्पन्न 
करता है ; 


9-2 0। (हम यह मान रहे हैं कि तेज हवा नहीं चल रही है और किसी खडे व्यक्ति के लिए वर्षा ऊर्ध्वाधरत: 
पड़ रही है) । क्या आप सोचते हैं कि यह संबंध सही हो सकता है? यदि ऐसा नहीं है तो सही संबंध का 
अनुमान लगाइए । 

यह दावा किया जाता है कि यदि बिना किसी बाधा के 00 वर्षो तक दो सीजियम घड़ियों को चलने दिया 
जाए, तो उनके समयों में केवल 0,02 & का अंतर हो सकता है । मानक सीजियम घड़ी द्वारा ] 9 के समय 
अंतराल को मापने में यथार्थत।ा के लिए इसका कया अभिप्राय है? 


एक सोडियम परमाणु का आमाप लगभग 2,8/ मानते हुए उसके माध्य द्रव्यमान घनत्व का अनुमान लगाइए। 
(सोडियम के परमाण्वीय द्रव्यमान तथा आवोगाद्गो संख्या के ज्ञात मान का प्रयोग कौजिए |) इस घनत्व की 
क्रिस्टलीय प्रावस्था में सोडियम के घनत्व 970 ४६ 75 के साथ तुलना कीजिए । क्या इन दोनों घनत्वों के 
परिमाण को कोटि समाम है? यदि हां, तो क्‍यों? 


नाभिकीय पैमाने पर लंबाई का सुविधाजनक मात्रक फर्मी है ; (]6 ८0”0ग॥7) | नाभिकीय आमाप लगभग 
निम्नलिखित आनुभविक संबंध का पालन करते हैं : 

हा,/ 

जहां  नाभिके की त्रिज्या, 4 इसकी द्रव्यमान संख्या और 7, कोई स्थिरांक है जो लगभग ,2 / के बराबर 
है । यह प्रदर्शित कीजिए कि इस नियम का अर्थ है कि विभिन्‍न नाभिकों के लिए नाभिकौय द्रव्यपान घनत्व 
लाभग स्थिर है। सोडियम नाभिक के द्रव्यमान घनत्व का आकलन कीजिए । प्रश्न 2.27 में ज्ञात किए 
गए सोडियम परमाणु के माध्य द्रव्यमान घनत्व के साथ इसकी तुलना कीजिए | 

लेसर (.05छार), प्रकाश के अत्यधिक तीज, एकवर्णी तथा एकदिश किरण-पुंज का स्रोत है । लेसर के 
इन गुणों का लंबी दूरियां मापने में उपयोग किया जाता है । लेसर को प्रकाश के स्रोत के रूप में उपयोग 
करते हुए पहले ही चंद्रमा की पृथ्वी से दूरी परिशुद्धता के साथ ज्ञात की जा चुकी है । कोई लेसर प्रकाश 
किरण-पुंज चंद्रमा के पृष्ठ से परावर्तित होकर 2,56 ७ में वापस्त आ जाता है । पृथ्वी के परित; चंद्रमा की 
कक्षा की त्रिज्या कितनी है ? 

जल के नीचे वस्तुओं को ढूंढने व उनके स्थान का पता लगाने के लिए सोनार (80967) में पराश्रव्य तरंगों 
का प्रयोग होता है। कोई पनडुब्बी सोनार से सुस्तज्जित है | इसके द्वारा जनित अन्वेषी तरंग और शन्रु की 
पनडुब्बी से पद्वर्तित इसकी प्रतिध्वनि की प्राप्ति के बीच काल घिलंब 77,0 8 है । शत्रु की पनडुच्बी कितनी 
दूर है ? (जल में ध्वनि की चाल > 450 धा 8) । 

हमारे विश्व में आधुनिक खगोलविदों द्वाे खोजे गए सर्वाधिक दूरस्थ पिण्ड इतनी दूर हैं कि उनके द्वार 
उत्सर्जित प्रकाश को पृथ्वी तक पहुंचने में अरबों वर्ष लाते हैं । इन पिंडों (जिन्हें क्वासर '()७०5झ्व' कहा 
जाता है) के कई रहस्यमय लेक्षण हैं जिनकी अभी तक संतोषजनक व्याख्या नहीं को जा सकी है । किसी 
०22 की ]प॥ में दूरी ज्ञात कौजिए जिससे उत्सर्जित प्रकाश को हम तक पहुंचने में 300 करोड वर्ष 
लगते हों । 

यह एक विख्यात तथ्य है कि ४ सूर्यग्रहण कौ अवधि में चंद्रमा की चक्रिका सूर्य की चक्रिका को पूरी 
तए्ह ढक लेती है । इस तथ्य और उदाहरण 2.8 और 2.4 से एकत्र सूचनाओं के आधार प्रर चंद्रमा का 
लगभा व्याप्त ज्ञात कीजिए । 

इस शताब्दी के एक महान भौतिकविद्‌ (पी.ए,एम. डिरैक) प्रकृति के मूल स्थिरांकों (नियतांकों) के आंकिक 
मानों के साथ क्रीड़ा पें आनंद लेते थे । इससे उन्होंने एक बहुत ही ग्ेचक प्रेक्षण किया । परमाण्वीय भौतिकी 
के मूल नियतांकों (जैसे इलेक्ट्रॉन का द्रव्यपान, प्रोटॉन का द्रव्यमान तथा गुरुत्वीय नियतांक 0) से उन्हें पता 
लगा कि वे एक ऐसी संख्या पर पहुंच गए हैं जिसकी विगा समय की विम्रा है | साथ ही, यह एक बहुत 
ही बड़ी संख्या थी और इसका परिमाण विश्व की वर्तमान आकलित आयु (-500 करोड़ वर्ष) के करीब 
है। इस पुस्तक में दी गई मूल नियतांकों की सारणी के आधार पर यह देखने का प्रयास कीजिए कि क्‍या 
आप भी यह संछ्या (या और कोई अन्य ग़ेच्रक संख्या जिसे आप सोच सकते हैं) बना सकते हैं? यदि 


विश्व की आयु तथा इस संख्या में समानता महत्वपूर्ण है तो मूल नियतांकों की स्थिरता किस प्रकार 
प्रभावित होगी? 


अध्याय 3 





3.4 भूमिका 

विश्व की प्रत्येक वस्तु प्रत्यक्ष या अप्रत्यक्ष रूप से गतिमान रहती है | हमारा 
चलना, दोडना, साइकिल सवारी आदि दैनिक जीवन में दिखाई देने वाली क्रियाएँ 
गति के कुछ उदाहरण हैं | इतना ही नहीं, निद्रावस्था में भी हमारे फेफड़ों में वायु 
का प्रवेश एवं निष्कासन तथा हमारी धमनियों एवं शिराओं में रुधिर का संचरण 
होता रहता है । हम पेड़ों से गिरते हुए पत्तों को तथा बाँध से बहते हुए पानी को 
देखते हैं | मोटरगाड़ी और वायुयान यात्रियों को एक स्थान से दूसरे स्थान को ले 
जते हैं | पृथ्वी 24 घंटे में एक बार अपनी अक्ष के परित: घूर्ण करती है तथा . 
वर्ष में एक बार सूर्य की परिक्रमा पूरी करती है । सूर्य अपने ग्रहों सहित हमारी 
आकाशगंगा नाक मंदाकिनी में बिचरण करता है, तथा जो स्वयं भी स्थानीय 





3.4 भूमिका 
8.2 स्थिति, पथ-लंबाई एवं विस्थापन 
3.3 ओसत्त वेग तथा औसत चाल 
3.4 तात्क्षणिक वेग एत्रं चाल 

3,5 त्वरण । 
3.6 एकसमान ल्वगण से गतिमान वस्तु का 









शरद गतिकों सब सका मंदाकिनियों के समूह में गति करती है । 
बे जापकिलों इस प्रकार सपय के सापेक्ष वस्तु की स्थिति में परिवर्तन को गति कहते हैं । 
समय के साथ स्थिति कैसे परिवर्तित होती है ? इस अध्याय में हम गति के बारे 
सारांश में पढ़ेंगे | इसके लिए हमें बेग तथा त्वरण की धारणा को सम्नझना होगा । इस 
बिचारर्णाय विषय अध्याय में हम अपना अध्ययन वस्तु के एक सरल रेखा के अनुदिश गति तक ही 
अभ्यास सीमित रखेंगे । इस प्रकार की गति को सरल रेखीय गति भी कहते हैं | एकसमान 
अति अब्याज त्वरित सरल रेखीय गति के लिए कुछ सरल समीकरण प्राप्त किए जा सकते हैं। 


अंततः गति की आपेक्षिक प्रकृति को समझने के लिए हम आपेक्षिक गति 'की 
धारणा प्रस्तुत करेंगे । ह 
इस अध्ययन में हम सभी गतिमान वस्तुओं को अतिसुक्ष्म मानकर बिंदु रूप में 
. निरूपित करेंगे । यह सन्निकटन तब तक मान्य होता है जब तक वस्तु का आकार 
निश्चित समय अंतराल में वस्तु द्वारा चली गई दूरी की अपेक्षा पर्याप्त रूप से कम 
होता है । वास्तविक जीवन में बहुत-सी स्थितियों में वस्तुओं के आमाप (साइज) 
की उपेक्षा कौ जा सकती है और बिना अधिक त्रुटि के उन्हें एक बिंदु-वस्तु माता 
जा सकता है । 
शुद्धगतिकी में, हम है की गति के कारणों पर ध्यान न देकर केवल उसकी 
गति का ही अध्ययन करते हैं | इस अध्याय एवं अगले अध्याय में विभिन प्रकार 
की गतियों का वर्णन किया गया है । इन गतियों के कारणों का अध्ययन हम पाँचवे 
अध्याय में करेंगे । 
3.2 स्थिति, पथ-लंबाईं एबं विस्थापन 
' पहले आपने पढ़ा है कि किसी वस्तु की स्थिति में परिवर्तन को गति कहते हैं! 
स्थिति के निर्धारण के लिए एक संदर्भ बिंदु तथा अक्षों के एक समुच्चय कौ 
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आवश्यकता 
का चुनाव सुविधाजनक होता है। इस निकाय में तीन परस्पर 
लम्बबत अक्ष होते हैं जिन्हें -, ॥४- तथा 2-अक्ष कहते हैं। इन 
अक्षों के प्रतिच्छेद बिंदु को मूल बिंदु (0) कहते हैं तथा यह 
संदर्भ बिंदु होता हे। किसी वस्तु के निर्देशांक (2 ७, 2) इस 
निर्देशांक निकाय के सापेक्ष उस वस्तु की स्थिति निरूपित करते 
हैं। समय नापने के लिए इस निकाय में एक घड़ी रख देते हैं। 
घड़ी सहित इस निर्देशांक-निकाय को निर्वेश तंत्र (#व2 ० 
एटाः९१८८) कहते हैं। 

जब किसी वस्तु के एक या अधिक निर्देशांक समय के साथ 
परिवर्तित होते हैं तो वस्तु को गतिमान कहते हैं। अन्यथा वस्तु को 
उस निर्देश तंत्र के सापेक्ष विरशामावस्था में मानते हैं। .' 

किसी निर्देश तंत्र में अक्षों का चुनाव स्थिति विशेष पर निर्भर 
करता है। उदाहरण के लिए, एक विमा में गति के निरूपण के 
लिए हमें केवल एक अक्ष की आवश्यकता होती है। दो/तीन 
विमाओं में गति के निरूपण के लिए दो/तीन अक्षों की 
आवश्यकता होती है। 

किस्ली घटना का वर्णन इसके लिए चुने गए निर्देश-तंत्र पर 
निर्भर करता है। उदाहरण के लिए, जब हम कहते हैं कि सड़क 
पर कार चल रही है तो वास्तव में 'कार की गति' का वर्णन हम 
स्वयं से या जमीन से संलगन निर्देश तंत्र के सापेक्ष करते हैं। यदि 
हम कार में बैठे किसी व्यक्ति से संलन निर्देश तंत्र के सापेक्ष 
कार की स्थिति का वर्णन करें तो कार विरामावस्था पें होगी। 

एक सरल रेखा में किसी वस्तु की गति के विवरण हेतु हम 
एक अक्ष (मान लीजिए ,-अक्ष) को इस प्रकार चुन सकते हैं 
कि वह वस्तु के पथ के संपाती हो । इस प्रकार वस्तु की स्थिति 
को हम अपनी सुविधानुसार चुने गए किसी मूल बिंदु (मान 
लीजिए चित्र 3. में दर्शाएं गए बिंदु 0) के सापेक्ष निरूपित 
करते हैं । बिंदु 0 के दायीं ओर के निर्देशांक को हम धनात्मक 
तथा बायीं ओर के स्थिति-निर्दशांक को ऋणात्मक कहेंगे | इस 
पद्धति के अनुसार चित्र 3.] में बिंदु ए और 0 के स्थिति-निर्देशांक 
क्रमशः +360 7। और +240 7 हैं | इसी प्रकार बिंदु [२ का 
स्थिति-निर्देशांक -20 ॥7 है । 
पथ-लंबाई 
कल्पना कौजिए कि कोई कार एक सरल रेखा के अनुदिश 
गतिमान है | हम #-अक्ष इस प्रकार चुनते हैं कि यह गतिमान 
कार के पथ के संपाती हो । अक्ष का मूल बिंदु वह है जहाँ से 
कार चलना शुरू करती है अर्थात समय ।<0 पर कार ७50 
पर थी (चित्र 8.) । मान लीजिए कि भिन्न-भिन्न क्षणों पर 
कार कौ स्थिति बिंदुओं 0, 0 तथा [२ से व्यक्त होती है | यहाँ हम 


( () 
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गति की दो स्थितियों पर विचार करेंगे | पहली में कार 0 से 
तक जाती है । अत; कार द्वार चली गई दूरी 07 -+360 
7 है। इस दूरी को कार द्वारा चली गई पथ-लंबाई कहते 
हैं । दूसरी स्थिति में कार पहले 0 से ? तक जाती है और फिर 
? से () पर वापस आ जाती है । गति की इस अवधि में कार 
द्वारा चली गई पथ-लंबाई ७ 07 + 7() 5८ 360 7 + (+20 
॥]] 5 +480 77 होगी। क्योंकि पथ-लंबाई में केवल परिमाण 
होता है दिशा नहीं, अतः यह एक अदिश राशि हे (अध्याय 4 
देखिए) । 


विस्थापन 
यहाँ यह प्रासंगिक होगा कि हम एक दूसरी उपयोगी भौतिक राशि 
विस्थापन को वस्तु कौ स्थिति में परिवर्तन के रूप में परिभाषित 
करें । कल्पना कौजिए कि समय £, व ६, पर वस्तु को स्थिति 
क्रमशः »,व ८, है। तब समय ४६ (5/,-,) में उसका 
विस्थापन, जिसे हम «:८से व्यक्त करते हैं, अंतिम तथा प्रारंभिक 
स्थितियों के अंतर द्वारा व्यक्त किया जाता है : 

७४८ 5 »,->८| 
(यहाँ हम ग्रीक अक्षर डेल्य (७) का प्रयोग किसी राशि में 
परिवर्तन को व्यक्त करने के लिए करते हें)। 


यदि ८ > ८, तो ४४ धनात्मक होगा, परंतु यदि ६ < ८ तो 
6०८ ऋणात्मक होगा | विस्थापन में परिमाण व दिशा दोनों होते 
हैं, ऐसी राशियों को सदिशों द्वार निरूपित किया जाता है । आप 
सदिशों के विषय में अगले अध्याय में पढ़ेंगे । इस अध्याय में हम 
एक सरल रेखा के अनुदिश सरल गति (जिसे हम रेखीय गति 
कहते हैं) के विषय में ही पढ़ेंगें । एक-विमीय गति में केवल 
दो ही दिशायें होती हैं (अग्रवर्ती एवं पश्चगामी अधवा अध्ोगामी 
एवं ऊर्ध्वगामी) जिनमें वस्तु गति करती है । इन दोनों दिशाओं 
को हम सुगमता के लिए. + और - संकेतों से व्यक्त कर सकते 
हैं | उदाहरण के लिए, यदि कार स्थिति 0 से ? पर पहुँचती 
है, तो उसका विस्थापन 


& ८८5. -०, 5 (+360 ॥)] - 0 ए 5 +360 ॥7 


होगा । इस विस्थापन का परिमाण 360 77 है तथा इसकी दिशा 
की धनात्मक दिशा में होगी जिसे हम + संकेत से चिहित करेंगे | 
इसी प्रकार कार का 7 से () तक का विस्थापन 240 पर - 
360 75-20 7 होगा । ऋणात्मक चिह्न विस्थापन की दिशा 
को इंगित करता है । अतएव, वस्तु की एक-विमीय गति 
के ६३8 के लिए सदिश संकेत का उपयोग आवश्यक नहीं 
होता है । 


५१ ए 
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चित्र 9. +-अक्ष, पूल बिंदु तथा विभिन्‍न सम्रयों में कार की स्थितियाँ । 
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विस्थापन का परिमाण 
पथ-लंबाई के बराबर हो भी सकता है और नहीं भी हो 
सकता है / उदाहरण के लिए, यदि कार स्थिति 0 से चल कर 
? पर पहुँच जाए, तो पथ-लंबाई « +960 गा तथा विस्थापन < 
+360 7) होगा । यहाँ विस्थापन का परिमाण (360 77) 
पथ-लंबाई (360 70) के बराबर है । परंतु यदि कार 0 से 
चलकर 7? तक जाए और फिर () पर वापस आ जाए तो, 
पथ-लंबाई + (+360 शा) + (+20 पा) ८ +480 77 होगी परंतु 
विस्थापन 5 (+240 77) - (0 77] : +240 शा होगा । इस बार 
विस्थापन का परिमाण (240 77) कार द्वारा चली गई पथ-लंबाई 
(480 ४7) के बराबर नहीं (वास्तव में कम) है । 

विस्थापन का परिमाण गति कौ किसी अवधि के लिए शून्य 
भी हो सकता है जबकि तदनुरूप पथ-लंबाई शून्य नहीं हे। 
उदाहरण के लिए, चित्र 3.] में यदि कार 0 से चल कर 7 तक 
जाए और पुन; 0 पर वापस आ जाए तो कार की अंतिम स्थिति 
प्रारंभिक स्थिति के संपात्ती हो जाती है और विस्थापन शून्य हो 
जाता है । परंतु कार की इस पूरी यात्रा के लिए कुल पथ-लंबाई 
07 +70 < +360 0७ + 360 9 5 +720 77 होगी । 


जैसा कि आप पहले पढ़ चुके हैं किसी भी वस्तु की गति 
को स्थिति-समय ग्राफ द्वारा व्यक्त किया जा सकता है | इस 
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प्रकार के ग्राफ ऐसे सशक्त साधन होते हैं, जिनके माध्यम से 
वस्तु की गति के विभिन पहलुओं का निरूपण एवं विश्लेषण 
आसानी से किया जा सकता है । किसी सरल रेखा (जैसे- 
>-अक्ष) के अनुदिश गतिपान वस्तु के लिए समय के साथ 
केवल -निर्देशांक ही परिवर्तित होता है । इस प्रकार हमें 
»- ६ ग्राफ प्राप्त होता है | हम सर्वप्रथम एक सरल स्थिति पर 
विचार करेंगे, जिसमें वस्तु उदाहरणार्थ, एक कार <->40॥7 पर 
स्थित है | ऐसी वस्तु के लिए स्थिति-समय (७४) ग्राफ 
समय-अक्ष के समांतर एक सीधी सरल रेखा होता है जैसा कि 
चित्र 38,2(9) में दिखाया गया है । 

यदि कोई वस्तु समान समय अंतराल में समान दूरी तय करती 
है, तो उस वस्तु की गति एकसमान गति कहलाती है । इस 
प्रकार की गति का स्थिति-समय ग्राफ चित्र 8.2(0) में दिखलाया 
गया है । 

अब हम उस कार कौ गति पर विचार करेंगे जो मूल बिंदु 0 
से (- 0 5 पर विरामावस्था से चलना प्रारंभ करती है । इसकी 
चाल उत्तरोत्तर (- 0 3 तक बढ़ती जाती है । इसके बाद वह 
४5 8 3 तक एकसमान चाल से चलती है। इस समय इसमें 
ब्रेक लगाया जाता है जिसके परिणामस्वरूप वह (८20 ७ पर 
और «८ 296 79 पर रुक जाती है । ऐसी कार का स्थिति-समय 
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चित्र 3.2 स्थिति-समय आफ, जब (४) वस्तु स्थिर है, तथा (9) जब वस्तु एकसमान यति से चल रही है । 
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चित्र 3.3 किसी कार का स्थिति-समय ग्राफ । 
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ग्राफ चित्र 3.3 में दिखाया गया है । हम इस ग्राफ की चर्चा इसी 


अध्याय में आगे आने वाले कुछ खंडों पें पुनः करेंगे । 

39.3 ओसत वेग तथा औसत चाल 

जब कोई वस्तु गतिमान होती है तो समय के साथ-साथ उसकीौ 
स्थिति परिवर्तित होती है । प्रश्न उठता है कि समय के साथ 
कितनी तेजी से वस्तु की स्थिति परिवर्तित होती है तथा यह 
परिवर्तन किस दिशा में होता है ? इसके विवरण के लिए हम 
एक राशि परिभाषित करते हैं जिसे औसत बेग कहा जाता है । 
किसी वस्तु की स्थिति में परिवर्तन अथवा विस्थापन (6/2) को 
समय अंतराल (&() द्वारा विभाजित करने पर औसत वेग प्राप्त 
होता है । इसे 9 से चिहित करते हैं : 


- #-+>%, /०८ 
0 8 


(.-) ४४ 


(3.व) 


यहां ., आरंभिक समय ॥, पर तथा >८ अंतिम समय #, पर, 
वस्तु की स्थिति को व्यक्त करता है । यहाँ वेग के प्रतीक (०) 
के ऊपर लगाई गई 'रेखा' वेग के ओसत मान को व्यक्त करती 
है। किसी राशि के औसत मान को द्शाने की यह एक मानक 
पद्धति है | वेग का & मात्रक 7/5 अथवा ग्रा 87! हे यद्यपि 
दैनिक उपयोगों में उसके लिए ॥77/0 का भी प्रयोग होता है। 

विस्थापन की भाँति माध्य-वे। भी एक सदिश राशि है । 
इसमें दिशा एवं परिमाण दोनों समाहित होते हैं । परंतु जेसा कि 
हम पीछे स्पष्ट कर चुके हैं, यदि वस्तु एक सरल रेखा में 
गतिमान हो तो उसके दिशात्मक पक्ष को + या - चिहों द्वार 
प्रकट कर सकते हैं | इसलिए इस अध्याय में वेग के लिए हम 
सदिश संकेतन का उपयोग नहीं करेंगे । 





चित्र 3.4 ओसव चाल सरल रेखा ९77, की प्रवणता है । 


चित्र 3.3 में दर्शाई गई कार की गति के लिए «६ ग्राफ का 
6-05 तथा ४-8 3 के बीच के भाग को बड़ा करके चित्र 
3.4 में दिखाया गया है | जैसा कि आलेख से स्पष्ट हे, 
६-58 तंथा ६-7 5 के मध्य समय अंतराल में कार का 


औसत-वेग होगा; 


7- _(27.4-0.0) 0 _ ५०78” ' 

६.८४ (7-5) 8 
यह मात चित्र 3.4 में दर्शाई गई सरल रेखा 7, ?, की प्रवणता 
के बराबर होगा । यह सरल रेखा कार की प्रारंभिक स्थिति 7, 


को उसकी अंतिम स्थिति ?,से मिलाती है । 

औसत वेग का ऋणात्मक या धनात्मक होना विस्थापन के 
चिह् पर निर्भर करता है । यदि विस्थापन शून्य होगा तो औसत 
वेग का मान भी शून्य होगा । धनात्मक तथा ऋणात्मक वेग से 
चलती हुई वस्तु के लिए ,+ग्राफ क्रमश: चित्र 3.5(9) तथा 
चित्र 3.5(0) में दर्शाएं गए हैं । किसी स्थिर वस्तु के लिए 
»+ ग्राफ चित्र 3.5(0) में दर्शाया गया है । 


2 । 
३८ मे 
0 म्द्र्‌ ० लक 0 ण् 
(8) (०) (०) 


(9) (0) (०) 
चित्र 3.5 स्थिति-समय ग्राफ उस वस्तु के लिए जो (८) धनात्मक 
वेग से गतिमान है, (9) ऋणात्मक वेग से, गतिमान है, तथा 
(०) विरमावस्था में है । 


औसत वेग को परिभाषित करने के लिए केवल विस्थापन का 
ज्ञान ही आवश्यक होता है | हम यह देख चुके हैं कि विस्थापन 
का परिमाण वास्तविक पथ-लंबाई से भिन्‍न हो सकता है ! 
वास्तविक पथ पर वस्तु को गति कौ दर के लिए हम एक दूसरी 
राशि को प्रयुक्त करते हैं जिसे औसत चाल कहते हैं । 

वस्तु की यात्रा की अवधि में चली गई कुल पथ-लंबाई एवं 
इसमें लगे समय के भागफल को औसत चाल कहते हैं । 
संपूर्ण पथ - लबाई 
संपूर्ण समयावधि 
औसत चाल का वही मात्रक [7 57) होता है जो वेग का होता 
है । परंतु औसत चाल से यह पता नहीं चल पाता कि वस्तु किस 


दिशा में गतिमान है। इस दृष्टिकोण से औसत चाल सदैव 
धनात्मक ही होती है (जबकि औसत बेग धनात्मक या ऋणात्मक 


औसत चाल < (3.2) 


सरल रेखा में गति 
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कुछ भी हो सकता है)। यदि वस्तु एक सरल रेखा के अनुद्श 
ग़तिमान है और केवल एक ही दिश्ञा में चलती है तो विस्थापन 
का परिमाण कुल पध-लंबाई के बराबर होगा । ऐसी परिस्थितियों 
में वस्तु के औसत वेग का परिमाण उसकी औसत चाल के 
बराबर होगा । परंतु यह बात हमेशा सही नहीं होगी | यह आप 


किलर अमल अायी जल मर लीड न अल 

» उदाहरण 3.। कोई कार एक सरल रेखा (प्रान लीजिए 
चित्र 3.। में रेखा 00) के अनुदिश गतिमान है । कार 
0 से चलकर ॥8 & में ए तक पहुंचती है, फिर 6.0 & में 
स्थिति ) पर वापस आ जाती है । कार के औसत चेग 
एवं औसत चाल की गणना कीजिए, जब (5) कार 0 से 
>तक जाती है, और (७) जब वह 0 से 9 तक जा कर पुन; 
0 पर वापस आ जाती है । 








हल (७) 
ओऔयत वेग की विस्थापन 
समयावधि 
+ 380 77 
48 5 
ओसत चाल - __ पथ दूरी 
समयावधि 
हि 360 पा 
[8 8 





अथवा 0७७ -+ 207 7 
>> 20 ॥ 7 


अतः इस स्थिति में औसत चाल का मान औसत वेग के परिमाण 
के बराबर है । 





9) 
औसत बेय - -ऑिसीपन_. _ _+2407॥ 

.. समयावधि (8+6.0) 5 

८ +]0[765%7 
औसत चाल - * - लम्बाई _ 07+९9 
समयावधि. 6: 
(360+20) पा 
245 
न्‍- 20॥7 87 


अतः इस स्थिति में ओसत चाल का मान औसत वेग के परिमाण 
के बराबर नहीं है । इसका कारण कार की गति के दौरान गति 
में दिशा परिवर्तन है जिसके फलस्वरूप पथ-लंबाई विस्थापन के 
परिमाण से अधिक है । इससे स्पष्ट है कि वस्तु की चाल 
साम्रान्यतया वेग के परिमाण से अधिक होती है।. 4 


५८८. ४20॥4/0 ६ ४/90॥/97/: 


यदि उदाहरण 3,] में कार स्थिति 0 से 7 बिंदु तक जाए तथा उसी 


समय अंतगल में वह 0 स्थिति पर वापस आ जाए तो कार की 
माध्य चाल 20 79 97 होगी, परंतु उसका औसत बेग 
शून्य होगा! 
3,4 तात्णिक वेग एवं चाल 
जैसा कि हम पढ़ चुके हें कि औसत बेग से हमें यह ज्ञात होता 
है कि कोई वस्तु किसी दिए गए समय अंतराल में किस गति से 
चल रही है, किन्तु इससे यह पता नहीं चल पाता कि इस समय 
अंतराल के भिन्न-भिन्न क्षणों पर वह किस गति से चल रही है। 
अत्त: किसी क्षण | पर बेग के लिए हम तात्क्षेणिक वेग या 
केवल बेग ७ को परिभाषित करते हैं । 

गतिमान वस्तु का तात्क्षणक वेग उसके औसत वेग के बग़बर 
होगा यदि उसके दो समयों (#तथा /+ &॥) के बीच का अंतराल 
(४0 अनन्त: सूक्ष्म हो । गणितीय विधि से हम इस कथन को 
निम्न प्रकार से व्यक्त करते हैं- 


09८ 
0-5). -+- (3.39) 
4४-०0 /4॥ 
0.८ 
न जा (3.37) 


यहाँ प्रतीक ॥#, का तात्पर्य उसके दायीं ओर स्थित राशि 


(जैसे “-) का वह मान है जो /£ के पान को शून्य की ओर 
(४/-+0) प्रवृत्त करने पर प्राप्त होगा । कलन गणित की भाषा 


में सपीकरण (3.39) में दायीं ओर की राशि हि ] श्का 
के सापेक्ष अवकलन गुणांक है। (परिशिष्ट 3.] देखिए)। 
यह गुणांक उस क्षण पर वस्तु की स्थिति परिवर्तन को दर 
होती है । 

किसी क्षण पर वस्तु का वेग निकालने के लिए हम समीकरण 
(3,839) का उपयोग कर सकते हैं । इसके लिए ग्राफिक या 
गणितीय विधि को प्रयोग में लाते हैं | मान लीजिए कि हम 
चित्र (3,3) में निरूपित गतिमान कार का वेग /« 4 ७ (बिंदु 
ए) पर निकालना चाहते हैं | गणना की आसानी के लिए इस 
चित्र को चित्र 3,6 में अलग पैमाना लेकर पुनः खींचा गया है। 
पहले हम (“4 8 को केंद्र में रखकर ४ ( को 28 लें । औसत 
वेग की परिभाषा के अनुसार सरल रेखा 7.९, (चित्र 3,6) कौ 
प्रवणता 85 से 58 के अंतराल में बस्तु के औसत बेग को 
व्यक्त करेगी । अब हम #/ का मान 25 से घटाकर ] 5 कर देते 


' हैं तो ए,7, रेखा 0,09, हो जाती है और इसकी प्रवणता 3.58 से 


4,5 ७ अंतराल में औसत वेग का मान देगी | अंतत। सीमात मान 





4/५॥3; 2:४8 /30247/ 





2 2.5 3 3.5 


4 45 5 5.5 8 
(8) “7 
'चित्र 36 स्थिति-समय ग्राफ से वेग ज्ञात करना ।/ - 4६ फर वेग उस 
क्षण पर आफ की स्पर्श रेखा की प्रवणता है । 


0।-२0 की परिस्थिति में रेखा 77, स्थिति-समय वक़ के बिंदु 
? पर स्पर्श रेखा हो जाती है | इस प्रकार ६5 4 ७ क्षण पर कार 
का वेग उस बिंदु पर खींची गई स्पर्श रेखा की प्रवणता के बराबर 
होगा । यद्यपि ग्राफिक विधि से इसे प्रदर्शित करना कुछ 
कठिन है तथापि यदि इसके लिए हम गणितीय विधि का 
उपयोग करें तो सीमांत प्रक्रिया आसानी से समझी जा सकती 
है । चित्र 3.6 में खींचे गए ग्राफ के लिए //< 0.8 ४ है । 
सारणी 3.] में ;-4 ७ को केंद्र भें रखकर ७६#2.0 3, ,0 3, 
0.5 5, 0. 8 तथा 0.0] ७ के लिए &४/&४ के मूल्यों को 
दर्शाया गया है । दूसरे और तीसरे कॉलम में ।(-(-४(/2) तथा 
६(5(-5४/2) और चोथे एवं पाँचवें कॉलम में «के तदनुरूप 
मानों अर्थात .(६) 5 0.08 ७, तथा ४४) 5 0.03 ४, को 
दिखलाया गया है | छठे कॉलम में अंतर &८« .4६)-०६६) को 
तथा अंतिम कॉलम में 6८व «४ के अनुपात को व्यक्त किया 
गया है । यह अनुपात प्रथम कॉलम में अंकित &। के भिन्‍न-भिन 
मानों के संगत औसत वेग का मान है। 


सारणी 3,] से स्पष्ट है कि जैसे-जैसे &( का मान 
2.0 8 से घटाते-घटाते 0,0] 5 करते हैं तो औसत वेग अंततः: 


सीमांत मान 3,84 एा5' के बराबर 
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ब॒ 
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हो जाता 
कार का बेग है अर्थात /-4 5 पर ०८/८४ का मान । इस प्रकार 
चित्र 3.3 में दर्शाई गई गति के हर क्षण के लिए हम कार का 
वेग निकाल सकते हैं| इस उदाहरण के लिए समय के सापेक्ष 
वेग में परिवर्तन चित्र 3,7 में दर्शाया गया है । 


| 30 
25 


०(7/5) 
20 


पास ्याय५2०22:4 





]5 
40 
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0 2 4 6 8 ॥0 ॥2 44 46 ॥8 20 


£8) “* 


चित्र 8.7 चित्र 8.3 में दर्शाई गई वस्तु की गति के तदनुरूप 
वेग-समय ग्राफ । 


यहाँ यह बात ध्यान देने योग्य है कि वस्तु का तात्क्षणिक वेग 
निकालने के लिए ग्राफिक विधि सदेव सुविधाजनक नहीं होती 
है । इस विधि (ग्राफिक विधि) में हम गतिमान वस्तु के 
स्थिति-समय ग्राफ को सावधानीपूर्वक खींचते हैं तथा &६ को 
उत्तरोत्त कम करते हुए बस्तु के औसत चेग (फ) की गणना 
करते जाते हैं । भिन्‍न-भिन्‍न क्षणों पर वस्तु का वेग निकालना तब 
बहुत आसान हो जाता है जब विभिन्‍न समयों पर हमारे पास वस्तु 
की स्थिति के पर्याप्त आँकड़े उपलब्ध हों अथवा वस्तु की 
स्थिति का समय के फलन के रूप में हमारे पास यथार्थ व्यंजक 
उपलब्ध हो । ऐसी स्थिति में उपलब्ध आँकड़ों का उपयोग करते 
हुए समय अंतराल ४6 को क्रमश: सूक्ष्म करते हुए #,८/5£ का 
मान निकालते जाएँगे और अंततः: सारणी 3. में दर्शाई गई विधि 


सारणी 3.] /“4५ के लिए &४//॥/ का सीमांत पान 
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सरल रेखा में गति ु 





के अनुसार 6.८/6/ का सीमांत मान प्राप्त कर लेंगे। अन्यथा 
किसी दिए गए व्यंजक के लिए अवकल गणित का प्रयोग करके 
गतिमान वस्तु के भिल-भिन्‍न क्षणों के लिए ४:८/८६ की गणना 
कर लेंगे जैसा कि उदाहरण 3.2 में बताया गया है । 








» उदाहरण 8.9 अक्ष के अनुदिश किसी गतिमान वस्तु 
की स्थिति निम्नलिखित सूत्र से व्यक्त की जाती है ; 
ःध+ॉर | यहाँ 4८ 8.5 , 75 2.8 था 52 तथा 
समय ( को सेकंड में व्यवत किया गया है । (0 $ तथा 
(-2.0 5 क्षणों पर वस्तु का वेग क्या होगा ? -2,0 5 तथा 
(-4.0 5 के मध्य के सप्रय अंतराल में वस्तु का औसत 
वेग क्‍या होगा ? 


हल अवकल गणित की पद्धति के अनुसार वस्तु का वेग 


->प ५ 2 बम ्‌ 
० पा पर लक )<2७8 55,0 ६ 7] 8 


६-0 $ क्षण के लिए ७-5 0 7/9, तथा ६-2.0 5 समय पर, 
05]0॥7857 


((.)- ८) _ ४(4.0)-<(2,0) 


औसत वेग 5 (7 4.,0-2.0 


(४+68) - (#+ 48) 
च्ः 70 5 0,089 


8.0 %2,5 ८ 


]5वमा 87 | 


चित्र 3.7 से यह स्पष्ट है कि (-0 9 से 8 $ के मध्य 
वेग स्थिर रहता है । (>8 8 से ६८20 5 के मध्य यह एकसमान 
रूप से घटता जाता है जबकि /50 5 से -0 5 के बीच यह 
बढ़ता जाता है | ध्यान दीजिए कि एकसपमान गति में हर समय 
(वात्क्षणिक ) वेग का वही मान होता है जो औसत वेग का 
होता है। 


ताक्षणिक चाल या केवल चाल गतिमान वस्तु के बेग का 


परिमाण है । उदाहरण के तौर पर, वेग + 24,0 7 9? तथा 
-24,0 7॥ ७: दोनों में प्रत्येक का परिमाण 24.0 ॥] 5 होगा। 
यहाँ यह तथ्य ध्यान में रखना है कि जहाँ किसी सीमित समय 
अंतराल में वस्तु की औसत चाल उसके औसत बेग के परिमाण 
के या तो बराबर होती है या उससे अधिक होती है वहीं किसी 
क्षण पर वस्तु की तात्क्षणिक चाल उस क्षण पर उसके तात्क्षणिक 
वेग के परिमाण के बराबर होती है । ऐस़ा क्‍यों होता है ? 
3.5 त्वरण 


सामान्यत। वस्तु की गति की अवधि में उसके वेग में परिवर्तन 
होता रहता है । वेग में हो रहे इस परिवर्तन को कैसे व्यक्त करें | 
वेग में हो रहे इस परिवर्तन को समय के सापेक्ष व्यक्त करना 
चाहिए या बुरी के सापेक्ष ? यह समस्या गैलीलियो के समय 
भी थी । गैलीलियो ने पहले सोचा कि वेग में हो रहे परिवर्तन 


की इस दर को दूरी के सापेक्ष व्यक्त किया जा सकता है परंतु 
जब उन्होंने मुक्त रूप से गिरती हुई तथा नत समतल पर गतिमान 
वस्तुओं की गति का विधिवत्‌ अध्ययन किया तो उन्होंने पाया 
कि समय के सापेक्ष वेग परिवर्तन की दर का मान मुक्त रूप से 
गिरती हुई बस्तुओं के लिए, स्थिर रूता है जबकि दुरी के सापेक्ष 
वस्तु का वेग परिवर्तन स्थिर नहीं रहता वरन जैसे-जैसे गिरती हुई 
वस्तु की दूरी बढ़ती जाती है वैसे-वैसे यह मान घटता जाता है। 
इस अध्ययन ने त्वरण की वर्तमान धारणा को जन्म दिया जिसके 
अनुसार त्वरण को हम समय के सापेक्ष वेग परिवर्तन के रूप में 
पश्भिषित करते हैं । 

जब किसी वस्तु का वेग समय के सापेक्ष बदलता है तो हम 
कहते हैं कि उसमें त्वरण हो रहा है । वेग में परिवर्तन तथा 
तत्संबंधित समय अंतराल के अनुपात को हम औसत त्वरण कहते 
हैं । इसे ८ से प्रदर्शित करते हैं ; 


हा हि ००-४० 530 
ध्-0. 6: 
यहां £, ६क्षणों पर वस्तु का वेग क्रमश; ए। तथा ४७, है | यह 
एकांक समय में वेग में ओसत परिवर्तन होता है । त्वरण का 
5 मात्रक 7 5» है । 
वेग-समय (७-8 ग्राफ से हम वस्तु का औसत त्वरण निकाल 
सकते हैं । यह इस प्रकार के ग्राफ में उस सरल रेखा की प्रवणता 
वेह बराबर होता है जो बिंदु (0,, ६) को बिदु 
(७, ६) से जोडती है । नीचे के उदाहरण में चित्र 3.7 में दर्शाई 
गई गति के भिन्‍न-भिन्‍न समय अंतरालों में हमने वस्तु का औसत 
त्वरण निकाला है ; 


ये 24-0)ए97 


(3.4) 





> ५ - -2,4॥ 857 
05-4740 85 60-79 
< (24-24)7॥97 हा 
शा ध--->कज+--5ज-++ * 0 70 9 
]05- 8 5 (8-0)& 
-< (0-24)778 7 भले 
> नंपसप्र-द््नजा हू “742 7) 5 
कि 
0) 5 कर 
8. 2 4 6 ४8 रा 22 
छ-24 
-4.8- ६ (8)-* 
-.2 
-9,0 
-।2,0 


चित्र 3.8 चित्र 3.3 में दर्शाई गति के सातत समय के फलन के रूप 
में वस्तु का त्वरण । 


40 


हनन भौतिकी 





तत्क्षणिक त्वरण ; जिस प्रकार हमने पूर्व में तात्क्षणक वेग की 


व्याख्या की है, उसी प्रकार हम तात्क्षणिक त्वरण को भी 
परिभाषित करते हैं । वस्तु के तात्क्षणिक त्वरण को ८ से चिह्रित 
करते हैं, अर्थात 


07 तप (8.5) 

8-0 0६ 0( 
०- ग्राफ में किसी क्षण वस्तु का त्वरण उस क्षण वक़र 
पर खींची गईं स्पर्श रेखा की प्रवणता के बराबर होता है । चित्र 
3.7 में दर्शाए गए ७-६ वक्र में प्रत्येक क्षण के लिए त्वरण प्राप्त 
कर सकते हैं | परिणामस्वरूप उपलब्ध ०-६ वक्र चित्र 
3,8 में दिखाया गया है | चित्र से स्पष्ट है कि 05 से 0 8 
की अवधि में त्वरण असमान है । 0 5-8 3 के मध्य यह 
शूत्य है जबकि ॥8 5 तथा 20 $ के बीच यह स्थिर है तथा 
इसका मान -2 77 5० है । जब त्वरण एकसमान होता है तो 
8 हा है कि वह उस अवधि में ओज़त त्वरण के बराबर 

ता है। 


बेग एक सदिश राशि है जिसमें दिशा एवं परिमाण दोनों 
होते है अतएव वेग परिवर्तन में इनमें से कोई एक अथवा दोनों 
निहित हो सकते हैं । अत; या तो चाल (परिमाण) में परिवर्तन, 
दिशा में परिवर्तन अथवा इन दोनों में परिवर्तन से त्वरण का 
उद्भव हो सकता है । वेग के समान ही त्वरण भी धनात्मक, 
ऋणात्मक अथवा शून्य हो सकता है । इसी प्रकार के त्वरण 
संबंधी स्थिति-समय ग्राफों को चित्रों 3.9 (७), 3.9 (9) तथा 
3,9 (०) में दर्शाया गया है । चित्रों से स्पष्ट है कि धनात्मक 
त्वरण के लिए ७ ग्राफ ऊपर की ओर वक्रित है किन्तु 
ऋणात्मक त्वरण के लिए ग्राफ नीचे की ओर वक्रित है | शून्य 
त्वरण के लिए ४ ग्राफ एक सरल रेखा है | अभ्यास के लिए 
चित्र 3.3 में दर्शाई गई गति के उन तीनों भागों को पहचानिए 
जिनके लिए त्वरण +६, -८ अथवा शून्य है | 


यद्यपि गतिप्रान वस्तु का त्वरण समय के साथ-साथ बदल 
सकता है, परंतु सुविधा के लिए इस अध्याय में गति संबंधी 


्ट घनात्मक्र ६ [2 ऋणात्मक 6 


ह 


' चित्र 9.9 ऐसी गति के लिए स्थिति-समय ग्राफ जिसके लिए 
(व) त्वरण धनात्यक है, (४) त्वरण ऋणात्मक है तथा 
(८) त्वरण थून्य है । 


हमारा अध्ययन मात्र स्थिर त्वरण तक ही सीमित रहेगा | ऐसी 


स्थिति में औसत त्वरण 6 का मान गति की अवधि में स्थिर 


त्वरण के मान के बराबर होगा । 








चित्र 3.॥0 स्थिर त्वरण के साथ गतियान वस्तु का वेग-समय ग्राफ 
(9) धनात्मक त्वरण से धनात्मक दिशा में गति, (9) 
ऋणात्मक त्वरण से धनात्मक विशा में ग्रति, 
(०) ऋणात्मक त्वरण से ऋणात्मक दिशा में यति, 
(१) ऋणात्मक त्वरण के साथ वस्तु की गति जो समय 
॥ पर दिशा बदलती है । 0 से | सम्यावधि में यह 
धनात्तक » की दिशा में गति करती है जबकि ॥ व 
(, के मध्य वह विपरीत विशा में गतिमान है । 


यदि क्षण (50 पर वस्तु का वेग ७ तथा ६ क्षण पर उसका वेग 
७- ० 
० हो, तो त्वरण ८ल्‍द5 (८6 होगा। 


अतएव, ए5८ ४+<८[ (3.6) 


अब हम यह देखेंगे कि कुछ सरल उदाहरणों में वेग-समय 
ग्राफ कैसा दिखलाई देता है । चित्र 3.0 में स्थिर त्वरण के 
लिए चार अलग-अलग स्थितियों में ७ - £ प्राफ दिखाए गए हैं! 

(०) कोई वस्तु धनात्मक दिशा में धनात्मक त्वरण से गतिमान है । 
उदाहरणार्थ, चित्र 3.3 में 50 5 से £- 0 5 के बीच की 
अवधि में कार की गति । 

(४) कोई वस्तु धनात्मक दिशा में ऋणात्मक, त्वरण से गतिमान 
है । उदाहरणार्थ, चित्र 3.3 में (- 8 ७ से ८5८ 20 5 के 
बीच की अवधि में कार की गति | 

(० कोई वस्तु ऋणात्मक दिशा में ऋणात्मक त्वरण से गतिमान 
है । उदाहरणार्थ, चित्र 3. में 0 से >की ऋण दिशा में 
त्वरित होती कार । 

(०) कोई वस्तु पहले (| समय तक धनात्मक दिशा में चलती है 
और फिर ऋणात्मक दिशा में ऋणात्मक त्वरण के साथ 





सरल रेखा पें गति 


ना 





ग॒तिमान है । उदाहरण के लिए, चित्र 8,] में कार का । 


समय तक 0 से बिंदु 9 तक मंदन के साथ जाना, फिर 
मुडकर उसी ऋणात्मक त्वरण के साथ ॥ समय तक चलते 
रहना है । 
किसी गतिमान वस्तु के बेग-समय ग्राफ का एक महत्त्वपूर्ण 
क्षण है कि ४७-। ग्राफ के अंतर्गत आने वाला क्षेत्रफल वस्तु 
का विस्थापन व्यक्त करता है। इस कथन की सामान्य उपपत्ति 
के लिए अवकल गणित की आवश्यकता पड़ती है तथापि 
सुगमता के लिए एक स्थिर वेग ४ से गतिमान वस्तु पर विचार 
करके इस कथन की सत्यता प्रमाणित कर सकते हैं। इसका 
बेग-समय ग्राफ चित्र 3.] में दिखाया गया है । 





चित्र 3.74 ७-६ आफ' के अतर्गत आने बाला क्षेत्रफल वस्तु द्वार 
निश्चित समय अतराल में विस्थापन व्यक्त करता है । 


चित्र में ४-/ वक्र समय अक्ष के समांतर एक सरल रेखा है । 
(50 से 7-7' के मध्य इस रेखा के अंतर्गत आने वाला क्षेत्रफल 
उस आयतत के क्षेत्रफल के बराबर हे जिसकी ऊँचाई ४ तथा 
आधार 7'है । अतएव क्षेत्रफल - ५) 7'< ५८, जो इस समय में 
वस्तु के विस्थापन को व्यक्त करता है । कोई क्षेत्रफल दूरी के 
बराबर कैसे हो सकता है ? सोचिए । दोनों निर्देशांक अक्षों के 
अनुदिश जो राशियाँ अंकित की गई हैं, यदि आप उनकी विप्ताओं 
पर ध्यान देगे तो आपको इस प्रश्न का उत्तर पिल 
जाएगा। 


ध्यान दीजिए कि इस अध्याय में अनेक स्थानों पर खींचे गए 
४-४, ४-६ तथा ७-£ ग्राफों में कुछ बिंदुओं पर तीक्षण मोड़ 
हैं। इसका आशय यह है कि विए गए फलनों का इन 
बिंवुओं पर अवकलन नहीं निकाला जा सकता । परंतु किसी 
वास्तविक परिस्थिति में सभी ग्राफ निष्कोण वक्र होंगे और 
उनके सभी बिंवुओं पर फलनों का अवकलन प्राप्त किया 
जा सकता है। 

इसका अभिप्राय है कि वेग तथा त्वरण किसी क्षण 
सहसा नहीं बदल सकते। परिवर्तन सवैब सतत होता है। 
9.6 एकसमान त्वरण से गतिमान वस्तु का शुद्धग॒त्रिकी 

संबंधी समीकरण 

अब हम एकस्रमान त्वरण '४' से गतिमान वस्तु के लिए कुछ 
गणितीय समीकरण व्युत्पनन कर सकते हैं जो पाँचों राशियों 


को किसी प्रकार एक दूसरे से संबंधित करते हैं । ये राशियाँ हैं 
विस्थापन (0, लिया गया, समय [,, ४८८0 समय पर वस्तु का 
प्रारंभिक वेग (9), समय ६ बीत जाने पर अंतिम वेग [0), तथा 
त्वरण [८) । हम पहले ही ॥ और ० के मध्य एक समीकरण 
(3.6) प्राप्त कर चुके हैं जिसमें एकसमान त्वरण &तथा समय 
६ निहित हैं । यह समीकरण है ' 


9+< 9» पा (3,6) 


इस समीकरण को चित्र 3.2 में ग्राफ के रूप में निरूपित किया 
गया है। 





चित्र 3.82 एकसमान त्वण से गतिमान वस्तु के लिए ७- वक्र के 
नीचे का क्षेत्रल । 

इस बक्र के अंतर्गत आने वाला क्षेत्रफल 

0 से £ समय के बीच का क्षेत्रफल 5 त्रिभुज 80 का 

क्षेत्रफल + आयत 0800 का क्षेत्रफल 


॥| 


जैसे कि पहले स्पष्ट किया जा चुका है, ७-४ ग्राफ के अंतर्गत 
आने वाला क्षेत्रफल वस्तु का विस्थापन होता है। अतः वस्तु का 
विस्थापन ८ होगा; 


ट्८ पर (४-७) + ५४ (3.7) 
परतु 7>-फ > था 
अत) >#छ पर धा5 + 9 
अथवा 5८ ५४४+ प्र चः (3.8) 
समीकरण (3.7) को हम निम्न प्रकार भी लिख सकते हैं 
चर हल 
2 
- छ0/ (38.98) 





ए- जज ( मात्र स्थिर त्ववरण के लिए) 

(3.90) 

समीकरण (3.99) तथा (3.95) का अभिप्राय है कि वस्तु का 

विस्थापन « माध्य वेग ० से होता है जो प्रारंभिक एवं अंतिम 
बेगों के समांतर माध्य के बराबर होता है । 


समीकरण (8.6) से (5 (०-७) /०। यह मान समीकरण (3,99) 
में रखने पर 


2 
हल +00 0-७७ ०४-८० 
3 738 24224 कमा हल 0 
2 8 ८ 
०७? > 0१ + 20: ([3.]0] 


« यदि हम समीकरण (3,6) से # का मान समीकरण (3,8) में 
रख दें तो भी उपरोक्त समीकरण को प्राप्त किया जा सकता हे। 
इस प्रकार पांचों राशियों ५ ७०, /पथा के बीच संबंध स्थापित 
करनेवाले हमें तीन महत्त्वपूर्ण समीकरण प्राप्त हुए- 


(579/ + था 
नि 

८5 ७०७/+-पां 
2 


०2 < 053 + 267 (3.]8] 


ये सभी एकसमान त्वरित सरल रेखीय गति के शुद्धगतिक 
समीकरण हैं । 


व्यंजक (8.2) में जो समीकरण दिए गए हैं, उसकी 
व्युत्पत्ति के लिए हमने माना है कि क्षण (50 पर वस्तु की 
स्थिति 0 है (अर्थात्‌ 50) । परंतु यदि हम यह मान लें कि 
क्षण 75 0 पर वस्तु की स्थिति शून्य न हो, वरन्‌ अशून्य यानी 
», हो तो समीकरण (3.8) और व्यापक समीकरण में 
रूपांतरित हो जाएगी (यदि हम » के स्थान पर «७८, लिखें): 


०७२४७ + ६४ 

] ० 
८८2८३ + ७८६ + 37 (3.7) 
0७? > ७६ + 2९ - ८५) (3,0] 


» उदाहरण 8.3 कलन-विधि का उपयोग कर एकसमान 
त्वरण के लिए शुद्धातिक समीकरण प्राप्त कौजिए। 





हल परिभाषा से 


१० 
धान 
ता 


तए5-६ ०५६ 


॥2/02%2 ;2//0/90#82520:/:/0/2://0॥5: (4॥/4 404 70042 पुर पा ्यशाणताधप्ग उधर 7 एड रा पर ज््प्प्य्य्य्ल्प्््ख्छखख््ल्जए 
| 2९५४/६२४/2०८/:०४०४)८/048 (409/6/ “27 "५ 





प्र गर् (540000/ट2 





020५2 2405 


/#20॥87722:%॥॥॥| 


| (१० न [५१ 0६ 


च्व[ (पी (& अचर है) 


०-90 5 ८६ 
0५८०७, + पा 


पुन; 85 कक 
ता 


0/८5 ७ 0 
दोनों पक्षों के समाकलन से 


[_%८« [०१४ 
|| 
जे | हे (009 + ८४) 46 
]. ४2 
2 -२४७5०॥ ६+ 2" [ 


& नरक कट व 4 


हम लिख सकते हैं ; 


अथवा, 9 त0ए- ६ (५८ 
दोनों पक्षों के समाकलन से 
| 7फ0ए < ॥ क 5०0: 
ण्णु | 


पा 5 ६८) ८) 
07 - 08 + 26 (४ -.८५ ) 
इस विधि का लाभ यह है कि इसका प्रयोग असमान त्वरण 
वाले गति के लिए भी कर सकते हैं। 
अब हम उपरोक्त समीकरणों का उपयोग 'कुछ महत्त्वपूर्ण 
उदाहरणों में करेंगे । 


कोई गेंद 20 7 &' के वेग से ऊपर की ओर ऊर्ध्वाधिर 
दिशा में फेंकी गई है । जिस बिंदु से गेंद फेंकी गई 


है धरती से उसकी ऊँचाई 25.0 70 है । (8) गेंद कितनी 
ऊपर जाएगी ?, तथा (७) गेंद धरती से टकराने के पहले 
कितना समय लेगी? 4८ ]0 ए ४-£ | 








सरल रेखा में गति 


हल (७) ५-अक्ष को चित्र 3.3 में दिखाए गए अनुसार 
धर दिशा में ऊपर की ओर इस प्रकार चुनते हैं कि अक्ष का 
शून्य बिंदु धरती पर हो । 


अब, 


एल + 20॥7 87, 


+ -(४5-0 7 82, 
न ऐयह्वः 


यदि फेंके गए बिंदु से गेंद ।/ ऊँचाई तक जाती है तो समीकरण 

४८ ७४ + 2८(७ - ७0) से हमें निम्नलिखित परिणाम मिलेगा- 
+ 90)? + 2(-0)(५ - ४), हल करने पर, 

“४ 7 ७५ -+ 20 7 


(9) इस खण्ड का उत्तर हम दो प्रकार से प्राप्त कर सकते हैं। 
इन दोनों विधियों को ध्यानपूर्वक समझें । 


छ्ै 


>*+-“““०“०--“-+- 
न लि 4 अल 






(४-४७) 





क-- 0 ॥/57 


चित्र 3.73 


पहली विधि ; इसमें, हम गेंद के मार्ग को दो भागों में विभाजित 
करते हैं ; ऊपर की ओर गति (& से 8) तथा नीचे की ओर गति 
(8 से 0) तथा संगत समय ८ व £ निकाल लेते हैं | क्योंकि 8 
पर बेग शून्य है, इसलिए ; 

० 5०५ + धः 

0 5>20-0 ६ 


या है ब्ट25 


इस समय में गेंद बिंदु & से 8 पर पहुंचती है । 8 अर्थात 
अधिकतम ऊँचाई से गेंद गुरुत्वजनित त्वरण से मुक्त रूप से नीचे 


१ 
2८2282/:/222/600:20/20720202/0/00॥ 000 ://2/02096/0%॥6/02/077400//0%%22:7/0 //70 37/00/76४०) | 


की ओर गिरती है । क्योंकि गेंद [ की ऋणात्मक दिशा के 
अनुदिश चलती है, इसलिए निम्नलिखित समीकरण का उपयोग 
करके हम £ का मान निकाल लेते हैं- 


] 
ध४+ कट धाः 

हमें 5 45 पा दिया है तथा [5 0, ए८ 0, ६८-६८ 

-07॥ 87 

“». 0545 +(/2) (-0 ६? 

अत; (538 

इसलिए धरती पर टकराने के पहले गेंद द्वारा लिया गया कुल 

समय ६ +६०29+38-859 होगा । 


दूसरी विधि ; पूल बिंदु के सापेक्ष गेंद के प्रारंभिक तथा अंतिम 
स्थितियों के निर्देशांकों को निमनलिखित समीकरण में उपयोग करके 
हम गेंद द्वारा लिए गए कुल समय की गणना कर सकते हैं : 


पर [/0 +०७+ ईद? 
४-८ 0॥॥, 0८ 25 7, ७,520 शा 57, ६८-0 7) 87, 
(६-7 
05:5285+207/+([/2] (-0)£४ 

या 5/- 208/- 28 - 0 

४ के लिए यदि इस द्विघाती समीकरण को हल करें, तो 
/5955 


ध्यान दीजिए कि दूसरी विधि पहली से श्रेष्ठ है क्योंकि इसमें 
हमें गति के पथ की चिंता नहीं करनी है क्‍योंकि वस्तु स्थिर 
त्वरण से गतिमान है । 4 


> उदाहरण 3.5 मुक्त पतन ; स्वतंत्रतापूर्वक्त नीचे की 
ओर गिरती हुई वस्तु की गति का वर्णन कीजिए । 
वायुजनित प्रतिरोध की उपेक्षा की जा सकती है । 






हल यदि धरती की सतह से थोड़ी ऊंचाई पर से कोई वस्तु छोड 
दी जाए तो वह पृथ्वी कौ ओर गुरुत्व बल के कारण त्वरित होगी। 
गुरुत्वजनित त्वरण को हम 9 से व्यक्त करते हैं । यदि वस्तु पर 
वायु के प्रतिरोध को हम नगण्य मानें तो हम कहेंगे कि वस्तु का 
पतन मुक्त रूप से हो रहा है । यदि गिरती हुई वस्तु द्वारा चली 
गई दूरी पृथ्वी की त्रिज्या की तुलना में बहुत कम है, तो हम ४ 
के मान को स्थिर अर्थात 9.8 7 3 ले सकते हैं। 





इस ' प्रकार मुक्त पतन एकसमान त्वरण वाली गति का एक 


उदाहरण है । 

हम यह मानेंगे कि वस्तु की गति -. दिशा में है, क्योंकि 
ऊपर की दिशा को हम धनात्मक मानते हैं । गुरुत्वीय त्वरण की 
दिशा सदैव नीचे की ओर होती है, इसलिए इसे हम ऋणात्मक 
दिशा में लेते हैं । 
अत, 65८5-४८5-9,8 पर 82 


वस्तु को ४0 स्थिति में विरामावस्था से गिरते हैं | इसलिए 
७50 और वस्तु के लिए गति संबंधी (3.8) में दिए गए 


32 काट 





धर 
(7/8 ] (छ) 


/(8)-» 
0 
॥| 2 3 4 5 


( [| ५] ) 


[(8$) -+*» 


॥॥| | 
.0 | 2 3 4 
-20 > 
90 
-40 
-50 है 
60) है 
0 

]/ «| () 


(7) , 90 


(० 


मुक्त पतन में वस्तु की यति । (6) समय के अनुरूप 
वस्तु के त्वरण में परिवर्तन, (8) समय के अनुरूप वस्तु 
के वेग में परिवर्तन, (०) समय के अनुरूप वस्तु की 
स्थिति में परिवर्तन । 


चित्र 3.74 


समीकरण निम्नलिखित प्रकार से व्यक्त किए जा सकते हैं- 


0०८ 0-87 ८5--9.86 पाछ7? 
(८ 0-% ६7 ८-4,9 १ ]॥ 
०४-: 0-2 090 २-9.6 ॥॥ पा? 8? 


ये समीकरण वस्तु के वेग, और उसके द्वारा चली गई दूरी को 
समय के फलन के रूप में तथा दूरी के सापेक्ष उसके वेग में 
परिवर्तन को व्यक्त करते हैं । समय के सापेक्ष त्वरण, वेग तथा 
दूरी के परिवर्तन को चित्र 3.4(9), (0) तथा (०) में दिखलाया 
गया है । ह ५ 


> उदाहरण 3.6 गैलीलियो का विषम अंक संबंधित 
'नियम ; इस नियम के अनुप्तार ''विशमावस्था से गिरती 
हुईं किसी वस्तु द्वारा समान समय अंतरालों में चली गई 


दूरियाँ एक दूसरे से उसी अनुपात में होती हैं जिस अनुपात, 
में एक से प्रारंभ होन वाले विषम अंक [अर्थात ; 3: 5; 
"। इस कथन को सिद्ध कीजिए | 





हल हम विरामावस्था से गिरती हुई किसी वस्तु के समय 
अंतराल को बहुत-से सपान समय अंतरालों 4 में विभकत कर 
लेते हैं तथा क्रमशः इन समय अंतरालों में वस्तु द्वारा चली गई 
दूरी निकालते जाते हैं | इस स्थिति में वस्तु का प्रारंभिक वेग 
शून्य है, अत; 


| तर 
इन न [ 
५४ 2 प्‌ 


इस समीकरण की सहायता से हम भिन्‍न-भिन्‍न समय अंतरालों 
0, 5, 20, 34, ...... में वस्तु की स्थितियों की गणना कर सकते 
हैं जिन्हें सारणी 3.2 के दूसरे कॉलम में दिखाया है | यदि प्रथम 
समय अंतराल * पर वस्तु का स्थिति निर्देशांक ७, लें (५ 
८ (-/2)87) तो आगे के समय अंतरालों के बाद वस्तु की 
स्थितियों को |, के मात्रक में कॉलम तीन में दिए गए तरीके 
से व्यक्त कर सकते हैं । क्रमिक समय अंतरालों ( प्रत्येक «) में 
चली गई दूरियों को कॉलम चार में व्यक्त किया गया है । स्पष्ट 
है कि क्रमशः सम्रय अंतरालों में वस्तु द्वारा चली गई दूरियाँ 
:3:5:7:9:4...... के सरल अनुपात में हैं जैसा कि अंतिम 
कॉलम में दिखाया गया है । 


इस नियम को सर्वप्रधम गैलीलियो गैलिली (564-642). 
ने प्रतिपादित किया था जिन्होंने मुक्त रूप से गिरती हुई 
वस्तु का पहली बार विधिवत परिमाणात्मक अध्ययन 
किया था । 














सरल रेखा में गति ३] 
सारिणी 3.2 
। पजगफ . | द्ागिध डक! | एम तर्ज 
बी आहत शान का « धैपएजम दीजा इदिए जाय. 
| कि कि ! नल ४९ बह कई रे ३ ह । 
कि , जगह... 8. [० 
2... -आ॥/शेहा है 
। / कं... 2१/थप! आओ 
शा 5 नए 5> मे 
कि 7 न 5(एहए  2 का | 
2, । शनि किक ५५ । _ 020: 2%०5५-:78 है 


दूरी से हमारा अभिप्राय उस दूरी से है जो गतिमान वस्तु 
ब्रेक लगाने के कारण रुकने से पहले चल चुकी होती है । 
सड़क पर गतिमान वाहनों की सुरक्षा के संबंध में यह एक 
महत्त्वपूर्ण कारक है । यह दूरी वाहन के प्रारंभिक वेग (७) 


तथा उसके ब्रेक की क्षमता या ब्रेक लगाए जाने के 
परिणामस्थरूप वाहन में उत्पन्न मंदन -6 पर निर्भर करती 
है। किसी वाहन की अवरोधन दूरी के लिए ७, तथा ८ 
के पदों में व्यंजक्ष निकालिए। 





हल मान लीजिए कि वाहन रुकने के पूर्व 4, दूरी चल चुका 
' है | गति संबंधी समीकरण ७१ #७2+ 2८:८में यदि अंतिम वेग 
०-0० तो अबरोधन दूरी 
-02 
चर्च 
होगी। अतः अवरोधन दूरी वाहन के प्रारंभिक वेग के वर्ग 
के समानुपाती होती है । यदि प्रारंभिक बेग को दूना कर 
दिया जाए तो उसी मंदन के लिए अवरोधन दूरी चार गुनी हो 
जाएणी। 

कार के किसी विशिष्ट मॉडल के लिए विभिन्‍न वेगों , 
5, 20 तथा 25 99 &* के संगत अवरोधन दूरियाँ क्रमशः 
| 40 9, 20 9, 34 था तथा 50 जा पाई गई हैं जो उपरोक्त 

समीकरण से प्राप्त मानों के लगभग संगत हैं । 

कुछ क्षेत्रों, जेसे किसी विद्यालय के निकट वाहनों की चाल 


की सीमा के, निर्धारण में"अबरोधन दूरी का ज्ञान एक महत्त्वपूर्ण 
कारक होता है । < 


दे चः 





५-2५ थम 


» उदाहरण 3.8 प्रत्तिक्रिया काल : कभी-कभी हमारे 
सामने ऐसी परिस्थिति पेदा हो जाती ह कि हमसे तत्क्षण 
कार्यवाही बी अपेक्षा की जाती है किंतु अनुक्रिया व्यवत 
करने में हमसे कुछ समय लग जाता हैं । प्रतिक्रिया काल 
किसी व्यक्ति को कोई घटनाक्रम देखने में, उसक्के विंपय 
में सोचने में तथा कार्यवाही करने में लगने वाला समय है । 
उदाहरणस्वरूप, मान लीजिए कि कोई व्यक्ति सड़क पर 
कार चला रहा है और अचानक रास्ते में एक लड॒का सामने 
आ जाता है तो कार. में तेजी से ब्रेक लगाने के पहले 
व्यवित को जो समय लग जाता है, उस प्रतिक्रिया काल 
कहेंगे । प्रतिक्रिया काल परिस्थिति को जटिलता एवं 
व्यक्ति विशेष पर निर्भर कंरता हैं । 


आप स्वयं का प्रतिक्रिया काल एक साधारण प्रयोग 
द्वार माप सकते हैं । आप अपने मित्र को एक छऋलर दें 
और उससे कहें कि वह आपके हाथ के अंगूठ और तर्जनी 
के बीच की खाली जगह से झरूलर ऊर्ध्वंधिर दिशा म॑ गिरा 
दे (चित्र 3.5) । ज्योंही रूलर को छोड़ा जाए आप उसे 
पकड़ लें । इन दोनों घटनाओं (रूलर को छोड़ने तथा आपके 
द्वारा पकड़ने) के बीच लगे समय /, तथा रूलर द्वारा चली 
गई दूरी ८ को नाप लें | किसी विशेष उदाहरण में ६- 2,0 
ठा। है तो प्रतिक्रिया काल की गणना कीजिए | 




















हल रूलर मुक्त रूप से गिरता है, अतः ७,50०, ४ *-9.8 
705 प्रतिक्रिय काल / तथा तय की गई दूरी (८) में संबंध है 


या 





चित्र 3.45 प्रतिक्रिया काल का मापन । 


यदि (< 2.0 दग और 95 9,8 शा5* है, तो 


(, न फ 550,25 
9.8 





3.7 आपेक्षिक वेग 
आपको रेलगाड़ी में यात्रा करने तथा यात्रा के दौग़न यह देखने 
का अबसर मिला होगा कि एक दूसरी रेलगाड़ी जो आपकी ही 
दिशा में गतिमान है, आपसे आगे निकल जाती है । क्योंकि यह 
रेलगाड़ी आपसे आगे निकल जाती है इसलिए यह आपकी 
रेलगाड़ी से अधिक तीव्र गति से चल रही है । परंतु यह आपको 
उस व्यक्ति की अपेक्षा धीमी चलती दिखाई दे रही होगी, जो 
भरती पर खड़ा होकर दोनों रेलगाडियों को देख रहा है । यदि 
धरती के सापेक्ष दोनों रेलगाडियों का बेग समान है तो आपको 
ऐसा लगेगा कि दूसरी गाड़ी बिलकुल भी नहीं चल रही है । इन 
अनुभवों को समझने के लिए अब हम आपेक्षिक वेग की 
संकल्पना को प्रस्तुत करते हैं । 
ऐसी दो वस्तुओं # व छ पर विचार कीजिए जो एक-विपा 

(पान लीजिए कि ,-अक्ष) के अनुदिश औसत वेगों ७, तथा ७ 
से गतिमान हैं । (जब तक विशेष रूप से उल्लेखित न हो इस 
अध्याय में वेगों को धरती के सापेक्ष व्यक्त किया गया है) । यदि 
(#0 क्षण पर वस्तु #व 9 को स्थितियाँ क्रमश: (0) तथा 
0) हों, तो किसी अन्य क्षण । पर ये स्थितियाँ निम्नवत होंगी 

४0 5 ४(0)+ ७६ (3.298) 

50 + (0) + णा( (3.27) 
वस्तु & तथा वस्तु छ के मध्य विस्थापन 

पा) 5 >८[0 - ९ (0 


[,(0) - ४ (0)] + (०४-०,)। (3.3] 
होगा । समीकरण (3,3) की हम आसानी से व्याख्या कर 'सकंते 
हैं | इस समीकरण से यह मालूम पड़ता है कि जब वस्तु # से 
देखते हैं तो वस्तु 8 का वेग ०७,-०, होता है क्योंकि & से 8 तक 
विस्थापन एकांक समय में 0७.-०, कौ दर से अनवरत बदलता 


जाता है | अतः हम यह कहते हैं कि वस्तु 8 का वेग वस्तु & 
के सापेक्ष ७.-०, होता है 


णु, + 0-० (3.49) 
इसी प्रकार वस्तु & का वेग बस्तु छ के सापेक्ष 

3 + 2/77 (3.]40) 
होगा । इससे यह निकलता है कि 

9५ + 77५5 (3.40) 





->2 “ 0 | 2 3 4 5 86 कक 
[£ (5) 


त्रित्र 3.76 समान वेग से यगतिमान वस्तुओं व 3 के लिए 
स्थिति-समय ग्राफ । 


अब हम कुछ विशेष परिस्थितियों पर विचार करेंगे ; 

(४) यदि ७.5 ०,, ७- ०.5 0, तो समीकरण (3.3) से 
2५(0-2९(0 5 ६(0) - -६,(0))। इसका आशय यह है कि दोनों 
बस्तुएँ एक दूसरे से सदेव स्थिर दूरी (८,(0) - ८ (0)) पर हैं और 
उनके स्थिति-समय ग्राफ परस्पर समातर सरल रेखाएँ होती हैं 
जैसा चित्र 3.6 से दर्शाया गया है । इस उदाहरण में आपेक्षिक 
वेग ७५ या »,, शूत्य है 

(७) यदि ७,> ७, ०५- ०, केणात्मक है । एक वस्तु के ग्राफ 
का ढाल दूसरी वस्तु के ग्राफ के ढाल की अपेक्षा अधिक है | 
दोनों ग्राफ एक उभयनिष्ठ बिंदु पर मिलते हैं । उदाहरण के तौर 
पर यदि 9 ८20 था 57 एवं (0) 5 0 गा; तथा ० 
0 7 87 और ६0) - 40 7 हों तो जिस क्षण पर दोनों वस्तु 
एक दूसरे से मिलती हैं वह (« 3 5 होगा (चित्र 3.7) । इस 
क्षण वे दोनों वस्तुएँ ८ (0)  .८,(] 5 70 70 पर होंगी । इस प्रकार 
इस क्षण पर वस्तु # वस्तु 8 से आगे निकल जाएगी | इस उदाहरण 
में ७. 5 078/ - 20 798 87 5 -] 05 (/ 


सरल रेखा में गति 





छ्त 


05075: 50:97: 022077:छ044902/077%%:2ककाए/ए खाक: 
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चित्र 8.37 असमान वेगों से गतिमान वस्तुओं के स्थिति-समय ग्राफ़ 
जिसमें मिलने का समय दर्शाया गया है । 


(०) मान लीजिए कि ४७, व ७, विपरीत चिहनों के हैं । 
उदाहरणस्वरूप, उपरोक्त उदाहरण में यदि वस्तु » स्थिति 
>((0)50 से 20 75: के वेग से तथा वस्तु छ स्थिति (0) 
+40 ए से -]0 70 5' वेग से चलना प्रारंभ करती हैं तो वे /- 5 
(चित्र 8.]8) पर मिलती हैं । & के सापेक्ष 5 का वेग, 








चित्र 3.8 परस्पर विपरीत विश्ञाओं में गतिमान दो वस्घुओं के 
स्थित्रि-समय ग्राफ जिसमें दोनों के मिलने का समय 
दर्शाया गया है । 


0५, न [70-(20)] ए ४! < -80॥ 87< 5०, होगा । इस 
उदाहरण में, ७, या ४,, का परिमाण (-30॥ 57) वस्तु # या 
8 के वेग के परिमाण से अधिक है | यदि विचाराधीन वस्तुएँ 
दो रेलगाडियाँ हैं तो उस व्यक्ति के लिए जो किसी एक रेलगाड़ी 


में बैठा है, दूसरी रेलगाड़ी बहुत तेज चलती हुई प्रतीत होती हैं। 


ध्यान दीजिए कि समीकरण (3.4) तब भी सही होगी जब 
०, और ७, त्त्क्षणिक वेगों को व्यवत करते, हैं । 


गे 5 |नन-म-मक-न-ई383नमन-3333 के पममममममम 3 क शड-म-- --० समय >>» -पमम अमम---..39 ७० /-3०७० «मम “समम-»-3-+ ७ 


में हैं । एक रलगाडी / उत्तर दिशा 'पें 54 |-)/ की 
चाल से गतिंगान है तथा दुसरी रेलगाड़ी 8 दक्षिण दिशा 
गें 00 (/ की चाल से चल पही है । 
(0) / के सापक्ष छ का आपेक्षिक वेग निकालिए, 
(9) 8 के सापंश्न पृथ्वी का आपेक्षिक वेग भिकालिए, 
(0) रेलगाड़ी & की छत पर गति की बिपरीत दिशा पें 
(रेलगाड़ी » के सापेक्ष 8 [/॥ ! के वंग से) 
दोड़ते हुए उस बंदर के वेग की गणना कीजिए जो ' 
पृथ्वी पर खड़े व्यक्ति द्वारा देखा जा रहा है । 











हल (४) «-अक्ष की धनात्मक दिशा को दक्षिण से उत्तर को 
ओर चुनिए | तब, 

0, 5 +84 |77/]7 + 8 77 7 

०9 + 790 पता/7 5 -28॥7 87 


4 के सापेक्ष 8 का आपेक्षिक वेग ०-७, 5+-40॥॥ 87 होगा । 
इसका अभिप्राय यह है कि रेलगाड़ी छ. रेलगाड़ी 4 के 
सापेक्ष उत्तर से दक्षिण दिशा में 40 प 5? की गति से चलती 
प्रतीत होगी | 

(०) 8 के सापेक्ष पृथ्वी का आपेक्षिक वेग ७0-0०, ८ 
257 87 

(0) मान लीजिए कि पृथ्बी के सापेक्ष बंदर का वेग 0,, है । इसलिए 
/ के सापेक्ष बंदर का वेग ७,,- ०(०, + +8गपा7 ॥7' 
+ -5 शा 87। फलस्वरूप, ०५, ८ (35-8) का 875 4007 87 4 


साराश 


. यदि किसी वस्तु की स्थिति समय के स्राथ बदलती है तो हम कहते हैं कि वस्तु गतिषान है। एक सरल रैखिक गति में 
वस्तु को स्थिति को सुगमता के दृष्टिकोण से चुने गए किसी मूल बिंदु के सापेक्ष निर्दिष्ट किया जा सकता है । मूल बिंदु 
के दायीं ओर की स्थितियों को धनात्मक तथा बायीं ओर कौ स्थितियों को ऋणात्मक कहा जाता है । ' 


2. किसी वस्तु द्वाग्न चली गई दूरी की लंबाई को पथ-लंबाई के रूप में परिभाषित करते हैं । 
3, चस्तु की स्थिति में परिवर्तन को हम विस्थापत कहते हैं और इसे #«८से निरूपित करते हैं; 


0८२० ८, ० जट 


0. 


4, 





», और «८ वस्तु की क्रमशः प्रारंधिक तथा अंतिम स्थितियाँ हैं । 
पण-लंबाई उन्हीं दो बिंदुओं के बीच विश्यापन के परिणाम के बराबर या उसस्ते अधिक हो सकती है । 


, जब कोई बस्तु समान समय अंतराल में समान दूरियाँ तय करती है तो ऐसी गति को एकसमान गति कहते हैं । यंदि ऐसा 
नहीं है तो गति असमान होती है । 

, विस्थापन की अवधि के समय अंतराल द्वार विस्थापन को विभाजित करने पर जो राशि प्राप्त होती है, उसे ओसत वेग 
कहते हैं तथा इसे 5 द्वाए चिह्नित करते हैं; 


न 
रा ॥ 
&- ६ ग्राफ में किसी दिए गए अंतराल की अवधि में औसत बेग उस्त सरल रेखा की प्रवणता है,जो समय अंतराल की 


प्रांभिक एवं अंतिम स्थितियों को जोडती है । 


, वस्तु की यात्रा की अवधि में चली गई कुल पथ-लंबाई एवं इसमें लगो समय अंतराल अनुपात को औसत चाल कहते हैं | 


किसी वस्तु की औसत चाल किसी दिए गए समय अन्तग़नल में उसके औसत बेग के परिणाम के बराबर अथवा अधिक 
होबी है । 


, जब समय अतंग़ल /६ अत्यल्प हो तो वस्तु के औसत वेग के सीमान्त मान को क्त्कषणिक वेग या केवल वेय कहते हैं ; 


न गा 0 ८ काए लि 
॥(-+0 50 6 ता 


किसी क्षण वस्तु का वेग उस क्षण स्थान समय-ग्राफ की प्रवणता के बराबर होता है । 


, वस्तु के बेग में परिवर्तन को संगत समय अंतराल से विभाजित करने पर जो ग़शि प्राप्त होती है, उसे औसत त्वरण कहते हैं ; 


->. &#70 
का 


« जब समय अंतराल अत्यत्प &/-50 हो तो, वस्तु के औसत त्वरण के सीमान्त मादर को तात्क्षणिक त्ववण या केवल त्वरण 


कहते हैं 


09. 9 
- हा! ध 5 [] +-+ # +++ 
8-१0 5(-+0 6 0/६ 


किसी क्षण वस्तु का त्वर्ण उस क्षण बेग-समय ग्राफ' की प्रवणता के बराबर होता है । एकसमान गति के लिए त्वरण 
शून्य होता है तथा & - £ ग्राफ समय-अक्ष पर आनत एक सरल रेखा होती है । इसी प्रकार एकसमान गति के 
लिए ७ -  ग्राफ समय-अक्ष के समांतर सरल रेखा होती है । एकसमान त्वरण के लिए &- £ ग्राफ परबलय होता है जबकि 
० - £ प्राफ समय-अक्ष के आनत एक सरल रेखा होती है | 


किम्हीं दो क्षणों / तथा !, के प्रध्य खींचे गए चेा-समय वक्र के अंतर्गत आने वाला क्षेत्रफल वस्तु के विस्थापन के बराबर 
होता है । 


एकसमान त्वर्ण से गतिमान वस्तु के लिए कुछ सामान्य सप्रीकरणों का एक समूह होता है जिससे पाँच राशियाँ यथा विस्थापन 
2, तत्संबंधित समय ६४, प्रारंभिक वेग ७, आंत्तिम बेग ७ तथा त्वरण ८ एक दूसरे से संबंधित होते हैं । इन समीकरणों को 
बस्तु के शुद्धातिक समीकरणों के नाम से जाना जाता है 
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इन सप्तीकरणों में क्षण (0 पर घस्तु क्री स्थिति /< 0 ली गई है । यदि वस्तु ./« », से चलना प्रारंभ करे तो उपर्युक्त 
'समीकरणों में » के स्थान पर (&-- 2) लिखेंगे । 


भौतिकी 
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ग्रक. सिभा में इमुक्रा, सिंह दिशा 
को .हीति करी: है 4. 





अमल विषय 


]. सामान्यतया दो बिंदुओं के मध्य किसी बस्तु द्वारा चली गई पथ-लंबाई विस्थापन के परिमाण के बराबर नहीं होती । विस्थापन 
छोर के बिंदुओं पर (निर्भर करता है जबकि पथ-लंबाई (जैसा नाप्र से पता चलत। है) वास्तविक पथ पर निर्भर करती है। 
एक विप्ा में दोनों राशियाँ तभी बराबर होती हैं जब वस्तु गति की अवधि में अपनी दिशा नहीं बदलती है। अन्य सभी उदाहरणों 
में पथ-लंबाई चिस्थापन के परिमाण से अधिक होती है । 


उपरोक्त बिंदु  ,के अनुसार किसी दिए गए समय अंतराल के लिए वस्तु की औसव चाल का मान या तो औसत वेश के 
परिमाण के बराबर होता है या उससे अधिक होता है । दोनों तभी बराबर होंगे जब पथ-लंयाई विस्थापन के परिमाण के 


बराबर होगी। 


- पूल बिंदु तथा किसी अक्ष की धनात्मक दिशा का चयन अपनी रुचि का विषय हैं । आपको सबसे पहले इस चयन का 


उल्लेख कर देना चाहिए और इसी के बाद राशियों; जैसे- विस्थापन, वंश तथा त्वरण के चिहों का निर्धारण करना चाहिए | 
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4, यदि किसी वस्तु की चाल वढ़ती जा रही # तो त्तरण येग की दिशा में होगा परंतु यदि चाल घटती जाती है तो त्वरण थेग 
को न्रिपरोत दिशा में होगा | यह कथन मूल बिंदु तथा अक्ष के चुनाव पर निर्भर नहीं करता । 

5. त्जएण के चिह्ठ से हमे यह पता नहीं चलता कि वस्तु की चाल बढ रही हैं या घट रही हैं । त्वंरण का चिह्न (जैसा कि 
उपगंक्त बिंदु ७ में बतलाया गया है) अआक्ष के भ्रनात्मक दिशा के चयन पर निर्भर करता हे | उदाहरण के तौर पर यदि 
ऊपर की ओर ऊर्ध्बाणर दिशा! को अछ् को धनात्यक दिशा ग्गाना जाए तो. गुरुत्वजनित त्वरण ऋषणात्मक होगा । यदि कोई 
चश्वु गुरत्म के कारण नीचे की ओर गिर रही है तो 'भी बस्यु की चाल बढ़ती जाएगी यद्यपि त्वरण का मान ऋणात्मक हैं। 
पस्तु ऊपर कौ दिशा में फेंकी जाए तो उसी ऋणात्मक (गुरुत्वजनित्त) त्वरण के कारण वस्तु की चाल में कमी आती जाएगी। 

6. यदि कियी क्षण वस्तु का ये! शुन्ध ऐं तो यह आवश्यक नहीं हे कि उस क्षण उसका त््वरण भी शून्य हो । कोई वस्तु 
क्षणित रूप से विरामावस्था में हो सकती हैं तथापि उम्र क्षण उसका त्वरण शून्य नहीं होगा । उदाहरणस्वरूप, यदि किसी 
बरतु को क्रपर को ओर फेंका जाए तो शीर्भस्थ बिंदु पर उसका वेग शो शून्य होगा परंतु इस अवसर पर उसका त्त्वरण 
एुण्लाअनित त्यरण ही होगा । हे 

7. गति संबंधी शुद्धौतिक सप्तीकरणो [सर्पीकक। (3,॥])] को विभिन्‍न शशियोँ ज्लीजगणितीय हैं अर्थात वे धनात्मक या 
ऋणात्मका हो सकती हे । ये समीकरण सभी परिस्थितियों (स्थिर त्वरण बाली एकविमीय गति) के''लिए उपयुक्त होते हैं 
यणते रागीकरणों गे विभिन्‍न शशियों के पान उपयुवत चिद्ठों के साथ रखे जाएँ | 

8. तात्शणिक चंग तथा त्वरण की परिभाषाएँ [समीकरण (9,3) तथा सम्रीकरण (3.5) | यथार्थ हं और सर्देव सही हैं जबकि 
शुद्धय॒तिक रामीकरण |समीकरण (3,)] उन्हीं गतियों के लिए सही है जिनमें गति की अभषध्ि मँ त्वरण का परिधाण 
और दिशा स्थिर रहते हैं । 





अभ्यास 


3.4 नीचे दिए गए गति के कौन से उदाहरणों में वस्तु को लगभग बिंदु वस्तु माना जा सकता है :; 
(०) दो स्टेशनों के बीच बिना किसी झटके के चल रही कोई रेलगाड़ी । 
(9) किसी वृत्तीय पथ पर साइकिल चला रहे किसी व्यक्ति के ऊपर बैठा कोई बंदर । 
(९) जमीन से टकरा कर तेजी से मुड़ने बाली क्रिकेट की कोई फिरकती 'ेंद्‌ । 
(6) किसी मेज के किनारे से फिसल कर गिरा कोई बीकर । 
3.2 दो बच्चे » व 8 अपने विद्यालय 0 से लौट कर अपने-अपने घर क्रमश: 7 तथा () को जा रहे हैं | उनके स्थिति-समय 
(४- () ग्राफ चित्र 3.9 में दिखाए गए हैं | नीचे लिखे कोष्ठकों में सही प्रविष्टियों को चुनिए : 
(४) 8/& की तुलना में 8/83 विद्यालय से निकट रहता है । 
(9) 8/# कौ तुलेना में ॥/8 विद्यालय से पहले चलता है । 
(०) 8/# की तुलना »&/8 त्तेज चलता है । 
(0) 8 और 8 घर (एक ही/भिनन) समय पर पहुँचते हैं । 
(९) ॥/5 सड़क पर 8// से (एक बाए/दो बार) आगे हो जाते हैं । 





चित्र 3, 49 


सरल रेखा में गति [ 
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3.3 एक महिला अपने घर से प्रातः 9.00 बजे 2,5 ८7 दूर अपने कार्यालय के लिए सीधी सड़क पर 5 ४7 ]१7 चाल से 
चलती है । वहाँ वह सायं 5,00 बजे तक रहती है और 25 [था| ॥77 की चाल से चल रही किसी आगे रिक्शा द्वारा अपने 
घर लौट आती है । उपयुक्त पैमाना चुनिए तथा उसकी गति का ,€- £ ग्राफ खींचिए । 

3.4 कोई शराबी किसी तंग गली में 5 कदम आगे बढ़ता है और 3 कदप पीछे आता है, उसके बाद फिर 5 कदम आगे बढ़ता 
है और 3 कदम पीछे आता है, और इसी तरह वह चलता रहता है | उसका हर कदम ॥ लंबा है और 5 समय लगता 
'है। उसकी गति का »- £ ग्राफ खींचिए । ग्राफ से तथा किसी अन्य विधि से यह ज्ञात कीजिए कि वह जहां से चलना 
प्रारंभ करता है वहाँ से 3 गा दूर किसी गए) में कितने समय पश्चात गिरता है । 

3.5 कोई जेट वायुयान 500 [90 ४7! की चाल से चल रहा है और यह जेट यान के सापेक्ष /500 ४७ ४7 की चाल से अपने 
दहन उत्पादों को बाहर निकालता है | जमीन पर खड़े किसी प्रेक्षक के सापेक्ष इन दहन उत्पादों को चाल वया होगी ? 

8.6 सीधे राजमार्ग पर कोई कार 26 ]॥ ];: की चाल से चल रही है । इसे 200 77 की दूरी पर रोक दिया जाता है । कार 
के मंदन को एकसमान मानिए और इसका मान निकालिए । कार को रुकने में कितना समय ला ? 

3.7 दो रेलगाड़ियाँ & व 8 दो समांतर पटरियों पर 72 |ता ॥! की एकसमान चाल से एक ही दिशा में चल रही हैं । प्रत्येक 
गाड़ी 400 7 लंबी है और गाड़ी & गाड़ी 8छ से आगे है । 8 का चालक ४ से आए निकलना चाहता है तथा 
]7 ४2 से इसे त्वरित कर्ता है । यदि 50 ७ के बाद छ का गार्ड # के चालक से आगे हो जाता है तो दोनों के बीच 
आरंभिक दूरी कितनी थी ? 

3,8 दो-लेन वाली किसी सड़क पर कार 8 36 ॥07 |: की चाल से चल रही है । एक दूसरे की विपरीत दिशाओं में चलती दो 
कारें 8 व ९ जिनमें से प्रत्येक की चाल 84 | ॥77 है, कार & तक पहुँचना चाहती हैं | फिसी क्षण जब दूरी 88 दूरी 80 
के बराबर है तथा दोनों 7७ है, कार 8 का चालक यह निर्णय करता है कि कार 0 के कार # तक पहुँचने के पहले 
ही वह कार & से आगे तिकल जाए । किसी दुर्घटना से बचने के लिए कार 8 का कितना न्यूनतम त्वरण जरूरी है ? 

3.9 दो नगर & व 8 नियमित बस सेवा द्वारा एक वूसरे से जुड़े हैं और प्रत्येक १ मिनट के बाद दोनों तरफ बसें चलती हें। 
कोई व्यक्ति साइकिल से 20 प्र ॥7 की चाल से ४ से 9 की तरफ जा रहा है और यह नोट कसा है कि प्रत्येक 8 
मिनट के बाद एक बस उसको गति की दिशा में तथा प्रत्येक 6 मिनट बाद उसके विपरीत दिशा में गुजज्ती है । बस सेवाकाल 
7' कितना है और बसें सड़क पर किस चाल (स्थिर मानिए) से चलती हैं ? 

3.0 कोई खिलाड़ी एक गेंद को ऊपर की ओर आरंभिक चाल 29 70 7 से फेंकता. है, 
() गेंद कौ ऊपर की ओर गति के दौरान त्वरण की दिशा क्‍या होगी ? 

(॥]) इसकी गति के उच्चतम बिंदु पर गेंद के वेग व त्वरण कया होंगे ? 

(॥) गेंद के उच्चतम बिंदु पर स्थान व॑ समय को /50 व (50 चुनिए, ऊर्ध्वाधर नीचे की ओर की दिशा को ८ 
अक्ष की धनात्मक दिशा मानिए । गेंद को ऊपर की व नीचे कौ ओर गति के दौंगन स्थिति, वेग व त्वरण के चिह 
बताइए । 

(ए) किस ऊँचाई तक गेंद ऊपर जाती है और कितनी देर के बाद गेंद खिलाड़ी के हाथों में आ जाती है ? 

[5 9.8 7 5* तथा वायु का प्रतिरोध नगण्य है ॥ 
3.4 नीचे दिए गए कथनों को ध्यान से पढ़िए और कारण बताते हुए व उदाहरण देते हुए बताइए कि बे सत्य हैं या असत्य 
एकविमीय गति में किसी कण की 

(४) किसी क्षण चाल शून्य होने पर भी उसका त्वरण अशून्य हो सकता है । 

(७) चाल शून्य होने पर भी उसका वेग अशून्य हो सकता है । 

(०) चाल स्थिर हो तो त्वरण अवश्य ही शून्य होना चाहिए । 

(०) चाल अवश्य ही बढ़ती रहेगी, यदि उसका त्वरण धनात्मक हो । 

3.72 किसी गेंद को 90 77 की ऊँचाई से फर्श पर गिराया जाता है । फर्श के साथ प्रत्येक टक्कर में गेंद की चाल /0 कम 
हो जाती है । इसकी गति का ६८0 से !2 9 के बीच चाल-समय ग्राफ खींचिए । 
3.3 उदाहरण सहित निम्नलिखित के बीच के अंतर को स्पष्ट कीजिए : 

(४) किसी समय अंतराल में विस्थापन के परिमाण (जिसे कभी-कभी दूरी भी कहा जाता है) और किसी कण द्वार 
उसी अंतराल के दौस़न तय किए गए पथ की कुल लंबाई । 

(७) किसी समय अंतराल में औसत वेग के परिमाण और उसी अंतग़ल में औसत चाल (किसी समय अंतराल में किसी 
कण की औसत चाल को समय अंतराल द्वाग़ विभाजित की गई कुल पथ-लंबाई के रूप में परिभाषित किया जाता 
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है) । प्रदर्शित कीजिए कि (8) व (४) दोनों में ही दूसरी गशि पहली से अधिक या उसके बराबर है । सम्तता 
का चिह् कब सत्य होता है ? (सरलता के लिए केवल एकविपीय गति पर विचार कीजिए ।) 

3.44 कोई व्यक्ति अपने घर से सीधी सड़क पर 5 ॥0॥ |! की चाल से 2,5 ॥07 दूर बाजार तक पैदल चलता है । परंतु बाजार 
बंद देखकर वह उसी क्षण बापस मुड़ जाता है तथा 7.5 ॥ण ॥7 की चाल से घर लौट आता है । 
समय अंतराल () 0 - 30 पिनट, (॥) 0 - 50 मिनट, (॥।) 0-40 मिनट की अवधि में उस व्यक्ति (8) के माध्य 
वेग का परिमाण, तथा (9) का माध्य चाल क्‍या है? (नोट : आप इस उदाहरण से समझ सकेंगे कि औसत चाल को 
औसत-वेग के परिमाण के रूप में परिभाषित करने की अपेक्षा समय द्वारा विभाजित कुल पथ-लंबाई के रूप पें परिभाषित 
करना अधिक अच्छा क्‍यों है । आप थक कर घर लौटे उस व्यक्ति को यह बताना नहीं चाहेंगे कि उसकी औसत चाल 
शून्य थी ।) 

3.5 हमने अभ्यास 3,3 तथा 3.4 में औसत चाल व औसत वेग के परियाण के बीच के अंतर को स्पष्ट किया है । यदि 
हम तात्क्षणक चाल व वेग के परिमाण पर विचार करते हैं तो इस तरह का अंतर करना आवश्यक नहीं होता । तात्क्षणिक 
चाल हपेशा तात्क्षणक वेग के बराबर होती है । क्‍यों ? 

3.6 चित्र 3,20 में (७) से (७) तक के ग्राफों को ध्यान से देखिए और देखकर बताइए कि इनमें से कौन-सा ग्राफ एकविमीय 
गति को संभवत; नहीं दर्शा सकता । 


री छ् | 
[9] (0) 
कुल पथ-लंबाई 


जी ८ 


चित्र 3.20 


8,7 चित्र 3.2 में किसी कण की एकविमीय गति का .८- £ ग्राफ 
दिखाया गया है। ग्राफ से क्या यह कहना ठीक होगा कि यह 
कण ६< 0 के लिए 'क्रिसी सरल रेखा में और /> 0 के लिए 
किसी परवलीय पथ में गति कर्ता है । यदि नहीं, तो ग्राफ 
के संगत किसी उचित भौतिक संदर्भ का सुझाव दीजिए । 

3.48 किसी राजमार्ग पर पुलिस की कोई गाडी 30 ॥/! की 
चाल से चल रही है और यह उसी दिशा में 92 [छा/0 
की चाल से जा रही किसी चोर की कार पर गोली चलाती 
है। यदि गोली की नाल मुखी चाल 50 ग्रा 9! है तो चोर 
की कार को गोली किस चाल के साथ आघात करेगी ? 
(नोट ; उस चाल को ज्ञात कीजिए जो चोर की कार को 
हानि पहुँचाने में प्रासंगिक हो) ।. चित्र 3.27 


सरल रेखा में गति 59 
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3.9 चित्र 3.22 में दिखाए गए प्रत्येक ग्राफ के लिए किसी उचित भौतिक स्थिति का सुझाव दीजिए : 


नो 


+. 
आग घी हर रो 


(०) (7) (०) 
चित्र 3.22 


3.20 चित्र 3.23 में किसी कण की एकबविमीय सरल आवर्ती गति के लिए »- £ ग्राफ दिखाया गया है । (इस गति के बारे 
में आप अध्याय 4 में पढ़ेंगें) समय (८ 0.3 3, .2 9, -],2 & पर कण के स्थिति, वेग व त्वरण के चिह्न क्‍या होंगे ? 


के 


गथ 





चित्र! 3.23 


9.2] चित्र 3.24 किसी कण की एकविमीय गति का ४- ६ 
ग्राफ दर्शाता है । इसमें तीन समान अंतराल दिखाए गए 
हैं । किस अंतराल में औसत चाल अधिकतम है और 
किसमें न्यूनतम है ? प्रत्येक अंतग़्ल के लिए औसत वेग 
का चिह्न बताइए । 


8.22 चित्र 3.25 में किसी नियत (स्थिर) दिशा के अनुदिश 
चल रहे कण का चाल्-समय ग्राफ दिखाया गया है । 
इसमें तीन समान समय अंतराल दिखाए गए हैं । किस 
अंतराल में औसत त्वरण का परिमाण अधिकता 
होगा ? किस अंतराल में औसत चाल अधिकतम होगी ? 
धनात्मक दिशा को गति कौ स्थिर दिशा चुनते हुए तीनों 
अंतरालों में ७ तथा ८ के चिह्न बताइए । 8, 8, 0, व 
7 बिंदुओं पर त्वरण कया होंगे ? । 








3.23 कोई तीन पहिये बाला स्कूटर अपनी विशम्रावस्था से गति प्रारंभ करता है) फिर ]0 & तक किसी सीधी सड़क पर वा 8? 
के एकसमान त्वरण से चलता है । इसके बाद बह एक्रप्म्नान वेग से चलता है । स्कूटर द्वारा. वें सेकंड (75 , 2, 
3........) में तय की गई दूरी को ॥ के सापेक्ष आलेखित कीजिए । आप क्या आशा करते हैं कि त्वरित गति के दौग़न 
यह ग्राफ कोई सरल रेखा या कोई परवलय होगा ? 

3.24 किसी स्थिर लिफ्ट में (जो ऊपर से खुली है) कोई वालक खड़ा है । वह अपने पूरे जोर से एक गेंद ऊपर की ओर फेंकता 
है जिसकी प्रारंभिक चाल 49 ॥ 57 है । उसके हाथों में गेंद के वापिस आने में कितना समय लगेगा ? यदि लिफ्ट ऊपर 
की ओर 5 ॥ 5” को एकसमात चाल से गंति करना प्रारंभ कर दे और वह बालक फिर गेंद को अपने पूरे जोर से फेंकता 
तो कितनी देर में गेंद उसके हाथों में लौट आएी ? 

3.25 क्षेतिज में गतिमान कोई लंबा पट्टा (चित्र 3,26) 4 ॥7/0 की चाल से चल रहा है । एक बालक इस पर (पट्टे के सापेक्ष) 
9 |7/7 की चाल से कभी आ कभी पीछे अपने माता-पिता के बीच दौड़ रहा है । माता व पिता के बीच 
50 7 को दूरी है । बाहर किसी स्थिए प्लेटफार्म पर खड़े एक प्रेक्षक के लिए, निम्नलिखित का मान प्राप्त करिए । 
(४) पट्टे की गति की दिशा में दौड़ रहे बालक की चाल, 

(७) पट्टे की गति को दिशा के विपरीत दौड़ रहे बालक की चाल, 


(९) बच्चे द्वार (3) व (98) में लिया गया समय यदि बालक की गति का प्रेक्षण उसके प्राता या पिता करें तो कौन- 
सा उत्तर बदल जाएगा ? 





3.26 किसी 200 7। उँची खड़ी चट्टान के किनारे से दो पत्थरों को एक साथ ऊपर की ओर ]5 ज ७: तथा 30 78" की 
प्रारंभिक चाल से फेंका जाता है | इसका सत्यापन कीजिए कि नीचे दिखाया गया ग्राफ (चित्र 3.27) पहले पत्थर के सापेक्ष 
दूसरे पत्थर की आपेक्षिक स्थिति का समय के साथ परिवर्तन को प्रदर्शित करता है । वायु के प्रतिरोध को नगण्य मानिए 
और यह मरानिए कि जमीन से टकराने के बाद पत्थर ऊपर की ओर उछलते नहीं | मान लिजिए 9> 0 7 92 । प्राफ 
के रेखीय व वक्रीय भागों के लिए समीकरण लिखिए । 





2 4 6 8 0 


।(9] 


१ 
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3.27 किसी निश्चित दिशा के अनुदिश चले रहे किसी कण का चाल-समय प्राफ चित्र 3.28 में दिखाया गया है | कण द्वार 
(8) 77 0 8 से |5 0 8, (0) /: 2 8 से 68 के बीच तय को गई दूरी ज्ञात कीजिए । 





चित्र 9.20 


(8) तथा (9) में दिए गए अंतरालों की अवधि में कण की औसत चाल क्‍या है ? 
3.28 एकविमीय गति में किसी कण का वे॥-समय प्राफ चित्र 3.29 में दिखाया गया है : 





चित्र 3.20 


नीचे दिए सूत्रों में / से |, तक के समय अंतराल को अवधि में कण को गति का वर्णन करे के लिए कौन-से मूत्र सही 
हैं; 


0) <(,) 52 (.) + ० 0)(-॥) + /2 4५ - ॥* 
(!)) ०॥,) 5 ४६) + ०६ - ६) 
[0] ॥,. न थीं) - ४ (()/(६, - ॥) 
(0) ५, 5 [०६) - ४ ()॥/(/ - ६) 
(0) अं) 540) + ०, 9 - 7) + (/2 ५,,,.. [0 - /) 
(४!) «(६)- ४ [() 5 # अक्ष त्रथा दिखाई गई बिंदुकित रेखा के बोच दर्शाए गए वक्र के अंतर्गत आने वाला प््रफल | 





परिशिष्ट 3.7 
कलन के अबयच 
अवकल गणित 
“अवकल गुणांक' अथवा 'अवकलज' की संकल्पना का उपयोग करके हम आसानी से बेग तथा त्वरण को परिभाषित कर 
सकते हैं | यद्यपि आप अवकलजों के विषय में विस्तार से गणित में अध्ययन करेंगे, तथापि इस परिशिष्ट में हम संक्षेप में इस 
संकल्पना से आपको परिचित कराएँगे, ताकि आपको गति से संबद्ध भौतिक राशियों के वर्णन करने में सुविधा हो जाए | 


प्रान लीजिए हमारे पास कोई राशि ५ है जिसका मान किसी एकल चर » पर निर्भ करता है, तथा इस राशि को एक 


समीकरण द्वात व्यक्त किया जाता है जो ॥) को » के किसी विशिष्ट फलन के रूप में परिभाषित्त करती है । इसे इस प्रकार 
निरूपित करते हैं , 


७5 (0 (] 
इस संबंध को फलन ॥/ 5 20 का ग्राफ खींचकर चित्र 3.30 (॥) में दर्शाएं अनुसार ॥॥ तथा » को कार्तीय निर्देशांक 
(0७72७४॥ 0००/0॥74/2७) मानते हुए स्पष्ट रूप से देख सकते हैं। 





(०) (०) 
चित्र 3.30 
वक़ ४5.) पर एक बिंदु ? जिसके निर्देशांक («६ ४) हैं तथा अन्य बिंदु जिसके निर्देशांक (£+ & ८ [/+ ४ ॥)) हैं मान 
लीजिए | ? तथा ७) को मिलाने वाली सरल रेखा के ढाल को इस प्रकार दर्शाया जाता है, 
0-09 _ (४»+/»)- 

(४॥8542-- ०7२० (2) 
अब अगर बिंदु 9 को वक्र के अनुदिश बिंदु ? की ओर लाया जाता है । इस प्रक्रिया में ७॥ तथा ५» घटते जाते हैं तथा 
शून्य की ओर अग्रप्तर होते जाते हैं, यद्यपि इनका अनुपात न अनिवार्य रूप से लुप्त नहीं होगा | जब 0४-30, ६८-७० है, 
तब रेखा ९७ का क्‍या होगा ? आप यह देख सकते हैं कि यह रेखा चित्र 3.30 (9) में दर्शाएं अनुसार वक्र के बिंदु 7? पर 
स्पर्श रेखा बन जाती है | इसका यह अर्थ हुआ कि (४7 9 बिंदु ? पर स्पर्श रेखा के ढाल के सदृश होता जाता है । इसे 
77 द्वारा निर्दिष्ट किया जाता है, 


70 5 7 2४ _ ॥॥ग (४+१9)- ७ (3) 
क्ष-0 0४. #(-+0 62 


अनुपात &॥॥/&८८ की सीमा, जैसे-जैसे ७५ शून्य की ओर बढ़ता जाता है, « के सापेक्ष | का अवकलज कहलाता है त्तथा 
इसे ८|॥/०४५८ लिखते हैं । यह वक्र ;/- /20 के बिंदु (, ४) पर स्पर्श रेखा के ढाल को निरूपित करता है । 


चूँकि / 5 [0 तथा ४+ ४ ॥/5/(८+ ४0, हम अवकलज की परिभाषा इस प्रकार लिख सकते हैं : 
) 


दे 22 जज | 29 लक] [0-४० + ४2) “/ (४) | 


पंप 74 क_ज0 63. 5६-१0 02 


सरल रेखा में गति 
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नीचे फलनों करे अवकलजों के लिए कुछ प्राथमिक सूत्र दिए गए हैं । इनमें ४ (0) तथा ०(9, « के यादृच्छिक फलनों का 


निरूपण करते हैं तथा & और ७ नियत णशियों को निर्दिष्ट करते हैं, जो « पर निर्भर नहीं करतीं । कुल सामान्य फलनों के 
अवकलजों की सूची भी दी गई है । 
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अवकलनों के पदों में तात्क्षणक बेग तथा त्वरण की परिभाषा इस प्रकार क्ररते हैं- 


,. 0». (7४ 
४८ ]तय) “5 --- 
8॥-+0 (६ १ (॥ 


८. 20 _40 _ 4% 
830 6 0६ 06 


सम्राकलन-गणित 
क्षेषफ्ल की धारणा से आप भलीभाँति परिचित हैं | कुछ सरल ज्यामितीय आकृतियों के क्षेत्रफल के लिए सूत्र भी 
आपको ज्ञात हैं | उदाहरण के लिए, किसी आयत का क्षेत्रफल उसकी लंबाई और चौड़ाई का गुणनफल, तथा त्रिभुज का 
क्षेत्रफल उसके आधार तथा शीर्षलंब के गुणनफल का आधा होता है । परंतु किसी अनियमित आकृति का क्षेत्रफल ज्ञात करने 
की समस्या पर कैसे विचार किया जाए ? ऐसी समस्याओं को हल करने के लिए समाकलन की गणितीय धारणा आवश्यक है । 
आइए, अब हम एक प्रत्यक्ष उदाहरण लेते हैं। मान लीजिए गति करते किसी कण पर #अक्ष के अनुदिश &- ८ से .८« 
9 तक कोई चर बल /(.9 कार्य करता है | हमारी समस्या यह है कि इस बल द्वारा कण की गति की अवधि में किया गया 
कार्य (9/) कैसे ज्ञात किया जाए | इस समस्या पर अध्याय 6 में विस्तार से चर्चा की गई है । 





पति 
04 गतिकी 
भातिक 


22700/40॥00000:6//2/5%(&) ॥2200/7722//८ कक 826 /46/00200/70॥7//2574: 


चित्र 3,3] में « के साथ (9 में परिवर्तन दर्शाया गया है । यदि बल अचर होता, तो किया गया कार्य चित्र 3.3 
() में दर्शाएं अनुसार मात्र क्षेत्रफल /(#-ध) होगा । परंतु व्यापक प्रकरणों में, बल चर होता है । 





22४१२:20०0,28५2/४7072 
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चित्र 3,37 


इस वक्र [चित्र 3.3] (॥)] के नीचे के क्षेत्रफल का परिकलन करने के लिए एक युक्‍्ति करते हैं जो निम्नलिखित है। 
»-अक्ष पर ८ से 9 तक के अंतराल को संख्या में बहुत अधिक (!५) लघु-अंतरालों में विभाजित कर लेते हैं, जो इस प्रकार 


क्षेत्रफल |४ पट्टियों में विभाजित हो जाता है । प्रत्येक पट्टी सनिकस्त ; आयताकार है, चूँकि किसी पट्टी पर 70 में परिवर्तन 
नणण्य है । चित्र 3.3 (] में दर्शायी गई ।वीं पट्टी का सन्निकटतः क्षेत्रफल तब होगा, 


8 5 2(0,)(5, - २,_।) 5 ४ (7,)/५ 


यहाँ ४८ पट्टी की चौड़ाई है जो हमने सभी पट्टियों के लिए समान ली है । आप उलझन में पड सकते हैं कि इस व्यंजक 
में हमें 7६.) लिखना चाहिए अथवा !»६) तथा #/६,) का माध्य लिखना चाहिए । यदि संख्या !४ को बहुत-बहुत बड़ी 
(४-०) लें, तो फिर इसका कोई महत्त्व नहीं रहेगा । क्योंकि तब पट्टियाँ इतनी पतली होंगी कि 77८) तथा ।7८,) के बीच 
का अंतर इतना कम होगा कि उसे नगण्य माना जा सकता है । तब वक्र के नीचे का कुल क्षेत्रफल, 


६ |६॥ 
45 9,५4५ ८) 7५)/४५ 


| ड| 
इस योग को सीमा को, जब [(->० हो, 8 से ७ तक |) का « पर समराकलन कहते हैं । इसे एक विशेष प्रतीक दिया 
गया है जिसे नीचे दर्शाया गया है- 


की | 75५७ 


समाकलन-चिह | विस्तारित 3 जैसा दिखाई देता है । यह हमें याद दिलाता है कि मूल रूप से यह असंख्य पदों के योग 
की सीमा है । 


एक अत्यंत महत्त्वपूर्ण गणितीय तथ्य यह है कि समाकलन, कुछ अर्थो में अवकलन का व्युत्क्रम है | मान लीजिए हमारे 


पास कोई फलन ५६0) है जिसका अवकलन /() है, तब /(४)5< फ 


फलन 8 (0) को /(23 का अनिश्चित समाकल कहते हैं तथा इसे इस प्रकार निर्दिष्ट किया जाता है 


800 + [00०४ 


। | 

संरत रेखा में गति । (0 
न ॥॥ 

72॥/0४४॥४//8॥8700000/68/॥878॥0/श86000 00 907800005 ॥॥8/॥ 600 0/607// दी कद हम ऋफ्णाया रण 





कोई प्माकल जिप्तकी तिम प्रीम्रा तथा उच्च समा ज्ञात हो, निशिचते समाकल कहलाता है | यह कोई संख्या होती है। 
08 के को कोई सीमा नहीं होती | यह एक फल होता है । उपरोक्त प्रकरण के लिए गणित की एक मूत्र प्रो 
बात | 


[00-/0) | 5/0)-॥6) 
उदाहरण के लिए, मान लीजिए |[0) < ४, तथा हा] ४« ] से ४-2 तक इसके निश्चित समाकत का गान जात कसा चाहे 
हैं। वह फतन /(0 जिसका अवकलन ४ होता है, 0/9 है। अत! 


3| 8 8 ३ 
स्पष्ट है कि निश्च! समाकरों का मूल्यांकन करे के लिए हों उसके तदनुरूप अगिशिचत समाकलों को जाजगा आवश्यक है। कुछ 
सामान्य अनिश्चित स्माकल इस प्रकार हैं- 


[+] 


| 6 न [7#-]) 
॥+] 
|| 
| [४ -]]४ (४५0) 


[भा 0/ :-0085' [08५ (0: 9॥॥॥» 
| ९6(<टें 


अवकल गणित तंथा समकल्न गणित का आएपिक ज्ञात करन कहीं है तथा यहाँ आपको कलन को मूल धारणाओं पे परिचित 
करने का प्रया्त किया गया है । 


अध्याय 4 
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4.7 
4,898 


4.9 
4,0 


4$,4] 


भूपिका 
अदिश एवं सदिश 
सदिशों की वास्तविक संख्या से गुणा 


सदिशों का संकलन व व्यवकलन - 
ग्राफी विधि 


सदिशों का वियोजन 


सर्दिशों का योग - विश्लेषणात्मक 
विधि 


किमी समतल में गति 


किप्ती समतल में एकसमान त्वरण से 
गति 


दो विमाओं में आपेक्षिक वेग 
प्रक्षेप्प गति 


एक्प्तमान वृत्तीय गति 


सागश 

विचारणीय विषय 
अभ्यास 

अतिशित अभ्यास 





4.] भूमिका 


पिछले अध्याय में हमने स्थिति, विस्थापन, वेग एवं .त्वरण की धारणाओं को 
विकसित किया था, जिनकी किसी वस्तु की सरल रेखीय गति का वर्णन करने 
के लिए आवश्यकता पड़ती है । क्योंकि एकविमीय गति में मात्र दो ही दिशाएँ 
संभव हैं, इसलिए इन ग़श्यों के दिशात्मक पक्ष को + और - चिछह्नों से व्यक्त 
कर सकते हैं । परंतु जब हम वस्तुओं की गति का द्विविमीय (एक समतल) या 
त्रिविपीय (दिकस्थान) वर्णन करना चाहते हैं, तब हमें उपर्युक्त भौतिक राशियों 
का अध्ययन करने के लिए सदिशों की आवश्यकता पड़ती है । अतएव सर्वप्रथम 
हप सदिशों की भाषा (अर्थात सदिशों के गुणों एवं उन्हें उपयोग में लाने की 
विधियाँ) सीखेंगे । सदिश कया है ? सदिशों को कैसे जोड़ा, घटाया या गुणा किया 
जाता है ? सदिशों को किसी वास्तविक संख्या से गुणा करें तो हमें क्या परिणाम 
मिलेगा ? यह सब हम इसलिए सीखेंगे जिससे किसी समतल में वस्तु के वेग एवं 
त्वरण को परिभाषित करने के लिए हम सदिशों का उपयोग कर सकें । इसके बाद 
हम किसी समतल में वस्तु की गति पर परिचर्चा करेंगे । किसी सम्रतल में गति 
के सरल उदाहरण के रूप में हम एकसम्तान त्वरित गति का अध्ययन करेंगे तथा 
एक प्रक्षेप्य की गति के विषय में विस्तार से पढ़ेंगे । वृत्तीय गति से हम भलीभाँति 
परिचित हैं जिसका हमारे दैनिक जीवन में विशेष महत्त्व हे | हम एकसमान॑ वृत्तीय 
गति की कुछ विस्तार से चर्चा करेंगे | 


हम इस अध्याय में जिन समीकरणों को प्राप्त करेंगे उन्हें आसानी से 
त्रिविमीय गति के लिए विस्तारित क्रिया जा सकता है | 


4.2 अदिश एवं सविश 


हम भोतिक राशियों को अदिशों एवं सदिशों में वर्गीकृत करते हें । दोनों में मूल 
अंतर यह है कि सदिश के साथ विशा को संबद्ध करते हैं वहीं अद्श के साथ 
ऐसा नहीं करते | एक अदिश राशि बह राशि है जिसमें मात्र परिमाण होता है । 
इसे केवल एक संख्या एवं उचित मात्रक द्वारा पूर्ण रूप से व्यक्त किया जा सकता 
है । इसके उदाहरण हैं : दो बिंदुओं के बीच की दूरी, किसी वस्तु की संहति 
(दृन्यमान), किसी वस्तु का तापक्रम, तथा वह समय जिस पर 
कोई घटना घटती है । अदिशों के जोड़ में वही नियम लागू होते हैं जो 
सामान्यतया बीजगणित में। अदिशों को हम ठीक वैसे ही जोड़ सकते हैं, घटा 
सकते हैं, गुणा या भाग कर सकते हैं जैसा कि हम सामान्य संख्याओं के साथ 


समतल में गति ह 





करते हैं* | उदाहरण के लिए, यदि किसी आयत की लंबाई और 


चौड़ाई क्रमश: .0 7 तथा 0.5 7) है तो उसकी परिमाप चारों 
भुजाओं के योग, 3.,07स्‍+ 0.5 क्व + ,0 9 + 0.8 थञ 
8.07 होगा। हर भुजा की लंबाई एक अदिश है तथा परिमाप 
भी एक अदिश है । हम एक दूसरे उदाहरण पर विचार करेंगे ; 
यदि किसी एक दिन का अधिकतम एवं न्यूनतम ताप क्रमशः 
35.6 "९ तथा 24.2 "0 है तो इन दोनों का अंतर .4 "८ 
होगा । इसी प्रकार यदि एल्युमिनियम के किसी एकसमान ठोस 
घन की भुजा 0 ८४ है और उसका द्रव्यमान 2.7 ४४ है तो 
उसका आयतन 703 ४१ (एक अदिश) होगा तथा घनत्व 
2.7»0% ॥8/75 भी एक अदिश है । 


एक सवबिश राशि वह राशि है जिसमें परिमाण तथा दिशा 
दोनों होते हैं तथा वह योग संबंधी प्रिभुज के नियम अथवा 
समानान्तर चतुर्भुन के योग संबंधी नियम का पालन करती 
है । इस प्रकार, एक सदिश को उसके परिमाण की संख्या तथा 
दिशा द्वारा व्यक्त करते हैं | कुछ भौतिक राशियाँ जिन्हें सदिशों 
द्वारा व्यक्त करते हैं,'ले हैं विस्थापन, वेग, त्वरण तथा बल । 


सदिश को व्यक्त करने के लिए इस पुस्तक में हम मोटे 
अक्षरों का प्रयोग करेंगे | जैसे कि वेग सदिश को व्यक्त करने 
के लिए ४ चिह्न का प्रयोग करेंगे। परंतु हाथ से लिखते समय 
क्योंकि मोटे अक्षरों का लिखना थोड़ा मुश्किल होता है, इसलिए 
एक सदिश को अक्षर के ऊपर तीर लगाकर व्यक्त कते हैं, जैसे 
४ । इस प्रकार ४ तथा ४ दोनों ही वेग सदिश को व्यक्त करते 
हैं । किसी सदिश के परिमाण को प्राय; हम उसका 'परम मान' 
कहते हैं और उसे || > ० द्वारा व्यक्त करते हैं । इस प्रकार 
एक सदिश को हप मोटे अक्षर यथा या 8, 9, १, ॥ ,.... 5, 
# से व्यक्त करते हैं जबकि इनके परिमाणों को क्रमश; हम .4 
या 6, 9, 4, ; ,... 2 9 द्वारा व्यक्त करते हैं । 


4.2.4 स्थिति एवं विस्थापन सदिश 


किसी समतल में गतिमान वस्तु की स्थिति व्यक्त करने के लिए 
हम सुविधानुसार किसी बिंदु 0 को मूल बिंदु के रूप में चुनते 
हैं | कल्पना कीजिए कि दो भिल-भिन्‍न समयों / और ४ पर 
वस्तु की स्थिति क्रमशः 7 और 7” है (चित्र 4,8) । हम ? 
को 0 से एक सरल रेखा से जोड देते हैं | इस प्रकार 09 समय 
£ पर वस्तु की स्थिति सदिश होगी । इस रेखा के सिरे पर एक 
तीर का निशान लगा देते हैं । इसे किसी चिह्न (मान लीजिए) 
7 से निरूपित करते हैं, अर्थात्‌ 0? -॥ | इसी प्रकार बिंदु 7 
को एक दूसरे स्थिति सदिश 07!” यानी 9" से निरूपित करते हें। 


सदिश की दिशा वह होगी जिसके अनुदिश ? (बिंदु 0 से देखने 
पर) स्थित होगा । यदि वस्तु ? से चलकर ?' पर पहुंच जाती 
है तो सदिश #?” (जिसकी पुच्छ 7 पर तथा शीर्ष 7” पर है) 
बिंदु 7 (समय ६) से ?' (समय ४) तक गति के संगत 
'विस्थापन सविश कहलाता है । 





(४) 


चित्र 47 (०) स्थिति तथा विस्थापन 'सदिश, (9) विस्थापन सदिश 
ए0 तथा गति के पिन-भिन्‍न मार्ग / 


यहाँ यह बात महत्वपूर्ण है कि 'विस्थापन सदिश' को एक 
सरल रेखा से व्यक्त करते हैं जो वस्तु की अंतिम स्थिति को 
उसकी प्रारम्भिक स्थिति से जोड़ती है तथा यह उस वास्तविक 
पथ पर निर्भर नहीं करता जो वस्तु द्वारा बिंदुओं के मध्य चला 
जाता है | उदाहरणस्वरूप, जैसा कि चित्र 4.9 में दिखाया गया 
है, प्रारम्भिक स्थिति तथा अंतिम स्थिति 0 के मध्य विस्थापन 
सदिश 7७ यद्नपि वही है परंतु दोनों स्थितियों के बीच चली गई 
दूरियां जेसे 7#300, ए09 तथा ?छा279 अलग-अलग हैं | 
इसी प्रकार, किन्हीं दो बिंदुओं के मध्य विस्थापन सदविश का 
परिमाण या तो गतिमान वस्तु की पथ-लंबाई से कम होता' 
है या उसके बराबर होता है। पिछले अध्याय में भी एक सरल 
रेखा के अनुदिश गतिमान वस्तु के लिए इस तथ्य को भलीभांति 
समझाया गया था । 


4,2.2 सदिशों की समता 


दो सदिशों & तथा छ को केवल तभी बराबर कहा जा सकता 
है जब उनके परिमाण बराबर हों तथा उनकी दिशा समान हो** । 

चित्र 4.2(8) में दो समान सदिशों & तथा 8 को दर्शाया 
गया है। हम इनकी समानता की परख आसानी से कर सकते 
हैं | छ को स्वयं के समांतर खिसकाइये ताकि उसकी पुच्छ ७9 
सदिश & की पुच्छ 0 के संपाती हो जाए | फिर क्‍योंकि उनके 
शीर्ष 5 एवं ? भी संपाती हैं अतः दोनों सदिश बराबर कहलाएंगे । 
सामान्यतया इस समानता को &- 8 के रूप में लिखते हैं | इस 


% केवल पमान मात्रक वाली ग़शियाँ का जोड़ व घटाना सार्थक होता है । जबकि आप भिल मात्रकों वाले अविशों का गुणा या भाग कर सकते हैं । 

$+ हमारे अध्ययन में सविशों की स्थितियाँ निर्धारित नहीं हैं । इसलिए जब एक सदिश को स्वयं के सम्रातर विस्थापित करते हैं तो सदिश अपरिवर्तित 
रहता है । इस प्रकार के' सदिशों को हम "मुक्त सदिश ' कहते हैँ । हालांकि कुछ भौतिक उपयोगों में सदिश की स्थिति या उसकी क्रिया रेखा 
महत्त्वपूर्ण होती है । ऐसे सदिशों को हम 'स्थानगव सदिश' कहते हैं। 


किए >एगइए फ््त्प्फाएफर के भारऊप भाण्तातफजाउणकप्रतणरः पता सपह्याप्टस्र॒ातध्यप्ट 7१७ छ पता पट्र्ष्ष्गश्टपर््शपा पट प रथ एप्प प्राण रा 2४26 804:९0$57॥:4066708२१५))2:८६८)॥:/:%:९६८६४१३१:५ 
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(8) (0) 


चित्र 4.2 (०) दी समान सदिश & तथा ॥, (9) दो सदिश &' व 


0" असग्ान हैं यद्यपि उनकी लबाइयाँ वही हैं । 


बात की ओर ध्यान दीजिए कि चित्र 4,2(9) में यद्यपि सदिशों 
&' तथा 8' के परिमाण समान हैं फिर भी दोनों सदिश समान नहीं 
हैं क्योंकि उनकी दिशायें अलग-अलग हैं । यदि हम छ? को 
उसके ही समांतर खिसकाएं जिससे उसकी पुच्छ 0' &' की 
पुच्छ 0' से संपाती हो जाए तो भी छ” का शीर्ष 8' »' के शीर्ष 
>' का संपाती नहीं होगा । 

4,3 सविशों की वास्तविक संख्या से गुणा 


यदि एक सदिश & को किसी धनात्मक संख्या » से गुणा करें 
तो हमें एक सदिश ही मिलता है जिसका परिमाण सदिश & के 
/परिमाण का » गुना हो जाता है तथा जिसकी दिशा वही है जो 
4& की है । इस गुणनफल को हम 9.8 से लिखते हैं । 

|240 |- 2. | 8 | यदि 9.>0 
उदाहरणस्वरूप, यदि & को 2 से गुणा किया जाए, तो परिणामी 
सदिश 26 होगा (चित्र 4.39) जिसकी दिशा & की दिशा होगी 
तथा परिमाण ।&। का दोगुना होगा | सदिश & को यदि एक 
ऋणात्मक संख्या » से गुणा करें तो सदिश १ प्राप्त होता है 
जिसकी दिशा & को दिशा के विपरीत है और जिसका परिमाण 
।4 | का -) गुना होता है । 

यदि किसी सदिश & को ऋणात्मक संख्याओं -] 
व-,5 से गुणा करें तो परिणामी सदिश चित्र 4.3(७) जैसे 
होंगे । 


(8) (0) 


बज 
बल. 


(७) 
चित्र 49 (४) सदिश & तथा उसे धनात्मक सख्या दो से गुणा 
करने पर प्राप्त परिणामी सदिश, ७) सदिश & तथा 
उसे ऋणात्मक सख्याओं -/ तथा -2.5 से गृणा करने 
पर प्राप्त परिणायी संदिश । 


भौतिकी में जिस घटक द्वारा सदिश & को गुणा किया 
जाता है बह. कोई अदिश हो सकता है जिसकी स्वयं की विमाएँ 
होती हैं । अतएव )# की जिमाएँ ). व & की विमाओं के 
गुणनफल के बराबर होंगी | उदाहरणस्वरूप, यदि हम किसी 
अचर वेग सदिश को किसी (समय) अंतराल से गुणा करें तो हमें 
एक विस्थापन सदिश प्राप्त होगा । 


4.4 सविशों का संकलन व व्यवकलन : ग्राफी विधि 


जैसा कि खण्ड 4.2 में बतलाया जा चुका है कि सदिश योग के 
त्रिभुज नियम या समान्तर चतुर्भुज के योग के नियम का पालन 
करते हैं । अब हम ग्राफी विधि द्वारा योग के इस नियम को 
समझाएंगे । हम चित्र 4.4 (४) में दर्शाए अनुसार किसी समतल 
में स्थित दो सदिशों & तथा 8 पर विचार करते हैं । इन सदिशों 
को व्यक्त करने वाली रेखा-खण्डों की लंबाइयाँ सदिशों के 
परिमाण के समानुपाती हैं | योग 5+ 8 प्राप्त करने के लिए चित्र 
4.4(७) के अनुसार हम सदिश 8 इस प्रकार रखते हैं कि 
उसकी पुच्छ सदिश & के शीर्ष पर हो । फिर हम & की पुच्छ 





(०) ह (0) 
चित्र 4.4 (4) सदिश & तथा 8, ७) सदिशों & व छ का ग्राफी विधि द्वार जोड़ना, (2) सदिशों छ व & का ग्राफी विधि द्वार जोड़ना, 
(4) सदिशों के जोड़ से संबंधित साहचर्य नियय का प्रदर्शन । 





को-छ के सिरे से जोड़ देते हैं । यह रेखा 00) परिणामी सदिश । 


(२ को व्यक्त करती है जो सदिशों & तथा 8 का योग है। क्योंकि 
स्दिशों के जोड़ने की इस विधि में सदिशों में से किसी एक के 
शीर्ष को दूसरे की पुच्छ से जोड़ते हैं, इसलिए इस ग्राफी विधि 
को शीर्ष व पुच्छ विधि के नाम से जाना जाता है । दोनों सदिश 
तथा उनका परिणामी सदिश किसी त्रिभुज की तीन भुजाएं बनाते 
हैं। इसलिए इस विधि को सदिश योग के त्रिभुज नियम भी 
कहते हैं । यदि हम 8+#& का परिणामी सदिश प्राप्त करें तो भी 
हमें वही सदिश ए प्राप्त होता है (चित्र 4,4०)। इस प्रकार 
सदिशों का योग "क्रम विनिरेय' (सदिशों के जोड़ने में यदि 
उनका क्रम बदल दें तो भी परिणामी सदिश नहीं बदलता) है | 
4+9-8+2& (4.) 
सदिशों का योग साहचर्य नियम का भी पालन करता है जैसा कि 
चित्र 4.4 (0) में दर्शाया गया है | सदिशों & व 8 को पहले 
जोड़कर और फिर सदिश 0 को जोड़ने पर जो परिणाम प्राप्त 
होता है बह वही है जो सदिशों 8 और ० को पहले जोड़कर फिर 
& को जोड़ने पर मिलता है, अर्थात्‌ 
(&+8)+९0०८<-29 +([8+0) (4,2) 
दो समान और विपरीत सदिशों को जोड़ने पर क्‍या परिणाए 
मिलता है ? हम दो सदिशों & और -& जिन्हें चित्र 4.30) 
में दिखलाया है, पर विचार करते हैं | इनका योग & + (-4) है। 
क्योंकि दो सदिशों का परिमाण वही है किन्तु दिशा विपरीत है, 
इसलिए परिणामी सदिश का परिमाण शून्य होगा और इसे 0 से 
व्यक्त करते हैं। 
3-4-0 |0। - 0 (4.8) 
0 को हम शून्य सदिश कहते हैं | क्योंकि शून्य सदिश का 
परिमाण शून्य होता है, इसलिए इसकी दिशा का निर्धारण नहीं 
किया जा सकता है । दरअसल जब हम एक सदिश & को 
संख्या शून्य से गुणा करते हैं तो भी परिणामस्वरूप हमें 'एक 
_सदिश ही पिलेगा किन्तु उसका परिमाण शून्य होगा । 0 सदिश 
के मुख्य गुण निन हैं: 





(8) 


3+0-<-+4 
"05८50 
0:&+- 0 (4.4) 


शून्य सदिश का भौतिक अर्थ कया है ? जेसाकि चित्र 4.(8) 
में दिखाया गया हे हम किसी समतल में स्थिति एवं विस्थापन 
सदिशों पर विचार करते हैं । मान लीजिए कि किसी क्षण + पर 
कोई वस्तु 9 पर है । वह 7?' तक जाकर पुन: ? पर वापस आ 
जाती है । इस स्थिति में वस्तु का विस्थापन क्‍या होगा ? चूंकि 
प्रारंभिक एवं अंतिम स्थितियां संपाती हो जाती हैं, इसलिए 
विस्थापन “शून्य सदिश” होगा । 

सविशों का व्यवकलन सदिशों के योग के रूप में भी 
परिभाषित किया जा सकता है । दो सदिशों & व 8 के अंतर 


- को हम दो सदिशों & ब -98 के योग के रूप में निम्न प्रकार 


से व्यक्त करते हैं ; 

8&-8- 8 + (-8) (4.9) 
इसे चित्र 4.5 में दर्शाया गया है | सदिश -8 को सदिश & में 
जोड़कर 7२९, - (8-9) प्राप्त होता है । तुलना के लिए इसी चित्र 


. में सदिश ए, 5.8 + 8 को भी दिखाया गया है । समान्तर 


चतुर्भुज विधि को प्रयुक्त करके भी हम दो सदिशों का योग ज्ञात 
कर सकते हैं । मान लीजिए हमारे पास दो सदिश & व 9 हैं। 
इन सदिशों को जोड़ने के लिए उनकी पुच्छ को एक उभयनिष्ठ 
मूल बिंदु 0 पर लाते हैं जैसा चित्र 4.6(8) में दिखाया गया है। 
फिर हम & के शीर्ष से 8 के समांतर एक रेखा खींचते हैं और 
8 के शीर्ष से & के समांतर एक दूसरी रेखा खींचकर समांतर 
चतुर्भुन 0957 पूरा करते हें | जिस बिंदु पर यह दोनों रेखाएं 
एक दूसरे को काटती हैं, उसे मूल बिंदु 0 से जोड़ देते हैं। 
परिणामी सदिश छ की दिशा समान्तर चतुर्भुज के पूल बिंदु 0 
से कटान बिंदु ७ की ओर खींचे गए विकर्ण 05 के अनुदिश 
होगी [चित्र 4.6 (0))। चित्र 4,6 (0) में सदिशों & व 8 का 
परिणामी निकालने के लिए त्रिभुज नियम का उपयोग दिखाया 
गया है । दोनों चित्रों से स्पष्ट है कि दोनों विधियों से एक ही 
परिणाम निकलता है । इस प्रकार दोनों विधियाँ समतुल्य हें। 





(0) 
चित्र 4.5 (४) दो सदिश & व 8,-8 को भी दिखाया गया है । (8) सदिश & से सदिश छ का घटाना-परिणाम रे, है । तुलना के लिए 
सदिशों' & व ॥ का योग ॥१, भी दिखलाया गया हे । 





(8) (0) 


चित्र 4.6 (6) एक ही उधयनिष्ठ बिंदु वाले दो सविश & व 8 पर, (9) सम्रान्तः चबद॒र्धज विधि द्वारा &+8 योग प्राप्त करना, (८) को सदिशों 
को- जोड़ने की समान्तर चतुर्धन विधि त्रिभुज विधि के समुल्य है । 







» उदाहरण 4४.7 किसी दिन वर्षा 35705" की चाल से 
ऊर्ध्याधर गीचे की ओर हो रही है । कुछ देर बाद हवा 
[2॥0% ' की चाल से पूर्व से पश्चिम दिशा की ओर 
चलने लगती है | बस स्टाप पर खड़े किसी लड़के को 
अपना छाता किस दिशा में करना चाहिए ? 





चित्र 4.7 


हल : वर्षा एवं हवा के वेगों को सदिशों 9, तथा #, से चित्र 
4.7 में दर्शाया गया है। इनकी दिशाएं प्रश्न के अनुसार प्रदर्शित 
की गई हैं । सदिशों के योग के नियम के अनुसार ४, तथा #, 
का परिणामी छ चित्र में खींचा गया हैं | 7४ का परिमाण 
होगा- 


7२८ (०2+ए2, >५5१+2? फ्र्च। ->37 पड! 
ऊर्ध्याधर से 7? की दिशा 0 होगी- 


80 ८ 2० - 22 _ 0,343 
७०, 35 
या 985<॥ध77 [0.343) - 9% 
अतएव लड़के को अपना छाता ऊर्ध्वाधर तल पें ऊर्ध्वाधर 
से 9? का कोण बनाते हुए पूर्व दिशा की ओर रखना 


चाहिए | | 


4,8 सदिशों का वियोजन 

मान लीजिए कि & व 9 किसी समतल में भिन्‍न दिशाओं वाले 
दो शून्येतर (शून्य नहीं) सदिश हैं तथा & इसी समतल में कोई 
अन्य सदिश है । (चित्र 4.8) तब & को दो सदिशों के योग के 
रूप में वियोजित किया जा सकता है । एक सदिश & के किसी 
वास्तविक संख्या के गुणनफल के रूप में और इसी प्रकार दूसरा 
सदिश 9 के गुणनफल के रूप में है | ऐसा करने के लिए पहले 
& खींचिए जिसका पुच्छ 0 तथा शीर्ष 7 है । फिर 0 से 9 के 
समांतर एक सरल रेखा खींचिए तथा 7 से एक सरल रेखा ७ के 
समांतर खींचिए | मान लीजिए वे एक दूसरे को 99 पर काटती 
हैं । तब, 

8-07 - 09 + ७7 (4.6) 
परंतु क्योंकि 09, & के समांतर है तथा 9 7, 9 के समांतर है 
इसलिए 

00<:-/98 तथा 07? - |0 
जहां /॥ तथा ॥ कोई वास्तविक संख्याएँ हें । 


(4.7) 





चित्र 4.४ (०) दे ऑऔखिक सदिश ॥ व 9७, (8) सविश & का॥ग॥। 
व के पदों में वियोजन । 
अत; &- #/9+ //0 (4,8)| 


हम कह सकते हैं कि & को & व 9 के अनुदिश दो 


सम्रतल पें गति 
&0 /6५22/227%/22॥032/4॥0/:020<8:४॥ (548207062:5770 (22/62/2276 (८0480 220020079:26॥-7582::05:2027680:55 5५५५५५४:८४/४॥/१०४४/ह/राट१:7४८2802:%:/20/202//2५03९७२:७ ४७५ 


7;व 
एड्य्ूयाउएछए। 





सर्दिश-घटकों क्रमशः 28 तथा ४9 में वियोजित कर दिया गया 
है | इस विधि का उपयोग करके हम किसी सदिश को उसी 
समतेल के दो सदिश-घटकों में वियोजित कर सकते हैं । एकांक 
परिमाण के सदिशों की सहायता से समकोणिक निर्देशांक निकाय 
के अनुदिश किसी सदिश का वियोजन सुविधाजनक होता है । 
ऐसे सदिशों को एकांक सदिश कहते हैं जिस पर अब हम 
परिचर्चा करेंगे । 
एकाक सदिश 2: एकांक सदिश वह सदिश होता है जिसका 
परिभाण एक हो तथा ज़ो किसी विशेष दिशा के अनुदिश हो । 
न तो इसकी कोई विपा होती है और न ही कोई मात्रक । मात्र 
दिशा व्यक्त करने के लिए इसका उपयोग होता है । चित्र 4.98 
में प्रदर्शित एक 'आयतीय निर्देशांक तिकाय' की ८ ॥/ तथा £ 
अक्षों के अनुदिश एकांक सदिशों को हम क्रमश; (,] तथा [ 
द्वार व्यक्त करते हैं | क्योंकि ये सभी एकांक सदिश हैं, इसलिए 
| | ||5 ४ | (4.9) 
ये एकांक सदिश एक दूसरे के लंबवत्‌ हैं ! दूसरे सदिशों 
से इनकी अलग पहचान के लिए हमने इस पुस्तक में मोटे टाइप 
, ), £ के ऊपर एक कैप (“) लगा दिया है । क्‍योंकि इस 
अध्याय में हम केवल द्विविमीय गति का ही अध्ययन कर रहे 
हैं अत: हमें केवल दो एकांक सदिशों की आवश्यकता होगी। 
यदि किसी एकांक सदिश ॥को एक अदिश » से गुणा 
करें तो परिणामी एक सदिश 29.9 होगा । सामान्यतया किसी 
सदिश & को निम्न प्रकार से व्यक्त कर सकते हैं ; 
&-।|&।॥ 
यहाँ & के अनुदिश 8 एकांक सदिश है । 
हम किसी सदिश & को एकांक सदिशों ; तथा | के पदों 
में वियोजित कर सकते हैं । मान लीजिए कि चित्र (4.9) के 
अनुसार सदिश & समतल > में स्थित है । चित्र 4,9(0) के 
अनुसार & के शीर्ष से हम निर्देशांक अक्षों पर लंब खींचते हैं । 
इससे हमें दो सदिश &, व ४, इस प्रकार प्राप्त हैं कि 
8, + , 5 2 । क्योंकि », एकांक सदिश ६ के समान्तर है 
के समान्तर है, अत 


(4,0)] 


तथा &, एकांक सदिश 
क्र 





हल, $,5४5०४, ] (4,) 
यहाँ ७, तथा ४, वास्तविक संख्याएँ हैं । 
इस प्रकार &- 4, [+4, | (4.2 


इसे चित्र (4.90) में दर्शाया गया है । राशियों & व 4 को हम 
सदिश & के » व !/- घटक कहते हैं । यहाँ यह बात ध्यान देने 
योग्य है कि & सदिश नहीं है, वरन्‌ 4 | एक सदिश हे । इसी 
प्रकार 4, ॥ एक सदिश है । 


त्रिकोणमिति का उपयोग करके # व & को ०5 के 
परिमाण तथा उसके द्वारा «-अक्ष के साथ बनने वाले कोण 6 
के पदों में व्यक्त कर सकते हें : 

4 _ -+ ४) 008 8 

0), 4 97] 0 (4.43) 
समीकरण (4,3) से स्पष्ट है कि किसी सदिश का घटक 
कोण पर निर्भर करता है तथा वह धनात्मक, ऋणात्मक या 
शून्य हो सकता है । 

किसी समतल में एक सदिश 2 को व्यक्त करने के लिए 
अब हमारे पास दो विधियाँ हैं ; 
(]) उसके परिमाण / तथा उसके द्वारा /-अक्ष के साथ बनाए. 

गए कोण 8 द्वार, अथवा 
(॥!) उसके घटकों . तथा & द्वारा । 

यदि 4 तथा # हमें ज्ञात हैं तो 4 और ४, का मान 
समीकरण (4.3) से ज्ञात किया जा सकता है | यदि & एवं 
6. ज्ञात हों तो 4 तथा 8 का मान निम्न प्रकार से ज्ञात किया 
जा सकता है 


42+ 47 < .4/00976+ 49778 - 4१ 


अथवा 4॥> (लि+ 4३ (4,4) 


४ 8-[89॥7 के (4.]5) 


अभी तक इस विधि में हमने एक (/८१/)समतल में 
किसी सदिश को उसके घटकों में वियोजित किया है किन्तु इसी 


एवं [870 8< 





चित्र 49 (4) एकांक सदिश ,], ६ अक्षों ५ ५० के अनुदिश है, () किसी सदिश & को + एवं) अक्षों के अनुदिश घटकों 4, त्रथां 
4, में वियोजित किया है, (८) .4, तथा 4, को | तथा | के पदों में व्यक्त किया है । 


72 


विधि द्वार किसी सदिश # को तीन विमाओं में ,«, | तथा 2 


अक्षों के अनुदिश तीन घटकों में वियोजित किया जा सकता है । 
यदि & व», (/, व »- अक्षों के मध्य कोण क्रमश: ७, तथा 
» हो* (चित्र 4,96) तो 

४. 44003 ०, 4.8 4 ००5 /, 0, ५ 4 ९०9 १ 





चित्र 4.9(4) सदिश 4 का ५ » एवं४ - अक्षों के अनुदिश घटकों 


में वियोजन । 
सामान्य रूप से, 
354, +/,,] + 4.६ (4.69] 
सदिश # का परिमाण 
45 (82+43+ /४ (4.60 


होगा । 
एक स्थिति सदिश + को निम्नलिखित प्रकार से व्यक्त किया जा 
सकता है ; । 


ए7-:८[+] ]+2 ६ (4,7) 
यहां & ४ तथा 2 सदिश + के अक्षों ८, ४-, 2- के अनुदिश 
घटक हैं । 

4,6 सदिशों का थोग : विश्लेषणात्मक विधि 

यद्यपि सदिशों को जोड़ने की ग्राफी विधि हमें सदिशों तथा उनके 
परिणामी सदिश को स्पष्ट रूप से समझने में सहायक 'होती है, 
परन्तु कभी-कभी यह विधि जटिल होती है और इसकी शुद्धता 
भी सीमित होती है । भिन्न-भिन्न सदिशों को उनके संगत घटकों 
को मिलाकर जोड़ना अधिक आसान होता है। मान लीजिए कि 
किसी समतल में दो सदिश & तथा 98 हैं जिनके घटक क्रमश: 
4,, 0, तथा 8,, 8, हैं तो 

. &-4,+ 4, 


प्र इस बात पर ध्यान दीजिए कि ७, 8, व » कोण दिक्स्थान पें हैं । ये ऐसी दो रेखाओं के बीच के कोण हैं जो एक समतल में नहीं हैं । 


4. 6[() 





8- 3,+ 58,.] (4.8) 
मान लीजिए कि २ इनका योग है, तो : 
६-८ 23+798 
+(4,+4,))+(8,.+75,.) (4,9] 


क्योंकि सदिश क्रमविनिमेय तथा साहचर्य नियमों का पालन करते 
हैं, इसलिए समीकरण (4.9) में व्यक्त किए गए सदिशों को 
निम्न प्रकार से पुनः व्यवस्थित कर सकते हैं : 


7४-(/, +8, )+4,,+8,)] (4.99) 
क्योंकि ॥2 5 7२,+ २,.] (4.20) 
इसलिए॥२, + 2, + 93, 775 6,+ 2, (4.2) 


इस प्रकार परिणामी सदिश एर का प्रत्येक घटक सदिशों & और 
छ के संगत घटकों के योग के बराबर होता है । 

तीन विमाओं के लिए सदिशों & और 8 को हम निम्न 
प्रकार से व्यक्त करते हैं ; ' * 


435 /,+.4,]+ 4, 
8- 8./+ 8, ]+ 8, 
78: #&+ 8 -7२,+ 7] + 7२, 

जहाँ घटकों 7२, 7२, तथा #, के मान निम्न प्रकार से हैं; 

२८4 + 8, 

4२, ८८) + 9 

४९, २.3, + 8, (5.22) 
इस विधि को अनेक सदिशों को जोड़ने व घटाने के लिए 
उपयोग में ला सकते हैं । उदाहरणार्थ, यदि ७, 9 तथा ८ तीनों 
सदिश निम्न प्रकार से दिए गए हों , 

' 8>व.+व,]+ब्घड 
9-5४,+४9,,]+ 0, 


७८: ०. + ०, ] न मर (4,288) 
तो सदिश १" - 8 +9 - ० के घटक निम्नलिखित होंगे: 

प्‌ +6,.+9,-८, 

75 ०,+ 9, - ८, 


7५5०,+४9,- ८, (4.239) 






5223 उदाहरण 4,2 चित्र 4.0 में दिखाए गए दो स्दिशों & 
तथा ७ के बीच का कोण 9 है | इनके परिणापरी सदिश 
का परिमाण तथा दिशा उनके परिमाणों तथा 8 के पद में 
निकालिए | 






है 








चित्र 4.70 


हल चित्र 4.0 के अनुसार मान लीजिए कि 07 तथा ०9 
दो सदिशों & तथा छ को व्यक्त करते हैं, जिनके बीच का 
कोण 9 है । तब सदिश योग के संमान्तर चरुनुन नियम द्वारा हमें 
परिणामी सदिश छ प्राप्त होगा जिसे चित्र में 08 द्वार दिखाया 
गया है । इस प्रकार 
77 >2.3+ 98 

चित्र में 9५, 07 के लंबवत्‌ है तथा 72७४, 05 के लंबवत्‌ है । 
» 08%- 072 + 5५? 

00 5 070 + 7४५७ + 9 ००७० 

500 - 8 5030 
(25% - (3+73 ००5 ७ )ः + (3 570 )* 
अथवा 7९४- 42 + 82. + 2,889 ०096 


किन्तु 














7२० ४4१ +3? + 289 ०096. (4.24) 
त्रिभुज 050 में, 9४5८ 05 ७0 ०-३२ 7] ८ 
एवं त्रिभुज ए8 में, 50 - 775 509 ८ 8 39 
अतएव 4२ 3॥)] ७०८ 3 57768 
२ छ 
अथवा हर पक एत (4,240) 
इसी प्रकार, 70/- 4 &॥7 ० ८ 79 97 
डा 4 छ 
अ जग क आय (4,240) 


समीकरणों (4.240) तथा (4.240) से हमें प्राप्त होता है- 
7? __ 4 _ 98 

छ09 छ7) जआ7७0 

समीकरण (4,240) के द्वारा हम निम्नांकित सूत्र प्राप्त करते हैं- 











(4,240) 


9 0 ५ ये 94१ 8 (4,24८) 


यहाँ 7? का मान समीकरण (4,249) में दिया गया है । 
छिप - _ 995!7 8 
07+मपए 4+730००90 


समीकरण (4.248) से परिणामी ए का परिमाण तथा 
समीकरण (4,24८) से इसकी दिशा मालूम की जा सकती है । 
समीकरण (4,249) को,कोज्या-नियम तथा समीकरण (4,240) 
को ज्या-नियम कहते हैं । अं 


या, [ध6 ८ (4.24 





उदाहरण 4.3 एक मोटरबोट उत्तर दिशा, कौ ओर 
25 ॥ के वेग से गतिम्ान है । इस क्षेत्र में जल-धास का 
वेग 0॥0॥ है । जल-धारा की दिशा दक्षिण से पूर्व की 
ओर 60" पर है । गोटरबोट का परिणामी वेग निकालिए । 


हल चित्र 4.] में सदिश ७, मोटश्बोट के बेग को तथा ० जल 
धारा के वेग को व्यक्त करते हे । प्रश्न के अनुसार चित्र में इनकी 
दिशायें दर्शाई गई हैं | सदिश योग के सप्रांतर चतुर्भुज नियम के 
अनुसार प्राप्त परिणाम्री छ की दिशा चित्र में दर्शाई 






ध 





०] 
चित्र 4.7 


गई है । कोज्या-नियम का उपयोग करके हम २ का परिमाण 
निकाल सकते हैं । 


२+ (०१ + ए +200०८००४20" 


(वि82 +0 +9:2890(-/9) 


छ की दिशा ज्ञात करने के लिए हम*'ज्या-नियम' का उपयोग 








करते हैं- है 
जहर हा 
8779 ७॥॥6 या, था $ ढ के 9॥7 
_0/8720' _ 0/5 _, ००० 
24,8 2)<2.8 


' 05 23.4' ह । 
4.7 किसी सम्तल में गति 


इस खण्ड में हम सदिशों का उपयोग कर दो या तीन विंमाओं . 
में गति का वर्णन करेंगे । 





4.7.। स्थिति सदिश तथा विस्थापन 


किसी समतल में स्थित कण 7 का ८४ निर्देशतंत्र के मूल बिंदु 
के सापेक्ष स्थिति सदिश # [चित्र (4.2)] को निम्नलिखित 
समीकरण से व्यक्त करते हैं , 
7-८ .८+ छ् || 
यहाँ &तथा (| अक्षों &-तथा ॥/- के अनुदिश # के घटक हैं । * 
इन्हें हम कण के निर्देशांक भी कह सकते हैं । 
मान लीजिए कि चित्र (4.20) के अनुसार कोई कण मोटी रेखा 
से व्यक्त वक़् के अनुदिश चलता है । किसी क्षण £ पर इसकी 
स्थिति ? है तथा दूसरे अन्य क्षण € पर इसकी स्थिति 7 है। 
कण के बिस्थापन को हम निम्नलिखित प्रकार से लिखेंगे, 
(६ ८7 - ॥' (4.25) 
इसकी दिशा 7 से ?' की ओर है । 








चित्र 4./2 (व) स्थिति सदिश 7, (9) विस्थापन &0 तथा कण का 
औसत वेग ए 


समीकरण (4.25) को हम सदिशों के घटक के रूप में 
निष्नांकित प्रकार से व्यक्त करेंगे, 


6 ८ (८ + ४ ))- ( [+ ५ ) 


+]60.८+ 59 
यहाँ ७८८ ८-2८ 6४- (/- ४ 
वेग 
वस्तु के विस्थापन और संगत समय अंतराल के अनुपात को हम 
औसत वेग (७) कहते हैं, अत; 


[4.26] 


07 _ ७८४4+/॥9/ ]_:/८ _4/५/ 


>+-+- क्र न --+क 
4 4९ शा: 





कल - 


५ (4.27) 


अथवा, ह-8, 4+ ७, 
_/ध 
क्योंकि 7-८, , इसलिए चित्र (4.2) के अनुसार औसत वेग 


की दिशा वही होगी, जो /० की है । 


गतिमान वस्तु का वेग (तात्क्षणक वेग) अति सूक्ष्म 
समयान्तराल (७-०0 की सीमा पें)विस्थापन ७76 का समय 
अन्तराल 8६ से अनुपात है । इसे हम से व्यक्त करेंगे, अतः 


ह औ आ(।(। ० दा 
6-०४ वीं 


चित्रों 4,3(9) से लेकर 4.3(0) की सहायता से इस सीमान्त 
प्रक्रम को आसानी से समझा जा सकता है । इन चित्रों में मोटी 


रेखा उस पथ को दर्शाती है जिस पर कोई वस्तु क्षण £ पर बिंदु 
? से चलना प्रारम्भ करती है | वस्तु की स्थिति «(!, &/,, 5/,, 
समयों के उपगंत क्रमश: ?,, ?,, ९,, से व्यक्त होती है । इन 
समयों में कण का विस्थापन क्रमशः /५,, 67, /७,, है । चित्रों 
(9), (9) तथा (2०) में क्रमश: घटते हुए 4६ के मानों अर्थात्‌ (६, 
6, 8६, (6(.> 6,> 4/.) के लिए कण के औसत वेग ह की 
दिशा को दिखाया गया है | जेसे ही £->0 तो ७7-90 एवं 
/+ पथ की स्पर्श रेखा के अनुदिश हो जाता है (चित्र 4.30)। 
इस प्रकार पथ के किसी' बिंदु पर वेग उस बिंदु पर खींची 
गई स्पर्श रेखा द्वारा व्यक्त होता है जिसकी दिशा वस्तु की 
गति के अनुदिश होती है। 
सुविधा के लिए 9 को हम प्राय; घटक के रूप में निम्नलिखित 
प्रकार से व्यक्त करते हैं ; 

' का 


आ+-- 
फा 


च्यत हि [+ कर ] ] 
१-0 6. /४६ 


[4.28] 


(4.29) 


सह] वि हि ] |448। रा 
58-१0 /[ 30-50 /[ 


ममतल में गत्ति 


प्यिटछ 








(0) 


चित्र 4,73 जैसे ही समय अतग़ल ४/ शून्य की सीमा को स्पर्श कर 
लेता है, औसत वेय ९ वस्तु के वेग ४ के बराबर ही 
जाग है ।५ की विशा किसी क्षण पथ पर स्पर्श रेखा के 


समातर है। 
0पंंज 2१ 4 4 
5 | --- + ]---- +- 9. .]+ 
या, श5 न) तु _ ० ०,) 
भ्छ _ 07 जे 0॥/ 


अत: यदि समय के फलन के रूप में हमें निर्देशांक « और 
ज्ञात हैं तो हम उपरोक्त समीकरणों का उपयोग ०,और ०, निकालने 
में कर सकते हैं । 

सदिश 9 का परिमाण निम्नलिखित होगा, 


छ्च एण्ट्िकण्ट ०५+०; (4,300) 


तथा इसकी दिशा कोण 9 द्वारा निम्न प्रकार से व्यक्त 
होगी न्‍न 


का लत ०, 
छा]05---, 8८ [२] (4.300) 


) | 


जे रत 


फ़्ख्खि्ट्क्करर्ञ्ल्ं्य्रार्प््य् 


८2/2॥0294॥0262८/2[%/22+96 ॥23%/62/0%54/00442480/80 [7 493४८0$2/90 2209६: 2/५४॥५/20/52/5- ५2/%१) ४ 


चित्र 4.4 में किसी वेग सदिश ४ के लिए ०,, ०; 7था 





9 को दर्शाया गया है । 





चित्र 4.74 वेग ₹ के घटक ०,, ०, रथा कोण 6 जो अक्ष से 
बनाता है । चित्र में ०,- ०८००५ 8 ०, १ ० ७४0 

त्वरण 

>८0/ समतल में गतिमान वस्तु का औसत त्वरण (8) उसके बेग 

में हक तथा संगत समय अंतंराल &( के अनुपात के बराबर 

होता है ! 


१६४ [+0, हि है हे 
8(०४+०)॥ ,+०,)) -20:[, 20% | (4.39) 
हर 6. 6४ 


मिड 


अथवा बृ5०,+०.,.], (4.30) 


त्वरण ( तत्क्षणिक त्ववण) औसत त्वरण के सीमान्त मान के बराबर 
होता है जब समय अंतराल शून्य हो जाता है ; 


0४५ 
६8 -  --- 
6-०0 (६ 


क्योंकि ॥9 <80,+ 50, इसलिए 


(4,329) 


4 0 0 
+ | एग 
47/-70 / ६९ 


8 - [77 8०0, 
&६->0 0 








अथवा 8-06,+ 4, (4,327) 


009 00 


जहाँ ०, ०-०, न पं (4,320 


बेग की भाँति यहाँ भी वस्तु के पथ को प्रदर्शित करने वाले किसी 
आलेख में त्वरण की परिभाषा के लिए हम ग्राफी विधि से सीमान्त 
प्रक्रम को समझ सकते हैं । इसे चित्रों (4.)5०) से (4.)59) 
तक में समझाया गया है | किसी क्षण ४ पर कण की स्थिति बिंदु 
९ द्वारा दर्शाई गई है | &(, 8, 4(, (8.>6/,>66) समय के 
बाद कण की स्थिति क्रमशः बिंदुओं ?,, ?,, 7, द्वारा व्यक्त कौ 


[  ढ! 





» अब 3 के पदों में 6, तथा 4, को हम निल प्रकार से व्यक्त करते हैं ; 


जि हर 2. [९] _ 029 
धर 0/ 0 (९ हि ४२ 0 (6 6/7 





(8) 


(०) (१) 


चित्र 4./5 तीव समय अतरालों (6) 6॥, (9) 6/,, (८) 8/, (57,>20/,>26/,) के लिए औसव त्वरण द्व (४) 8-50 सीमा के अंतर्गत औसत 


त्वरण वस्तु के त्वरण के बराबर होता है । 


गई है । चित्रों (4.5) ७, ० और ८ में इन सभी बिंदुओं ९, 
९, , ?,, ए, पर वेग सदिशों को भी दिखाया गया है। प्रत्येक &/ 
के लिए सदिश योग के त्रिभुन नियम का उपयोग करके 6२ 
का पान निकालते हैं | परिभाषा के अनुसार औसत त्वरण की 
दिशा वही है जो 6५ की होती है | हम देखते हैं कि जैसे-जैसे 
४४ का मान घटता जाता है वैसे-वैसे ७9 की दिशा भी बदलती 
जाती है और इसके परिणामस्वरूप त्वरण की भी दिशा बदलती 
है । अंतत; &/-50 सीमा में (चित्र 454) औसत त्वरण, 
तात्क्षणक त्वरण के बराबर हो जाता है ओर इसकी दिशा चित्र 
में दर्शाए अनुसार होती है । 


' ध्यान दें कि एक विम्ा में वस्तु का वेग एवं त्वरण सदैव 
एक सरल रेखा में होते हैं ( बे या तो एक ही (दिशा में होते 
है' अथवा विपरीत विश्ञा में ) । परंतु वो या तीन विमाओं 
में गति के लिए वेग एवं त्वरण सदिशों के बीच 0? से 780* 
के बीच कोर्ह भी कोण हो' सकता है। 


» उदाहरण 4,4 किसी कण की स्थिति 
४-3,0+2.0 ४] + 5.0४ है.। 

जहां / सेकंड में व्यक्त किया गया है । अन्य गुणकों के 
मात्रक इस प्रकार हैं कि # भीटर में व्यक्त हो जाएँ। 
(४) कण का ५(॥ व ४(॥) ज्ञात कीजिए; (0) /5 .,0 5 
पर 9(] का परिप्राण व दिशा ज्ञात क्ोजिए | 








हल श(॥ ८ रई 5 ती 3-0 ध+ 2.0 (4 + 5.06) 


- 3.,04+ 4.0 (] 
७05 - >4.0] 


००4.07॥ ७४ 9 दिशा में 
४ ],0 8 पर 9 53,0]+ 4.0] 


इसका परिमाण ४5२४3? +4? 55.070 ७7 है, तथा 


पु झा एणखि _[ 4 ० 
इसकी दिशा 0- हर 2 ७ (658७ अं 


4.8 किसी समतल में एकसमान त्वरण से गति 


मान लीजिए कि कोई वस्तु एक समतल »-७ में एक 
समान त्वरण ७ से गति कर रही है अर्थात्‌ & का मान नियत 
है । किसी समय अंतराल में औसत त्वरण इस स्थिर त्वरण 
के मान हद के बराबर होगा 6 58 । अब मान लीजिए किसी 
क्षण 750 पर वस्तु का वेग ७, तथा दूसरे अन्य क्षण | पर उसका 
वेग ७ है । 

तब परिभाषा के अनुसार 


४-४७, _ ४-४७ 
(-0' | 








अथवा (4,339) 
उपर्युक्त समीकरण को सदिशों के घटक के रूप में निम्नलिखित 
प्रकार से व्यक्त करते हैं- 


छल एप्प 


ज्-जए+9 | 


मा (4.3879) 


अब हम देखेंगे कि समय के साथ स्थिति सदिश 3 किस प्रकार 
बदलता है । यहाँ एकविमीय गति के लिए बताई गई विधि 
का उपयोग करेंगे । मान लीजिए कि (0 तथा #5 ६४ क्षणों पर 
कण के स्थिति के सदिश क्रमश; 3, तथा 3 हैं तथा इन क्षणों 
पर कण के वेग ७५ तथा ९ हैं | तब समय अंतराल (-0-६४ 
में कण का औसत चेग (9, + ४)/2 तथा विस्थापन #- ४५ होगा । 
क्योंकि विस्थापन औसत तथा समय अंतराल का गुणनफल होता है, 


0, हा ०५, हु धर 


समतल पें गत्ति 
2॥&:508॥११४४४७१:0//:४७८४४४५/४४///7#7#फ कद १/४७/७४/2/9स ४ (५४९६ ३८ (0/0,02४४45/0:270॥63%/0/20॥2]86970६४:7४:0/8 ७४४१२ ४४/१०८४४2०22%70॥:/#3072:57५7४7६ 


पर 
/! ((०८/॥४:४/५४८/)४(१४ ८८४: 





अर्थात्‌ 
कथा 
ईद ४१५० (४७ +8/)+ ४७ ४ 
2 2, 
] 
न्प्र+ कु 82 
अतएव, 


ए 70 + र०४+ 2 ९६४ (4,349) 


यह बात आसानी से सत्यापित की जा सकती है कि समीकरण 


(4,349)का अवकलन समीकरण (4.339) है तथा साथ 
ही (50 क्षण पर 759, की शर्त को भी पूरी करता है | समीकरण 


(4,349 ) को घटकों के रूप में निम्नलिखित प्रकार से व्यक्त 
कर सकते हैं 


2८८ >२८,+ ०, ६ + ् 4, ( 


हा 
४८ ७५+ ७, ६+ हे 97 (4,347) 


समीकरण (4.349) की सीधी व्याख्या यह है कि >व ॥ 
दिशाओं में गतियाँ एक दूसरे पर निर्भर नहीं करती हैं । अर्थात्‌, 
किसी समतल (दो विमा) में गति को दो अलग-अलग 
समकालिक एकविमीय एकसमान त्वरित य्रतियों के रूप 
में समझ सकते हैं जो परस्पर लबवत्‌ दिशाओं के अनुविश 
हों। यह महत्वपूर्ण परिणाम है जो दो विमाओं में वस्तु की 
गति के विश्लेषण में उपयोगी होता है । यहाँ परिणाम त्रिविमीय 
गति के लिए भी है| बहुत-सी भौतिक स्थितियों में दो लंबबत्‌ 
दिशाओं का चुनाव सुविधाजनक होता है जैसा कि हम प्रक्षेप्य गति 
के लिए खण्ड (4,0) में देखेंगे । 


उदाहरण, 4,6 #/< 0 क्षण 'कफ कोई कण मूल बिंदु से 
5.0[ 7/3 के वेग से चलना शुरू कंरता है । ८-4 समतल 
“में उस पर एक ऐसा बल लगता है जो उसमें एकसमान 


त्वरण (3.04 + 2.0]) 7४2, उत्पन्न करता है । (७) जिस 
क्षण पर कण का >८निर्देशांक 84 ॥ हो उस क्षण उसका 
४ निर्देशांक' कितना होगा ? (9) इस क्षण कण की चाल 
क्या होगी? 


हल प्रश्नानुस्रार कण की स्थिति निम्नाँकित समीकरण से व्यक्त 
होगी, 





॥(६) 5 9, ६+ नर 8 [2 


- 5.0 ६+ न (3,0 + 2,0/ 


+([5,08+ .5/23 + .0/श 
(0 5 5.0 [+ .5 ए 
७(॥ 5 .0 ( 
- 847 तब (८5? 
|», 84 58.0 8+ .58 
हल करने पर 


अतएव, 


जब _>3॥ 


६< 8.0 5 पर १/८ .0(6)/? 5 86,0 शा 


क्र न -(5.0+3.07)।+ 2.0६ | 


६८5७8 के लिए, ए523,0 + 2,0] 


अतः कण की चाल, |५|5८ 23? +2? 2 2675". 4 
4,9 दो विमाओं में आपेक्षिक वेग 

खण्ड 38.7 में किसी सरल रेखा के अनुदिश जिस आपेक्षिक वेग 
की धारणा से हम परिचित हुए हैं, उसे किसी समतल में या त्रिविमीय 
गति के लिए आसानी ,से विस्तारित कर सकते हैं। 
माना कि दो उस्तुएँ #व 8 वेगों ए, तथा 9. से गतिमान हैं 
( प्रत्येक गति किसी सामान्य निर्देश तंत्र जैसे धरती के सापेक्ष है)। 
अतः वस्तु & का 8 के सापेक्ष बेग 


शपुत १, शा (4,359) 
होगा । इसी प्रकार, वस्तु छ का & के सापेक्ष वेग निम्न होगा ; 
4 जि ष्् कि भर 
अतएव, ४५५२ - ५... (4.350) 
तथा [४.५ | 5 |. | (4,350) 


» उदाहरण 4.6 ; ऊर्ध्वाधर दिशा में 35 ॥ क! कौ चाल 
से वर्षा हो रही है | कोई महिला पूर्व से पश्चिपर दिशा में 


]2 77 5” की चाल से साइकिल चला रही है । वर्षा से 
बचने के लिए उसे छाता किस दिशा में लगाना चाहिए ? 


हल चित्र 4.6 में # वर्षा के वे॥ को तथा ७, महिला द्वारा 
चलाई जा रही साइकिल के वेग को .व्यक्त करते हैं | ये दोनों 
वेग धरती के सापेक्ष हैं | क्योंकि महिला साइकिल चला रही है 
इसलिए वर्षा के जिस वेग का उसे आभाप्त होगा वह साइकिल 
के सापेक्ष वर्षा का वेग होगा । अर्थात्‌ 

१ घट फ््‌ > प्र, * 
चित्र 4.6 के अनुसार यह सापेक्ष वेग सदिश ऊर्ध्वाधर से 6 
कोण बनाएगा जिसका मान 





तर 


होगा | अर्थात्‌ 85 90 
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गा ॥2) 





चित्र 4.76 


अत; महिला को अपना छाता ऊर्ध्वाधर दिशा से 9" का कोण 
बनाते हुए पश्चिम को ओर रखना चाहिए । 


आप इस प्रश्न तथा उदाहरण 4. के अंतर पर ध्यान दीजिए । 
उदाहरण 4.] में बालक को वो बेगों के परिणामी 
( सबिश योग ) का आभास होता है जबकि इस उवाहरण 
में पहिला को साइकिल के सापेक्ष वर्षा के वेग ( दोनों 
बेगों के सविश अंतर ) का आभास होता है । ५ 


4.0 प्रक्षेप्य गति 


इससे पहले खण्ड में हमने जो, विचार विकप्मित किए हैं, 
उदाहरणस्वरूप उनका उपयोग हम प्रक्षेप्प को गति के अध्ययन 
के लिए करेंगे । जब कोई वस्तु उछालने के बाद उड़ान में हो 
या प्रक्षेपित की गई हो तो उसे प्रक्षेप्प कहते हैं । ऐसा प्रक्षेप्य 
फुटबॉल, क्रिकेट की बॉल, बेस-बॉल या अन्य कोई भी वस्तु 
हो सकती है । किसी प्रक्षेप्य की गति को दो अलग-अलग 
समकालिक गतियों के घटक के परिणाम के रूप में लिया जा 
सकता है । इनमें से एक घटक बिना किसी त्वरण के क्षैतिज 
दिशा में होता है तथा दूसरा गुरुत्वीय बल के कारण एकसमान 
त्वरण से ऊर्ध्वाधर दिशा में होता है । 

सर्वप्रथम गैलीलियो ने अपने लेख डायलॉग आन दि ग्रेट 
वर्ल्ड सिस्टम्स (632) में प्रक्षेप्प गति के क्षेतिज एवं ऊर्ध्वाधर 
घटकों की स्वतंत्र प्रकृति का उल्लेख किया था । 

इस अध्ययन में हम यह मानेंगे कि प्रक्षेप्प की गति पर वायु 
का प्रतिरोध नगण्य प्रभाव डालता है । माना कि प्रक्षेप्प को ऐसी 
दिशा की ओर #, वेग से फेंका गया है जो . अक्ष से 
(चित्र 4.7 के अनुसार) 8, कोण बनाता है । 
फेंकी गई वस्तु को प्रक्षेपित करने के बाद उस पर गुरुत्व के कारण 
लगने वाले त्वरण की दिशा नीचे की ओर होती है : 

४ -:-४| 


अर्थात्‌ 4,८०0, तथा ०,<-४ (4.36) 


ध्ट 


क्जजि 


७५५॥ 9, 





| <६-- 0, 005 9» न 
चित्र 4.77 ७५ वेग से 6, कोण पर प्रक्षेपित किसी वस्तु की गति । 


प्रारंभ्भिक वेग 9, के घटक निम्न प्रकार होंगे : 

०, 5 0. ९०७ 6, 

०५, + ०७ 3!7 0, (4,87) 
यदि चित्र 4.7 के अनुसार वस्तु की प्रारंभिक स्थिति निर्देश तंत्र 
के पूल बिंदु पर हो, तो 

शत घ्ड 0, 2, ड्ड (0 
इस प्रकार समीकरण (4.340) को निम्न प्रकार से लिखेंगे ; 

«०.८ [०५005 07४ 


तथा, ४-८ (०७/४॥ 6) ६- दि प्र्6 (4.38) 
समीकरण (4.83) का उपयोग करके किसी समय £के लिए 
वेग के घटकों को नीचे लिखे गए समीकरणों से व्यक्त करेंगे ; 
७, 5 ०,, 5 0, ०05 6, 

(4,39) 
समीकरण (4.38) से हमें किसी क्षण ६ पर प्रारंभिक वेग ४, 
तथा प्रक्षेप्प कोण 6, के पदों में प्रक्षेप्प के निर्देशांक «« और 
॥- प्राप्त हो जाएँगे । इस बात पर ध्यान दीजिए कि « व ॥/दिशाओं 
के परस्पर लंबवत्‌ होने के चुनाव से प्रक्षेप्प गति के विश्लेषण 
में पर्याप्त सरलता हो गई है । वेग के दो घटकों में से एक 
»- घटक गति कौ पूरी अवधि में स्थिर रहता है जबकि दूप्तरा 
७- घटक इस प्रकार परिवर्तित होता है मानो प्रक्षेप्य स्वतंत्नत्ापूर्वक 
नीचे गिर रहा हो | चित्र 4.]8 में विभिन्‍न क्षणों के लिए इसे 
आलेखी विधि से दर्शाया गया है । ध्यान दीजिए कि अधिकतम 
ऊँचाई वाले बिंदु के लिए ०5० तथा 


0,८०५ था 6,- 8 


७ 
9 5ँंछा  -+-0 
छ हि, 


सम्तल पें गति 
एलामक्र्््फ्र्ल्फड फल 





प्रक्षेषकक के पथ का सपीकरण 


प्रक्षेप्य द्वार चले गए पथ की आकृति क्‍या होती है ? इसके लिए 
हमें पथ का समीकरण निकालना होगा । समीकरण (4.38) में 
दिए गए «व ४ व्यंजकों से £को विलुप्त करने से निम्नलिखित 
समीकरण प्राप्त होता है : 


'_ पु दे 
2(०५००७6, ) 
यह प्रक्षेप्य के पथ का समीकरण है और इसे चित्र 4. 8 में दिखाया 
गया है । क्योंकि 9, 6, तथा ७, अचर हैं, समीकरण (4.40) 
को निम्न प्रकार से व्यक्त कर सकते हैं : 

0८5 ८८+ 722 

इसमें ८ तथा ४ नियतांक हैं । यह एक परवलय का समीकरण 
है, अर्थात्‌ प्रक्षेप का पथ परवलयिक होता है । 


४४5 ((०0 6, )८- (4.40) 





चित्र 4,78 प्रक्षेप का पथ परवलयाकार होता है । 


अधिकतम' ऊँचाई का समय 
प्रक्षेप अधिकतम ऊँचाई तक पहुँचने के लिए कितना समय लेता 
है? मान लीजिए कि यह समय £ है । क्योंकि इस बिंदु 


0 इसलिए समीकरण (4.39) से हम £ का मान निकाल सकते 
हैं ; 


०,5७७ ४॥08, - ४ 5 0 
अथवा .॥ + 2, 30, /५ (4.4व8) 
प्रक्षेप की उड़ान की अवधि में लगा कुल समय 7५ हम 
समीकरण (4.38) में | 0 रखकर निकाल लेते हैं | इसलिए, 
2 (0० ०97१08 )/५4 (4.40) 
7' को प्रक्षेप्प का उड़डयन काल कहते हैं । यह ध्यान देने की 


बात है कि 7 -2/ । पथ की सममिति से हम ऐसे ही परिणाम 
की आशा करते हैं । 


प्रक्षेप की अधिकतम ऊँचाई 


समीकरण (4.38) में 5 / रखकर प्रक्षेप्य द्वारा प्राप्त मधिकतम 
ऊँचाई # की गणना की जा सकती है । 


9 
0,५09, |) ४( ०७७॥१6 
8 ६ (०५5 | 9 || ५ | 


> (00७78) 
[2] १ 8 


प्रक्षेय का क्षेतिज परास 

प्रारंभिक स्थिति (४०॥/-०) से चलकर उस स्थिति तक जब 
0 हो प्र्षेप्प द्वाव चली गई दूरी को क्षेत्तिज परास, 7२, कहते 

हैं। क्षेतिज परास उड्डयन काल 4' में चली गई दूरी है | इसलिए 

परास 7? होगा 


८ [0,005 907) 


या (4.42) 


-(0०, 0050) (2 ०, ७ 9,)/9 


02 ज7त१ 20 
अथवा रि-- 


(4.43) 
समीकरण (4.43) से स्पष्ट है कि किसी प्रक्षेप्प के वेग 
०. लिए 7? अधिकतम तब होगा जब 0. < 45" क्योंकि 
38।0 90"-] (जो ७926 का अधिकतम मान है) । इस प्रकार 
अधिकतम क्षैतिज परास होगा 

०५ 


ते है (4,439) 


» उदाहरण 4,7 ; गेलीलियो ने अपनी पुस्तक “टू न्यू 
साइंसेज़” में कहा हे कि “उन उनन्‍नयनों क्रे लिए जिनके 
पान 45" से बराबर पात्रा द्वार अधिक या कम हैं, क्षैतिज 
'परास बराबर होते हैं” | इस कथन को सिद्ध कौजिए । 










हल यदि कोई प्रक्षेप्प 6, कोण पर प्रारंभिक वेग ॥, से फेंका 
जाए, तो उसका परास 


न ए३ 887 20, न 
9 

अब कोणों (457 + ७) तथा (45" - ०७) के लिए 26, का 
मान क्रमश; (90% + 20) तथा (90० - 2७) होगा | &07(90" 
+ 20) तथा 8॥07(90"- 20) दोनों का मान समान अर्थात्‌ ००8 
20 होता है । अतः उन उननयनों के लिए जिनके मान 45० से 
बराबर मात्रा द्वार कम या अधिक हैं, क्षेतिज पग्रस बराबर 
होते हैं । 4 


+ 
] 
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िक भौतिकी 





>» उदाहरण 4.6 ; एक पेदल यात्री किसी खडी चूढ़ाम के 
कोने पर खड़ा है ! चट़रान जमीन से 490 | ऊंची है । 
बह एक पत्थर को क्षैत्रिज दिशा में [6 प57 की आरंभिक 
, चाल से फेंकता है ॥ वायु के प्रतिग्रंध को नगण्य मानते 
हुए यह ज्ञात कौजिए 'कि पत्थर को जमीन तक पहुँचने में 
कितना समय लगा तथा जमीन से टकराते समय उम्रकी 
चाल कितनी थी? (65 9.8 ए 57)| 








हल' हम खड़ी चूट़ान के कोने को »- तथा ४- अक्ष का मूल 
बिंदु तथा पत्थर फेंके जाने के समय को /<0 मानेंगे । ,« अक्ष 
की धनात्मक दिशा आरंभिक वेग के अनुदिश तथा ७-अक्ष की 
धनात्मक दिशा ऊर्ध्वाधर ऊपर की ओर चुनते हैं । जैसा कि हम 
पहले कह चुके हैं कि गति के व (- घटक एक दूसरे पर निर्भर 
नहीं करते, इसलिए 
2(॥ 5 2८. + 0०५ 
97 5 ७५ + 5 (2/2) ,, | 
यहाँ 2८ 5 /, 5 0, ०७,,50, 4, --६--9.8॥ ध* 
0.5 6 7 87, 
पत्थर उस समय जमीन से टकराता है जब [/8 >- 490 पा 
- 490 775 - ([/2) (9.8)8 
अर्थात्‌ *- 0 5 
वेग घटक ७,5८४ तथा 0 5७ -8 (होंगे । 
अतः, जब पत्थर जमीन से टकराता है, तब 
०,,- 9 पा 87! 
० ८50-9.8 # ]0 5-98 7 छ7 


ण 
इसलिए पत्थर की चाल 


» उदाहरण: 4.9: भ्ैतिज से ऊपर की ओर 30" का कोण 
बनाते हुए एक्र क्रिकेट गेंद 28 779 ! की चाल से फेंकी 


जाती है | (७) अधिकतम ऊँचाई की गणना कीजिए, 
(9) उसी सता पर बापस पहुँचने में लगे समय को गणना 
कीजिए, तथा (८) फेंकने वाले बिंदु से उस बिंवु को दूरी 
जहाँ गेंद उसी स्तर पर पहुँची है, की गणना कीजिए | 





हल (9) अधिकतम ऊँचाई 


(०७४४ 9)7 (28 ७00 30" 
कि, ते प्पियया से पथ“: या 
90 2(9.8] 
+0,0 पा होगी ! 


(9) उसी धरातल पर वापस आने में लगा समय 


न (279 था। 9 )/ध 5 (2 » 28 * था 30] /9,8 
- 28/9,.89 52.9 3 होगा | 


(८) फेंकने वाले बिंदु से उस बिंदु की दूरी जहाँ गेंद उसी 
स्तर पर पहुँचती है: 


_(४४७7020, ) _ 28/८28)< 9760० 


बट - 697॥॥ होगी 
हे न ॥ होगी। 


| 


बायु प्रतिरोध की उपेक्षा करना - इस अभिधारणा 
का वास्तविक अर्थ क्‍या है? 

































प्रक्षेप्प गति के विषय में बात करते समय, हमने कहा है, 
कि हमने यह मान रखा है, कि वायु के प्रतिरोध का 
प्रक्षेप कौ गति पर कोई प्रभाव नहीं होता। आपको यह 
समझना चाहिए, कि इस कथन का वास्तविक अर्थ क्‍या 
है? घर्षण, श्यानता बल, वायु प्रतिरोध ये सभी क्षयकारी 
बल हैं। गति का विरोध करते ऐसे बलों की उपस्थिति के 
कारण गतिमान पिंड की मूल ऊर्जा, और गरिणापत: इसके 
संबेग, में कमी आएगी। अतः अपने परवलयाकार पश्च पर 
गतिमान कोई प्रक्षेप्प वायु प्रतिरोध की उपस्थिति में. 
निश्चित रूप से, अपने आदर्श गमन-पथ से विचलित हो 
जाएगा। यह धरातल से उसी वेग से आकर नहीं टकराएगा 
जिससे यह फेंका गया था। वायु प्रतिरोध की अनुपस्थिति 
में वेग का 5&-अवयव अचर रहता हे और केवल ५-अवयव 
में ही सतत परिवर्तन होता है। तथापि, वायु प्रतिरोध की 
उपस्थिति में, थे दोनों ही अवयब प्रभावित होंगे। इसका 
अर्थ यह होगा कि प्रक्षेप्प का क्षेतिज परास समीकरण 
(4.43) द्वारा प्राप्त मान से कम होगा। अधिकतम ऊँचाई 
भी समीकरण (4.42) द्वाग प्रागुक्त मान से क्रप होगी। 
तब, क्‍या आप अनुमान लगा सकते हैं, कि उतध्षयन काल 
भें क्‍या पंरिवर्तन होगा? 
वायु-प्रतिरोध से बचना हो, तो हमें प्रयोग, निर्वाते में, या 
बहुत कम दाब की स्थिति में करना होगा जो आसान कार्य 
नहीं है। जब हम 'वायु प्रतिरोध को नगण्य मान लीजिए! 
जैसे वाक्यांशों का प्रयोग करते हैं, तो हम यह कहना चाहते 
हैं, कि परास, ऊँचाई जैसे प्राचलों में, इसके कारण होने 
वाला परिवर्तन, वायुविहीन स्थिति में ज्ञात इनके मानों की 
तुलना में बहुत कम है। बिना वायु-प्रतिरोध को विचार में 
_ लाए गणना करना आसान होता है बनिस्यत उस स्थिति के 
जब हप वायु प्रतिरोध को गणना में लाते हें। 


सपमतल में गति 
१2६६९(५८०४८४४४६५:/ ४ /४००८०९७॥/००४१४४४०००२/४०४॥४४७५५+१९४४८/४५६०१८५७७५००२२४१/४५५७४४॥४५॥/ ४४४१७: ४४४५१८///८८०)७७ ०४४८१/४:)३४०४/३७)॥०००६॥९४८८८ 





4.व] एकसमान वृत्तीय गति 
जब कोई वस्तु एकसमान चाल से एक वृत्ताकार पथ पर चलती 
है, तो वस्तु की गति को एकऋसपमान वृत्तीय गति कहते हैं । शब्द 
/एकसमान ” उस चाल के संदर्भ में प्रयुक्त हुआ है जो वस्तु की 
गति की अवधि में एकसमान (नियत) रहती है ! माना कि चित्र 
4.9 के अनुसार कोई वस्तु एकसमान चाल ० से 7 त्रिज्या वाले 
दुत्त के अनुदिश गतिपान है । क्योंकि वंस्‍्तु के वेग कौ दिशा में 
निरन्तर परिवर्तन हो रहा है, अतः उसमें त्वरण उत्पन्न हो रहा है। 
हमें त्वरण का परिमाण तथा उसकी दिशा ज्ञात करनी है। 
माना 7व५! तथा ए व #"कण की स्थिति तथा गति सदिश 
हैं जब वह गति के दौरान क्रमश: बिंदुओं 7 व 7” पर है 
(चित्र 4.98 ) । परिभाषा के अनुसार, किसी बिंदु पर कण का 
वेग उस बिंदु पर स्पर्श रेखा के अनुदिश गति की दिशा में होता 
है । चित्र 4.]9(2) में वेग सदिशों 9 व #"को दिखाया गया 
है। चित्र 4.9(४2) में सदिश योग के त्रिभुज नियम का उपयोग 
करके «४ निकाल लेते हैं | क्योंकि पथ वृत्तीय है, इसलिए चित्र 
में, ज्यामिति से स्पष्ट है कि छ,॥ के तथा २९ 7” के लंबवत्‌ हैं । 
इसलिए, 5७9, ७० के लंबवतू होगा | पुनः क्योंकि औसत त्वरण 
5ए 5 ध नि के अनुदिश है, इसलिए द भी ७४ के लंबवत्‌ 
होगा । अब यदि हम «४० को उस रेखा पर रखें जो # व 7' के 


बीच के कोण को द्विभाजित करती है तो हम देखेंगे कि इसकी 
दिशा वृत्त के केंद्र की ओर होगी । इन्ही राशियों को चित्र 4,9(७) 





(9) ॥ 
चित्र 4,79 किसी वस्तु की एकसमान वृत्तीय गति के लिए वेग तथा त्वरण । चित्र (4) से (०) तक 4; घटता जाता है (चित्र ८ में शून्य 
हो जाता है) । वृत्ताकार पथ के प्रत्येक बिंदु पर त्वरण वृत्त के' केंद्र की ओर होता है । 


जा चर फशससफापए्पफ्टव्य 


8] 


(99 :207%/00//6:%४26078/95 60४20] 


में छोटे समय अंतराल के लिए दिखाया गया है । /ए, अतः द्व 
की दिशा पुन; केंद्र की ओर होगी । चित्र (4.90) में ॥/-90 
है, इसलिए औसत त्वरण, तात्क्षणक त्वरण के बराबर हो जाता 
है | इसकी दिशा केंद्र की ओर होती है । इस्त प्रकार, यह निष्कर्ष 
निकलता है कि एकसमान वृत्तीय गति के लिए वस्तु के त्वरण 
की .दिशा वृत्त के केंद्र की ओर होती है । अब हम इस त्वरण 
का परिमाण निकालेंगे। 

परिभाषा के अनुसार, का परिमाण निम्नलिखित सूत्र से व्यक्त 
होता है, 





50 
[१ 8, 
0-30. | 


मान लीजिए + व »” के बीच का कोण 86 है । क्योंकि वेग 
सदिश ४ व "सदैव स्थिति सदिशों के लंबवत्‌ होते हैं, इसलिए 
उनके बीच का कोण भी «6 होगा । अतएब स्थिति सदिशों द्वारा 
निर्मित त्रिभुज (४४९०) तथा वेग सदिशों क. ए' व 6२ द्वारा 
निर्मित त्रिभुज (७0म8) समरूप हैं (चित्र 4.98) । इस प्रकार 
एक त्रिभुज के आधार की लंबाई व किनारे की भुजा की लंबाई 
का अनुपात दूसरे त्रिभुज कौ तदनुरूप लंबाइयों के अनुपात के 
बराबर होगा, अर्थात्‌ 

|& श| हि । 87' | 

कक 


-7 7 
या |47|57 तर 





(0) (०) 


*4/-30 सीमा में /7,/ के लबवत्‌ हो जाता है । इस सीमा में क्योंकि 4/-3 0 होता है, फलस्वरूप यह भी # के लव होगा । अतः वृत्तीय 


एथ के प्रत्येक बिंदु पर त्वरण की दिशा केंद्र की ओर होती है। 


82 भौतिकी 
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इसलिए, 


|8| ग्ल (((६ 5० +, फा[) डी >> गा! 5 
5-0 6/। /(-०07२ह॥ ]२७/-१ ७0 ४6४ 


यदि ७/ छोय है, तो ७6 भी छोटा होगा । ऐसी स्थिति में चाप 
ए?' को लगभग ।&7 के बराबर ले सकते हैं । 


अर्थात्‌, ।6। 5०४8४ 


४७ _ 
या हर 5० अथवा 730 7६ 7 


इस प्रकार, अभिकेंद्र त्वरण ८, का मान निम्नलिखित होगा, 


ए 
6, हि ] ०- 07/7२ 


इस प्रकार किसी /२ त्रिज्या वाले वृत्तीय पथ के अनुद्शि ७चाल 
से गतिमान वस्तु के त्वरण का परिमाण ४१/२ होता है जिसकी 
विशा सदैव चृत्त के केंद्र की ओर होती है । इसी कारण इस 
प्रकार के त्वरण को अभिकेंद्र त्वरण कहते हैं (यह पद न्यूटन 
ने सुझाया था) । अभिकेंद्र त्वरण से संबंधित संपूर्ण विश्लेषणात्मक 
लेख सर्वप्रथम 673 में एक डच वैज्ञानिक क्रिस्चियान हाइगेन्स 
(629-695) ने प्रकाशित करवाया था, किन्तु संभवतया न्यूटन 
को भी कुछ वर्षों पूर्व ही इसका ज्ञान हो चुका था । अभिकेंद्र 
को अंग्रेजी में सेंट्रीपीटल कहते हैं जो एक ग्रीक शब्द है जिसका 
अभिप्राय केंद्र-अभिमुख (केंद्र की ओर) है ! क्योंकि ७ तथा 
7२ दोनों अचर हैं इसलिए अभिकेंद्र त्वरण का परिमाण भी अचर 
होता है। परंतु दिशा बदलती रहती हे और सदैव केंद्र की ओर 
होती है। इस प्रकार निष्कर्ष निकलता है कि अभिकेंद्र त्वरण 
एकसमान सदिश नहीं होता है । 


किसी वस्तु के एकसमान वृत्तीय गति के वेग तथा त्वरण 
को हम एक दूसरे प्रकार से भी समझ सकते हैं । चित्र 4.9 
में दिखाए गए अनुसार (९-0 समय अंतराल में जब कण 7 
से 7”पर पहुँच जाता है तो रेखा 07 कोण 89 से घूम जाती है ! 
89 को हम कोणीय दूरी कहते हैं | कोणीय वेग ७ (ग्रीक अक्षर 
'ओमेगा') को हम कोणीय दूरी के समय परिवर्तन कौ दर के 
रूप में परिभाषित करते हैं । इस प्रकार, 


_46 
ता (4.45) 


अब यदि &#समय में कण द्वारा चली दूरी को «७ से व्यक्त करें 
(अर्थात्‌ 7?'-७५) तो, 
५5 


7) ८ ० +-+-- 


6 


(4.44) 


किंतु 50 
किंतु 055 7१७9, इसलिए ८४- घर नी 


अत; एछ5८ 0२ (4.46) 
अभिकेंद्र त्वरण को हम कोणीय चाल के रूप में भी व्यक्त कर 
सकते हैं । अर्थात्‌, 





१4 2722 
ध, न + 5: - 693२ 
मर 
या 6,5०+%? (4.47) 


वृत्त का एक चक्कर लगाने में वस्तु को जो समय लगता है उसे 
हम आवर्तकाल १' कहते हैं । एक सेकंड में वस्तु जितने चक्कर 
लगाती है, उसे हम वस्तु की आवृत्ति ९ कहते हैं । 
परंतु इतने समय में वस्तु द्वारा चली गई दूरी ७5 2707२ होती है, 
इसलिए 


०८ 2707२/7' 5 27२५ (4.48) 


इस प्रकार ७, ० तथा ८, को हम आवृत्ति ५ के पद में व्यक्त कर 
सकते हैं, अर्थात्‌ 

005 277५ 

05८ 2५7१ 


6५ न 47५ २ (4,409) 









उदाहरण 4.40 : कोई कीड़ा एक वृत्तीय खाँचे में 
जिसकी त्रिज्या ।2८7 हैं, फँस गया है । बह खँँचे के 
अनुदिश स्थिर चाल से चलता है' और 00 सेकंड में 7 
चक्कर लगा लेता है। (७) कीड़े की कोणीय चाल व 
रैखिक चाल कितनी होगी? (9) क्या त्वरण सदिश एक 
अचर सदिश है। इसका परिणाम कितना होगा? 






हल यह एकसमान बवृत्तीय गति का एक उदाहरण है । यहाँ 
775 2 ८॥ है | कोणीय चाल ७का मान 
0८ 277/7 5 277१0 7/00 ८ 0.44 780/७ 

है तथा रैखिक चाल ७ का मान 

०5७ 7२८ 0.44 ४ 32 ९०7 5 85,3 का 7 
होगा । वृत्त के हर बिंदु पर वेग ७ की दिशा उस बिंदु पर स्पर्श 
रेखा के अनुदिश होगी तथा त्वरण की दिशा वृत्त के केंद्र की 
ओर होगी । क्योंकि यह दिशा लगातार बदलती रहती है, इसलिए 
त्वरण एक अचर सदिश नहीं है । परंतु त्वरण का परिमाण अचर 
है, जिसका मान 
६< 600२८ (0.44 5-02 [[2 27) ८2,383 ला &* होगा। 4 
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साराश 

. अविश राशियाँ वे राशियाँ हैं जिनमें केवल परिमाण होता है । दूरी, चाल, संहति (द्रव्यमान) तथा ताप अदिश शशियों के 

._ कुछ उदाहरण हैं । 

2, सदिश राशियाँ वे राशियाँ हैं जिनमें परिमाण तथा दिशा दोनों होते हैं । विस्थापन, वेग तथा त्वरण आदि इस प्रकार की ग़शि 
के कुछ उदाहरण हैं । ये राशियाँ सदिश बीजगणित के विशिष्ट नियमों क्रा पालन कस्ती हैं । 

3. यदि किसी सदिश & को किसी वास्तविक संख्या 2), से गुणा करें तो हमें एक दूसरा सदिश ॥ प्राप्त होता है जिसका परिमाण 
2 के परिपाण का » गुना होता है । नए सदिश की दिशा या तो » के अनुदिश होती है या इसके विपरीत । दिशा दंप् 
बात पर निर्भर करतो है कि » धनात्मक है 'या ऋणात्मक । 

4, दो सदिशों & व 8 को जोड़ने के लिए या तो शीर्ष व पुच्छ की प्राफी विधि का या समान्तर चुर्भज विधि का उपयोग 
करते हैं । 

5, सदिश योग क्रम-विनिमेय नियम का पालन करता है- 

53 +8558+ 3. 
साथ ही यह साहचर्य के नियम का भी पालन करता है अर्थात्‌ (8 + 8) +0<: 4 + ([8+ 0) 
6, शून्य सदिश एक ऐसा सदिश होता है जिसका परिमाण शून्य होता है। क्योंकि परिमाण शून्य होता है इसलिए इसके साथ 
दिशा बतलाना आवश्यक नहीं है । 
इसके निम्नलिखित गुण होते हैं ; 
| 38+05"4 

»0 5-5 0 
055- 0 

, सदिश 8 को 2 से घटाने की क्रिया को हम & व -98 को जोड़ने के रूप में परिभाषित करते हैं- 

+-58-.8+ (-8) 

8. किसी सदिश & को उसी समतल में स्थित दो सदिशों & तथा 9 के अनुदिश दो घटक सदिशों में वियोजित कर सकते 

| हैंः | 


च्च् 


85 2६ + [0 
यहाँ » व | वास्तविक संख्याएँ हैं । 
9. किसी सदिश & से संबंधित एकांक सदिश वह सदिश है जिप्तका परिमाण एक होता है और जिसकी दिशा सदिश & के 


अनुदिश होती है । एकांक सदिश | ८ पा 


एकांक सदिश 4, 4, [( इकाई 'परिमाण वाले वे सदिश हैं जिनकी दिशाएँ दक्षिणाव्ती निकाय की अक्षों क्रमश: 2८, [/- 
व 2- के अनुदिश होती हैं । 

]0. दो विमा के लिए सदिश .& को हम निम्न प्रकार से व्यक्त करते. हैं- 
35८:2.]+.4 ] 


यहाँ 44, तथा /, क्रमशः ८, ४-अक्षों के अनुदिश & के घटक हैं । यदि सदिश 8, >अक्ष के साथ 9 कोण बनाता 
है, तो .९ 4 ९05 6, 8, > 43 87 0 तथा 
लि 4 
+|#|5 (4५ + 49, जा 
]]. विश्लेषणात्मक कबिंधि से भी सदिशों को आसानी 'से जोड़ा जा सकता है । यदि |) समतल में दो सदिशों & व छे का 
योग हैँ हो, तो . 
8-7२. +7९.] . जहाँ 7२ 0, + 3, तथा 7२, ८॥ + ह, 
]2. समतल में किसी वस्तु की स्थिति सदिश 3 को प्राय; निम्न प्रकार से व्यक्त कंरते' हैं 


। ह 7“ /८4+ !॥॥ 2 आफ के की 
/ स्थिति संदिशों ४-व2' के बीच के विस्थांपन क़ो निम्न प्रकार से लिखते हैं; .,... ... #.&....... :.. 
कक तट आम रा रद की न + (/- ०04 + 6८.७) । कई 


</0८ | +// | 
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क्र 


गू यप्थयाओएए५ इाश 7४7० 5 कट ला 


इस 


7". पलक: 


है 3 


४ ५ 
5, 3 


कक 


4 






"५ उथ$ 


था 
पट 


शा 
१४ ] 7 


ल्ष्ज् 7 
5 दि 


४ 3 टाग  डी  0 चल ) 
इसे एकांक संदिशों के? रूप में भी व्यक्त /करते हैं? 3: ४ 





न 0+ 95०६ हर 
जहाँ को (९ का 00७ ,, _ 02 2०४ 
"मु ० ०० हा 0 ही के 


*मी निर्मेशांक् कण को स्थिति 
खीनी गढ़ मग्श रेखा ऊ अनुदिश होतो हे , 


2 हैं हो ए्ष को दिशा ऊणा ७. पथ के वक़ की उस बिंदु पर 





उरक औदए त्वरण 


से बच्चा जा बंग सूपय ऊगारारू में ए के ए! में जद जात है, | 88755 # “होगा | 
गंद बच्चा जा के कै रूपय ऊाराक म एज ए मे दल ै] रज़ 


(जब 3; का सोमत्त मुग शुत्य हो जाट है तो किसों क्षण ! गर वस्तु का त्वएण 8८7 पक होगा । 
घटक॑ फे पदों मे इसे निन्‍न प्रमार मे व्यका लिया ज सकता हैं 

078 27 का , 5 लि ८.0, + ५, + ५ड 

(0 2 का कक लक, 

80 2 5 

।' तु !...९ ४ | | ; ह के * 

2 पा | ४». धए; 

! ह ध गज पर रद ,प, प्र्० 

पी ह चा पं था 





शक यंरतु किसी समंतल में एकरुमारे त्वरण ७ ||: (०१ + ४) से गतिमान है तथा क्षण /-0 पर उसका स्थिति 


जकंदे ४ है, ठे ऋराे अन्य श्रार [४४ उसका स्थिति 'सदिश # ८ #% + ९४ £+ हर 9!“ होगा तथा उप़क्रा वेग ८ ४,+ 8 
होगा | 


4९ 7६ 30 5 «है ही .““.  ।ै कं आंटप५ ७ +ॉ _ 5० टेजीए । २०००६ ०८ -- 7 आग 
आल 6 


2 
# »< !।॒ 
रे 





 अहाँ ९, (६:७0: क्षणं:पर, बरतु के. बेग को व्यक्त करता है । | 

घटक के रूप में ह 

ढ्रा 00 2, /' “/ज्त ५ के 0५.९४ 26 हा 

4१६. ०9 
६। ५ 

४८ ६४,+०, +- 0 

४ हा कं ा कर 5 पा ॥६ जु ४ हे पड आह पु हे । है 
गा 7 8 + 0५,7५५, ] हे १७ ,; * 


: “कितनी संमतल, में एकसमोन 


॥ 


लेरण “की; गति, को, वो. अलग-भलेा सं्रकालिक एककिमीय व परस्पर लबवा्‌ गतियों के 
“अध्यागपण क॑ कप में मान सकते हैं । 


भर 


6. प्रक्षेपित होने के उपरांत जथ कोई वस्तु उड़ान में होती है तो उसे पग्रक्षेप्प कहते हैं । यदि ८-अक्ष से 6; कोण: प्ररण्ब्नेस्तु का 


प्रारंभिक वेग 2 है तो € कए के उपयत प्रत्तेय के स्थिति एबं ज्रेश सवंधी समोकूरंण: विम्नवत होंगे” 





5 (2005 #.) | 2 

| 2०० ! | 

न (०७५॥ 0) +- (१/2) 8 / री  श ॥ 

0८ 0, (005 है आय ली 
७८ 0.७१ 9. -( 6] 0 १ २ 
हि 03257 2 न +/5 १ / ॥! 
प्रक्षेप्प का पथ परवलयथिक होता है जिसका समीक़रण 2३ आह आह 60 
|| 2 / हा 


मत मं गा मविल्‍अा 





(८ 

[/ 5 [[७79, | ४ -+ ५ होगा 
( ०) 9 (०७ ९०8 6,) हो || ॥ 

(७ 86.) 


प्रक्षेप्प क्ती अधिकतम ऊँचाई #,, 5' अत 


+ थीं 


9, ४॥9, . 
इस ऊँचाई तक पहुंचने में लगा समय * होगा। 


प्र्षेप्य द्वार अपनी प्रारंभिक स्थिति से उस स्थिति तक, जिसके' लिए गीचे उतरते समय (/ 5 0 हो, चली गई क्षैत्रिज दूरी 
को प्रक्षेप्प का परास 7? कहते हैं | 


अतः! प्रक्षेप्प का 'पग़्स #९ ८ हा 8]7 206, होगा । 


47 


जब कोई वस्तु एकसमान चाल से एक उृत्तीय मार्ग में चलती है तो इसे एकसमान वृत्तीय गति कहते हैं | यदि वस्तु की 
चाल ७० हो तथा इसकी त्रिज्या 7? हो, तो अभिकेंद्र त्वरण, ८८ ०2/7२ होगा तथा इसकी दिशा सदैव वृत्त के केंद्र को 
ओर होगी । कोणीय चाल (७कोणीय दूरी के समान परिवर्तन की दर होता है । रैखिक बेग 7 5७97२ होगा तथा 
त्वरण ८, 5 ७7+₹ होगा। 

यदि वस्तु का आवर्तकाल 7' तथा आवृत्ति 9 हो, तो ७,५ तथा ८, के मान निम्नवत्‌ होंगे । 


0न 209, ४- 2आएर, ६547१ १२ 






स्थिति सदिश सदिश । किसी अन्य चिह्न जले 
भी इसे व्यक्त कर सकते हैं 









८]  , अं ॥ 6 7 
४ । । > ध हि है न ड़ ! ० गा 2 है 
वेग आय क [ल्र्[  गाछ? द 8 आल 







, विस्थापन ' हे 587 


हो ओम हक जा जी पक ४ ह47/56पृष्षि 
(0) ताह्क्षणक' . “. /'.. ४२ 0 :: अ्त/ 66 संधि! 2728 
त्वरण शक आह ; [.]:2| 0. गाडइ/  :] की है दा । 


(७) औसत . , * ४. बे... 7, , “व९/8 सदिश , 
) 'तात्कृणिक. 2. 0] 8 लक !.. +पर(7४ पृषिश 

क्षेप्य॑ गति | रे हे ; 

(8)' अधिकतर ५ 

' ऊंचाई में लगा... | ४:] 

समय गा 

















। न (80ा। 6॥/ कप 
।॥ ॥ | । * १ 28, % का 


॥/॥| '७ 7.28 फंज 2 





() अधिकतम, ऊँचाई: ... |, 













(0) -पैरिष परास,:.. /: सह 27 हर 


वृत्तीय भति . 2. ६ 
(20: कोीर्य , चाएँ 











कस फल ८२2 मे 2:०० आरके जप -> का “तह ए-_त_.«+-_-_“-+“++-+«* तहत. _€««« 3 वीक 
जनज++ जज नत-+-_-ह + कि ऊन 7५-४5 न न + * क> >>. वीकाक 


पविचारणीय विषय 


. किप्ती बरतु द्वार दो बिंदुओं के तीच की पथ-लंबाई सामान्यतया, विस्थापन के परिमाण के बगबर नहीं होती । विस्थाप्रन 
केवल पथ क आत्म बिंदुओं पर निर्भर करता है जबकि पथ-लबाई (जैसाकि नाम से ही स्पष्ट है) वास्तविक पथ पर निर्भर 
करती है । दोनों राशियां तभी बंग़वर होंगी जब बरतु गति मार्ग में अपनी दिशा नहीं बदलती । अन्य दूसरी परिस्थितियों पं 
पथ-लंबाई मिग्थापन के परिगराण गे अधिक झती है । 

2, उपरोवत बिंदु की दुष्टि से वस्तु की औसत चाल किसी दिए सम्रय अंतराल में या तो उसके औसत चेग के परिमाण 
के बग़बंर होंगी या उससे अधिक होगी । दोगों बराबर तब होगी जब पध-लबाई विस्थापन के प्रिमाण के बराबर हो । 


3. रादिश सावीकरण (4.8) तथा (4,840) जक्कों के चुनाव पर निर्भर नहीं करते है । निःसंपह आप उर्हें दो स्वतंत्र अक्षा 
के अनुदिश वियोजित कर सकते | है 

4. एकसमान लगण के लिए शुद्धशतिकी के समीकरण एकसमान वृत्तीय गति में लागू जहीं होते वयोकि इसमें त्वरण करा परिगाण 
ता स्थिर खाता हैं परंतु उसकी दिशा निर्तर बदलती रहती हैं । 





5, यदि किशी वस्तु के दो चाश ए, तथा 9, हों तो उनका परिशाधी वेग ४ 5ए,+ ५, होगा । उपरोबत सूत्र तथा वस्तु 2 के 
सापेक्ष वस्तु का ) के वेग अर्थात्‌: ए,, ८ ए,- ४, के बीच भेद को भलीभोति जानिए | यहा ए,तथा 9, किसी उभयनिष्ठ 
निर्देश तन्त्र के सापक्ष वस्तु को गतियाँ हैं । 


8. वृत्तीय गति में किसी कण का परिणामी त्वरण बृत्त के केंद्र की ओर होता है यदि उसकी चाल एकसमान है । 
7. किसी वस्तु की गति के मार्ग की भार्कृति केबल त्वरण से ही निर्धारित नहीं होती बल्कि वह गाते की प्रारंभिक दशा» 


(प्रारंभिक स्थिति व ग्रारपिक वेग) पर थी निर्भर करती हैं । उदाहरणस्वरूप, एक ही गुहत्वीय त्वरण से गतिमान क्रिसी 
वस्तु का गार्श एक सरल -रैखा भी हो सकता हैं या कोई गरवलय भी, ऐसा प्रारंगिक दशाओं पर निर्भर करेगा । 








अभ्यास 


4.] निम्नलिखित भौतिक णशियों में से बतलाइए कि कौन-सी सदिश हैं और कौन-सी अदिश ! 
आयतन, द्रव्यमान, चाल, त्वर्ण, घनत्व, मोल संख्या, वेग, कोणीय आवृत्ति, विस्थापन, कोणीय , वेग! 
8.2 निम्नांकित सूची में से दो अदिश राशियों को छाँटिए- 
बल, कोणीय संवेग, कार्य, धारा, रैखिक संवेग, विद्युत क्षेत्र, औसत वेग, चुंबकीय आधूर्ण, आपेक्षिक चेग। 
4,939 निनलिखित सूची में से एकमात्र सदिश राशि को छारटिए- 
ताप, दाब, आवेग, समय, शक्ति, पूरी पथ-लंबाई, ऊर्जा, गुरुत्वीय विभव , घर्षण गुणांक, आवेश। 
4.4 कारण सहित बताइए कि अदिश "तथा सदिश राशियों के साथ क्‍या निम्मलिखित बीजगणितीय संक्रियाएँ अर्थपूर्ण हैं? 
(४) दो अदिशों को जोड़ना, (09) एक ही विमाओं के एक सदिश व एक अदिश को जोडुना, (0) एक सदिश को एक 
अदिश से गुणा करना, (0) दो अदिशों का गुणन, (८) दो सदिशों को जोड़ना, [) एक सदिश के घटक को उसी सदिश 
से जोड़ना। 
4,5 निललिखित पें से प्रत्येक कथन को ध्यानपूर्वक पढ़िए और कारण सहित बताइए कि यह सत्य है या असत्य : 
(0) किसी सदिश का परिमाण सदैव एक अदिश होता है, (0) किसी सदिश का प्रत्येक घटक सदैव अदिश होता है, 
(0) किसी कण द्वार चली गई पथ कौ कुल लंबाई सदैव विस्थापन सदिश के परिप्राण के बराबर होती है, (0) किसी कण 
की औसत चाल (पथ तय करने में लगे सम्रय द्वार विभाजित कुल पथ-लंबाई) समय के समान-अंतराल में कण के औसत 
वे! के परिमाण से अधिक या उसके बग़बर होती है । (८) उन तीन सदिशों का योग जो एक सप्रतल्न में नहीं हैं, कभी 
भी शून्य सदिश नहीं होता । 
4,6 निम्नलिखित असमिकाओं को ज्याप्रिति या किसी अन्य विधि द्वारा स्थापना कीजिए 
(9) |&+0| < |8| + |9| 
(0) [8+0| 2 ||8| - [|| 


समतल पे गति 
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(ए) ।&-+%।| < |[8| + |9] 
[) ॥8-#।| 2 ।।8। - |॥।।॥ 
इनमें समिका (समता) का चिह्न कब लापू होता है ? 
4.7 दिया है 8 +9 + ० + 5 0, नीचे दिए गए कथनों में से कौन-सा सही है : 
(७) 8, ०, ० तथा 9 में से प्रत्येक शून्य सदिश है, 
(0) (8 + ०) का परिमाण (9 + 0) के परिषाण के बराबर है, 
(0) & का परिमाण 9, ०७ तथा 6 के परिमाणों के योग से कभी भी अधिक 
नहीं हो सकता, । 
(0) यदि & तथा 6 सरेखीय नहीं हैं तो ७ + ० अवश्य ही & तथा 6 के समतल 
में होगा, और यह & तथा ७ के अनुद्श होगा यदि वे सरेखीय हैं । 
4,8 तीन लड़कियाँ 200 77 त्रिज्या बाली वृत्तीय बर्फीली सतह पर स्केटिंग कर रही 
हैं । वे सतह के किनारे के बिंदु ? से स्केटिंग शुरू करती हैं तथा ?? के व्यासीय 
विपरीत बिंदु ) पर विभिन्‍न पथों से होकर पहुँचती हैं जैसा कि चित्र 4.20 में दिखाया 
गया है । प्रत्येक लड़की के विस्थापन सदिश का परिमाण कितना है ? किस लड़की 
के लिए यह वास्तव में स्केट किए गए पथ की लंबाई के बराबर है । चित्र 4.20 
4,9 कोई साइकिल सवार किसी वृत्तीय पार्क के केंद्र 0 से चलना शुरू करता है तथा पार्क के किनारे ? पर पहुँचता है। पुनः 
बह पार्क की परिधि के अनुदिश साइकिल चलाता हुआ (90 के रास्ते (जैसा चित्र 4,2] में दिखाया गया है) केंद्र पर 


वापस आ जाता है । पार्क की त्रिज्या ] |एा है । यदि पूरे चक्कर में 0 मिनट लगते हों तो साइकिल सवार का (8) 
कुल विस्थापन, (०) औसत वेग, तथा (0) औसत चाल क्‍या होगी? 


? 


चित्र 4.24 


4,0 किसी खुले मैदान में कोई मोटर चालक एक ऐसा रास्ता अपनाता है जो प्रत्येक 500 7 के बाद उसके बाई ओर 60" 
के कोण पर मुड़ जाता है। किसी दिए मोड़ से शुरू होकर मोटर चालक का तीसरे, छठे व आठवें मोड़ पर विस्थापन 
बताइए प्रत्येक स्थिति में मोटर चालक द्वारा इन मोड़ों पर तय की गई कुल पथ-लंबाई के साथ विस्थापन के परिष्राण 
की तुलना कीजिए। 


4, 4 कोई यात्री किसी नए शहर में आया है और वह स्टेशन से किसी सीधी सड़क पर स्थित किसी होटल तक॑ जो 40 |ता7 
दूर है, जाना चाहता है। कोई बेईमान टैक्सी चालक 23 |एा के चक्करदार रास्ते से उसे ले जाता है और 28 प्िनर में 
होटल में पहुँचता है। 


व« 


(४) टैक्सी कौ औसत चाल, और (5) औसत वेग का परिमाण क्‍या होगा? क्‍या वे बराबर हैं? 


4 2 वर्षा का पानी 30 0। 57 की चाल से ऊध्वांधर नीचे गिर रहा है। कोई महिला उत्तर से दक्षिण की ओर ]0 7 87 की 
चाल से साइकिल चला रही है। उसे अपना छाता किस दिशा में रखना चाहिए॥ 





4.3 कोई व्यक्ति स्थिर पानी में 4.0 ॥7/7 की चाल से तैर सकता है । उसे ,0 ]एगा चौड़ी नदी को पार करने में कितना 
समय लगेगा यदि नदी 3.0 |77/ की स्थिर चाल से बह रही हो और वह नदी के बहाव के लंब तैर रहा हो | जब 
' घह नदी के दूसरे किनारे पहुँचता है तो वह मदी के बहाव की ओर कितनी दूर पहुँचेगा? 


4, 4 किसी बंदरगाह में 72 |०7/0 की चाल से हवा चल रही है और बंदरगाह में खड़ी किसी नौका के ऊपर लगा झंडा 
ष- दिशा में लहरा रहा है । यदि बह नौका उत्तर की ओर 5] |द॥/] चाल से गति करना प्रारंभ कर दे तो नौका 
पर लगा झंडा किस दिशा में लहरएगा ? 


4.,5 किसी लंबे हाल की छत 25 ॥7 ऊंची है | वह अधिकतम क्षेतिज दूरी कितनी होगी जिसमें 40 7 5” की चाल से फेंकी 
गई कोई गेंद छत से टकराएं बिना गुजर जाए ? 


4.6 क्विकेट का कोई खिलाड़ी किसी गेंद को १00 पा की अधिकतम क्षैतिज दूरी त्रक फेंक सकता है | वह खिलाड़ी उसी 
गेंद को जमीन से ऊपर कितनी ऊंचाई तक फेंक सकता है ? 


4,7780 ८7 लंबे धागे के एक सिरे पर एक पत्थर बाँधा गया है और इसे किसी एकसमान चाल के साथ किसी क्षैत्रिज वृत्त 
में घुमाया जाता है | यदि पत्थर 25 5 में 4 चक्कर लगाता है तो पत्थर के त्वरण का परिम्ताण और उसकी दिशा क्‍या 
होगी 7 


4,8 कोई बायुथान 900 97 ॥॥7 की एकसमात चाल से उड़ रहा है और .00 [दा त़िज्या का कोई क्षेतिज लूप बनाता 
है । इसके अभिकेंद्र त्ववरण की गुरुत्वीय त्ववण के साथ तुलना कीजिए । 
4.9 नीचे दिए गए कथनों को ध्यानपूर्वक पढ़िए और कारण देकर बताइए कि वे सत्य हैं या असत्य : 
(9) वृत्तीय गति में किसी कण का नेट त्वरण हमेशा वृत्त की त्रिज्या के अनुदिश केंद्र की ओर होता है । 
(0) किस बिंदु पर किसी कण का वेग सदिश सदैव उस बिंदु पर कण के पथ की स्पर्श रेखा के अनुदिश होता है। 
(0) किसी कण का एकसमान वृत्तीय गति में एक चक्र में लिया गया औसत त्वरण सदिश एक शून्य सदिश होता है। 


4,20 किसी कण की स्थिति सदिश निम्नलिखित है ; 


॥+ (3.07 [-2.0/ ]+ 4.05)॥ 

समय ६ सेकंड में है तथा सभी गुणकों के मात्रक इस प्रकार से हैं कि 7 में मीटर में व्यक्त हो जाए । 
(9) कण का तथा ६ निकालिए, 

(0) [5 2.0 5 पर कण के थेग का परिमाण तथा दिशा कितनी होगी ? 


4,2] कोई कण /८ 0 क्षण पर मूल बिंदु से [0]॥5' के वेग से चलना प्रांरभ करता है तथा »(]/ समतल में एकसमान त्वएण 
(8.0 + 2.0 |) पा 52 से गति करता है । " 


(8) किस क्षण कण का /८निर्देशांक 6 7॥ होगा ? इसी समय इसका ॥/-निर्देशांक कितना होगा ? 
(0) इस क्षण कण की चाल कितनी होगी ? 


4.22; व | क्रमश: , व ए-अक्षों के अनुदिश एकांक सदिश हैं । सदिशों [+]तवथा -] का परिमाण तथा दिशा क्‍या 


होगा ? सदिश &52[+3] के [+]व [-] के दिशाओं के अनुदिश घटक निकालिए। [ आप प्राफी विधि का उपयोग 
कर सकते हैं] 
4.28 किसी दिकृस्थान पर एक स्वेच्छ गति के लिए निम्नलिखित संबंधों में से कौग-सा सत्य हे ? 
(9) ४ज + (/2) (९ (6) + २ (£,) 
(0 ४ 0 + (६) - ग५) | (६ - ६) 
(0४ (॥5-5४(0)+& [ 
(0) 7 (] 5 7 (0) + ९ (0) ४+ [/2]) & (0 
(2) 8 ,द +। १ (६) - ४ (६ )| /( ६ - 4) 
यहाँ ' औसत' का आशय सम्रय अंतराल ६, व [, से संबंधित भौतिक राशि के औसत भाक से है । 





4.24 निनलिखित में से प्रत्येक कथन को ध्यानपूर्बक पढ़िए तथ। कारण एवं उदाहरण सहित बताडए कि क्‍या यह सत्य है या 
अप्तत्य : 
अदिश वह ग़शि है जो 
(8) किसी प्रक्रिया में संरक्षित रहती है, 
(9) कभी ऋणात्मक नहीं होती, 
(८) विम्ाहीन होती है, 
(0) किसी स्थान पर एक बिंदु से दूसरे बिंदु के बीच नहीं बदलती, 
(९) उन प्रभी दर्शकों के लिए एक ही मान रखती है चाहे अक्षों से उनके अभिविन्यास घिन-पिन क्यों न हों । 
4 ,25 कोई वायुयान पृथ्वी से 3400 ॥ की ऊंचाई पर उड़ रहा है | यदि पृथ्वी पर किसी अवलोकन बिंदु पर वायुयान की 
]0.0 3 की दूरी की स्थितियां 30 का क्रोण बनाती हैं तो वायुमान की चाल क्‍या होगी ? 


अतिरिक्त अभ्यास 


4,26किसी सदिश में परिमाण व दिशा दोनों होते हैं। क्या दिक्स्थान में इसकी कोई स्थिति होती है? क्या यह समय के साथ 
परिवर्तित हो सकता है। कया दिकृस्थान में भिन्न स्थानों पर दो बराबर सदिशों & व 9 का समान भौतिक प्रभाव अवश्य 
पड़ेगा? अपने उत्तर के समर्थन में उदाहरण दीजिए। 


4,27 किसी सदिश में परिणाम व दिशा दोनों होते हैं। क्या इसका यह अर्थ है कि कोई राशि जिसका परिमाण व दिशा हो, वह 
अवश्य ही सदिश होगी? किसी वस्तु के घूर्णन की व्याख्या घूर्णन-अक्ष कौ दिशा और अक्ष के परित: धूर्णन-कोण द्वाग 
को जा सकतो है। क्‍या इसका यह अर्थ है कि कोई भी घूर्णन एक सदिश है? 


4.28 कया आप निम्नलिखित के साथ कोई सदिश संबद्ध कर सकते हैं : (8) किसी लूप॑ में मोड़ी गई तार को लंबाई, (छ) किमी 
समतल क्षेत्र, (0) किसी गोले के साथ? व्याख्या कीजिए| 


4.29 कोई गोली शैतिज से 30" के कोण पर दागी गई है और वह धरातल पर 3.0 हा दूर गिरती है । इसके प्रक्षेप्य के कोण 
का समायोजन करके क्‍या 8.0 ]णा। दूर स्थित किसी लक्ष्य का भेद किया जा सकता है ? गोली की नालमु्र चाल को 
नियत तथा बायु के प्रतिगेध को नगण्य ग्रानिए । 


4,30 कोई लड़ाकू जहाज ],5 ]एा की ऊंचाई पर 720 ॥7॥/ की चाल से क्षेत्रिज दिशा में उड़ रहा है और किसी बायुयान 
भेदी तोप के ठीक ऊपर से गुजरा है । ऊध्वाधर से तोप कौ नाल का क्या कोण हो जिससे 600 ॥ 5? की चाल 
से दागा गया गोला बायुमान पर वार कर सके । वायुयान के चालक को किस न्यूनतम ऊंचाई पर जहाज को उड़ाना 'चाहिए 
जिससे गोला लाने से बच सके। (65८ ]0 7 97 


4.3] एक साइकिल सवार 27 |४॥/॥ की चाल से साइकिल चला रहा है। जैसे ही सड़क पर वह 80 ॥ त्रिज्या के वृत्तीय 
मोड पर पहुंचता है, वह ब्रेक लगाता है और अपनी चाल को 0,5 77/5 की एकसमान दर से कम कर लेता है। वृत्तीय 
मोड़ पर साइक्रिल सवार के नेट त्वरण का परिमाण और उसकी दिशा निकालिए। 


4.92 (४) सिद्ध कौजिए कि किसी प्रक्षेप्प के /अक्ष तथा उसके वेग के बीच के कोण को समय के फलन के हूप में निम्न 
प्रकार से व्यक्त कर सकते हैं 
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.[4 है प्रतीकों 
(0) सिद्ध कीजिए कि मूल बिंदु से फेंके गए प्रक्षेपप कोण का मान 0 + शा] क हि | होगा। यहाँ प्रयुक्त प्रतीकों के 


अर्थ सामान्य हैं। हू 
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8.] भूमिका 
पिछले अध्याय में हमारा संबंध दिकस्थान में किसी कण की गति का भात्रात्मक 
वर्णन करने से था। हमने देखा कि एकसमान गति में मात्र वेग को संकल्पना कौ 
आवश्यकता थी जबकि असमान गति में त्वरण को अवधारणा की अतिरिक्त 
आवश्यकता पड़ी। अब तक हमने यह प्रश्न नहीं पूछा है कि पिण्डों की गति का 
क्या कारण है ? इस अध्याय में हम अपना ध्यान भौतिकी के इसे मूल प्रश्न पर 
केंद्रित करेंगे। 

आइए, सबसे पहले हम अपने साप्ान्य अनुभवों के आधार पर इस प्रश्न के उत्तर 
का अनुमान 'लगाएँ। विरामावस्था में पड़ी फुटबाल को गति प्रदान करने के लिए 
किसी न किसी को उस पर अवश्य ठोकर मारनी होती है । किसी पत्थर को ऊपर 
की ओर फेंकने के लिए, हमें उसे ऊपर की ओर प्रक्षेपित करना पड़ता है। मंद 
पवन पेड़ की शाखाओं को झुला देती है; प्रबल वायु का झोंका तो भारी पिण्डों 
तक को भी लुढ़का सकता है ! बहती नदी किसी के न खेने पर भी नाव को 
गतिमान कर देती है। स्पष्टत: किसी पिण्ड को बिराम से गति में लाने के लिए 
किसी बाह्य साधन द्वारा बल लगाने की आवश्यकता होती है। इसी प्रकार गति को 
रोकने अथवा मंद करने के लिए भी बाह्य बल की आवश्यकता होती है। किसी 
आनंत तल पर नीचे की ओर लुढ़कती किसी गेंद को उसकी गति की विपरीत 
दिशा में बल लगाकर रोका जा सकता है। 

इन उदाहरणों में, बल का बाह्य साधन (हाथ, वायु, जलधार, आदि) पिण्ड 
के संपर्क में है। परंतु यह सदैव आवश्यक नहीं है। किसी भवन के शिखर से बिना 
अधोमुखी धक्का दिये मुक्त किया गया पत्थर पृथ्वी के एुरुत्वीय 
खिंचाव के कारण त्वरित हो जाता है। कोई छड़ चुंबक लोहे कौ कीलों को दूर 
से ही, अपनी ओर आकर्षित कर लेता है। यह दर्शाता है कि बाह्य साथन ( इन 
उदाहरणों में गुरुत्वीय एवं चुबकीय बल ) एक दूरी से भी किसी पिण्ड पर 
बल लगा सकता है। 

संक्षेप में, किसी रुके हुए पिण्ड को गति प्रदान करने तथा गतिमान पिण्ड को 
रोकने के लिए बल की आवश्यकता होती है, तथा इस बल को प्रदान करने के 
लिए किसी बाह्य साधन कौ आवश्यकता होती है। यह बाह्य साधन उस पिण्ड के 
संपर्क में भी हो सकता है, और नहीं भी। 


यहाँ तक तो संब सही है। परंतु तब क्या होता है जब कोई पिण्ड एकसमान 


- गति से चलता है (उदाहरण के लिए, बर्फ के ध्ैत्तिज फर्श पर एकसमान चाल 


गति के नियम 
0000॥0:5:8%५4%8॥:/78१॥7७/2४४/००४४४१८//88500४/08८::८ट:52%26; 


ध्ख प्यार [४ 


से सीधी रेखा में गतिमान कोई स्केटर) ? क्‍या किसी' पिण्ड की 


कप गति बनाए रखने के लिए कोई बाह्य बल आवश्यक 
रै 
8.2 अरस्तू की भ्रापकत्ता 
उपरोक्त प्रश्न सरल प्रतीत होता है। तथापि इसका उत्तर देने में 
कई युग लग गए थे। वस्तुत: सत्रहवीं शताब्दी में गैलीलियो द्वारा 
दिए गए इस प्रश्न का सही उत्तर न्यूटनी यांत्रिकी का आधार बना 
जिसने आधुनिक विज्ञान के जन्म का संकेत दिया । 

महान ग्रीक विचारक, अरस्तू (384 ई.पू. - 322 ईं.पू.) ने 
यह विचार रखा कि यदि कोई पिण्ड गतिमान है, तो उसे उसी 
अवस्था में बनाए रखने के लिए कोई न कोई बाह्य साधन अवश्य 
चाहिए। उदाहरण के लिए, इस विचार के अनुसार किसी धनुष 
से छोड़ा गया तीर उड़ता रहता है, क्योंकि तीर के पीछे की वाद्ु 
उसे धकेलती रहती है । यह अरस्तू द्वात विकसित विश्व में पिण्डों 
की गतियों से संबंधित विचारों के विस्तृत ढाचे का एक भाग था। 
गति के विषय में अरस्तू के अधिकांश विचार अब गलत माने 
जाते हैं, और उनकी अब चिंता करने की आवश्यकता नहीं है। 
अपने काम के लिए हम यहाँ अरस्तू के गति के नियम को इस 
प्रकार लिख सकते हैं : किसी पिण्ड को गतिशील रखने के 
. लिए बाह्य बल की आवश्यकता होती है। 

जैसा कि हम आगे देखेंगे, अरस्तू का गति का नियम दोषयुक्त 
है। तथापि, यह एक स्वाभाविक विचार है, जो कोई भी व्यक्ति 
अपने सामान्य अनुभवों से रख सकता है। अपनी सामान्य खिलौना 
कार (अवेद्युत) से फर्श पर खेलती छोटी बालिका भी अपने अंतर्ज्ञात 
से यह जानती है कि कार को चलती रखने के लिए उस पर बंधी 
डोरी का स्थायी रूप से कुछ बल लगाकर बराबर खींचना होगा | 
यदि वह डोरी को छोड़ देती है तो कुछ क्षण बाद कार रुक जाती 
है। अधिकांश स्थलीय गतियों में यही सामान्य अनुभव होता है। 
पिण्डों को गतिशील बनाए रखने के लिए बाह्य बलों की आवश्यकता 
प्रतीत होती है। स्वतंत्र छोड़ देने पर सभी वस्तुएं अंततः रुक जाती हैं। 

फिर अस्स्तू के तर्क में क्या दोष है ? इसका उत्तर है : गतिशील 
खिलौना कार इसलिए रुक जाती है कि फर्श द्वार कार पर लगने 
वाला बाह्य घर्षण बल इसकी गति का विरोध करता है। इस बल 
को निष्फल करने के लिए बालिका को कार पर गति की दिशा 
में बाह्य बल लगाना पड़ता है। जब कार एकसमान गति में होती 
है तब उस पर कोई नेट बाह्य बल कार्य नहीं करता; बालिका 
द्वाे लगाया गया बल फर्श के बल (घर्षण बल) को निरस्त कर 
देता है। इसका उपप्रमेय है ; यदि कोई घर्षण न हो, तो बालिका 
को खिलोना कार की एकसमान गति बनाए रखने के लिए, कोई 
भी बल लगाने की आवश्यकता नहीं पड़ती | 

प्रकृति में सदेव ही विरोधी घर्षण बल (ठोसों के बीच) अथवा, 
श्यान बल (तरलों के बीच) आदि उपस्थित रहते हैं । यह उन 
व्यावहारिक अनुभवों से स्पष्ट है जिनके अनुसार वस्तुओं में 
एकसमान गति बनाए रखने के लिए घ॒र्षण बलों को निष्फल करने 
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हेतु बाह्य साथनों द्वार बल लगाना आवश्यक होता है। अब हम 
समझ सकते हैं कि असरस्तू से त्रुटि कहां हुईं। उसने अपने इस 
व्यावहारिक अनुभव को एक मौलिक तर्क का रूप दिया । गति 
तथा बलों के लिए प्रकृति के यथार्थ नियम को जानने के लिए 
हमें एक ऐसे आदर्श संसार की कल्पना करनी होगी जिसमें बिता 
किसी विशेधी घर्षण बल लगे एकसमान गति का निष्पादन होता 
है। यही गैलीलियो ने किया था। 
8.3 जड़त्व का नियम 
गैलीलियो ने वस्तुओं को गति का अध्ययन एक आनत समतल 
पर किया था। किसी (3) आनत समतल पर नीचे की ओर गतिमान 
वस्तुएं त्वरित होती हैं जबकि (॥) तल पर ऊपर की ओर जाने 
वाली वस्तुओं में मंदन होता है। क्षेतिज समतल पर गति 
(॥॥) इन दोनों के बीच की स्थिति है। गेलीलियो ने यह निष्कर्ष 
निकाला कि किसी घर्षण रहित क्षेतिज समतल पर गतिशील किसी 
वस्तु में न तो त्वरण होना चाहिए और न ही मंदन, अर्थात्‌ इसे 
एकसमान वेग से गति करनी चाहिए (चित्र 5,] (2))। 
गैलीलियो के एक अन्य प्रयोग जिसमें उन्होंने द्विआाचनत समतल 
का उपयोग किया, से भी यही निष्कर्ष निकलता है। एक आनत 
समतल पर विरामावस्था से छोड़ी गई गेंद नीचे लुढ़कती है और 
दूसरे आनत समतल पर ऊपर चढ़ती है। यदि दोनों आनत समतलों 
के पृष्ठ अधिक रुक्ष नहीं हैं तो गेंद की अंतिम ऊंचाई उसकी 


' आरंभिक ऊंचाई के लगभग समान (कुछ कप, परंतु अधिक कभी 


नहीं) होती है। आदर्श स्थिति में, जब घ॒र्षण बल पूर्णतः विलुप्त 
कर दिया जाता है, तब गेंद की अंतिम ऊंचाई उसकी आरंभिक 
ऊंचाई के समान होनी चाहिए। 





() (॥) ((॥) 
चित्र 5.4 (६) 


अब यदि दूसरे समतल के ढाल को घटाकर प्रयोग को दोहराएं, 
तो फिर भी गेंद उसी ऊंचाई तक पहुंचेगी, परंतु ऐसा करने पर 
वह अधिक दूरी चलेगी। सीमान्त स्थिति में, जब दूसरे समतल 
का ढाल शून्य है (अर्थात्‌ वह क्षेतिज समतल है) तब गेंद अनन्त 
दूरी तक चलती है। दूसरे शब्दों में इसकी गति कभी नहीं रुकेगी । 
निःसंदेह यह एक आदर्श स्थिति है (चित्र 5.] (0))। व्यवहार 
में गेंद क्षेतिज समतल पर एक परिमित दूरी तक चलने के बाद 
बाह्य विरोधी घर्षण बल जिसे पूर्ण रूप से विलुप्त नहीं किया जा 
सकता, के कारण विराम में आ जाती है। तथापि निष्कर्ष स्पष्ट 
है : यदि घर्षण न होता तो गेंद क्षेतिज समतल पर एकसमान वेग 
से निरंतर चलती रहती। ' 
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चित्र 5.2 (9) द्विआानत सपतल पर गति के प्रेक्षणों से गेलीलियो 
ने जड़त्व का नियम अनुमानित किया । 


इस प्रकार गेलीलियो को गति के संबंध में एक नई अंत्तर्दृष्टि 
प्राप्त हुई, जो अरस्तू तथा उनके अनुयायिओं को समझ में नहीं 
आई । गतिकी में विशामावस्था तथा एकसमान रैखिक गति को 
अवस्था (अर्थात्‌ एकसमान बेग से गति) तुल्य होती हैं। दोनों ही 
प्रकरणों में पिण्ड पर कोई नेट बल नहीं लगता। यह सोचना त्रुटिपूर्ण 
है कि किसी पिण्ड को एकसमान गति के लिए उस पर कोई 


में तब तक कोई परिवर्तन नहीं करता जब तक कोई बाह्य बल 
उसे ऐसा करने के लिए विवश नहीं करता। 
8.4 न्यूटन का गति का प्रथम नियम 
गेलीलियो की सरल परंतु क्रांतिकारी धारणाओं ने अरस्तू की 
यांत्रिकी को पूर्णतया नकार दिया। अब एक नई यांत्रिकी का विकास 
किया जाना था। विशिष्ट रूप से , इस कार्य को सर आइजक न्यूटन 
ने जिन्हें सभी युगों का महानतम वैज्ञानिक माना जाता है, लगभग 
अकेले ही संपन्न किया। 
न्यूटन ने गेलीलियो कौ धारणाओं के आधार पर गति के 
तीन नियमों जो उनके नाम से जाने जाते हैं, के रूप में एक यांत्रिकी 
की आधारशिला रखी। गैलीलियो का जड्त्व का नियम उसका . 
आरंभ बिंदु था जिसका न्यूटन ने गति के' प्रथम नियम' के रूप 
पें संरूपण किया ; 
“प्रत्येक पिणएड तब तक अपनी' विरामावस्था अथवा 
सरल रेखा में एकसमान गति की अवस्था में रहता हैं 
जब तक कोई बाह्य बल उसे अन्यधा व्यवहार करने 
के लिए विवश नहीं करता।” 


|| भारतीय विज्ञान में यति संबंधी धारणाएँ 


प्राचीन भारतीय घिचारकों ने भी गति संबंधी धारणाओं की शक विस्तृत प्रणाली विकसित कर ली थी | बल जो गति का कारण है, भिन्‍न 
प्रकार का माना गया ; सतत दाब के कारण बल (जिसे नोदन कहा गया) जैसे जल-यान्ना करते पाल-यानों पर लगने वाला पवन का बल; 
सं" (अभिघात) जो कुम्भकार द्वाए चाक को छड्ढ से घुपाने पर लगता है; सरल रेखिंक गति (वंग) के लिए अथवा प्रत्यास्थ पिण्डों पं 
आकृति के प्रत्यागयन की दोर्घस्थायी प्रवृत्ति (संस्कार); डोरी, छह आदि मे संचारित बल। गति के “'वैज्ञेषिका' सिद्धांत में वेगों कौ संकल्पना 
कदाचित जड॒त्व की संकल्पना के समीपस्थ है । वेग, सरल रेखा में चलने की प्रवृत्ति का विरोध संपर्क में आने वाली वस्तुओं जिनमें वायुप्रण्डर 
शी शाशिल ईं, के द्वारा होता हैँ ऐसा गाना गया । यह घर्षण था वायु-प्रतिरोध के चिचार के संगान विचार हैं | उनका यह आनुमान सही 
था कि फ्ण्डों की विभिन्‍न प्रकार की गतियां (स्थार्गातरीय, घृर्णी तथा कंपन) उस पिण्ड के अवयवी कणों कौ केवल स्थानांतरीय गति के 


कारण ही उत्पन्न होती है | पवन में गिस्त्ती किसी पत्ती की कुल पिलाकर अधोपुखी गति (पतन) हो सकती ऐ ओर साथ ही उसमें घृर्णी , 


तथा कंपन गति (भ्रगण, स्पंदन) भी हो सकती है, परंतु किसी क्षण उस पत्ती के प्रत्येक कण में केबल एक निश्चित (लघु) विस्थापन होता 
है । गति की गाप तथा लंबाई एवं समय के मांत्रकों के विषय में भारतीय चिन्तन में यथेष्ट बल दिया गया । यह ज्ञात था कि दिक्स्थान में 
किसी कण की स्थिति को उस्रकी तीन अक्षों से दूरियां मापकर निर्दिष्ट किया जा सकता था । भास्कर (50] ई.) ने तात्षणिक गति (वात्कालिकी 
गति) को अवधारणा प्रस्तावित की जिससे अवकल गणित्त के प्रयोग द्वारा तात्क्षणक वेग कौ आधुनिक संकल्पना का पूर्वज्ञान हुआ । तरंग 
तथा धाय (जल की) के बीच अंतर को भली-भाति समझा जा चुका था; धाग गुरुत्व तथा तरलता के अंतर्गत जल कणों कौ गति है जबकि 
तरंग जल कणों के कंपन के संचरण का परिणाम हैँ । 





नेट बल लगाना आवश्यक हे। किसी पिण्ड को एकसमान गति 
पें बनाए रखने के लिए हमें घर्षण बल को निष्फल करने के लिए 
एक बाह्य बल लगाने की आवश्यकता होती है ताकि पिण्ड पर 
लगे दोनों बाह्य बलों का नेट बाह्य बल शून्य हो जाए। 


सारांश में, यद्‌ नेट बाह्य बल शून्य है तो विराम अवस्था में 
रह रहा पिण्ड विश्मावस्था में ही रहता है और गतिशील पिण्ड 
निरंतर एकसमान वेग से गतिशील रहता है। वस्तु के इस गुण को 
जड़त्व कहते हैं। जड़त्व से तात्पर्य है “परिवर्तन के प्रति प्रतिरोध ”। 
कोई पिण्ड अपनी विशमावस्था अथवा एकसमान गति को अवस्था 


अब विरामावस्था अथवा एकसमान रैखिक गति दोनों ही में " शून्य 
त्वरण ” सप्राविष्ट है। अतः गति के प्रथप नियम को, सरल शब्दों 
में, इस प्रकार भी व्यक्त किया जा सकता है : 

यदि किसी पिण्ड पर लगने वाला नेट बाह्य बल शून्य है, तो 
उसका त्करण शून्य होता है। शून्येतर त्वरण केवल तभी हो 
सकता है जब पिण्ड पर कोई नेट बाह्य बल लगता हो। 
व्यवहार में इस नियम के अनुप्रयोग से हमें दो प्रकार कौ स्थितियों 
से सामना करना होता है। कुछ उदाहरणों में तो हम यह जानते 
हैं कि वस्तु पर नेट बाह्य बल शून्य होता है। उसमें हम यह निष्कर्ष 
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धर. गेलिली (564-642 ) 


आराश विदु था । 





इटली के पीसा नामक शहर में [564 ई. में जन्मे गैलोलियो गेलिली लगभग चार शताब्दी पूर्व यूरोप में हुई वैज्ञानिक 
क्रांति के सूत्रधार थे । उन्होंने त्ववरण की संकल्पना की । पिण्डों की आगत समतलों पर गति अश्ववा मुक्त रूप से गिरते 
पिण्डों की गतियो के प्रयोगों द्वारा उन्होंने अरस्तू कौ धारणा कि किसी पिण्ड को गतिमान रखने के लिए किसी वल 
की आवश्यकता होती है तथा भारी पिण्ड हल्के पिण्डों की तुलना में गुरुत्त बल के प्रभाव में तोब्रतर गति से एिरते 
हैं, का खंडन किया । इस प्रकार, उन्होंने जड़त्व के नियम की खोज की जो आइजक न्यूटन के युगांतरीय कार्य क्रा 


गैलीलियो के खगोलिकी के क्षेत्र में आविष्कार भी उतने ही क्रांतिकारी थै। |609 ई. में उन्होंने अपना दूरदर्शी 
(जिसकी खोज पहले हॉलैण्ड में हुई थी) स्वयं बनाया तथा उसका उपयोग उन्होंने अपने कई चौंकाने बाले प्रेक्षणों : 


चंद्रमा के पृष्ठ पर पर्वत तथा गर्त; सूर्य पर काले धब्बे; बृहस्पति के उपप्रह' तथा शुक्र की कलाओं के लिए किया | 
उन्होंने यह निष्कर्ष निकाला कि आकाशगंगा अपनी ज्योत्ति नंगी आंखों से न दिखाई दे सकने चाले आसंख्य तारों से प्राप्त करती है । अपने 
वैज्ञानिक तर्क की अति उत्तप रचना “डायलॉग आन दि टू चीफ वर्ल्ड सिस्टमूस” में गैलीलियो ने कॉपरनिकस द्वाग़ प्रस्तावित सौर परिवार 
के “सूर्य केंद्रीय सिद्धांत” का समर्थन किया और अंततः इसी सिद्धांत को सार्वजनिक मान्यता प्राप्त हुई । | 
गैलीलियो के साथ ही वैज्ञानिक जांच (खोजबीन) की विधि में एक मोड़ आया । अब विज्ञान मात्र प्रकृति का प्रेक्षण तथा उन प्रेक्षणों 
के आधार पर तारिक अनुमान लगाना ही नहीं रह गया था । अब विज्ञान से तात्पर्य नई-नई युक्तियां बनाकर प्रयोगों द्वारा सिद्धांतों को प्रतिपादित 
अथवा त्तिरस्कृत करना बन गया था । विज्ञान का अर्थ भौतिक राशियों की गाप और उनके बीच गणितीय संबंधों कौ खोज बन गया था । 
उनकी इसी विलक्षण योयता के कारण ही गैलीलियो का आधुनिक विज्ञान का जनक माना जाता हैं । 


निकाल सकते हैं कि वस्तु का त्वरण शून्य है। उदाहरण के लिए, 
अंतरा तारकीय आकाश में सभी गुरुत्वीय वस्तुओं से बहुत दूर किसी 
अंतरिक्षयान, जिसके सभी राकेट बंद किए जा चुके हों, पर कोई 
नेट बाह्य बल कार्यरत नहीं होता। गति के प्रथम नियम के अनुसार 
इसका त्वरण शून्य होना चाहिए। यदि यह गति में है, तो इसे एकसमान 
वेग से गतिशील रहना चाहिए। 


तथापि, बहुधा हमें आरम्भ में सभी बलों का ज्ञान नहीं होता । 
उस अवस्था में, यदि हमें यह ज्ञात हो कि कोई वस्तु अत्वरित 
है (अर्थात्‌ बह वस्तु या तो बिरामावस्था में है अथवा एकसमान 
रैखिक गति में है) तब हम गति के प्रथम नियम के आधार पर 
यह निष्कर्ष निकाल सकते हैं कि उस वस्तु पर नेट बाह्य 'बल 
शून्य होना चाहिए गुरुत्व हर स्थान पर है। विशेष रूप से, पार्थिव 
परिघटनाओं में, पृथ्वी पर स्थित सभी वस्तुएं पृथ्वी के 
गुरुत्वाकर्षण का अनुभव करती हैं। साथ ही, गतिशील वस्तुएं सदैव 
ही घर्षण बल, श्यान कर्षण आदि का अनुभव करती हैं | तब यदि 
पृथ्वी पर स्थित कोई वस्तु विरामावस्था अथवा एकसमान रैखिक 
गति में हो, तब ऐसा होने का कारण यह नहीं है कि उस पर कोई 
बल कार्यरत नहीं है, बरन्‌ उस पर कार्यरत विभिन्‍न बाह्य बल 
एक दूसरे को निरस्त करके सभी बलों के योग को 'शून्य नेट 
बाह्य बल' बनाते हैं। 


अब मेज पर विशञम अवस्था में रखी एक पुस्तक पर विचार 
करते हैं (चित्र 5.2(9))। इस पुस्तक पर दो बाह्य बल कार्यरत 
हैं ; गुरुत्वीय बल (अर्थात्‌ पुस्तक का भार ५/) नीचे की दिशा 
में कार्यरत है तथा मेज द्वारा पुस्तक पर ऊपर की दिशा में 
अभिलंब बल ;२ कार्यरत है। 7? स्वयं समायोजित होने वाला बल 
है। यह ऊपर वर्णित दूसरी प्रकार की स्थिति का उदाहरण है। 
बलों के बारे में तो पूर्ण ज्ञान नहीं है परंतु गति की अवस्था ज्ञात 
है। हम पुस्तक को विशम की स्थिति में देखते हैं। अतः गति के 





प्रथम नियम के आधार पर हम यह निष्कर्ष निकाल सकते हैं कि 
7? का परिमाण ७ के परिमाण के समान है। हमारा प्रायः इस 
प्रकथन से समागम होता है ; "चूंकि |/> 7२, बल एक दूसरे 
को निरस्त करते हैं, इसीलिए पुस्तक विराम की स्थिति में है"! 
यह विवेक के विपरीत है। सही प्रकथन यह होना चाहिए; “चूंकि 
पुस्तक विराम में दिखाई देती है”; गति के प्रथम नियम के 
अनुसार इस पर नेट बाहय बल शून्य होना चाहिए। इसका तात्पर्य 
है कि अभिलंब 7 पुस्तक के भार |/ के समान तथा विपरीत 


, होना चाहिए। 





चित्र 5.2 (०) मेज पर विराम में रखी पुस्तक तथा (9) एकसमान 
वेग से गतिमान कार, इन दोनों ही प्रकरणों में नेट बाह्य 
बल शून्य है । 


अब हम एक कार की गति पर विचार करते हैं जिसमें वह 


कार विराम से गति आरंभ करके अपनी चाल में वृद्धि करती है 


और फिर चिकनी सीधी सड॒क पर पहुंचकर एकसमान वेग से 
गति करती है (चित्र 5.2 [0))। जब यह विराम में होती है तब 
उस पर कोई नेट बल नहीं होता। चाल में वृद्धि के समय इसमें 
त्वरण होता है। ऐसा नेट बाह्य बल के कारण होना चाहिए। ध्यान 
दें, यह एक बाह्य बल ही होना चाहिए। कार के त््वरण के लिए 
किसी भी आंतरिक बल को उत्तरदायी नहीं माना जा सकता। 
सुनने में यह अद्भुत लग सकता है, परंतु यह सत्य है। सड़क के 
अनुदिश विचारणीय बल घर्षण बल ही है। सब बातों पर विचार 


94' 


करने के उपगंत यही निष्कर्ष निकलता है कि कार की गति में 


त्वरण का कारण घर्षण बल ही है (घर्षण के विषय में आप 
अनुभाग 5.9 में पढेंगे)। जब कार एक समान वेग से गति करती 
है तब उस पर कोई .नेट बाह्य बल नहीं होता । 

गति के प्रथम नियम में निहित जड़त्व का गुण बहुत-सी 
स्थितियों में प्रत्यक्ष दिखाई पड़ता है। मान लीजिए हम किसी 
रुकी हुई बस में असावधानी से खड़े हैं और यकायक ड्राइवर 
बस को चला देता है। हम झटके के साथ पीछे की ओर गिर 
पड़ते हैं। क्‍यों ? हमारे पैर बस के फर्श को स्पर्श कर रहे होते 
हैं। यदि घर्षण न होता, तो हम वहीं रहते जहां पहले थे जबकि 
हमारे पेरों के नीचे बस का फर्श केवल आगे की दिशा में 
सरकता और बस का पीछे का भाग हमसे आकर टकराता। परंतु 
सौभाग्यवश, हमारे पैर और फर्श के बीच कुछ घ॒र्षण होता है। 
यदि बस की पिक-अप अति आकस्मिक नहीं है, अर्थात्‌ त्वरण 
साधारण है तो घर्षण बल हमारे पैरों को बस के साथ त्वरित करने 
के लिए पर्याप्त होगा। परंतु वस्तुतः हमाय शरीर एक दृढ़ पिण्ड 
नहीं है। इसमें विरूपण हो सकता है, अर्थात्‌ इसके विभिन्‍न भागों 
के बीच आपेक्ष विस्थापन संभव है । इसका तात्पर्य यह हुआ कि 
जब हमारे पैर बस के साथ आगे बढते हैं, तो शरीर का शेष भाग 
जड़॒त्व के कारण वहीं रहता है। इसीलिए, बस के आपेक्ष हम 
पीछे कौ ओर फेंक दिए जाते हैं। जैसे ही यह घटना घटती है, 
शरीर के शेष भागों पर पेशीय बल (पैरों के हारा) कार्य करने 
लगते हैं, जो शरीर के शेष भाग को पैरों के साथ गति कराते हैं। 
इसी प्रकार की घटना तीव्र गति से चलती बस के यकायक 
रुकने पर घटती है। हमारे पैर घर्षण के कारण रुक जाते हैं 
क्योंकि घर्षण बल पैरों तथा बस के फर्श के बीच आपेक्ष गति 
नहीं होने देता। परंतु शरीर का शेष भाग, जड़त्व के कारण, आगे 


की ओर गति करता रहता है। परिणामस्वरूप हम आगे की ओर ' 


फेंक दिए जाते हैं। प्रत्यानयनी पेशीय बलों के कार्यरत होने के 
कारण शरीर विराम अवस्था में आ जाती है। 


> उदाहरण 5.7 कोई अंतरिक्षयात्री अंतरतारकीय आकाश 
में 00 ॥ ४४ की एकसमान दर से त्वरित अपने 
अंतरिक्षयान से दुर्घटनावश बाहर फेंक दिया जाता है । जिस 
क्षण अंतरिक्षयात्री अंतरिक्षयान से बाहर आ जाता है, उसके 


तुरंत पश्चात्‌ अंतरिक्षयात्री का त्वरण क्या हैं ? (मान 
लीजिए कि यात्री पर गुरुत्वाकर्षण बल आरगेपित करने के 
लिए उसके निकट कोई ताश नहीं है)। 





हल जिस क्षण वह यात्री यान से बाहर आता है, उसी क्षण से 
अंतरिक्षयात्री पर कोई बाह्य बल कार्यरत नहीं रहता क्योंकि हमने 
यह माना है कि यात्री पर गुरुत्वाकर्षण बल आरोपित करने के 
लिए उसके निकट कोई ताय नहीं हैं तथा अंतरिक्ष यान छोटा होने के 
कारण इसके द्वारा यात्री पर लग रहा गुरुत्वाकर्षण बल उपेक्षणीय 
है। गति के प्रथम नियम के अनुसार अंतरिक्षयात्री का त्वरण 
शून्य है। अं 
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8.6 न्यूटन क्रा गति का द्वितीय नियम 


गति का प्रथम नियम उस साधारण प्रकरण से संबंध रखता हे 
जिसमें किसी पिण्ड पर नेट बाह्य बल शून्य है। गति का द्वितीय 
नियम उन ज््यापक स्थितियों से संबंध रखता है, जिनमें पिण्ड पर 
कोई नेट बाह्य बल लग रहा हो। यह नियम नेट बाह्य बल और 
पिण्ड के त्वरण में संबंध दर्शाता है। 

पंबेग 

किसी पिण्ड के संवेग को उसकी संहति 7 तथा वेग ए के 
गुणनफल द्वारा पारिभाषित किया जाता है। इसे क द्वाण निर्दिष्ट 
किया जाता है : 

ए ८5॥ग779 (5.) 
स्पष्ट रूप से संवेग एक सदिश राशि है। दैनिक जीवन के 
निम्नलिखित साधारण अनुभवों में पिण्डों की गतियों पर बलों के 
प्रभाव पर विचार करते समय हमें संवेग के महत्त्व का पता 
चलता है। 

* मान लीजिए एक कम भार का वाहन (जैसे छोटी कार) तथा 
एक अधिक भार का वाहन (जैसे सामान से लदा ट्रक) दोनों 
ही किसी क्षेतिज सड़क पर खड़े हैं। हम सभी भलीभांति 
जानते हैं कि समान समय अंतराल में दोनों वाहनों को समान 
चाल से गति कराने में कार की तुलना में ट्रक को धकेलने 
के लिए अपेक्षाकृत अधिक बल की आवश्यकता होती है। 
इसी प्रकार, यदि एक हलका पिण्ड तथा एक भारी पिण्ड 
दोनों समान चाल से गतिमान हैं, तो समान समय अंतराल में 
दोनों पिण्डों को रोकने में हलके पिण्ड को तुलना में भारी 
पिण्ड में अपेक्षाकृत अधिक परिमाण के विरोधी बल की 
आवश्यकता होती है ! 

यदि दो पत्थर, एक हलका तथा दूसरा भारी, एक ही भवन 
के शिखर से गिराए जाते हैं, तो धरती पर खड़े किसी व्यक्ति 
के लिए भारी पत्थर की तुलना में हलके पत्थर को लपकना 
आसान होता है। इस प्रकार किसी पिण्ड की संहति एक 
महत्त्वपूर्ण प्राचल है जो गति पर बल के प्रभाव को निर्धारित 
करता है। 

विचार करने योग्य एक अन्य महत्त्वपूर्ण प्राचल है-. चाल | 
बंदूक से छोड़ी गई कोई गोली रुकने से पूर्व मानव ऊतक 
को आसानी से बेध सकती है, फलस्वरूप दुर्घटना हो जाती 
है। यदि 'उसी गोली को साधारण चाल से फेंके तो अधिक 
क्षति नहीं होती। अत; किसी दी गई संहति के लिए यदि चाल 
अधिक हो तो उसे एक निश्चित समय अंतराल में रोकने के . 
लिए अधिक परिभाण के विशेधी बल की आवश्यकता होती 
है। साथ-साथ लेने पर, संहति और वेग का गुणनफल, अर्थात 
संवेग, प्रत्यक्ष रूप से गति का एक प्रासंगिक चर है। यदि 
अधिक संबेग परिवर्तन की आवश्यकता है तो लगाने के लिए 
अधिक परिमाण के बल की आवश्यकता होगी। 

क्रिकेट का कोई अभ्यस्त खिलाड़ी तीब्र गति से आती गेंद को 
एक नौसिखिया खिलाड़ी की तुलना में कहीं अधिक आसानी 


गति के नियप्र गशाग्लव्त्यास्पणा 
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से लपक लेता है जबकि नौसिखिया खिलाड़ी उसी गेंद को उदाहरणों में, संवेग 


लपकने में हाथों में चोट खा लेता है। इसका एक कारण यह 
है कि अभ्यस्त खिलाड़ी, अपने हाथों से गेंद को लपक कर, 
उसे रोकने में अधिक समय लगाता है। आपने ध्यान दिया 
होगा कि अभ्यस्त खिलाड़ी गेंद को लपकने को क्रिया में 
अपने हाथों को पीछे की ओर खींचता है (चित्र 5.3)। जबकि 
नौसिखिया खिलाडी अपने हाथों को स्थिर रखता है तथा गेंद 
को लगभग तत्क्षण ही लपकने का प्रयास करता है। गेंद को 
तत्क्षण रोकने के लिए' उसे अपेक्षाकृत काफी अधिक बल 
लगाना पड़ता है फलस्वरूप उसके हाथों में चोट ला जाती है। 
इससे निष्कर्ष निकलंता है ; बल केवल संवेग परिवर्तन पर ही 
निर्भर नहीं करता, वह इस बात पर भी निर्भर करता है कि 
कितनी तीव्रता से यह परिवर्तन किया जाता है। समान संनेग परिवर्तन 
यदि अपेक्षाकृत कम समय में किया जाता है, तो अपेक्षाकृत 
अधिक बल लगाने की आवश्यकता होती है । संक्षेप में, संवेग 
परिवर्तन की दर अधिक है, तो बल अधिक होता है । 





चित्र 5.3 बल केवल सवेग परिवर्तन पर ही निर्भर नहीं करता, वरन्‌» 


वह इस बात पर भी निर्भर करता है कि यह परिवर्तन कितनी 
तीव्रता से किया जाता है / एक अभ्यस्त खिलाड़ी गेंद 
लपकते प्तमय अपने हाथों को पीछे की ओर खींचता है 
जिससे गेंद को शेकने में अधिक समय लगता है, जिसके 
लिए अपेक्षाकृत कम बल की आवश्यकता होती है । 


*« एक अत्यंत महत्त्वपूर्ण प्रेक्षण इस तथ्य की पुष्टि. करता है कि 
संहति तथा वेग का गुणनफल (अर्थात्‌ संवेग) ही गति पर 
बल के प्रभाव का मूल है। मान लीजिए, विभिन्‍न संहतियों के 
दो पिण्डों, जो आरंभ में विराम में हैं, पर कोई निश्चित बल 
एक निश्चित समय अंतराल के लिए लगाया जाता है। हलका 
पिण्ड, अपेक्षानुसार, भारी पिण्ड की तुलना में अधिक चाल 
ग्रहण कर लेता है। परंतु, समय अंतराल के अंत में, प्रेक्षण यह 
दर्शाते हैं कि, प्रत्येक पिण्ड समान संवेग उपार्जित करता है। 
इस प्रकार, समान समय के लिए लगाया गया समान बल 
विभिन्‍न पिण्डों में समान संवेग परिवर्तन करता है। यह 
गति के द्वितीय नियम का प्रामाणिक मार्गदर्शक सिद्धांत है। 

. * पिछले प्रेक्षणों में संवेग का सदिश चरित्र अर्थपूर्ण नहीं रहा है। 


अब तक के उदाहरणों में, संवेग परिवर्तन तथा संवेग समान्तर 
दिशाओं में हैं। परंतु सदैव ऐसा नहीं होता। मान लीजिए, किसी 
डोरी द्वारा एक यत्थर को क्षेतिज समतल में एकसमाम चाल 
से घुमाया जाता है | इसमें संवेग का परिमाण स्थिर रहता है, 
परंतु इसकी दिशा निरन्तर परिवर्तित होती है (चित्र 5.4)। 
संत्रेम सदिश में यह परिवर्तन करने के लिए बल की 
आवश्यकता होती है। यह बल डोरी से होकर पत्थर को हमारे 
हाथों द्वारा प्रदान किया जाता है। अनुभवों से यह संकेत मिलता 
है कि यदि पत्थर को अपेक्षाकृत अधिक चाल तथा/अथवा 
छोटी त्रिज्या के वृत्त में घुमाया जाए तो हमारे हाथों द्वारा 
अधिक बल लगाने की आवश्यकता होती है। यह 
अधिक त्वरण अथवा संबेग सदिश में तुल्यांकी अधिक 
परिवर्तन के तदनुरूपी होता है। इससे यह संकेत मिलता है कि 
का में अधिक परिवर्तन के लिए अधिक बल लगाना 
ता हे। 





चित्र 5,4 संवेय का परिमाण स्थिर रहने पर भी सबेग की दिशा में 
परिवर्तन के लिए बल आवश्यक हैं । इसका अनुभव हम 
डोरी द्वारा किसी पत्थर को एकसमान चाल से वृत्त में 
घुमाकर कर सकते हैं । 


ये गुणात्मक प्रेक्षण हमें गति के द्वितीय नियम की ओर ले जाते 
हैं, जिसे न्यूटन ने इस प्रकार व्यक्त किया था ! 
किसी पिण्ड के सवेग परिवर्तन की दर आरोपित बल के 
अबुक्रमानुषाती होती है तथा उत्ती दिशा में होती है! जिस 
दिशा में बल कार्य करता है। 
इस प्रकार यदि % संहति के किसी पिण्ड पर कोई बल छः समय 
अंतराल &# तक लगाने पर उस पिण्ड के वेग में ए से ए+6५४ 
का परिवर्तन हो जाता है, अर्थात्‌ पिण्ड के प्रारंभिक संवेग ग्राए 
में (हा) का परिवर्तन हो जाता है। तब गति के द्वितीय 
नियम के अनुसार 


छा ०८ ता अर्थात्‌ #+ | + 


कै 


रे 8 
यहाँ # आनुपातिकता स्थिरांंक है। यदि ॥/ -30, पद हा ; 
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६ के आपेक्ष ७ का अवकलज अथवा अवकल गुणांक बन जाता 
0 
है, जिसे रे द्वारा निर्दिष्ट किया जाता है। इस प्रकार, 


| 2 ्ट [5.2) 
किसी स्थिर संहति ॥ के पिण्ड के लिए 
रे च् पृ!प्ण् न एज | (5.3] 
अर्थात्‌, द्वितीय नियम को इस प्रंकार भी लिख सकते हें, 
ए- 8 (5.4] 


जो यह दर्शाता है कि बल छः, संहति | तथा त््वरण के गुणनफल 
के अनुक्रमानुपाती होता है। 

हमने बल के मात्रक की अब तक परिभाषा नहीं दी है | वास्तव 
में, बल के मात्रक की परिभाषा देने के लिए हम समीकरण (5. 
4) का उपयोग करते हैं। अत: हम /८ के लिए कोई भी नियत 
मान चुनने के लिए स्वतंत्र हैं। सरलता के लिए, हम ॥८-] चुनते 
हैं। तब द्वितीय नियम हो जाता है, 

( 


7८ रे झा 
0॥ 


3 मात्रकों में, एक मात्रक बल वह होता है जो ॥ के पिण्ड 
में 40॥ 9? का त्वरण उत्पन्न कर देता है। इस मात्रक बल को 
न्यूटन कहते हैं। इसका प्रतीक | है। ॥0 < /78 था ७-2 

इस स्थिति में हमें गति के द्वितीय नियम के कुछ महत्त्वपूर्ण 
बिंदुओं पर ध्यान देना है : 

. गति के द्वितीय नियम में ए' - 0 से यह उपलक्षित होता है 
कि ४८० प्रत्यक्ष रूप से द्वितीय नियम प्रथम नियप्र के 
अनुरूप है। 

2. गति का द्वितीय नियम एक सदिश नियम है। यह, वास्तव 
में, तीन समीकरणों के तुल्य है, सदिशों के प्रत्येक घटक 
के लिए एक समीकरण : 


(5.5) 


27७ 23 व्याध ,, 
0॥ 
ह - 72७ 
५ नेयाज न्यगाद 
फ पा ५ 
7? 09 
न रा अ च्ताप, (5.60) 


इसका अर्थ यह हुआ कि यदि कोई बल पिण्ड के वेग के 
समान्तर नहीं है, वरन्‌ उससे कोई कोण बनाता है, तब वह 
केवल बल की दिशा में बेग के घटक को परिवर्तित करता 
है। बल के अभिलंबवत्‌ बेग का घटक अपरिवर्तित रहता है। 
उदाहरण के लिए, ऊर्ध्बाधर गुरुत्वाकर्षण बल के अधीन 


किसी प्रक्षेप्य की गति में बेग का क्षेतिज घटक अपरिबर्तित 
रहता है (चित्र 5.5)। 


: 98. समीकरण (5.5) से प्राप्त गति का द्वितीय नियम बस्तुत:, 


एकल बिंदु कण पर लागू होता है। नियम में # कण पर 
लगे नेट बाह्य बल तथा & कण के त्वरण के लिए प्रयुक्त 
हुआ है । तथापि इस नियम को इसी रूप में दुढ़ पिण्डों अथवा, 
यहाँ तक कि व्यापक रूप में कणों के निकाय पर भी लागू 
किया जाता है। उस अवस्था में, #' का उल्लेख निकाय पर 
लगे कुल बल तथा & का उल्लेख समस्त निकाय के त्वरण 
के लिए होता है। अधिक यथार्थता से, & निकाय के संहति 
केंद्र का त्वरण है। निकाय में किन्हीं भी आंतरिक बलों 
को #' में सम्मिलित नहीं किया जाता है। 


4, ग॒ति का द्वितीय नियम एक स्थानीय संबंध है। इसका यह 
अर्थ है कि समय के किसी निश्चित क्षण पर सर्मष्टि में किसी 
बिंदु (कण की अवस्थिति) पर लगा बल ४ उसी क्षण उसी 
बिंदु पर त्वरण & से संबंधित है। अर्थात्‌ 'किसी कण के 
त्वरण का निर्धारण उसी समय उस पर लगे बल द्वारा किया 
जाता है, कण की गति के किसी भी डतिहास द्वारा नहीं ( चित्र 
8.5 देखें )। 





चित्र 5.5 किसी क्षण पर त्वरण का निर्धाएण उसी क्षण के बल द्वार 
किया जाता है । किसी त्वरित रेलगाड़ी से कोई पत्थर बाहर 
डालने के क्षण के तुरंत पश्चातृ, यदि वायु के प्रतिरोध को 
नगण्य मानें तो, उस पत्थर पर कोई क्षैतिज त्वरण अथवा 
बल कार्यरत नहीं होता । कुछ क्षण पूर्व पत्थर पर रेलगाड़ी 
के त्वरण का प्रभाव अब पूर्णया प्रमाप्त हो जाता है। 


# उदाहरण 5.2 907 5" चाल से गतिमान 0.04 | 
संहति की कोई गोली लकड़ी के भारी गुटके में. भैँसकर 


80 णा। बुरी चलकर रुक-जाती है.! गुटके. द्वाए गोली 
पर लगने वाला औसत अवरोधी बल क्‍या हैं ? 


हल गोली का मंदन (नियत मानते हुए) 
१ 
ग 83 <>- 6750 गर 87 





-७१ -90% 90 
धजक्कष---- ४» “7-7 


2५. 2%0.6 


गति के नियम ( 
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गति के द्वित्तीय नियम के द्वारा, मंदन बल 

८ 0.04 ४2 » 6750 पए ७४ - 270 [५ 
इस प्रकरण में, वास्तविक अवरोधी बल और इसीलिए, गोली का 
मंदन एकसमान नहीं होता। इसीलिए, उत्तर केवल औसत अवरोधी 
बल को व्यक्त करता है। ' थ 


» उदाहरण 5.9 द्र॒व्यमान 7 के एक 'कण की गति, 


पे है 
ए> ४+ 7 9 से वर्णित है। उस कण पर लगने वाले 





बल को ज्ञात करों। 


हल : हम जानते हें 
] 
ना +-- धां? 
एछ 2 9 


अब , 


८ 
05८-+--(+ था 
बा 


त्वतरण , ५८८ 2 ्। 
! (४44 


समीकरण (5.5) से बल, 
#"< 7८. 5 770 

अत; दिए गए समीकरण से गुरुत्वीय त्वरण के अधीन कण की 
गति का वर्णन होता है तथा / गुरुत्वीय त्वरण 9 की दिशा में 
स्थान निर्देशांक है। रु 
आबेग 
कभी-कभी हमारा सामना ऐसे दृष्टांतों से होता है जिनमें किसी 
पिण्ड पर कोई बड़ा बल, बहुत कम समय के लिए कार्यरत रहकर, 
उस पिण्ड के संवेग में परिमित परिर्व॑तन उत्पन्न करता है। उदाहरण 
के लिए, जब कोई गेंद किसी दीवार से टकराकर वापस परावर्तित 
होती है, तब दीवार द्वारा गेंद पर लगने वाला बल बहुत कम समय 
के लिए (जितने समय तक दोनों संपर्क में होते हैं) कार्यरत रहता 
है तो भी यह बल गेंद के संबेग को उत्क्रमित करने के लिए 
पर्याप्त होता है। प्रायः इन स्थितियों में, बल तथा समयावधि को 
पृथक-पृथक सुनिश्चित करना कठिन होता है। परंतु बल तथा समय 
का गुणनफल, जो कि पिण्ड का संबेग परिवर्तन है, एक मापने 
योग्य राशि है। इस गुणनफल को आवेग कहते हैं ; 

आवेग 5 बल ५८ समयावधि 
5 संवेग में परिवर्तन (8.7) 
परिमित संवेग परिवर्तन उत्पन्न करने के लिए, कम समय के लिए 
कार्यरत रहने वाले बड़े बल को आवेगी बल कहते हैं। यद्यपि 


विज्ञान के इतिहास में आवेगी बलों को संकल्पनात्मक रूप से 
सामान्य बलों से अलग श्रेणी में रखा गया, न्यूटनी यांत्रिकी में 
ऐसा कोई विभेद्न नहीं किया गया है। अन्य बलों की भांति आवेगी 
बल भी बल ही है-केवल यह बड़ा है और कम समय के लिए 
कार्यरत रहता है। 










> उदाहरण 5.8 कोई बल्लेबाज किसी गेंद की आरंभिक 
चाल जो 2॥5” है, में बिना परिवर्तन किए उस पर हिट 
लगाकर सीधे गेंदबाज की दिशा में वापस भेज देता है । 
यदि गेंद 'की संहति 0,5 ४६ है, तो गेंद को दिया गया 
आवेग ज्ञात कीजिए । (गेंद की गति रेंखिक 'मानिए) । 


हल : संवेग परिवर्तन 50,5:02-(-0.5::02)-3.6/05 
आवेग - 3.6 [५७ बल्लेबाज से गेंदबाज की 
दिशा में 

यह एक ऐसा उदाहरण है जिसमें बल्लेबाज द्वारा गेंद पर लगा बल 
तथा गेंद और बल्ले के बीच संपर्क का समय ज्ञात करना एक 
कठिन कार्य है जबकि आवेग का परिकलन तुरंत किया जा 
सकता है। अं 

5.6 न्यूटन का गति का तृतीय नियम 
गति का द्वितीय नियम किसी पिण्ड पर लगे बाह्य बल तथा 
उसमें उत्पन्न त्वरण में संबंध बताता है! पिण्ड पर लगे बाह्य 
बल का उद्गम कया है ? कौन साधन बाह्य बल प्रदान करता 
है ? न्यूटनी यांत्रिकी में इन प्रश्नों का सरल उत्तर यह है कि 
किसी पिण्ड पर लगने वाला बाह्य बल सदैव ही किसी अन्य 
पिण्ड के कारण होता है। दो पिण्डों & और 8 के युगल पर 
विचार कीजिए। मान लीजिए पिण्ड छ पिण्ड & पर कोई बाह्य 
बल लगाता है, तब यह प्रश्न भी स्वाभाविक है ; कया पिण्ड 
# भी पिण्ड छ पर कोई बाह्य बल लगाता है ? कुछ उदाहरणों 
में उत्तर स्पष्ट जान पड़ता है! यदि आप किसी कुण्डलित कमानी 
को अपने हाथों से दबाएँ तो वह कमानी आपके हाथों के बल 
से संपीडित हो जाती है। संपीडित कमानी भी प्रत्युत्तर में आपके 
हाथों पर बल आरोपित करती है : आप इस बल का अनुभव 
करते हैं। परंतु तब क्या होता है जब पिण्ड संपर्क में नहीं होते ? ' 
पृथ्वी गुरुत्वीय बल के कारण किसी पत्थर को अधोमुखी दिशा 
में खींचती है। क्या पत्थर पृथ्वी पर कोई बल लगाता है ? इसका 
उत्तर स्पष्ट नहीं है, क्योंकि हम पत्थर द्वारा पृथ्वी पर लगे बल 
के प्रभाव को नहीं देख सकते हैं। परंतु न्यूटन के अनुसार इस 
प्रश्न का उत्तर है : हाँ, पत्थर भी पृथ्वी पर परिम्ताण में समान 
तथा दिशा में विपरीत बल लगाता है। हमें इस बल की जानकारी 
नहीं हो पाती, इसका कारण यह है कि अत्यधिक भारी होने के 
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कारण पृथ्वी की गति पर पत्थर द्वारा लगने वाले कम बल का 
प्रभाव नगण्य होता हे। 

इस प्रकार, न्यूंटनी यांत्रिकी के अनुसार, प्रकृति में बल कभी 
भी अकेला नहीं पाया जाता। दो पिण्डों के बीच परस्पर अन्योन्य 
क्रिया बल है। बल सदेव युगल में पाए जाते हैं। साथ ही, दो पिण्डों 
के बीच परस्पर बल सदेव समान और विपरीत दिशा में होते हैं। 
न्यूटन ने इस धारणा को गति के तृतीय नियम के रूप में व्यक्त 
किया। 

+ 8 की सदैव समान एवं विपरीत विश्ञा में प्रतिक्रिया 
ती हैं। 
न्यूटन कौ गति के तृतीय नियम की भाषा इतनी सुस्पष्ट और 

रोचक है कि यह सामान्य भाषा का अंग बन गई है। कदाचित 
इसी कारणवश गति के तृतीय नियम के बारे में काफी भ्रांतियाँ 
हैं। आइए, गति के तृतीय नियम के बारे में कुछ महत्त्वपूर्ण बिंदुओं 
पर ध्यान दें, विशेषकर क्रिया तथा प्रतिक्रिया पदों के प्रयोग के 
संदर्भ पें। 

. गति के तृतीय नियम में पदों - क्रिया तथा प्रतिक्रिया का अर्थ 
'बल' के अतिरिक्त अन्य कुछ नहीं है। एक ही भौतिक राशि 
के लिए विभिन्‍न पदों का प्रयोग कभी-कभी भ्रमित कर सकता 
है। हे नियम को सरल तथा स्पष्ट शब्दों में इस प्रकार लिखा 
जाता है : 


बल सवबैव युगलों में पाए जाते हैं। पिण्ड & पर ४ द्वारा 


आरोपित बल पिण्ड 8 पर & द्वारा आरोपित बल के समान 
एवं विपरीत होता है। 


भाोतिकी 


कट 
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2. तृतीय नियम के पदों क्रिया तथा प्रतिक्रिया से यह भ्रम उत्पन्न 
हो सकता है कि क्रिया प्रतिक्रिया से पहले आती हे, अर्थात्‌ 
क्रिया कारण है तथा निहित प्रतिक्रिया उसका प्रभाव। तृतीय 
नियम में ऐसा कोई कारण-प्रभाव संबंध नहीं है। 4 पर 
9 द्वारा आरोपित बल तथा # पर 4 द्वारा आरोपित बल 
एक हो क्षण कार्यरत होते हैं। इसी संकेत के आधार पर 
इनमें से किसी भी एक को क्रिया तथा दूसरे को प्रतिक्रिया 
कहा जा सकता है। 


3. क्रिया तथा प्रतिक्रिया बल दो भिन्‍न॑ पिण्डों पर कार्य करते हैं, 
एक ही वस्तु पर नहीं। दो पिण्डों 4 तथा 8& के युगल पर 
विचार कौजिए। तृतीय नियम के अनुसार, 

अर रही ॥/ 

(/ पर 9 द्वारा बल) ८ - (8 पर /& हारा बल) 
इस प्रकार, यदि हम किसी एक पिण्ड (४ अथवा 8) की 
गति पर विचार करते हैं तो दो बलों में से केवल एक ही प्रासंगिक 
है। दोनों बलों का योग करके दृढ्वतापूर्वक्त यह कहना कि नेट 
बल शून्य है, यह त्रुटिपूर्ण है। फिर भी, यदि आप दो पिण्डों 
के किसी निकाय को एक पिण्ड मानकर उस पर विचार करते 
हैं, तो #. तथा 7, उस निकाय (॥+ 8) के आंतरिक 
बल हैं। ये दोनों मिलकर एक शून्य बल देते हैं। इस प्रकार 
किसी पिण्ड अथवा कणों के निकाय में आंतरिक बल युगलों 
में निरस्त हो जाते हैं। यह एक महत्त्वपूर्ण तथ्य है जो द्वितीय 
नियम को किसी पिण्ड अथवा कणों के निकाय पर अनुप्रयोज्य 
होने योग्य बनाता है (देखिए अध्याय 7)। 


(8.8) 


3इजक न्यूटन (॥642-4727 ) 


आइजक न्यूटन का जन्म सन्‌ 642 ई. में इलेण्ड के वृल्सथॉर्पे नामक शहर में हुआ, संयोगवश इसी बर्ष गेलीलियो ह 
का देहांत हुआ । विद्यालयी जीवन में उनकी आद्भुत गणितीय प्रतिभा तथा यांत्रिक अणिरुचि आन्य लोगों से छिपी 
रही | सन्‌ ।662 में स्नातक पूर्व अध्ययन के लिए वे कैम्ब्रिज गाए। सन्‌ 660० में प्लेग-गहामारी फैलने के कारण 
विश्वविद्यालय बंद करना पड़ा और न्यूटन अपनी पातृभूमि बापस लोट आए । इन दो वर्षो के एकाकी जीबन मां 
उनकी प्रसुप्त सृजनात्मक शक्ति विस्फुटित हुई | गणित्न तथा भीतिकी के पूल आविप्कारों: ऋणात्मक तथा भिन्‍नात्मक ६ 
घाताकों के लिए द्विपदी प्रमेय, अआवकल गणित का आरंभ, गुरुत्वाकर्षण का व्युत्क्रम वर्ग तियम, श्वेत प्रकाश का 
स्पेक्ट्रम आदि की बाढ़-सी आ गई । वापस कैम्ब्रिज लीटने पर उन्होंने प्रकाशिकी मे अपने आविष्कारों को आगे ह8॥ 


बढ़ाया तथा परावर्ती दृरदर्शकम की रचगा की | 


सन्‌ 684 ई. में अपने मित्र एडाण्ड हेली के उत्साहित करने पर न्यूटय ने अपने बेज्ञानिक आविप्कारों को लिखना आरंभ किया और 






"दि प्रिसीपिया गेथेप्रेटिका '' नाथक गहान प्रंथ की रचना की जो किसी भी काल गे रचे गए महानतम ग्रंथों में रो एक भावा जाता है | इसी 
ग्रंथ में उन्होंने गति के तीनों नियमों तथा गुरुत्वाकर्पषण के सार्बत्रिक नियम का प्रतिपादन क्रिया हैं जो केप्लर के गए गति के तीनों नियागो 
की विधिवत व्याख्या करते हैं | इस प्रंथ में गयी-गयी पथ प्रदर्शम उपलब्धियाँ कूट-कूट कर भरी थीं जिनमें से कुछ प्रगुख् इस प्रकार हैं : 
तरल यांत्रिकी के मृल सिद्धांत, तरंग गति का गणित, पृथ्वी, सूर्य तथा आन्य प्रहों की संहतियों का परिकलन, विधुत्रों के पुरुस्सरण की व्याख्या, 
ज्वाए-भारों का सिद्धांत, आदि । सनू [704 ई. में न्यूटन ने एक आन्‍्य उत्कृष्ट ग्रंथ “ऑप्टिक्स” प्रदाशित किया जिसमें उन्होंने अपने प्रकाश 


तथा वर्ण संबंधी कार्य का सार प्रस्तुत किया । 


कॉपरनिकस ने जिस वैज्ञानिक क्रांति को प्ररित किया और जिसे केप्लर तथा गैलीलियो ने प्रव्लता से आगे प्रचलित किया उसी का भव्य 
संपूरण न्यूटन द्वारा हुआ । न्यूटनी यांत्रिकी ने पार्थिव तथा आकाशीय परिघटनाओ को एकीकृत किया । एक ही सम्रीकरण पृथ्वी पर सेव 
के गिरमे तथा पृथ्वी के चारो ओर चंद्रमा की परिक्रमा करने को निषंत्रित कर सकती थी । विषेक के युग का उदय हो चुका था । 


गति क्के नियम 
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» उदाहरण 5.5 दो सर्वसम बिलियर्ड गेंदें किसी दृद्द दीवार 
से समान चाल से, परंतु भिन्‍न कोणों पर, टकराती हैं तथा 
नीचे दर्शाएं चित्र 5.6 की भांति चाल में बिना क्षय हुए 
परावर्तित हो जाती हें ।0) प्रत्येक गेंद के कारण दीवार पर 
बल की दिशा क्‍या है ? तथा (॥) दौबार द्वारा दोनों गेंदों पर 
लगे आवेगों का अनुपात क्‍या है ? 


हल स्वाभाविक रूप में इन प्रश्नों के उत्तर इस प्रकार होंगे- 
() यह हो सकता है कि (४) में गेंद के कारण दीवार पर लगा 
बल दीवार के अभिलंबवत्‌ हो जबकि (0) में गेंद के कारण दीवार 
पर लगा बल दीवार पर अभिलंब के साथ 30" का कोण बनाता 
है। यह उत्तर सही नहीं है। दोनों ही प्रकरणों में दीवार पर लगा 
बल दीवार के अभिलंबवतू है। 

दीवार पर लगे बल को केसे ज्ञात करें ? इसकी गति के 
बारे में हमें कोई जानकारी नहीं है। इसके लिए एक युक्ति अपनाते 
हैं जिसमें पहले हम द्विपीय नियम का उपयोग करके दीवार के 
कारण गेंद पर लगे बल (अथवा आबेग) पर विचार करते हैं और 
तत्पश्चात्‌ 0] का उत्तर देने के लिए तृतीय नियम का उपयोग 
करते हैं। मान लीजिए प्रत्येक गेंद की संहति ॥॥ है तथा दीवार 
से टकराने से पूर्व और टकराने के पश्चात्‌ दोनों गेंदों की चाल 
& है। चित्र में दर्शाएं गये के अनुसार > तथा ॥,- अक्षों का चुनाव 
कीजिए, तथा प्रत्येक प्रकरण में गेंद के संबेग में परिवर्तन पर विचार 
कोजिए ; 





(8) 
चित्र 5.6 
प्रकरण (] कर 
(0, )फा से 70 है. आक8, 
(॥2, ),,., + 7५ ४ 


संवेग, आवेग सदिश में परिवर्तन होता है, अतः 

आवबेग का घटक <-9 गा/ 

आवेग का (/घटक 5-0 
आवेग तथा बल समान दिशा में हैं उपरोक्त चर्चा से यह स्पष्ट 
है कि दीवार के कारण गेंद पर लगा बल दीवार के अभिलंबबत्‌, 


तथा गति की ऋणात्मक »#दिशा के अनुदिश है। न्यूटन के 
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गति के तृतीय नियम का उपयोग करने पर गेंद के कारण दीवार 
पर लगा बल दीवार के अभिलंबवतू, तथा गति की धनात्मक 
»“दिशा के अनुदिश है। चूंकि इस समस्या में यह नहीं बताया गया 
है कि दीवार से टक्कर में लगा अल्प समय कितना है, अतः बल 
के परिमाण को सुनिश्चित नहीं किया जा सकता। 

प्रकरण (७) 


(70. )>७ न 700 ०08 80' , [, )७७ + - 7५ /7 30 
([2. सक 5 -770५०५0०980, (2 ) का न +7 7+8 9॥07 307 


ध्यान दीजिए, टकराने के पश्चात्‌ 9, का चिहन परिवर्तित हो जाता 
है, जबकि 9, का नहीं होता। अतः 

आवेग का #घटक > -2 704 ००8 30" 

आवेग का (/-घटक <0 
आवेग (तथा बल) की दिशा वही है जो (8) में थी; यह दीवार 
के अभिलंबव॒त्‌ ऋणात्मक »& दिशा के अनुदिश है। पहले की 
ही भांति, न्‍्यूटन के तृतीय नियम का उपयोग करने पर गेंद के 
कारण दीवार पर बल दीवार के अभिलंबवतू धनात्मक 
«दिशा के अनुदिश है। 

प्रकरण (४) व प्रकरण (0) में गेंद को दीवार द्वारा प्रदान किए 
गए आवेगों के परिमाणों का अनुपात है : 


थग7/ (2 एप ए09530' ) क- #,2 | 


&/|० 


8.7 संवेग-संरक्षण 


न्यूटन के गति के द्वितीय तथा तृतीय नियम एक अत्यन्त महत्त्वपूर्ण 
परिणाम : संवेग-संरक्षण नियम की ओर अग्रसर करते हैं। एक 
परिचित उदाहरण पर विचार कौजिए। किसी बंदूक घम्े एक गोली 
छोड़ी जाती है। यदि बंदूक द्वारा गोली पर लगा बल ४ है, तो 
न्यूटन के तृतीय नियम के अनुसार गोली द्वारा बंदूक पर लगने वाला 
बल -# है। दोनों बल समान समय अंतराल «/ तेक कार्य करते 
हैं। द्वितीय नियम के अनुसार गोली का संवेग परिवर्तन #' 6 है 
तथा बंदूक का संबेग परिवर्तन -#' &६ है। चूंकि आरंभ में दोनों 
विराम में हैं, अत; संवेग परिवर्तन अंतिम संवेग के बराबर है। इस 
प्रकार यदि छोड़ने के पश्चात्‌ गोली का संवेग, छ, है तथा बंदूक 
का प्रतिक्षेप संवेग, ए, है, तो छ,5-9॥ अर्थात्‌ 9, + 9,5० अर्थात्‌, 
गोली बंदूक निकाय का कुल संवेग संरक्षित रहता है। 


इस प्रकार, किसी वियुक्त निकाय (अर्थात्‌ कोई निकाय 
जिस पर कोई बाह्य बल नहीं लगता है।) में, निकाय के कणों 
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के युगलों के बीच पारस्परिक बल व्यष्टि कणों में संबेग परिवर्तन 


कर सकते हैं, परंतु चूंकि प्रत्येक युगल के लिए पारस्परिक बल 
सपधान एवं विपरीत हैं संवेग परिवर्तन युगलों में निरस्त हो जाते हैं 
तथा कुल संवेग अपरिवर्तित रहता है। इस तथ्य को संबेग- संरक्षण 
नियम कहते हैं। इस नियम के अनुसार : 

अन्योन्य क्रिया करने वाले कणों के किसी वियुक्त निकाय 
का कुल संबेय संरक्षित रहता है। 

संवेग-संरक्षण नियम के अनुप्रयोग का एक महत्त्वपूर्ण उदाहरण दो 
पिण्डों में संघट्टन है। दो पिण्डों 4 व 9पर विचार कौजिए जिनके 
आरंभिक संबेग 9, तथा 9; हैं। दोनों टकराते हैं और पृथक हो 
जाते हैं। यदि पृथक होने के पश्चात्‌ उनके अंतिम संबेग क्रमश; 
?' तथा 7?" हैं; तो द्वितीय नियम के द्वारा 


है| 9" - 9, 
तथा, ४0,5६5 7ए( - 9५ 
(यहाँ हमने दोनों बलों के लिए समान समय अंतराल «(/ लिया 
है, जो वह समय है जिसमें दोनों पिण्ड संपर्क में रहते हैं।) 
चूंकि प्न 5 - ४, एृतीय नियप्र द्वारा, 

ए',- 9,5- (9! - 9.) 
अर्थात्‌ 9, +95 (9, + 79) (5.9) 
जो यह दर्शाता है कि वियुक्‍त निकाय (& + 9) का कुल अंतिम 
संवेग उसके आरंभिक संवेग के बराबर है। ध्यान रहे कि, यह 
नियप्र दोनों प्रकार के संघट्टों - प्रत्यास्थ तथा अप्रत्यास्थ, पर लागू 
होता है। प्रत्यास्थ संघट्ट में दूसरी शर्त है कि निकाय की कुल 


आरंभिक गतिज ऊर्जा निकाय की कुल अंतिम गतिज ऊर्जा के 
बराबर होती है (देखिए अध्याय 6)। 


58.8 किसी कण की साप्यावस्था 
यांत्रिकी में किसी कण की साम्यावस्था का उल्लेख उन स्थितियों 
के लिए किया जाता है जिनमें कण गर नेट बाह्य बल शून्य हो। 
प्रथम नियम के अनुसार, इसका यह अर्थ है कि या तो कण विराम 
में है अथचा एक समान गति में है। यदि किसी कण पर दो बल 
&, तथा #, कार्यरत हैं, तो साम्यावस्था के लिए आवश्यक है 
कि, 

ए-॥, (8.0] 
अर्थात्‌ कण पर कार्यरत दोनों बल समान एवं विपरीत होने चाहिए | 
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तीन संगामी बलों, #,,ए,, तथा 7. के अधीन साम्यावस्था ( अथवा 
संतुलन) के लिए इन तीनों बलों का सद्श योग शून्य होना चाहिए ; 


ए+ 7,+ 9, 50 (8.47) 





चित्र 5.7 संगामी बलों के अधीन संवुलन 


दूसरे शब्दों में, बलों के समान्तर चतुर्भुज नियम द्वारा प्राप्त किन्‍्हीं 
दो बलों, मान लीजिए ए, तथा ४, , का परिणामी तीसरे बल ४, , 
के समान एवं विपरीत होना चाहिए। चित्र 5.7 के अनुसार 
साम्यावस्था में तीनों बलों को किसी त्रिभुज की भुजाओं, जिस 
पर चक्रीय क्रम में सदिश तीर बने हों, द्वारा निरूपित किया जा 
सकता है। इस परिणाम का व्यापीकरण बलों की किसी भी संख्या 
के लिए किया जा सकता है। आरोपित बलों #,, #, , 8, .... 
७ के अधीन कोई कण साम्यावस्था में होगा यदि उन बलों को 
7-भुजा के बंद चक्रौय बहुभुज की भुजाओं द्वाग निरूपित किया 
जा सके | 
समीकरण (8.) से 
7, +#, +#, (50 
6, + 7१, + 7५, 50 
6, +#,, +#., 50 ([5.2) 


जहाँ पर 70, #,, तथा #,, क्रमशः ए, के «८ ४ तथा 5 दिला में 
चटक है। 











» उदाहरण 5.6 6४ संहति के किसी पिण्ड को छत से 
2॥ लंबाई की डोरी द्वारा लटकाया गया है । डोरी के 
मध्य-बिंदु पर चित्र 5,8 में दर्शाएं अनुसार क्षेतिज दिशा पें 
50 !'९ बल लगाया जाता है । साम्याबस्था में डोरी ऊर्ध्वाधर 
से कितना कोण बनाती है ? (५5॥0 7॥४7 लीजिए)। डोरी 
की संहति को नगण्य मानिए | 


* किसी पिण्ड की साम्यावस्था के लिए केवल स्थानान्तरीय साम्यावस्था (शून्य नेट बाह्य बल) ही आवश्यक नहीं है बरन्‌ घूर्णी साम्यावस्था (शून्य 
नेट बाह्य बल आधूर्ण) भौ आवश्यक है, यह हम अध्याय १ में देखेंगे । 


गति के नियप 
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0] 








(व (0) (०) 
बत्रित्र 6,8 

हल चित्र 5,8(9) तथा 5.8(०) बल निर्देशक आरेख कहलाते 
हैं। चित्र 5.8(०) भार ए का बल निर्देशक आरेख है तथा 5.8(०0) 
बिन्दु 7 का बल निर्देशक आरेख हे। सर्वप्रथम भारए/ की साम्यावस्था 
पर विचार कीजिए| स्पष्ट है, १, « 6:0 - 60॥0। अब तीन बलों - 
तनाव १ तथा 7,, तथा क्षैतिज बल 50 [४ की क्रियाओं के अधीन 
संहति बिंदु 7 की साम्यावस्था पर विचार कीजिए। परिणामी बल के 
क्षैतिज तथा ऊर्ध्वाधर घटकों को पृथक-पृथक शून्य होना चाहिए: 

7, ००७ 8-5 7, 5 60 ४ 

4. 987 8-८ 50 पे 

5 वि 4० मे डक, 
“. (008 > क अथवा 95८(शा हल 40 


ध्यान दीजिए, उत्तर न तो डोरी (जिसका द्रव्यमान नगण्य माना 
है) की लंबाई पर निर्भर करता है और न ही उस बिंदु की स्थिति 
पर निर्भर करता है जिस पर क्षेतिज बल लगाया गया है। 4 


8.9 यांत्रिकी में सापान्य बल 


यांत्रिकौ में हमारा सामना कई प्रकार के बलों से होता है। वास्तव 
में, गुरुत्वाकर्षण बल सर्वव्यापक है। पृथ्वी पर स्थित सभी वस्तुएँ 
पृथ्वी के गुरुत्त बल का अनुभव करती हैं। गुरुत्वाकर्षण बल 
आकाशीय पिण्डों की गतियों को नियंत्रित करता है। गुरुत्वाकर्षण 
बल किसी दूरी पर बिना मध्यवर्ती माध्यप के कार्य कर 
सकता है। 


4“ “ “4 “ 





| 


यांत्रिकी में सामान्यतः आने वाले सभी बल संपर्क बलः हैं। 
जैसा कि नाम से संकेत मिलता है, किसी पिण्ड पर संपर्क बल 
किसी अन्य पिण्ड ठोस अथवा तरल के संपर्क द्वाग़ उत्पन्न होता 
है। जब कई पिण्ड संपर्क यें होते हैं, (उदाहरणार्थ, मेज यर रखी 
कोई पुस्तक, छडों, कब्जों तथा अन्य प्रकार के आधारों से संबद्ध 
दृढ़ पिण्डों का कोई निकाय), तब वहाँ तृतीय नियम को संतुष्ट 
करने वाले (पिण्डों के प्रत्येक युगल के लिए) पारस्परिक संपर्क 
बल होते हैं। संपर्क-पृष्ठों के अभिलंबवत्‌ संपर्क बल के घटक 
को अभिलंब बल (अथवा अभिलंब प्रतिक्रिया) कहते हैं। 
संपर्क-पृष्ठों के समान्तर घटक को घर्षण बल कहते हैं। संपर्क 
बल त्तब भी उत्पन्न होते हैं जब ठोस तरलों के संपर्क में आते 
हैं। उदाहरण के लिए, जब किसी ठोस को किसी तरल में डुबाते 
हैं, तो एक उपरिमुखी बल (उत्म्लाबन बल) होता है जो उस ठोस 
द्वारा विस्थापित तरल के भार के बराबर होता है। श्यान बल, 
वायु-प्रतिरेध, आदि भी संपर्क बलों के उदाहरण हैं (चित्र 5.9)। 

दो सामान्य बल कमानी बल तथा डोरी में तनाव हैं। जब किसी 
कमानी को किसी बाह्य बल द्वारा संपीडित अथवा विस्तारित किया 
जाता है, तब एक प्रत्यानयन बल उत्पन्न होता है। यह बल प्राय: 
संपीडन अथवा देर्घ्यवृद्धि के अनुक्रमानुपाती होता है (छोटे 
विस्थापनों के लिए)। कमानी बल #' को, ।"--7८८ द्वारा व्यक्त 
किया जाता है, यहाँ «विस्थापन है तथा ८ को कमानी-स्थिगंक 
या बल-स्थिरांंक कहते हैं। यहाँ ऋणात्मक चिह् यह दर्शाता है 
कि बल अतानित अवस्था से बिस्थापन के विपरीत है। किसी 
अवितान्य डोरी के लिए, बल नियतांक बहुत अधिक होता है। किसी 
डोरी के प्रत्यानयन बल को तनाव कहते हैं। परंपण के अनुप्तार 
समस्त डोरी के अनुदिश एक समान तनाव 4' मान लेते हैं। नगण्य 
संहति की डोरी के लिए, डोरी के प्रत्येक भाग पर समान तनाव 
मानने की परंपरा सही है। 

अध्याय १ में हमने यह सीखा कि प्रकृति में केवल चार पूल 
बल हैं। इनमें दुर्बल तथा प्रबल बल ऐसे प्रभाव क्षेत्र में प्रकट होते 
हैं, जिनका यहां हमसे संबंध नहीं है। यांत्रिकी के संदर्भ में केवल 





चित्र 5,9 यात्रिकी में संपर्क बलों के कुछ उदाहरण । 


” सुप्प्ता के लिए यहाँ हम आवेशित तथा चुंबकीय पिण्डों यर विचार नहीं कर रहे हैं | इनके लिए, गुरुत्वाकर्षण के अतिरिक्त, यहाँ वैद्युत तथा 


चुंबकीय असंपर्क बल हैं | 
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गुरुत्वाकर्षण तथा वैद्युत बल ही प्रासंगित होते हैं। यांत्रिकी के विभिन्‍न 


संपर्क बल जिनका हमने अभी वर्णन किया है, मूल रूप से वैद्युत 
बलों से ही उत्पन्न होते हैं। यह बात आश्चर्यजनक प्रतीत हो सकती 
है क्योंकि यांत्रिकी में हम अनावेशित तथा अचुंबकीय पिण्डों की 
चर्चा कर रहे हैं। परंतु सूक्ष्म स्तर पर, सभी पिण्ड आवेशित अवयबों 
(नाभिकों तथा इलेक्ट्रॉनों) से मिलकर बने हैं तथा आण्विक संघट्रों 
प्रतिघातों तथा पिण्डों की प्रत्यास्थता आदि के कारण उत्पन्न विभिन्‍न 
संपर्क बलों की खोजबीन से ज्ञात होता है कि अंततः ये विभिन्‍न 
पिण्डों के आवेशित अवयवों के बीच वैद्युत बल ही हैं। इन बलों 
की विस्तृत सूक्ष्म उत्पत्ति के विषय में जानकारी जटिल है तथा 
स्थूल स्तर पर यांत्रिकी की समस्याओं को हल करने की दृष्टि 
से उपयोगी नहीं है | यही कारण है कि उन्हें विभिन्‍न प्रकार के 
बलों के रूप माना जाता है तथा उनके अभिलाक्षणिक गुणों का 
आनुभविक निर्धारण किया जाता है। 

8,9.4 घर्षण 


आइए, फिर से क्षेतिज पेज पर रखे 7१ संहति के पिण्ड वाले उदाहरण 
पर विचार करें! गुरुत्त बल (79) को मेज का अभिलंब बल 
(५) निरस्त कर देता है। अब मानिए कि पिण्ड पर कोई बाह्य 
बल # क्षेतिजतः आरोपित किया जाता है। अनुभव से हमें यह 
ज्ञात है कि परिपराण में छोटा बल आरोपित करने पर पिण्ड को 
गतिशील करने में अपर्याप्त हो सकता है। परंतु यदि आरोपित बल 
ही पिण्ड पर लगा.एक मात्र बाह्य बल है, तो यह बल परिमाण 
में चाहे कितना भी छोटा क्‍यों न हो, पिण्ड को #/70 त्वरण से 
गतिशील होना चाहिए। स्पष्ट है, कि अगर पिण्ड चिग्मम में है तो 
पिण्ड पर कोई अन्य बाह्य बल क्षैतिज दिशा में कार्य करने लगा 
है, जो अरोपित बल 7" का विरोध करता है, फलस्वरूप पिण्ड 
पर नेट बल शून्य हो जाता है! यह विरोधी बल /, जो मेज के 
संपर्क में पिण्ड के पृष्ठ के समान्तर लगता है, घषर्ण बल अथवा 
केवल घर्षण कहलाता है (चित्र 5.0(9))। यहाँ पादाक्षर 5 को 
स्थैतिक घर्षण के लिए प्रयोग किया गया है, ताकि हम्र इसकी गतिज 
घर्षण [( जिसके विषय में बाद में विचार करेंगे (चित्र 5.0(0)) , 
से भिन्‍न पहचान कर सकें। ध्यान दीजिए, स्थेतिक घर्षण का अपना 
कोई आस्तित्व नहीं होता। जब तक कोई बाह्य बल आरोपित नहीं 
होता, तब तक स्थैतिक घर्षण भी नहीं होता । जिस क्षण कोई बल 
आरोपित होता है, उसी क्षण घर्षण बल भी लगने लगता है। पिंड 
को विराम में रखते हुए जब आरोपित बल /" बढ़ता है, आरोपित 
बल के समान व विपरीत दिशा में रहते हुए / भी एक सीमा 
तक बढ़ता है। अत; इसे स्थैतिक घर्षण कहते हैं। स्थैतिक घर्षण 
समुपस्थित गति का विरोध करता है । समुपस्थित गति का तात्पर्य 
ऐस्ती गति से है जो तभी होगी जब (परंतु वास्तव में होती नहीं) 
किसी आरोपित बल के अंतर्गत घर्षण अनुपस्थित हो! 


हम अनुभव से यह जानते हैं कि, जैसे आरोपित बल एक निश्चित 
सीमा से बढ़ता है, तो पिण्ड गति आरंभ कर देता है। प्रयोगों द्वारा 


यह पाया गया है कि स्थैतिक घर्षण का सीमान्त मान (६)... 
संपर्क पृष्ठ के क्षेत्रफल पर निर्भर नहीं करता तथा अभिलंब बल 
(५ के साथ लगभग इस प्रकार परिवर्तित होता है : 

(५ ),पक्तप "जि ([5.3)] 


यहाँ | आनुपातिकता स्थिरंक है, जो केवल संपर्क-पृष्ठों के युगल 
की प्रकृति पर ही निर्भर करता है। इस स्थिरांक | को स्थैतिक 
घ॒र्षण गुणांक कहते हैं। स्थैत्िक घर्षण नियम को इस प्रकार लिखा 
जा सकता है 


५5 ॥५ 


(5, 4) 





चित्र 5.0 स्थेतिक तथा सर्पी घर्षण: (८) स्थैतिक घर्षण पिण्ड की 
समुपस्थित यति का विरोध करता है । जब बाह्य बल 
स्थेविक घर्षण की अधिकतम सीमा से बढ़ जाता है, तो 
गति आरंभ होती है ।/ (9) एक बार जब पिण्ड गतिशील 
हो जाता है वो उस पर सर्पी अथवा यविज घर्षण कार्य करने 
लगता है जो संपर्क पृष्ठों के बीच आपेक्ष गति का विद्येध 
करता है । गतिज घर्षण प्राय; स्थैतिक मर्षण के अधिकतम 
मान से कम होता है । 


यदि आरेपित बल #' का मान (५ ) ..... से अधिक हो जाता 
है, तो पिण्ड पृष्ठ पर सरकना आरंभ कर देता है। प्रयोगों द्वारा यह 
पाया गया है कि जब आपेक्ष गति आरंभ हो जाती है, तब घर्षण 


बल, अधिकतम स्थैतिक घर्षण बल (६ )...... से कम हो जाता 


है। वह घर्षण बल, जो दो संपर्क धृष्ठों के बीच आपेक्ष गति 
का विरोध करता है, गतिज अथवा सर्पी घर्षण कहलाता है और 
इसे [[ द्वारा निर्दिष्ट किया जाता है। स्थैतिक घर्षण की भांति गतिज 
घर्षण भी संपर्क पृष्ठों के क्षेत्रफल पर निर्धर नहीं करता । साथ 
ही, यह आपेक्ष गति के वेग पर भी लगभग निर्भर नहीं करता । 
यह एक नियम, जो स्थैतिक घर्षण के लिए नियम के समरूप 
है, को संतुष्ट करता है : 

५ 5 #्ी (5.5) 
यहाँ ॥,, गतिज घर्षण गुणांक हैं जो केवल संपर्क पृष्ठों के युगल 
की प्रकृति पर निर्भर करता है। जैसा कि ऊपर वर्णन किया जा 
चुका है, प्रयोग यह दर्शाते हें कि ॥, /(, से कम होता है । जब 
आपेक्ष गति आरंभ हो जाती है तो, द्वितीय नियम के अनुसार, गतिमान 


गत्ति 
क्के 
ते के नियम 
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पिण्ड का त्वरण (#-[)/7/7 होता है। एकसमान वेग से गतिमान 
पिण्ड के लिए, 75 [.। यदि पिण्ड से आरोपित बल को हटा 
लें तो उसका त्वरण -/7 होता है और अंतिमतः पिण्ड रुक 
जाता है। 

ऊपर वर्णन किए गए घर्षण के नियमों को मूल नियमों की 
उस श्रेणी में नहीं माना जाता जिसमें गुरुत्वाकर्षण, वैद्युत तथा 
चुंबकीय बलों को माना जाता है। ये आनुभविक संबंध हैं , जो केवल 
सीमित प्रभाव क्षेत्रों में ही सन्तिकटतः सही हैं। फिर भी ये नियम 
यांत्रिकी में व्यावहारिक परिकलनों में बहुत लाभप्रद हैं। 

इस प्रकार, जब दो पिण्ड संपर्क में होते हैं तब प्रत्येक पिण्ड 
अन्य पिण्ड के द्वारा संपर्क बल का अनुभव करता है । परिभाषा 
के अनुसार, घर्षण बल संपर्क बल का संपर्क पृष्ठों के समान्तर 
घटक होता है, जो दो पृष्ठों के बीच समुपस्थित अथवा वास्तविक 
आपेक्ष गति का विरोध करता है। ध्यान दीजिए, घर्षण बल गति 
का नहीं बरन्‌ आपेक्ष गति का विरोध करता है। त्वरित गति से 
गतिमान रेलगाडी के किसी डिब्बे में रखे बॉक्स पर विचार कीजिए। 
यदि बॉक्स रेलगाड़ी के आपेक्ष स्थिर है, तो वास्तव में वह रेलगाड़ी 
के साथ त्वरित हो रहा है। वह कौन-सा बल है जो बॉक्स को 
त्वरित कर रहा है ? स्पष्ट है कि क्षैतिज दिशा में एक ही कल्पनीय 
बल है, और वह है घर्षण बल। यदि कोई घर्षण नहीं है तो रेलगाड़ी 
के डिब्बे का फर्श तो आगे की ओर सरकेगा तथा जड्त्व के कारण 
बॉक्स अपनी आरंभिक स्थिति पर ही रहेगा (तथा रेलगाड़ी के 
डिब्बे की पिछली दीवार से टकराएगा)। इस समुपस्थित आपेक्ष 
गति का स्थैतिक घर्षण | द्वार विरोध किया जाता है। यहाँ स्थैतिक 
घर्षण, बॉक्स को रेलगाड़ी के आपेक्ष स्थित रखते हुए, रेलगाड़ी 
के समान त्वरण प्रदान करता है। 
उदाहरण 5,7 कोई बॉक्स रेलगाड़ी के फर्श पर स्थिर रखा 
हं । यदि बॉक्स तथा रेलगाडी के फर्श के बीच स्थेतिक, 
घर्षण गुणांक 0.5 है, तो रेलगाड़ी का वह अधिकतम त्वरण 
ज्ञात कौजिए जो बॉक्स को रेलगाड़ी के फर्श पर स्थिर रखने 
के लिए. आवश्यक हे । 








हल चूंकि बॉक्स में त्वरण स्थेतिक घर्षण के कारण ही है, 
अतः 


गा 5 [5/६ 7४ 5 |! 779 
अर्थात्‌ ५ ६ ॥ ६ 


८, क्ता। + 59 + 0.5 »* 0 7] 925 ],5 ॥] 92 4 









» उदाहरण 5.8 4॥8 का कोई गुटका एक क्षेतिन समतल 
पर रखा है (चित्र 5.)। समतल को धीरे-धीरे तब तक 
आनत क्रिया जाता है जब त़क क्षेतिज़ से किसी कोण 
9-5” पर वह गुटका सरकना आरंभ नहीं कर देता । पृष्ठ | 
और गुटके के बीच स्थैतिक घर्षण गुणांक कया है ? 









चित्र 5,4 7 


हल आनत समतल पर विरामावस्था में रखे 7 संहति के गुटके 
पर कार्यरत बल है (0 गुटके का भार ॥१9 ऊर्ध्वाधर नीचे की ओर, 
(॥] समतल द्वार गुटके पर लगाया गया अभिलंब बल ४, तथा 
(॥॥ समुपस्थित गति का विरोध करने वाला स्थैतिक घर्षण बल 
४. । गुटके की साम्यावस्था में इन बलों का परिणामी शूत्य बल 
होना चाहिए। भार ए& को चित्र में दर्शाए अनुसार दो दिशाओं 
में अपघटित करने पर 

एध छो 95_, 7६ ०05 85 7 
जैसे-जैसे 6बढ़ता है, स्वसमायोजी प्र्षण बल [_ तब तक बढ़ता 
है जब तक, 9- 9, (७ "7 ये अपना अधिकतम मान प्राप्त नहीं 
कर लेता, (5, ),.... 5॥% ९, जहाँ ॥ गुटके तथा समतल के 
बीच स्थैतिक घर्षण गुणांक है। 
अतः 


॥72॥ 6 | 8, कतम 


(५ अथवा 8 न ता | 
जब 6 का मान 6... में केवल कुछ ही अधिक होता है, तो 


गुटके पर एक लघु नेट बल लगता है और गुटका सरकना आरंभ 
कर देता है। ध्यान दीजिए केवल | पर ही निर्भर करता 
है, यह गुटके की संहति पर निर्भर नहीं करता। 


0, (धकतम 5 435 के लिए, 
| बा 57 
0,27 -थ 


----ममहत---ैे न 


उदाहरण 5.9 चित्र 5.2(8) में दर्शाएं ब्लॉक-ट्रालीं 
: निकाय का त्वरण क्या है, यदि ट्राली और पृष्ठ के बीच 
गतिज घ॒र्षण 'ुणांक 0.04 है? डोरी में तनाव क्‍या है ? 
: (65 0॥8* लीजिए) , डोरी को संहति नगण्ग्र मातिए | 










(गे 





प्र ५ 
औन-- ७-_--+--++ 
[; णु' 
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(9) (९) 
ब्रित्र' 5./2 


हल : चूंकि डोरी की लंबाई नियत है तथा घिरनी चिकनी है, 
3॥0 के ब्लॉक तथा 20 ४४ की ट्राली दोनों के त्वरणों के परिमाण 
समान हैं। ब्लॉक की गति पर द्वितीय नियम का अनुप्रयोग करने 
पर (चित्र 5,2(0)), 


30-7'- 3६ 
ट्राली की गति पर द्वितीय नियम का अनुप्रयोग करने पर (चित्र 
5.2(0]), 
7'-[ 206 
अब /, ॥६/४, जहाँ ॥, गतिज घर्षण गुणांक है तथा १४ अभिलंब 
बल है। यहाँ ॥ - 0.04, तथा 7-20 ५ 0 - 2000 
इस प्रकार, ट्राली की गति के लिए समीकरण 
7'- 0,04 ५» 200 - 206 अथवा 7- 8 5 206 
इस समीकरणों से हमें प्राप्त होता है, 
32206 0 हे 
धर जे पा 87 - 0.96॥7 5 
तथा १८ 27.] ५ रथ 


लोटनिक धर्षण 

सिद्धांत रूप से क्षेतिज समतल पर एक वलय (रिंग) के समान 
वस्तु अथवा गोल गेंद जैसे पिण्ड जो बिना सरके केवल लोटन 
कर रहा (लुढ़क) है, पर किसी भी प्रकार का कोई घ॒र्षण बल 
नहीं लगेगा । लोटनिक गति करते किसी पिण्ड का हर क्षण समतल 





| 


(४) 
चित्र 5,॥3 घर्षण को घटाने के कुछ उपाय । (4) मशीन के गतिशील 


पृष्ठों के बीच वायु का संपीडित गद्गा । 


या 70ट/7776067 0602 ए 7४४४६ 
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तथा पिण्ड के बीच केवल एक ही संपर्क 
कोई सरकन नहीं है तो इस तात्क्षणिक संपर्क बिंदु की समतल 
के आपेक्ष कोई गति नहीं होती। इस आदर्श स्थिति में गतिज अथवा 
स्थैतिक घर्षण शून्य होता है तथा पिण्ड को एकसपान बेग से निरंतर 
लोटनिक गति करते रहना चाहिए। हम जानते हैं कि व्यवहार में 
ऐसा नहीं होगा, तथा गति में कुछ न कुछ अवरोध (लोटनिक घर्षण) 
अवश्य रहता है, अर्थात्‌, पिण्ड को निरंतर लोटनिक गति करते 
रहने के लिए उस पर कुछ बल लगाने की आवश्यकता होती है। 
समान भार के पिण्ड के लिए लोटनिक घर्षण सदैव ही सर्पी अथवा 
स्थैतिक घर्षण की तुलना में बहुत कम (यहाँ तक कि परिमाण 
की 2 अथवा 3 कोटि तक) होता है। यही फारण है कि मानव 
सभ्यता के इतिहास में भारी बोझों के परिवहन के लिए पहिए 
की खोज एक बड़ा मील का पत्थर माना गया है। 

_ लोटनिक घर्षण का उद्गम जटिल है यद्यपि यह स्थैतिक तथा 
सर्पी घर्षण के उद्गम से कुछ भिन्न है। लोटनिक गति के समय 
संपर्क पृष्ठों में क्षणमात्र के लिए विरूपण होता है, तथा इसके 
फलस्वरूप पिण्ड का कुछ परिमित क्षेत्रफल (कोई बिंदु नहीं), 
लोटनिक गति के समय पृष्ठ के संपर्क में होता है। इसका नेट 
प्रभाव यह होता है कि संपर्क बल का एक घटक पृष्ठ के समान्तर 
प्रकट होता है जो गति का अवरोध करता है। 

हम प्राय: घर्षण को एक अवांछनीय बल मानते हैं। बहुत सी 
स्थितियों में, जैसे किसी मशीन, जिसमें विभिन्न कल पुर्जे गति 
करते हों, में धर्षण की ऋणात्मक भूमिका होती है। यह आपेक्ष 
गतियों का विरोध करता है जिसके फलस्वरूप ऊष्मा, आदि के 
रूप में ऊर्जा-क्षय होता है। मशीनों में स्नेहक गतिज घर्षण को कम 
करने का एक साधन होता है। घर्षण को कम करने का एक अन्य 
उपाय मशीन के दो गतिशील भागों के बीच, बॉल-बेयरिंग लगाना 
है चित्र 5.3(8)। (क्योंकि दो संपर्क पृष्ठों तथा बाल बेयरिगों 
के बीच लोटनिक घर्षण बहुत कम होता है, अत: ऊर्जा-क्षय घट 


/2७8260202527078777४ |: 
बिंदु 


फूला हुआ गुब्बारा 


| 


छिद्र वाला प्लास्टिक डिस्क 








वायु का गद्य 





(0) 


भागों के बीच बॉल-बेयरिंग लगाकर, (#) आपेक्षिक गति करने वाले 


ि "५ पि ग 
गत्ति के नियम 
72070/666/0/02200//0/27702222///20 77 240६ /40%0: 


जाता है । सापेक्ष गति करते दो ठोस पृष्ठों के बीच वायु की पतली 
परत बनाए रखकर भी प्रभावी ढंग से घर्षण को घटाया जा सकता 
है (चित्र 5.3(9))। 

तथापि, बहुत-सी व्यावहारिक स्थितियों में, घर्षण अत्यन्त 
आवश्यक होता है | गतिज घर्षण में ऊर्जा-क्षय होता है, फिर भी 
आपेक्षिक गति को शीघ्र समाप्त करने में इसकी महत्त्वपूर्ण भूमिका 
है। मशीनों तथा यंत्रों में ब्रेक की भांति इसका उपयोग किया जाता 
है। इसी प्रकार स्थैतिक घर्षण भी हमारे दैनिक जीवन में अत्यन्त 
महत्त्वपूर्ण है। हम घर्षण के कारण ही फर्श पर चल पाते हैं | अत्यधिक 
फिसलन वाली सड॒क पर कार को चला पाना असंभव होता है। 
किसी साधारण सडक पर, टायरों और सड़क के बीच घर्षण पहिए 
की घूर्णी गति को लोटनिक गति में रूपांतरित करके कार को त्वरित 
करने के लिए आवश्यक बाह्य बल प्रदान करता है | 


5.0 वर्तुल (बृतीय ) गति 
हमने अध्याय 4 में यह देखा कि ॥२ त्रिज्या के किसी वृत्त में 
एकसमान चाल ० से गतिमान किसी पिण्ड का त्वरण ४/२ वृत्त 


के केंद्र की ओर निर्दिष्ट होता है। द्वितीय नियम के अनुसार इस 
त्वरण को प्रदान करने वाला बल है ; 


70 
रि 





रघ (5.6) 


जहाँ #परपिण्ड की संहति है! केंद्र की ओर निर्दिष्ट इस बल को . 


अभिकेंद्र बल कहते हैं। डोरी की सहायता से वृत्त में घूर्णन करने 
वाले पत्थर को डोरी में तनाव अभिकेंद्र बल प्रदान करता है। सूर्य 
के चारों ओर किसी ग्रह की गति के लिए आवश्यक अभिकेंद्र 
बल ०३४ कारण उस ग्रह पर लगे एुरुत्वाकर्षण से मिलता है। 
किसी क्षेतिज सडक पर कार को वृत्तीय मोड लेने के लिए आवश्यक 
अभिकेंद्र बल घर्षण बल प्रदान करता है । 

किसी सपाट सड़क तथा किसी ढालू सड़क पर कार को वर्तुल 
गति, गति के नियमों के रोचक उदाहरण हैं। 
सम्तल सड़क पर कार की गति- 

कार पर तीन बल आरोपित हैं [चित्र 5.4(9)] 

() कार का भार, 70 


(!)] अभिलम्ब प्रतिक्रिया, !ए 





79 


(६ 








(॥॥) घर्षण बल, [ 
क्योंकि यहाँ ऊर्ध्वाधर दिशा में कोई त्वरण नहीं है, अतः 


ग्रयाधु 5 0 

(५ गा [5.7] 
वर्तुल गति के लिए आवश्यक अभिकेंद्र बल सड़क के पृष्ठ 
के अनुदिश है। यह बल कार के टायरों तथा सड़क के पृष्ठ 
के बीच पृष्ठ के अनुदिश संपर्क बल के घटक, जो परिभाषा 
के अनुसार घर्पण बल ही है, द्वार प्रदान किया जाना चाहिए। ध्यान 
दीजिए, यहाँ स्थैतिक घर्षण ही अभिकेंद्र त्वरण प्रदान करता है। 
स्थेतिक घर्षण, घर्षण की अनुपस्थिति में वृत्त से दूर जाती गतिपान 

कार की समुपस्थित गति का विरोध करता है। 


समीकरण (5.4) तथा (5.6) से हमें प्राप्त होता है 


2 
70 
€ (/, पं ८5------ 
५8 व //५ ्त 
(५ रंप 
0१ < “डिनर अल 5 (4| [.' ४ < पा! 


यह संबंध कार की संहति पर निर्भर नहीं करता। इससे यह प्रदर्शित 
होता है कि |, तथा 7? के किसी दिए हुए मान के लिए कार 
की वर्तुल गति की कोई संभावित अधिकतम चाल होती है, जिसे 
इस प्रकार व्यक्त किया जा सकता है, 


एशाप्रकहम कि] ॥५ 


ढालू सड़क पर कार की गति 
यदि सड़क ढालू है (चित्र 5.4), तो हम कार की वर्तुल 
गति में घर्षण के योगदान को घटा सकते हैं। क्योंकि यहाँ फिर 


ऊर्ध्वाधर दिशा में कोई त्वरण नहीं है, इसलिए नेट बल शून्य होगा। 
अतः 


[९ ०08 95गरा+ [5॥] 9 


(8,8) 


(5.99) 
तथा / के घटकों द्वारा अभिकेंद्र बल प्राप्त किया जाता है; 


>- ९08 0 






४७।॥ 0 
5008 0 4 


79॥7 0 


ग़ 
गे 


चित्र 5,/4 कार की (८) समतल सड़क, तथा (#) ढालू सड़क पर वह्तुल गति । 





2 
पिछा। 9 + [0०05 8 ८ ना (5.208) 
यहाँ, पहले कि भाँति, /5/ 7५ 


के लिए हम /<॥,/१ लेते हैं। 


|#। 
आधिकतम 
समीकरण (5.9॥) तथा (5.20) को लिखा जा सकता है 


(5.99) 
(5,200) 


09 6 5 78+ /#.7४ 8॥ 8 
80 9 + ७,7४ 0०05 8 5 7702/२ 


गाध 
अत्त: +०----7------ 
जता 0९050 - |(६५[70 


सपीकरण (8,209) में |४ का मान रखने पर 


75 (500 - ((, ८०५6) _ ए०ज्रधकतम 
०059-/, 579. 7? 


] 
. ( 2 
या एस | लक | (5.2] 


४५८०८ ]-॥( (धा6 
समीकरण (5-8) से तुलना करने पर हम देखते हैं कि ढालू 
सड़क पर कार को अधिकतप्र चाल समतल सड़क पर कार की 
अधिकतम संभव चाल से अधिक है। समीकरण (5.2॥) में 
#, 5० के लिए, 

0. 5 (यु पा 0) (5.22) 


इस चाल पर आवश्यक अभिकेंद्र बल प्रदान करने के लिए घर्षण 
बल की कोई आवश्यकता नहीं होती। इस चाल से ढालू सड़क 
पर कार चलाने पर कार के टायरों की कम घिसाई होती है। इसी 
समीकरण से यह भी ज्ञात होता है कि ७< ७, के लिए घर्षण 
बल उपरिमु्ी होगा तथा किसी कार को स्थिर स्थिति में केवल 
तभी पार्क किया जा सकता है जब (80 6 < / हो। 












उदाहरण ६, ॥0 ।8 ॥॥॥॥ की चाल से समतल सड़क पर 
गतिभाव कोई साइकिल सवार बिना चाल क्रो कम किए 
39 त्रिज्या का तीत्र वर्तुल मोड़ लेता है । टायरों तथा सड़क 
के बीच स्थेतिक धर्षण गुणांक 0.। है । क्या साइकिल सबार 
मोह्ठ लेते समय फिसल कर गिर जाएगा ? 


हल सपाट सड़क पर अकेला घर्षण बल ही साइकिल सवार 
को बिना फिसले वर्तुल मोड लेने के लिए आवश्यक अभिकेंद्र 
बल प्रदान कर सकता है। यदि चाल बहुत अधिक है, तथा/अथवा 
मोड़ अत्यधिक त्ीब्र है (अर्थात्‌ त्रिज्या बहुत कम है), तब घर्षण 
बल इन स्थितियों में आवश्यक अभिकेंद्र बल प्रदान करने के लिए 


4५ /032%/:922727॥/%0/6:505:0/////0 02026 ६१४५0०५८| 


पर्याप्त नहीं होता और साइकिल सवार मोड लेते समय फिसल 


भौतिकी 


शत 
उसका एए टाटा पाए 2 7700 एन त 7720 722 पा 
न हट; [९८46 ४ 


कर गिर जाता है। साइकिल सवार के न फिसलने की शर्त समीकरण 
(5.8) द्वारा इस प्रकार है : 
० < ॥/ 7 

अब, यहाँ इस प्रश्न में 7२> 8 ॥0, 59.8 ॥7 ७० तथा ॥ < 
0.] अर्थात्‌ ॥ख < 2.94 ग्राशड; तथा 05 8 [एा/ 
57 57; अर्थात्‌ ४5 25 7252 अर्थात्‌, शर्त / < / 7 का 
पालन नहीं होता। अत:, साइकिल सवार तीत्र वर्तुल मोड लेते समय 
फिसलकर पगिरेगा। | 





» उदाहरण 5.4/ 300 7 त्रिज्या बाले किसी वृत्ताकार दौड्ृ 
के भैद्षन का ढाल ॥5” है । यदि मैदान और रेसकार के 
पश्षयों के बीच घर्षण गुगांक 0.2 है, तो (४) ठाथरों को 
प्रिसने से बचाने के लिए रेसकार की अनुकुलतम चाल, 
तथा (४) फिसलने से बचने के लिए अधिकतम अनुमेय 
चाल क्या है ? 







हल ढालू मैदान पर बिना फिसले गतिशील रेप्तकार को चर्तुल 
मोड लेने के लिए आवश्यक अभिकेंद्र बल प्रदान करने में घर्षण 
बल तथा अभिलंब बल के क्षैतिज घटक का योगदान होता है। 
रेसकार की अनुकूलतम चाल पर गति के लिए अभिलंब बल 
का घटक ही आवश्यक अभिकेंद्र बल प्रदान करने के लिए पर्याप्त 
होता है तथा घर्षण बल की कोई आवश्यकता नहीं होती। समीकरण 
(5,22) द्वारा रेसकार की अनुकूलत्तम चाल ५ को इस प्रकार 
व्यक्त करते हैं : 
०, + (रु दा) 0)2 
यहां 725 300 70, 85 57, 95 9.8 77 8*; अतः 
ए। ८ 28, ॥ 87 
समीकरण (5.9]) द्वाय रेसकार को अधिकतम अनुमेय चाल को 
इस प्रकार व्यक्त करते हैं ; 


/2 
हर 8, +' 0॥ 8 
छ ८ | हि +ा | 538,.] 7 57! | 
38428; ]-॥/, (0 8 


85.47 यांत्रिकी में समस्याओं को हल करना 


गति के जिन तीन नियमों के विषय में आपने इस अध्याय में अध्ययन 
किया हे वे यांत्रिकी की आधारशिला हैं। अब आप यांत्रिकी की 
विविध प्रकार की समध््याओं को हल करने में सक्षम हैं। आमतोर 
पर यांत्रिकी की किसी प्ररूपी समस्या में बलों की क्रिया के 
अधीन केवल एक पिण्ड का ही समावेश नहीं होता । अधिकांश 
प्रकरणों में हम विभिन्‍न पिण्डों के ऐसे संयोजन पर विचार करते 





फः 
गति के नियत 
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हैं जिनमें पिण्ड परस्पर एक दूसरे पर बल लगाते हैं। इसके अतिरिक्त , 


संयोजन का प्रत्येक पिण्ड गुरुत्व बल का भी अनुभव करता है। 
इस प्रकार की किसी समस्या को हल करने का प्रयास करते समय 
हमें एक स्पष्ट तथ्य याद रखना परमावश्यक है कि समस्या का 


हल करने के लिए उस संयोजन के किसी भी भाग को चुना जा... 


सकता है तथा उस भाग पर गति के नियमों को इस शर्त के साथ 
लागू किया जा सकता है कि चुने गए भाग पर संयोजन के शेष 
भागों द्वार आरोपित सभी बलों को सम्मिलित करना सुनिश्चित 
कर लिया गया है। संयोजन के चुने गए, भाग को हम निकाय कह 
सकते हैं तथा संयोजन के शेष भाग (निकाय पर आरोपित बलों 
के अन्य साधनों को सम्मिलित करते हुए) को वातावरण कह 
सकते हैं। इस विधि को वास्तव में हमने पहले भी कई उदाहरणों 
में अपनाया है। यांत्रिकी की किसी प्ररूपी समस्या को सुव्यवस्थित 
ढंग से हल करने के लिए हमें निम्नलिखित चरणों को अपनाना 
चाहिए ; 

() पिण्डों के संयोजन के विभिन्‍न भागों - संबंधों, टेकों, आदि 
को दर्शाने वाला संक्षिप्त योजनाबद्ध आरेख खींचिए। 

(॥) संयोजन के किसी सुविधाजनक भाग को निकाय के रूप 
में चुनिए । 

(॥!) एक पृथक आरेख खींचिए जिसमें केवल निकाय तथा पिण्डों 
के संयोजन के शेष भागों द्वारा निकाय पर आरोपित सभी 
बलों को सम्मिलित करके दर्शाया गया हो | निकाय पर 
सभी अन्य साधनों द्वाो आरोपित बलों को भी सम्मिलित 
कीजिए। निकाय द्वारा वातावरण पर आरोपित बलों को इसमें 
सम्मिलित नहीं कीजिए। इस प्रकार के आरेख को 
“बल-निर्देशक आरेख ” कहते हैं । ( ध्यान दीजिए, इसका 
यह अर्थ नहीं है कि विचाराधीन निकाय पर कोई नेट बल 
नहीं है ।) 

(ए) किसी बल निर्देशक आरेख में बलों से संबंधित केवल वही 
सूचनाएँ (बलों के परिमाण तथा दिशाएँ) सम्मिलित कीजिए 
जो या तो आपको दी गई हैं अथवा जो निर्विवाद निश्चित 
हैं। (उदाहरण के लिए, किसी पतली डोरी में तनाव को 
दिशा सदेव डोरी की लंबाई के अनुदिश होती है।) शेष 
उन सभी को अज्ञात माना जाना चाहिए जिन्हें गति के नियमों 
के अनुप्रयोगों द्वारा ज्ञात किया जाना है। 

(५) यदि आवश्यक हो, तो संयोजन से किसी अन्य निकाय के लिए 
भी यही विधि अपनाइए। ऐसा करने के लिए न्यूटन का 
तृतीय नियम प्रयोग कीजिए। अर्थात्‌, यदि 4 के बल निर्देशक 
आरेख में 9 के कारण & पर बल को छ द्वारा दर्शाया गया 
है, तो 9 के बल निर्देशक आरेख में & के कारण 8 पर 
बल को -# द्वारा दर्शाया जाना चाहिए। 


पा उदाहरण में उपरोक्त विधि का स्पष्टीकरण किया 
गया है ; 


मिल] 5,/2 किसी कोमल श्षेत्तिज फर्श पर 2 ॥४ संहति 
का लकड़ी का गुरका रखा है (चिं 5.5 )। जब इस गुटके 
के ऊपर 25॥8 संर्हत का लोहे का बेलन रखा जाता ह 
तो 'फर्श स्थिर गप्षि से नीचे भ्रँसता है तथा गुटका व बेलन 
एक साथ 0.] 0४? त्वरण रो नीचे जाते हैं | गुटके की 
फर्श पर क्रिया (७) फर्श के धँसने से पूर्व तथा (७) फर्श 
के भँसने के पश्चात्‌ बया है ? ५ +।0)॥॥ ४7 लीजिए । समस्या 


॥5 


में क्रिया-प्रतिक्रिया युगलों को पहचानिए । 











गुरके का बल 
निर्देशक आरेख 





। गुटके+बेलन निकाय का 
बल निर्देशक आरेख 


0.] ॥ 5? 
चित्र 5,45 

हल 

(०) फर्श पर गुटका विरामावस्था में हे। इसका बल निर्देशक 
आरेख गुटके पर दो बलों को दर्शाता हे, पृथ्वी द्वारा आरोपित 
गुरुत्वाकर्षण बल 25: 0 : 200; तथा गुटके पर फर्श 
का अभिलंब बल +१ प्रथम नियम के द्वारा गुटके पर 
आरोपित नेट बल शून्य होना चाहिए, अर्थात्‌, 72८ 20 ॥५॥ 
तीसरे नियम का उपयोग करने पर गुटके की क्रिया अर्थात्‌ 
गुटके द्वारा फर्श पर आरोपित बल परिमाण में 20 ९ के 
बराबर हे तथा इसकी दिशा ऊर्ध्बाधरत; अधोमुखी है। 

(७) निकाय (गुटका + बेलन) नीचे की ओर 0.] 9 त्वरण 
से धँस रहा है। इसका बल निर्देशक आरेख निकाय पर 
दो बलों को दर्शाता है। पृथ्वी के कारण गुरुत्व बल 
(270॥0); तथा फर्श का अभिलंब बल 7?! ध्यान दीजिए, 
निकाय का बल निर्देशक आरेख गुटके और बेलन के बीच 
आंतरिक बलों को नहीं दर्शाता। निकाय पर द्वितीय नियम 
का अनुप्रयोग करने पर, 

970-॥7 ८ 27%»0., 
' अर्थात्‌ ?९ < 267,3[५ 

तृतीय नियम के अनुसार फर्श पर निकाय की क्रिया 287.3 प 

के बराबर है तथा यह ऊर्ध्वाधरत; अधोमुखी है। 

क्रिया-प्रतिक्रिया युगल 


(७) के लिए ;() पृथ्वी द्वारा गुटके पर आग्रेपित गुरुत्व बल 
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(20 ]0) (क्रिया) तथा गुटके द्वारा पृथ्वी  क्रिया-प्रतिक्रिया युगल की रचना दो पिण्डों के बीच पारस्परिक 

पर आरोपित गुरुत्व बल (प्रतिक्रिया) 20 बलों, जो सदैव परिमाण में समान तथा दिशा में विपरीत होते हैं, 

धर के बराबर उपरिमुखी निदेशित (आरेख से होती है। एक ही पिण्ड पर दो बलों, जो किसी विशेष परिस्थिति 

में नहीं दर्शाया गया है)। में परिमाण में समान व दिशा में विपरीत हो सकते हैं, से किसी 

(॥) गुठके द्वारा फर्श पर आरोपित बल (क्रिया); .क्रिया-प्रतिक्रिया युगल की रचना नहीं हो सकती। उदाहरण के 

फर्श द्वारा गुटके पर आरोपित बल (प्रतिक्रिया). लिए (3) अथवा 0) में पिण्ड पर गुरुत्व बल तथा फर्श द्वारा पिण्ड 

(७) के लिए (!) पृथ्वी द्वाता निकाय पर आदेपित गुरुत्व बल. ३ आरोपित अभिलंब बल कोई क्रिया-प्रतिक्रिया युगल नहीं है। 
(270 |४) (क्रिया); निकाय हवा पृथ्वी ये बल संयोगवश (9) के लिए समान एवं विपरीत हें क्योंकि पिण्ड 


आएऐपित प्रतिक्रिया) 270 [प हैं 
के बाबर अपरिय्ती मरते में. विरमावस्था में है। परंतु प्रकरण (०) के लिए वे ऐसे नहीं हैं जैसा 


नहीं दर्शाया गया है ।) कि हमने पहले ही देख लिया है। निकाय का भार 270 ४ है जबकि 
(॥) निकाय द्वारा फर्श पर आरोपित बल अभिलंब बल ॥२- 267. 37 है। ५ 
(क्रिया); फर्श द्वारा निकाय पर आरोपित यांत्रिकी की समस्याओं को हल करने में बल निर्देशक आरेख 
बल (प्रतिक्रिया) खींचने की प्रथा अत्यंत सहायक है। यह आपको, अपने निकाय 


इसके अतिरिक्त (9) के लिए बेलन द्वारा को स्पष्ट रूप से परिभाषित करने तथा उन सभी पिण्डों के कारण, 

गुटके पर आरोपित बल तथा गुटके द्वारा बेलन. जो स्वयं निकाय के भाग नहीं हैं, निकाय पर आरोपित सभी विभिन्‍न 

पर आरोपित बल भी क्रिया-प्रतिक्रिया का बलों पर विचार करने के लिए विवश करता है। इस अध्याय तथा 

एक युगल बनाते हैं। आगामी अध्यायों में दिए गए अभ्यास- प्रश्नों द्वारा इस प्रथा के पोषण 
याद रखने योग्य एक महत्त्वपूर्ण तथ्य यह है कि किसी. में आपको सहायता मिलेगी। 


सारांश 


कनज 


, भरस्तू का यह द्राप्टपप' , कि किसी पिण्ड कौ एकसमान गति रखने के लिए बल आवश्यक है, गलत है। व्यवहार में विरोधी 
घर्षण बल को प्रभावहीन करने के लिए कोई बल आवश्यक होता है। 

2. गैलीलियो ने आनत सप्रतलों पर पिण्डों की गतियों का बहिवेशन करके जड़त्व के नियम की खोज की। न्यूटन का गति 
का प्रथम नियम वही नियम है, जिसे फिर से शब्दों में इस प्रकार व्यक्त किया गया है : 
“प्रत्येक पिण्ड तब तक अपनी विशाम्रावस्था अथना किसी सरल रेखा में एकसमाव गति की अवस्था में रहता है, जब तक 
कोई बाह्य बल उसे अन्यथा व्यवहार करने के लिए विवश नहीं करता ।" सरल॑ पदों में, प्रथम नियम इस प्रकार है “यदि 
किसी प्रिण्ड पर बाह्य बल शून्य है तो उसका त्वरण शून्य होता है ।” 

3, किसी पिण्ड का संवे॥ (9) उसकी संहति (॥0) तथा वेग (9) का गुणनफल होता है : 

9च"१।र ' 

4. - न्यूटन का गति का द्वितीय नियम : 

किसी पिण्ड' के संवेग परिवर्तन की दर आग्रेपित बल के अनुक्रमानुपाती होती है तथा सवेग परिवर्तन आरोपित बल की विशा' 

में होता है। इस प्रकार ; 


ए-।९ 5ए जत्ता& 
| 


यहाँ छ' पिण्ड पर आगेपित नेट बाह्य बल है, तथा 6 पिण्ड में उत्पन्न त्वरण है। 5 पात्रकों में राशियों के मात्रकों का 
चयन करने पर आनुपातिकता स्थिगंक ॥|5) आता है। तब 


ए ८ 9 नया 
(0 


बल का 5.।, मात्रक न्यूटन (प्रतीक [५) है ; ] धर 5] ए8) छ* 
(४) द्वितीय नियम्र तथा प्रथम नियम में सामंजस्य है (#- 0 का अथ्थ है &< 0) 


गति के निम्रम 
(8645022॥202242278 04022 222 2॥227/6%) 





00 
डिक ःउपला 


(७) यह एक सदिश समीकरण है। 

(०) सही अर्थों में तो यह किसी बिंदु कण पर लागू होती है। फिर भी किसी पिण्ड अथवा कणों के निकाय पर भी 
इसे लागू किया जा सकता है, परंतु शर्त यह है कि हम प्' को निकाय पर कुल आगेपित बाह्य बल तथा को 
समस्त तिकाय का त्वरण मानें। 

(०) किसी निश्चित क्षण पर किसी बिंदु पर आरेपित बल ए' उसी क्षण उसी बिंदु पर & का निर्धारण करता है। अर्थात्‌ 
द्वितीय नियम एक स्थानीय नियम है। किसी क्षण पर & गति के इतिहास पर निर्धर नहीं करता। 

5. बल तथा समय का गुणनफल आबेग कहलाता है जो संवेग परिवर्तन के बराबर होता है। 
आवेग की धारणा उस स्थिति में लाभदायक होती हे जब कोई बृहत बल अल्प काल के लिए कार्य करके संवेग में मापने 
योग्य परिवर्तन उत्पन्न कर देता है। क्योंकि बल का क्रिया समय अत्यंत अल्प है इसलिए यह माना जा सकता है कि आवेगी 
' बल लगने के समय वस्तु की स्थिति में पर्याप्त परिवर्तम नहीं होगा। 
6. न्यूटन का गति का तृतीय नियम 
प्रत्येक क्रिया की सप्ान शथा विपरीत प्रतिक्रिया होती है। 
'सरल पदों में इस नियम को इस प्रकार भी अंभिव्यक्त क्रिया जा सकता है ! 
प्रकृति में बल सदैव ही पिण्डों के' युगलों के बीच प्राए जाते हैं। किसी पिण्ड & फा पिण्ड 9 द्वार आयेषित बल प्रिण्ड 
9 पर पिण्ड 4 द्वार आरोपित बल के समान बरथा विपरीत होता है। 
क्रिया तथा प्रतिक्रिया समक्षणिक बल हैं। क्रिया तथा प्रतिक्रिया के बीच कारण-प्रभाव संबंध नहीं होता। इन दो पारस्परिक 
बलों में पे किसी भी एक को क्रिया तथा अन्य को प्रतिक्रिया कहा जा सकता है। क्रिया तथा प्रतिक्रिया बल दो भिन्न पिण्डों 
पर कार्य करते हैं। अतः ये बल एक दूसरे को निरस्त नहीं कर सकते। तथापि, किसी पिण्ड में आंतरिक क्रिया तथा प्रतिक्रिया 
बलों का योग अवश्य ही शून्य होता है। 
संवेग संरक्षण नियम 
कणों था फिसी वियुक्त मिकाय का कुल संबवेग संरक्षित रहता है। यह नियम गति के द्वितीय तथा तृतीय नियमों से व्युत्पन्न 
हुआ है। 
पर्षण 
घर्षण बल दो संपर्क पृष्ठों के बीच आपेक्षिक गति (समुपस्थित अथवा वास्तविक) का विरोध करता है। यह संपर्क बल 
का संपर्क पृष्ठों के अनुदिश घटक है। स्थैतिक घर्षण #/,समुपस्थित आपेक्ष गति का विरोध करता है ; गतिज घर्षण /#, 


वास्तविक आपेक्ष गति का विशेध करता है। घर्षण बल संपर्क पृष्ठों के क्षेत्रफल पर निर्भर नहीं करते तथा निललिखित सन्निकट 
नियम की तुष्टि करते हैं : 


85 (५ अल नी 


7 


8 


4८ | || ्रि 


/, (स्थैतिक घ॒र्षण गुणांक) तथा /६ (गतिज घर्षण गुणांक) संपर्क पृष्ठों के युगल के अभिलक्षणों के स्थिरांक हैं। प्रयोगों 
हारा यह पाया गया है कि ; , | से तुलना में बहुत कम होता है। 


[शा/'*!| 
[शा|7] 
[शा॥!!] 


[शा] 
शाय॥] 





विचारणीय विषय 

. बल सदैव गति की दिशा में नहीं होता। परिस्थितियों पर निर्भर करते हए, ४', ४ के अनुदिश, ए के न , 9 के अभिलंबबत्‌ 
अथवा # से कोई अन्‍य कोण बनाते हुए हो सकता है। प्रत्येक स्थिति में, यह त्वरण के समान्तर होता है। 

2. यदि किसी क्षण एछ 50 हे, अर्थात्‌ यदि कोई पिण्ड क्षणिक विग्म में है, तो इसका यह अर्थ नहीं होता कि उस क्षण पर 

चल अथवा त्वरण अवश्य ही शून्य हों। उदाहरण के लिए, जब ऊर्ध्वाधर ऊपर फेंकी गई कोई गेंद अपनी अधिकतम ऊँचाई 
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पर पहुँचती है, तो ए ८ 0 होता है, परंतु तस गेद्‌ पर गंद के भार कर्ता के बराबर बल गिर्तर लगा रहता हैं तथा त्वरण 
[न्य नही होता, यह धर ही द्वोता हें। 

3. किसी दिए गए समय पर किसी प्रिण्ड पर आरोपित बल तस समय उस पिण्ड के स्थान की अवस्थिति द्वारा ज्ञात किया 
जाता हं। कोई पिण्ड बल का चहन अपनी गति के पूर्ष इतिहारो से नहीं करता। जिस क्षण कोई पत्थर किसी त्तरित रेलगाड़ी से 
बाहर गिस दिया जाता है, उस श्षण के तुरत पश्चात्‌, यदि चारों ओर की वायु के प्रभाव अपंक्षणीय हैँ जो उस पत्थर पर 
काई क्षेत्िज बल (अशचा त्वरण) कार्यरत नहीं रहता। त्तब्र उस पत्थर पर केवल पृथ्ती का ऊर्ध्बाघर गुरुत्व बल ही कार्य 
करता हे । 

4. गति के द्वितीय मिस प्र & ॥0 8 में एु पिए्ड के बाहर के सभी भौतिक साथनों द्वारा आरोषित नेट बल है। & बल का 
प्रयाव है। ॥॥ & को % के अतिरिवत्त जाय कोई बल नहीं सपझ्ा जाना चाहिए। 

5. अभिकंद्र बल को कोई अन्य प्रकार का बल नहीं समझना चाहिए। शह मात्र एक नाग है जो उस बल को दिया गया है 
जो चर्तुल गर्ग पर गतिगांन किसी पिण्ड को त्रिज्यतः केंद्र की ओर त्वरण प्रदान करता है। हमें वृत्तीय गतियों में सदेज ही 
शआशिकेद् बल के रूप हें कुछ भातिक बलों: जसे तमाब, गुरुत्याकर्पा चल, वेद्युत बल, घर्पाण बल आदि को खोजना चाहिए॥ 

6. स्थेतिक घर्षण बल अपनी सीमा ॥7॥ [/< ॥!५) तक एक स्थय समायोगी बल है। बिना यह सुनिश्चित किए कि स्थेतिक 
लर्षण० का शाधिकत्म मान कार्यरत हो गया है ॥5 ॥ 7 कदापि सतत शगिए। 

7. मंज पर रखें पिण्ड के लिए सुपरिचित सगीकरण ॥6/5 २ केवल तभी सही है, जब पिण्ड साम्थातस्था में हो। ये दोनों बल, 
गा तेशा ३ भिल भी हो सकते हैं (जैसा फि त्वग्ति लिपर पें राख पिए्ड के उदाहरण में) 700 और ।२ पे सपानत्ता का 
तृत्तीय निशम से कोई संबंध नहीं हें। 

8. गति के तृतीय नियम पं पद 'क्रिया' तथा “प्रतिक्रिया' का अर्थ क्रिसी पिण्डों के युगल के बीच प्तमक्षणिक पास्स्परिक बलों 
से है। भाषा के अर्थ के बिपरीत, क्रिया न वो प्रतिक्रिया से पहले घटित होती है ओर न ही प्रतिक्रिया का कारण होती हैं । 
क्रिया तथा प्रतिकिया शिनन पिण्डों घर कार्ख करती हैं। 

9. विभिन्‍न पद जैसे 'घर्षण', 'अभिलंब प्रतिक्रिया', “तनात्र', चायु-प्रतिरोध” 'श्यान कर्षण', 'प्रणोद', “उत्प्लाबन बल', 'भार', 
'अभिकेंद्र बल' इग सभी का तात्पर्थ विभिन्‍न संदर्भो में “बल' ही होता है। स्पप्टता के लिए, यांत्रिकी में मिलने वाले प्रत्येक 
बल गधा उसके दुल्य' पदों को इस चावयांश में रूपान्तरित करता चाहिए '» पर 8 द्वारा बल" 

00. गति के द्वितीय नियम को लागू करने के लिए, सजीव तशा निर्जीब पिण्डों के त्रीच कोई घैच्रारिक िननता नहीं होती। किसी 
सजोत पिण्ड, जेसे किसी भानव को भी त्वरित करने के लिए बाहय चल चाहिए। उदाहरण के लिए, बाह्य घर्षण बल के 
बिना हा भरती पर चल ही नहीं सकते। 

।]. भोतिकी में “चल' की वस्तुनिप्ठ संकल्पना तथा 'बल का अनुभव!” की व्यक्तिनिप्ठ संकल्पना के बीच कोई प्रम नहीं होना 
चाहिए। किसी 'गेरी-गो-राउण्ड' में हमारे शरीर के सभी अंगों पर अंदर की ओर चल लगता हैं। परंतु हमें बाहर की ओर 
धर्केल जाने का अआनुधव होता हैं जो समुपस्थित गति की दिशा है। 








अभ्यातक्ष 


(सरलता के लिए आकिक परिकलनाओं में 6 0 गा $2 लीजिए) 
5.] निनलिखित पर कार्यग्त नेट बल का परिमाण व उसको दिशा लिखिए ; 
(9) एकसमान चाल से नीचे पिर्ती वर्षा की कोई बूंद, 
(0) जल में तैरता 0 ४ संहति का कोई कार्क, 
(०) कुशलता से आकाश में स्थिर रोकी गई कोई पतंग, 
(0) 80 ॥णा ४! के एकसमान वे! से ऊबड़-खाबड॒ सडक पर गतिशील कोई कार, 
(०) सभी गुरुत्वीय पिण्डों से दूर तथा वैद्युत और चुंबकीय क्षेत्रों से मुक्त, अंतरिक्ष में त्तीत्र चाल बाला इलेक्ट्रॉन। 
8.2 0.05 ४४ संहति का कोई कंकड़ ऊर्ध्याधर ऊपर फेंका गया है। नीचे दी गई प्रत्येक परिस्थिति में कंकड़ पर लग रहे नेट 
बल का परिमाण व उसकी दिशा लिखिए ; 
(8) उपरिमुखी गति के समय। 
(०) अधोमुखी गति के समय । 
(०) उच्चतम बिंदु पर जहाँ क्षण भर के लिए यह विराम में रहता है। यदि कंकड़ को क्षैतिज दिशा से 48" कोण पर 
फेंका जाए, तो क्या आपके उत्तर में कोई परिवर्तन होगा ? 
वायु-प्रतिरेध को उपेक्षणोय मानिए। 


5.3 0. |८४ संहति के पत्थर पर कार्यरत नेट बल का परिमाण घ उसकी दिशा निम्नलिखित परिस्थितियों में ज्ञात कीजिए : 





शति के गिया 


62207 ९04९#-२30/# 6264 /600:20 22/00/5600 :04400ल्‍2 2:24 24220//65/00/४2॥020267020॥0//02%2/%//5007/28400/5/22/ 60/5000022:/00200800605820 07 #60;0460/25405%0:24600000422270//0677/700000/॥020॥7 0 :20॥///09:%2200/५78/7॥7379/2/ 5 ।0५४7॥/727<8%57000/0:676 6600 87 57700/6/0८0%8 ९2 50 5/:07४/ए: 


(४) पत्थर को स्थिर रेलगाड़ी की खिड़की से गिराने के तुरंत पश्चात्‌, 
(0) पत्थर को 36 ]४7॥ ४! के एकसमान वेग से गतिशील किसी रेलगाडी को खिड़की से गिराने के तुरंत पश्चात्‌, 
(९0) पत्थर को ] 79 52 के त्वरण से गतिशील किसी रेलगाड़ी कौ खिड़की से गिएने के तुरंत पश्चात्‌, 
(0) पत्थर ॥ 77 8* के त्वरण से गतिशील किसी रेलगाड़ी के फर्श पर पड़ा है तथा चह रेलगाड़ी के सापेक्ष बिणम 
में है। 
उपरोबत सभी स्थितियों में वायु का प्रतिरोध उपेक्षणीय मानिए। 
8.4 । लंबाई की एक डोरी का एक सिरा 77 संहति के किसी कण से तथा दूसरा सिए! चिकनी क्षैत्तिज मेज पर लगी खूँटी से 
बँधा है। यदि कण ४७ चाल से वृत्त में गति करता है तो कण पर (केंद्र की ओर निदेशित) नेट बल है : 





2 2 
(0) 7 [ 7'- शा ५0 बाकि, 6णे ० 


7 डोरी में तनाव है। [सही विकल्प चुनिए] 

5,858 ॥5 शा 5! की आरंभिक चाल से गतिशील 20 ४९ संहति के किसी पिण्ड पर 50 !४ का स्थाई मंदन बल आरोपित किया 
गया है। पिण्ड को रुकने में कितना समय लगेगा ? 

5,6 3.0 ४४ संहति के किसी पिण्ड पर आरोपित कोई बल 25 ७ में उसकी चाल को 2,0 9 5” से 3.5 शा ४० कर देता 
है। पिण्ड की गति की दिशा अपरिवर्तित रहती है। बल का परिमाण व दिशा कया है ? 


5.7 5.0 ॥8 संहति के किसी पिण्ड पर 8]भ व 6[0 के दो लंबबत्‌ बल आगेपित हैं। पिण्ड के त्वरण का परिमाण व दिशा 
ज्ञात कीजिए। 


5.8 3687 |9? की चाल से गतिमान किसी आटो रिक्शा का चालक सड़क के बीच एक बच्चे को खड़ा देखकर अपने वाहन 
को टीक 4.0 ७ में रोककर उस बच्चे को बचा लेता है। यदि आटो रिक्शा बच्चे के ठीक निकट रुकता है, तो वाहन पर 
लगा औसत मंदन बल क्या है ? आटोरिक्शा तथा चालक की सहतियाँ क्रमशः 400 ४8 और 65 ॥8 हैं। 


5.9 20,000 ॥६४ उत्थापन संहति के किसी राकेट में 5 7 8£ के आरंभिक त्वरण के साथ ऊपर की ओर स्फोट किया जाता 
है। स्फोट का आरंभिक प्रणोद (बल) परिकलित कीजिए। 


5,40 उत्तर की ओर ]0 77 5! की एकसमान आरंभिक चाल से गतिमान 0.40 ४६ संहति के किसी पिण्ड पर दक्षिण दिशा 
के अनुदिश 8.0 [४ का स्थाई बल 30 3 के लिए आरोपित किया गया है। जिस क्षण बल आरोपित किया गया उसे 
६८ 0, तथा उस समय पिण्ड की स्थिति /< 0 लीजिए। (८-5 8, 25 9, 00 ७ पर इस कण की स्थिति क्‍या होगी? 


5.44 कोई ट्रक विरामावस्था से गति आरंभ करके 2,0 प 92 के समान त्वरण से गतिशील रहता है। (- 0 $ पर, टूक के 
ऊपर खड़ा एक व्यक्ति धरती से 67) की ऊँचाई से कोई पत्थर बाहर गिएता है। (5 १॥ 8 पर, पत्थर का (2) वेग, तथा 
(0) त्वरण क्‍या है 7? (वायु का प्रतिरोध उपेक्षणीय मानिए |) 


5,42 किसी कमरे को छत से 27 लंबी डोरी द्वारा 0. |॥8 संहति के गोलक को लटकाकर दोलन आरंभ किए गए। अपनी 
'माध्य स्थिति पर गोलक की चाल ] 70 95 है। गोलक का प्रक्षेप-पथ क्या होगा यदि डोरी को उप्त समय काट दिया जाता 
है जब गोलक अपनी (3) चरम स्थितियों में से किसी एक पर है, तथा (0) माध्य स्थिति पर है ? 


5.3 किसी व्यक्ति की संहतिं 70 ४४ है। वह एक गतिमान लिफ्ट में तुला पर खड़ा है जो 

(४) ]0 शञ 57 की एकसमान चाल से ऊपर जा रही है, 

(0) 5 ॥7 82 के एकसमान त्वरण से नीचे जा रही है, 

(0) 5 एा $* के एकसमान त्वरण से ऊपर जा रही है 

तो प्रत्येक प्रकरण में तुला के पैमाने का पादयांक क्‍या होगा ? 

(0) यदि लिफ्ट की मशीन में खराबी आ जाए ओर वह गुरुत्वीय प्रभाव में मुक्त रूप से नीचे गिरे तो पादयांक क्‍या होगा? 
5.4 चित्र 5,6 में 4 ४६ संहति के किसी पिण्ड का स्थिति-सम्रय ग्राफ दर्शाया गया है। 

(3) (< 0; (८> 4 5; 0 < /< 4 ७ के लिए पिण्ड पर आरोपित बल क्‍या है ? 

(०) ४50 तथा (८4 8 पर आठेग क्‍या है ? 

(केवल एकबिमीय गति पर विचार कीजिए) 


भौतिकी 
2 भ्रौ की 
]42 त्ति 
५25[484/2044/0//2020॥(८६४१९४४४४॥९८५॥२६३/६८५७॥५४०८४//४७/४४१०/४//00५२८/॥३४४ 867//700%॥४५८/४३)०२४७॥१६९४/////८०१४७॥॥९//०/॥॥ ४४ ॥/२९/३३८४४॥४००४॥॥६//४॥/०//४८४५/४॥ (200%/2-200॥२८/४/४४:220/808॥2(क7॥(/972247:%2277९2९7//८//6 05% 422॥702022/ ज््ध्फ 0८6५(922802022/%//2020/2]0:0:20//0/£0%:340/0/70%55॥ 
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चित्र 5.76 


5.75 किसी घर्षणरहित मेज पर रखे 0 ॥४ तथा 20 ;६४ के दो पिण्ड किसी पतली डोरी द्वार आपस में जुड़े हैं। 600ध का 
" कोई प्लैतिज बल (] & पर, () 8 पर डोरी के अनुदिश लगाया जाता है। प्रत्येक स्थिति में डोरी में तनाव 
क्‍या है? 


5.6 8 8 तथा 2 ४४ के दो पिण्डों को किसी हलकी अवितान्य डोरी, जो घर्षणरहित घिरनी पर चढ़ी है, के दो सिरों से 
बाँधा गया है। पिण्डों को मुक्त छोड़ने पर उनके त्वरण तथा डोरी में तनाव ज्ञात कौजिए। 


5.7 प्रयोगशाला के निर्देश फ्रेम में कोई नाभिक विराम में है। यदि यह नापभिक दो छोटे नाभिकों में विघटित हो जाता है, तो 
यह दर्शाइए कि उत्पाद विपरीत दिशाओं में गति करने चाहिए। 


5.8 दो बिलियर्ड गेंद जिनमें प्रत्येक की संहति 0.05 ४४ है, 670 5! की चाल से विपरीत दिशाओं में गति करती हुई संघट्ट 
करती है और॑ संघट्ट के पश्चात्‌ उसी चाल से वापस लौरटती हैं। प्रत्येक गेंद पर दूसरी गेंद कितना आवेग लगाती है ? 


5.49 00 ॥८४ संहति की किसी तोप द्वार 0,020 ४४ का गोला दागा जाता है। यदि गोले की नालमुखी चाल 80 73 &7' है, 
तो तोप की प्रतिक्षेप चाल क्‍या है ? 


5.20 कोई बल्लेबाज किसी गेंद को 45' के कोण पर विश्षेपित कर देता हे | ऐसा करने में वह गेंद की आरंभिक चाल, जो 
54 [7/)7 है, में कोई परिवर्तन नहीं करता। गेंद को कितना आवेग दिया जाता है ? (गेंद की संहति 0,5 ॥४ है।) 


5.2 किसी डोरी के एक सिरे से बँधा 0,25 ४४ संहति का कोई पत्थर क्षेतिज तल में ,5 ॥7 त्रिज्या के बृत्त पर 40 7९५/ 
7॥7 को चाल से चक्कर लगाता है? डोरी में तनाव कितना है ? यदि डोरी 200 | के अधिकतम तनाव को सहन कर 
सकती है, तो वह अधिकतम चाल ज्ञात कौजिए जिससे पत्थर को घुमाया जा सकता है। 


85,22 यदि अभ्यास 5.2 में पत्थर की चाल को अधिकतम निर्धारित सीमा से भी अधिक कर दिया जाए, तथा डोरी यक्ायक 
दूट जाए, तो डोरी के दूटने के पश्चात्‌ पत्थर के प्रक्षेप का सही वर्णन निम्नलिखित में से कौन करता है ; 
(४) वह पत्थर झटके के साथ त्रिज्यतः बाहर कौ ओर जाता है। 
(2) डोरी टूटने के क्षण पत्थर स्पश्रैखीय पथ पर उड़ जाता है। 
(०) पत्थर स्पर्श से किसी कोण पर, जिसका परिमताण पत्थर की चाल पर निर्भर करता है, उड़ जाता हे! 
5.23 स्पष्ट कोजिए कि क्‍यों ; 
(४) कोई घोड़ा रिक्त दिक्स्थान में किसी गाड़ी को खींचते हुए दौड़ नहीं सकता। 
(0) किसी तीत्र गति से चल रही बस के यकायक रुकने पर यात्री आगे की ओर गिरते हैं। 
(0) लान मूवर को धकेलमे की तुलना में खींचगा आसान होता है। 
(0) क्रिकेटर का खिलाड़ी गेंद को लपकते समय अपने हाथ गेंद के साथ पीछे को खींचता है। 


अतिरिक्‍त अभ्यास 


5,24 चित्र 5,]7 में 0.04 ४६ संहति के किसी पिण्ड का स्थिति-समय ग्राफ दर्शाया गया है। इस गति के लिए कोई उचित 
भौतिक संदर्भ प्रस्तावित कीजिए। पिण्ड द्वाग प्राप्त दो क्रमिक आवेगों के बीच समय-अंतराल क्‍या है ? प्रत्येक आवेग का 
परिमाण क्‍या है ? 





गत्ति थे 
ग नियप पि 
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88... (णा) 


2 4 6 8 ॥0 ॥2 4 ॥6 ६७) 


चित्र 5.77 


5.28 चित्र 5,8 में कोई व्यक्ति ] गा 52 त्वरण से गतिशील क्षेत्रिज संवाहक पट्टे पर स्थिर खड़ा है। उस व्यक्ति पर आरोपित 
नेट बल क्‍या है ? यदि व्यक्ति के जूतों और पट्टे के बीच स्थैतिक घर्षण गुणांक 0.2 है, तो पट्टे के कितने त्वरण तक वह 
व्यक्ति उस पट्टे के सापेक्ष स्थिर रह सकता है ? (व्यक्ति को संहति « 65 ४४) 





चित्र 5./8 


8.26 77 संहति के पत्थर को किसी डोरी के एक सिरे से बाँधकर ॥२ त्रिज्या के ऊर्ध्वाधर वृत्त में घुमाया जाता है। बृत्त के निम्नतम 
तथा उच्चतम बिंदुओं पर ऊर्ध्वाधरत: अधोमुखी दिशा में नेट बल हैं : (सही विकल्प चुनिए) 


निनतम बिंदु पर उच्चतम बिंदु पर 
0) एए- 77 79+ 7. 
(|) गष्ध + 7 ॥8 - 7, 

((॥] गा + 3] - 7702)/7 प्‌ - 4; + [707 /7२ 

(ए एप - 7, - ाणग/7२ प्रध्ध + 4, + 770. %/7२ 


यहाँ 7, तथा ४७, निम्नतम बिन्दु पर तनाव तथा चाल दर्शाते हैं। 7, तथा 0, इनके उच्चतम बिन्दु पर तदनुरूपी मान हैं। 


8.27 000 ४४ संहति का कोई हेलीकॉप्टर 5 7 $£ के ऊर्ध्वाधर त्वरण से ऊपर उठता है। चालक दल तथा यात्रियों की 
संहति 300 ४४ है। निम्नलिखित बलों का परिमाण व दिशा लिखिए 
(८) चालक दल तथा यात्रियों द्वारा फर्श पर आरोपित बल, 
(9) चारों ओर की वायु पर हेलीकॉप्टर के ग्रेट की क्रिया, तथा 
(0) चारों ओर की वायु के कारण हेलीकॉप्टर पर आगेपित बल। 


5.28 5॥ ७7 चाल से क्षैतिजत्तः प्रवाहित कोई जलधाग 0272 अनुप्रस्थ काट कौ किसी नली से बाहर निकलती है तथा 
समीप को किसी ऊर्ध्वाधर दीवार से टकराती है। जल की टक्कर द्वारा, यह मानते हुए कि जलधारा टकराने पर वापस नहीं 
लौटती, दीवार पर आरोपित बल ज्ञात कौजिए। 


5,29 किसी मेज पर एक-एक रुपये के दस सिक्‍कों को एक के ऊपर एक करके रखा गया है। प्रत्येक सिक्के को संहति या 
है। निम्नलिखित प्रत्येक स्थिति में बल का परिमाण एवं दिशा लिखिए: 


(८) सातवें सिक्के (नीचे से गिनने पर) पर उसके ऊपर रखे सभी सिक्‍कों के कारण बल, 
(9) सातवें सिक्के पर आठवें सिक्‍के द्वाए आरोपित बल, तथा 
(0) छठे सिचके की सातवें सिक्के पर प्रतिक्रिया। 
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5.30 कोई वायुयान आपने पंखों को क्षैतिज से 5" के झुकाव पर रखते हुए 720 |था! ॥' की चाल से एक क्षेतिज लूप पूरा 
कस्ता है। लूप को त्रिज्या क्‍या है ? 


8,3] कोई रेलगाड़ी बिना ढाल वाले 307 त्िज्या के वृत्तीय मोड़ पर 54 | 7 चाल से चलती है। रेलगाड़ी की संहति 
]0% |४ है। इस कार्य को करने के लिए आवश्यक अभिकेंद्र बल कौन प्रदान करता है ? इंजन अथवा पटरियाँ ? पटरियों 
को क्षेत्तिग्रस्त होने से बचाने के लिए मोड़ का ढाल-कोण कितना 
होना चाहिए ? 


5.32 चित्र 5.9 पें दर्शाए अनुसार 50 ॥४ संहति का 
काई व्यवित्त 25 ॥४ संहति के किसी गुरके को 
दो धिन्‍न ढंग से उठाता है । दोनों स्थितियों में उस 
व्यवित द्वाश फर्श पर आरोपित क्रिया-बल कितना 
है ? यदि 700 ]0 अभिलंध बल से फर्श धँसने 
लाता है, तो फर्श को धँसने से बचाने के लिए 
उस व्यक्ति को, गुटके को उठाने के लिए, 
कौन-सा ढं। अपनाना चाहिए? 





25 [६ 


(8) 


5.33 40 ॥४ संहति का कोई बंदर 6000 का अधिकतम तनाव सह 
सकने योग्य किसी रस्सी पर चढ़ता है (चित्र 5.20)। नीचे दी गई 
स्थितियों पे से किसमें रस्सी दूट जाएगी : 

' [ध] बंदर 67 5: त्वरण से ऊपर चढ़ता है, 
(9) बंदर 4 गा 92 त्वरण से नीचे उतरता है, 
(0) बंदर 5 7 ७” की एकसपान चाल से ऊपर चढ़्ता है, 
(०४) बंदर लाभा मुक्त रूप से गुरुत्व बल के प्रभाव में रस्सी 
में गिरता है। 


(सस्सी की संहति उपेक्षणीय मानिए।) घित्र 5.20 





5,34 दो पिण्ड 8 तथा 8, जिनकी संहति क्रमश; 5 ४४ तथा 0 | हैं, 
एक दूसरे के संपर्क में एक मेज पर किसी दृढ़ विभाजक दीवार 
के सामने विराम में रखे हैं (चित्र 5.2] )। पिण्डों तथा मेज के बीच 
घर्षण गुणांझ 0.5 है। 200 [४ का कोई बल क्षेतिजत। 8 पर 
आरोपित किया जाता है। (9) विभाजक दीवार की प्रतिक्रिया, तथा 
(0)8 तथा 9 के बीच क्रिया-प्रतिक्निया बल क्‍या हैं ? विभाजक दीवार 
को हटाने पर क्‍या होता है ? यदि पिण्ड गतिशील हैं तो कया (0) 200॥ए 


का उत्तर बदल जाएगा ? ॥, तथा | के बीच अंतर की उपेक्षा 
कौजिए। 





चित्र 5.27 
8.35 5 | संहति का कोई गुटका किसी लंबी ट्राली पर रखा है। गुटके तथा ट्राली के बीच स्थैतिक घर्षण गुणांक 0.8 है। 
ट्राली विग्रमावस्था से 20 3 तक 0,5 7 92 के त्वरण से त्वरित होकर एकसपम्रान वेग से गति करने लगती है। (8) धरती 


पर स्थिर खड़े किसी प्रेक्षक को, तथा (0) द्राली के साथ गतिमान॑ किसी अन्य प्रेक्षक को, गुटके की गति कैसी प्रतीत 
होगी, इसकी विवेचना कीजिए | 


॥ 
गति के गियर ५ 
३॥॥/॥0/8/0॥0॥80 0///00060॥6॥//॥॥/॥00॥/000॥#0/40 008 ४0) एाणए ्ट 77 7000700/207777779 77779 77 77 7ौ४ीृ/भ,भभ शा आघात हा 7 एक 0एए7।ए/ 77070 77 





5,38 चित्र 5.22 में दर्शाए अनुप्ताः किप्री रुक क्रा पिहला थाग 
खुत। है तथा 40 ॥॥ ंहति का एक संदूक खुले ऐप 
5॥॥ दूत पर खा है। ट्रक के फर्श तथा संदृक के बीच 
धर्षा गुणांक 0.5 है। किसी सोधी सड़क पर टुक 
विगमावश्था से गति प्रारंध करके 2 ॥8/ से लि होता 
है। आग बंद से कितनी दूरी चलने पा वह संदूक दुक़ से 
नीचे गिर जाए।? (संदृक के आमाप कौ उपेक्षा कोणिए।) प्र 5.22 





8.37 ]5 था ग्िन्या का कोई बड़ा प्रामोफोन रिकार्ड ॥; [0॥/7/ क्रो चाल से घर कर हा है। रिबाई ए उपके केंद्र 
ऐ 4 था तथा 4 0॥ की दूरियों ए दो सिक्के रखे गए हैं। यदि सिक्के तथा रिकार्ड के बीच घी गुणंक 0,]5 है 
तो कौन सा सिक्का राई के साथ पीकर करेगा ? 


5.38 आपने साकषस में 'मौत के कुए' (एक खोखता जालगुका गोतीय चे्बर ताकि उसके भीक् के क्रियाकलों को दि 
देख मरे) में मोतसाइकिल सवार को उर्ध्याधर हू मे मोटरसाइकिल चलाते हुए देखा होगा। सा कौजिए कि वह 
पोठसाइकिल सवार नीधे से कोई सहारा ने होते पर भी गोले के उच्चतम दिए से नौचे क्यों नहों गिल्ता?े यदि चे्बर की 
क्रिया 25 ॥॥ है, ते कर्धाधा लूप को पृशग कले के लिए मोटरसाइकिल की चूतता/ चात कितनी होगी चाहिए ? 

5.39 70 ॥8 संहति का कोई व्यक्षि अपने उर्ध्वधर अक्ष पर 200 700/॥॥ को चाल से एूर्णण करी 3॥॥ किया की किसी 
बेलनाका! दीवा! के साध उम्तके संपर्क में छड़ा है। दौवार उथा! उप्के कपड़ों के बीच घर्ष! णंक 0)5 है। पैबार 
की वह यूतताम घन चाल ज्ञात कौजिए, गिससे फर्श को यकायक हट तैने पर भी, कह व्यक्षि दिन हि दीवार से चिपक 
ह पके। ' 

6,40२ क्रिया का पतला वत्तीय वार अपने ऊर्शाषर व्याप्त के पति: कोगीय आर्वृ्ति ॥ से शत कर हा है| यह हा 
कि इस तार | उतती कोई प्रणिका ७ < 8१ के लिए अपने निरत बिंदु ए रहती है। ७ « (007 के हिए, 


केंद्र से पनके को जोड़ने वाला क्रिज्य सदिश ऊर्ध्वाषर अधोगुजी दिशा से कितना कोण बता है। (पर्षण को उपेक्षणीय 
ग्रानिए।) 


अध्याय 6 





भूमिका 


कार्य और गतिज ऊर्जा की धारणा' : 
कार्य-ऊर्जा प्रमेय 


कार्य... 
गतिज ऊर्जा 
परिवर्ती बल द्वारा किया गया कार्य 
परिवर्ती बल के लिए कार्य-ऊर्जा प्रमेय 
6.7 स्थितिज ऊर्जा की अभिधारणा 
86,8 यांत्रिक ऊर्जा का संरक्षण 
6,9 किसी ग्प्रिंग को स्थितिज ऊर्जा 
8.0ऊर्जा के विभिन्‍न रूप : ऊर्जा-प्रंरक्षण 
का नियम 
6.] शक्ति 
6.2 संघट 


सारांश 
विचारणीय विषय. 
अभ्याप्त 

अतिरिक्त अध्याप्त 
परिशिष्ट 8.] 





8,4 भूमिका 

दैनिक बोल चाल की भाषा में हम प्राय: 'कार्य', 'ऊर्जा', और 'शक्ति' शब्दों का 
प्रयोग करते हैं। यदि कोई किसान खेत जोतता है, कोई मिस्त्री ईंट ढोता है, कोई 
छात्र परीक्षा के लिए पढ़ता है या कोई चित्रकार सुन्दर दृश्यभूमि का चित्र बनाता 
है तो हम कहते हैं कि सभी कार्य कर रहे हैं परन्तु भौतिकी में कार्य शब्द को 
परिशुद्ध रूप से परिभाषित करते हैं। जिस व्यक्ति में प्रतिदिन चोदह से सोलह घण्टें 
कार्य करने की क्षमता होती है, उसे अधिक शक्ति या ऊर्जा वाला कहते हैं। हम 
लंबी दूरी वाले घातक को उसकी शक्ति या ऊर्जा के लिए प्रशंसा करते हैं। इस 
प्रकार ऊर्जा कार्य करने की क्षमता है। भौतिकी में भी ऊर्जा कार्य से इसी प्रकार 
सम्बन्धित है परन्तु जैसा ऊपर बताया गया है शब्द कार्य को और अधिक परिशुद्ध 
रूप से परिभाषित करते हैं। शक्ति शब्द का दैनिक जीवन में प्रयोग विभिन्‍न अथों 
में होता है। कराटे या बॉक्सिंग में शक्तिशाली मुक्का वही माना जाता है जो तेज 
गति से भाग जाता है। शब्द 'शक्ति' का यह अर्थ भौतिकी में इस शब्द के अर्थ 
के निकट है। हम यह देखेंगे कि इन पदों की भौतिक परिभाषाओं तथा इनके द्वारा 
मस्तिष्क में बने कार्यकीय चित्रणों के बीच अधिक से अधिक यह साबन्ध अल्प 
ही होता है। इस पाठ का लक्ष्य इन तीन भौतिक राशियों की धारणाओं का विकास 
करना है लेकिन इसके पहले हमें आवश्यक गणितीय भाषा मुख्यतः दो सदिशों 
के अदिश गुणनफल को समझना होगा। 


8.व,। अदिश गुणनफल 

अध्याय 4 में हम लोगों ने सदिश ग़शियों और उनके प्रयोगों के बारे में पढ़ा है। 
कई भौतिक राशियाँ; जैसे-विस्थापन, वेग, त्वरण, बल आदि सदिश हैं। हम लोगों 
ने सदिशों को जोड़ना और घटाना भी सीखा है। अब हम लोग सदिशों के गुणन 


| के बारे में अध्ययन करेंगे। सदिशों को गुणा करने की दो विधियाँ हैं। प्रथम विधि 


से दो सदिशों के गुणनफल से अदिश गुणनफल प्राप्त होता है और इसे अदिश 
गुणनफल कहते हैं। दूसरी विधि में दो सदिशों के गुणनफल से एक सदिश प्राप्त 
होता है और इसे सदिश गुणनफल कहते हैं। सदिश गुणनफल के बारे में हम लोग 
अध्याय 7 में पढ़ेंगे। इस अध्याय में हम लोग अदिश गुणनफल की 
विवेचना करेंगे। 


॥ 
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किन्हीं दो सदिशों & तथा छ के अदिश या बिंदु-गुणनफल (डॉट 
गुणनफल) को हम [3.8 (8 डॉट 8)] के रूप में लिखते हैं और 
निम्न प्रकार से परिभाषित करते हैं : 

«9 ८-49 ९05 68 (6. 8) 
यहाँ 9 दो सदिशों & तथा छ के बीच का कोण है। इसे चित्र 
6.9 में दिखाया गया है। क्योंकि, 9 तथा ००5 9सभी अदिश हें 
इसलिए & तथा छ का बिंदु गुणणफल भी अदिश राशि है ।& व 
5 में से प्रत्येक की अपनी-अपनी दिशा है किन्तु उनके अदिश 
गुणनफल की कोई दिशा नहीं है। 
समीकरण (6,9) से हमें निम्नलिखित परिणाम मिलता है : 

/> 8 - 4 [93 ००5 ७) 
-< 373 [8 ००05 89] 
ज्यामिति के अनुसार 8 ००७ 98 सदिश छ का सदिश & पए प्रक्षेप 
है (चित्र 6.0)। इसी प्रकार & ००७ 8 सदिश & का संदिश छ 
पर प्रक्षेप हे (देखिए चित्र 8.0]। इस प्रकार &.8 सदिश & के 
परिमाण तथा 8 के अनुदिश & के घटक के गुणनफल के 
बराबर होता है। दूसरे तरीके से यह 8 के परिमाण तथा & का 
सदिश 8 के अनुदिश घटक के गुणनफल के बराबर है। 
समीकरण (6.8) से यह संकेत भी मिलता हैं कि अदिश 
गुण्नफल क्रम विनिमेय नियम का पालन करता है- 
#8593-5 
अदिश गुणनफल वितरण-नियम का भी पालन करते हैं ; 
5 ([89+0)55-8+8.0 $+ 
तथा, * 
4.08) 5 )(3.8) 
यहाँ ). एक वास्तविक संख्या है। 


उपरोक्त समीकरणों की व्युत्पत्ति आपके लिए अभ्यास हेतु छोडी 
जा रही है। 


अब हम एकांक सदिशों ,],8६ का अदिश गुणनफल निकालेंगे। 
क्योंकि वे एक दूसरे के लंबवत्‌ हैं, इसलिए 





--> 20098 9 


(8) 


चित्र 6.4 (०) दो सविशों & व 8 का अदिश गुणनफल एक अदिश होता है अर्थात्‌ 4-8 ८.4 ००5५ 6, (2) 8 ००५6 सदिश छ का 
सदिश & पर प्रक्षेप है, (0) .4 ००५ 8 सदिश & का 8 पर ग्रक्षेप है। 





दो सदिशों 

&78,.4+/ ,]+4,६£ 

8-98,+ 8, ]+8,६5 
का अदिश गुणनफल होगा ; 
#85[4,.+ /,.] + 2.९) (8. + 8, + 8, ) 

नी /+/,8, +0,5 (8.]0) 

अदिश गुणनफल परिभाषा तथा समीकरण (6.0) से हमें निन 
प्राप्त होता है : 
6). 88-44 +४/0, +4,6, 
अथवा 42-27 परी, +4, 
क्योंकि 2.45 < |5॥4।| 005 0 5.४ 
(0) 4-8 5 0 यदि। & व छ एक दूसरे के लंबवत्‌ हैं। 


[6.0) 


उदाहरण 6.4 बल फ - 


(3+4]-5६) तथा विस्थापन 


प॑ > (5]+4]-3४) के बीच का कोण ज्ञात करें। ह्ञ' 
का 6 पर प्रक्षेप भी ज्ञात करें। 





हल' एत 5 5#ध +न्ध् +]तध 
5 8[5) + 4(4) + - 5) (9) 
न ]86प॥श॥ गा. 
अतः 9-8 - +धथ 2059< 6 एण्णा 
अब एक #म8< कह कह + कट 
“-0+१]6+ 25 ह 
न 80 पाएं 


+62< व: +4$+०: 


- 25+ 6+ 9 
5 50 पा 


]6 6 
005 8 हा 50 


9- ९09 ' 0.32 


तथा 8-8 








है 


रू 


(०) 





6.2 कार्य और गतिज ऊर्जा की धारणा : कार्य-ऊर्जा प्रभेय 


अध्याय 3 में, नियत त्वरण ८ के अंतर्गत सरल रेखीय गति के 

लिए आप निम्न भौतिक संबंध पढ़ चुके हैं; . 
१) - (2 < 245 

जहाँ ७ तथा ७ क्रमशः आरंप्रिक व अंत्तिम चाल और 5 उस्तु 

द्वारा चली गई दूरी है। दोनों पक्षों को ॥7/2 से गुणा करने पर 


(6-2) 


|... 5 2 7 
>गा0* - --व्त(/ >-गाध्य5 ८ 75 ॥; 
ठ 2 (6.28) 


जहाँ आखिरी चरण न्यूटन के द्वितीय नियमानुसार है। इस प्रकार 
सदिशों के प्रयोग द्वात सहज ही समीकरण (6,2) का त्रिविमीय 
व्यापकीकरण कर सकते हैं 

0१-72- 28, 0 
एक बार फिर दोनों पक्षों को ॥/2 से गुणा करने पर हम प्राप्त 
करते हैं 


प्र एए - पर प्राप 5८३ 8,6 5 5१,0 (6.20) 


उपरोक्त समीकरण कार्य एवं गतिज ऊर्जा को परिभाषित 
करने के लिए प्रेरित करता है। समीकरण (8.2 ४) में बायाँ पक्ष 
वस्तु के द्रव्यमान के आधे और उसकी चाल के वर्ग के 
गुणनफल के अंतिम और आरंभिक मान का अंतर है। हम इनमें 
से प्रत्येक राशि को 'गतिज ऊर्जा' कहते हैं और संकेत #६ से 
निर्दिष्ट करते हैं। समीकरण का दायाँ पक्ष वस्तु पर आग्ेषित बल 
का विस्थापन के अनुदिश घटक और वस्तु के विस्थापन का” 
गुणनफल है। इस राशि को 'कार्य' कहते हैं और इसे संकेत ए/ 
से निर्दिष्ट करते हैं। अतः समीकरण (6.29) को निम्न प्रकार 
लिख सकते हें । 


(.-क- फ (6.3) 


जहाँ छू तथा हू वस्तु कौ आरंभिक एवं अंतिम गतिज ऊर्जा हैं। 
कार्य किसी वस्तु पर लगने वाले बल और इसके विस्थापन के 
संबंध को बताता है। अतः किसी निश्चित विस्थापन के 
दौरान वस्तु पर लगाया गया बल कार्य करता है। 


सप्रीकरण (6.3) कार्य-ऊर्जा प्रमेष की एक विशेष 
स्थिति है जो यह प्रदर्शित करती है कि किसी वस्तु पर 'लगाए 
गए कुल बल द्वारा किया गया कार्य उस्र वस्तु की गतिज 
ऊर्जा में परिवर्तन के बराबर होता है। परिवर्ती बल के लिए 
उपरोक्त व्युत्पत्ति का व्यापकौकरण हम अनुभाग 6.6 में करेंगे । 


57: 6.2 हम अच्छी तरह जानते हें कि वर्षा की दुँद 
नीचे की ओर लगने याले गुरुत्वाकर्षण बल ओर बूँद के 
पिरने की दिशा के विपरीत लगने वाले प्रतिंगेधी बल के 








हि के अधीन गिरती है। प्रतिरोधी बल बूँद की चाल 
के आनुक्रगानुपाती, परंतु अनिर्धारित होता है! माना कि 
.00 ॥ द्रष्यपान की वर्षा की बूँद .00स्‍07 ऊँचाई 
से गिर रही है। यह धरातल पर 50.00 778" की चाल 
से संघट करती हे। (0 गुरुत्वीय बल द्वारा किया गया 
कार्य क्या है? (0) अज्ञात प्रतिरोधी बल द्वारा किया गया 
कार्य क्या हैं ? 





हल (०) बूँद की गतिज ऊर्जा में परिवर्तन 
ही हर 7:07“ - 0 


>07५८50%50 


हू __ 
9] 
+१,25व4 

यहाँ हमने यह मान लिया है कि बूँद विशमावस्था से गिरना 
आरंभ करती है। 
एुरुत्वाकर्षण बल द्वाग किया गया कार्य ए/,>7:9/ 
मान लीजिए कि 95 077 ७० है। 
अंत ७5 गाधा 
7१0-3% ]0 ५६ 03 
0 3 
(७) कार्य-ऊर्जा प्रमेय से, 'ट- ए/+ 
जहाँ ७/ प्रतिरोधी बल द्वार किया गया कार्य है। अतः 

४ 5 4& - 06 
].25-0 

< -8,75 0 

ऋणात्मक है। ३ 


॥॥ 


॥। 


|| 


6.3 कार्य 


उपरोक्त अनुभाग में आपने देखा कि कार्य, बल और उसके द्वारा 
वस्तु के विस्थापन से संबंधित होता है। माना कि एक अचर बल 
४, किसी 7 द्रव्यमान के पिंड पर लग॑ रहा है जिसके कारण 
पिंड का धनात्मक .८दिशा में होने वाला विस्थापन 4 है जैसा 
कि चिंत्र 6.2 में दर्शाया गया है। 






| 

| | 
4+----+ पे _+ >> 
। 


॥ 


चित्र 6.2 किसी पिंड का आगेषित बल 7 के कारण विस्थापन 6 । 


फार्प, कर्ज 
222/7/॥:070 ६9270 0९% 


७28 85920 400; 


5 
श्र थ्ि फ्त़ 
और शक्षित 
॥/9६:22 92 720 5/20 77225: 2200 529॥/2)0८6/2:20694:020 60606 ?:555 40४॥/५0///00060#2/72::07/6:04:/7# 708 2024022/27// 00 (६ 6: 


गा 





अतः किसी बल द्वारा किया गया कार्य “बल के विस्थापन 
की विश्ा के अनुदिश घटक और विस्थापन के परिमाण 
के गुणनफल” के रूप में परिभाषित किया जाता है। अतः: 
ए<-(+#+'९८05 0] ६-४ . 6 [6.4] 
हम देखते हँ कि यदि वस्तु का विस्थापन शून्य है तो बल 
का परिमाण कितना ही अधिक क्‍यों न हो, वस्तु द्वारा किया गया 
कार्य शून्य होता है। जब कभी आप किसी ईटों की वृढ़ दीवार 
को धक्का देते हैं तो कोई कार्य नहीं होता है। इस प्रक्रिया में 
आपकी मांसपेशियों का बारी-बारी से संकुचन और शिधिलीकरण 
हो रहा है और आंतरिक ऊर्जा लगातार व्यय हो रही है और आप 
थक जाते हैं। भौतिक विज्ञान में कार्य का अर्थ इसके दैनिक 
भाषा में प्रयोग के अर्थ से भिन्‍न है। 
कोई भी कार्य संपन्‍न हुआ नहीं माना जाता है यदि : 

(]] वस्तु का विस्थापन शून्य है, जैसा कि पूर्ववर्ती उदाहरण में 
आपने देखा। कोई भारोत्तोलक 50॥0 द्रव्यमान के भार 
को 30 5 तक अपने कंधे पर लगातार उठाए हुए खडा है 
तो वह कोई कार्य नहीं कर रहा है । 
बल शून्य है। किसी चिकनी क्षेतिज मेज पर गतिमान पिंड 
पर कोई क्षेतिज बल कार्य नहीं करता है, (क्योंकि घर्षण 
नहीं है) परंतु पिंड का विस्थापन काफी अधिक हो 
सकता है। ु 
बल और विस्थापन परस्पर लंबवत्‌ हैं क्योंकि -॥7/2 
"४० ( + 90"), ००५ (/2) 5 0। किसी चिकती क्षेतिज 
मेज पर गतिमान पिंड के लिए गुरुत्वाकर्षण बल 79 कोई 
कार्य नहीं करता है क्योंकि यह विस्थापन के लंबवत्‌ 
कार्य कर रहा है। पृथ्वी के परितः चंद्रमा की कक्षा 
लगभग वृत्ताकार है। यदि हम चंद्रमा की कक्षा को पूर्ण 
रूप से वृत्ताकार मान लें, तो पृथ्वी का गुरुत्वाकर्षण बल 
कोई कार्य नहीं करता है क्‍योंकि चंद्रमा का तात्कालिक 
विस्थापन स्पर्शरेखीय है जबकि पृथ्वी का बल त्रिज्यीय 
(केंद्र की ओर) है, अर्थात्‌ 8-77/2 । 
कार्य धनात्मक व ऋणात्मक दोनों प्रकार का हो सकता है। 
यदि 6,0" और 90" के मध्य है त्तो समीकरण (6,4) में ००७ 4 
का मान धनात्मक होगा। यदि 890" और 80" के मध्य हे 
तो ८०७ 9 का मान ऋणात्मक होगा। अनेक उदाहरणों में घर्षण 
बल, विस्थापन का विरोध करता है और 6- 80" होता है। 
ऐसी दशा में घर्षण बल द्वारा किया गया कार्य ऋणात्मक होता 
है (0०5 80९- -])। 

समीकरण (6.4) से स्पष्ट है कि कार्य और ऊर्जा की 
विमाएँ समान [ 27*॥ हैं | ब्रिटिश भौतिकविद जेम्स प्रेसकॉट 
जूल (88-१869) के सम्मान में इनका छा मात्रक 'जूल' 
कहलाता है। चूंकि कार्य एवं ऊर्जा व्यापक रूप से 


(॥) 


[॥॥] 


भौतिक धारणाओं के रूप में प्रयोग किए जाते हैं, अतः ये * - 


वैकल्पिक मात्रकों से भरपूर हैं और उनमें से कुछ सारणी 6.] 
में सूचीबद्ध हैं। 


सारणी 6.4 : कार्य/ऊर्जा के पैकल्पिक मात्रक ( जूल में ) 


ए हणयः लीन जता शाखा +7क्‍3त__+___-__्््तप7नततत + “"+7+55+7+>ते+ लत ता 7 +* 
हे क्षेर्ग श्ज्कू छह ब्णिपर नबी « ॥,4 रु 


कलह 0 20 
| ईलेंकरॉन नॉन बोल्ट(ठ/ 7 7.8/ 0700 7 
| कैंलोग (040 ५20 2 कु 4.]860 ; 
| किंशवा<+घंदा (0/0॥0 - 3.6» ! ०७ | 





नि 6.3 कोई साइकिल सवार ब्रेक लगाने पर 
फिसलता हुआ 0 7 दूर जाकर रुकता है। इस प्रक्रिया की 
अवधि पें, सड़क द्वारा साइकिल पर लगाया गया बल 
200 ४ हैं जो उसकी गति के विपरीत है। (७) सड़क 
द्वारा साइकिल पर कितना कार्य किया गया? 
(०) साइकिल द्वारा सडक पर कितना कार्य किया गया? 







हल सडक द्वारा साइकिल पर किया गया कार्य सडक द्वारा 

साइकिल पर लगाए गए विशेधी (घर्षण बल) द्वाण किया किया 

कार्य है। 

(०) यहाँ विरोधी बल और साइकिल के विस्थापन के मध्य 
कोण 80%* (या ऋ780) है। अत; सड़क द्वारा किया 


गया कार्य 
छ् < ग्व ०0५ 0 
- 200 * 0 * ८05 ॥0 
< “2000 


कार्य-ऊर्जा प्रमेय के अनुसार, इस ऋणात्मक कार्य के 
कारण ही साइकिल रुक जाती है। 

(४) न्यूटन के गति के तृतीय नियमानुसार साइकिल द्वारा 
सड॒क पर लगाया गया बल सड़क द्वारा साइकिल पर 
लगाए बल के बराबर पर॑तु विपरीत दिशा में होगा। इसका 
परिमाण 200 ४४ है । तथापि, सड़क का विस्थापन नहीं 
होता है । अत: साइकिल द्वारा सड़क पर किया गया कार्य 
शून्य होगा। 4 


इस उदाहरण से हमें यह पता चलता है कि यद्यपि पिंड 
5 द्वारा 4 पर लगाया गया बल, पिंड 4 द्वारा पिंड 9 पर लगाए 
गए बल के बराबर तथा विपरीत दिशा में है (न्यूटन का गति का 
तीसरा नियम) तथापि यह आवश्यक नहीं है कि पिंड 9 द्वारा 
/ पर किया गया कार्य, पिंड 4 द्वारा 9 पर किए गए कार्य के 
बराबर तथा विपरीत दिशा में हो। 


6.4 गतिज ऊर्जा । 
जैसा कि पहले उल्लेख किया गया है, यदि किसी पिंड का 
द्रव्यमान ॥ और वेग # है तो इसकी गतिज ऊर्जा, 


] | विद. 
& ८ -वा ए9.एछ +- -70 ; 
न्‍ न्‍ (8.5) 


गतिज ऊर्जा एक अदिश राशि है। 





सारणी 6,2 विशिष्ट गतिज ऊर्जाएँ ( # ) 


-५५0॥0४७७७७७७॥7७/७७४०। इ७0०७७७२७६७७७४० ७७४ ७४४५ मधायल्टयपषा का कसम मकककबाल आपाजा "काम आए 
ह छू ॥| ३॥ ; जाऊं) ; 
7 5ओ + रा # बह ] ] कक. # ॥ अत. डा बरड्॑ # . ॥ आना का 


कार 2७7४१ 





ब्नप बा | : है ; [ 


धवके . (ऐशलीट) को ० 70 
ग़ोली हज 59% ]0* 
00! एा. की: ऊँचाई? से ४ गिरिता: पाएं ] 

3.5 » व05 


अंतिम वेग से:गिरती“मर्षा, की:बूँद 
>वायु' का: अशु 222 


दल! 
$. / ८५ 
कि 

7 





किसी पिंड की गतिज ऊर्जा, उस पिंड द्वारा किए गए कार्य की 
माप होती है जो वह अपनी गति के कारण कर सकता है। इस 
धारणा का अंतर्ज्ञन काफी समय से है। तीव्र गति से बहने वाली 
जल की धाण की गतिज ऊर्जा का उपयोग अनाज पीसने के 
लिए किया जाता है। पाल जलयान पवन की गतिज ऊर्जा का 
प्रयोग करते हैं। सारणी 6.9 में विभिन्‍न पिंडों की गतिज ऊर्जाएँ 
सूचीबद्ध हैं। 


> उदाहरण 6.4 किसी प्राक्षेपिक प्रदर्शन में एक पुलिस 
अधिकारी 50 (४ द्रव्यगान कौ गोली को 2८7 मोटी नरम 
परतदार लकड़ी (प्लाइबुड) पर 200 775$' की चाल 
से फायर करता है। नरम लकड़ी को भदने के पश्चात्‌ 
गोली की गतिज ऊर्जा प्रारंभिक ऊर्जा की 0% रह जाती 
हैं। लकड़ी से निकलते समय गोली की चाल क्या होगी? 










हल गोली की प्रारंभिक गतिज ऊर्जा 


7777/2- ]000 7 


गोली की अंतिप गतिज ऊर्जा ७ 0.) % 000 - 00 0। यदि 
गोली कौ नरम लकड़ी को भेदने के पश्चात्‌ चाल ४, है तो, 


| रे गाए; 500 


हे फिकिण ] 
रह 0,05 (४ 


- 83.0 था था 
नरम लकड़ी को भेदने क़े पश्चात्‌ गोली की चाल लगभग 
68% कम हो गई है (90% नहीं )। 4 


6.6 परिवर्ती बल द्वारा किया गया कार्य 
अचर बल दुष्प्राप्प है। अधिकतर परिवर्ती बल के उदाहरण ही 
देखने को मिलते हैं। चित्र 6.3 एकविपीय परिवर्ती बल का 
आलेख है। 

यदि विस्थापन «« सूक्ष्म है तब हम बल 7(»८) को भी 
लगभग नियत ले सकते हैं और तब किया गया कार्य 

0७ 70 85 
इसे चित्र 6.3(४७) में समझाया गया है। चित्र 8.3 (०४) में 


> 0-97 
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क्रमिक आयताकार क्षेत्रफलों का योग करने पर हमें कुल किया 
गया कार्य प्राप्त होता है जिसे इस प्रकार लिखा जाता है 


एछ/<: जे >0५ 


हि । 

जहाँ संकेत '»' का अर्थ है संकलन-फल (योगफल), जबकि 
»/ वस्तु की आरंभिक स्थिति ओर '८! वस्तु की अंतिम स्थिति 
को निरूपित करता हे। 

यदि विस्थापनों को अतिसूक्ष्म मान लिया जाए तब 
योगफल में पदों की संख्या असीमित रूप से बढ़ जाती है लेकिन 
योगफल एक निश्चित मान के समीप पहुंच जाता है जो 
चित्र 6.3(७) में वक्र के नीचे के क्षेत्रफल के समान होता है | 


(6.6) 


क्षेत्रफल - ५७ - २) ४५ 











(०) 


चित्र 6.9 (८) परिवर्ती बल 7(.८) द्वारा सूक्ष्म विस्थापन 4.८ में 
किया यया कार्य 07५ - 7१:0५८ छार्याकित आयत से 
निरूपित है। (9) 6८-२0 के लिए सभी आयतों 
के क्षेत्रफलों को जोड़ने पर, वक्र द्वारा आच्छादित क्षेत्रफल, 
बल 77(2८) द्वारा किए गए कार्य के ठीक बराबर है । 


हे 
जज शवित 
कार्य, ऊर्जा और शवित्त 
शत्पत का पत्ता उदता छा जाए पा यह जाए एड गा फरार खा प्रा व््य्थििि्््््य्य््प््थ्ययपपययय्थ्यर्ख्प्स्खछ्त्छण्श्ट््प्ख्ख्य्श्उट खा ्रश्रएगरप््रएए2एए एफ 





अत: किया गया कार्य 


डे 
जशा- पएतए के 77(%)७०४ 
/ ८ >> 0 कक 


श्ः 
न | 7(ज0) 4० (6.7) 
जहाँ ५४४' का अर्थ है 'योगफल की सीमा' जबकि &८नगण्य रूप 
से सूक्ष्म मानों की ओर अग्रसर है। इस प्रकार परिवर्ती बल के लिए 
किए गए कार्य को बल का विस्थापन पर सीमोकित समाकलन, के 
रूप में व्यक्त कर सकते हैं (परिशिष्ट 3.] भी देखें) 


» उदाहरण 6.4 कोई स्त्री खुरदरी सत्तट वाले रेलवे 
प्लेटफार्म पर संदूक को खिसकाती है। बह 0 था की 
दूरी तक 00 0 का बल आग्ेपित करती है। उसके 
पश्चात्‌, उत्तरोत्तर वह थक जाती है और उसके द्वारा 
आएपित बल रेखीय रूप से घटकर 50 |४ हो जाता है। 
संदूक को कुल 20 ॥9 को दूरी वक खिसकाया जाता है। 
स्त्री द्वार संदूक पर आरोपित बल और घर्षण बल जो कि 
50 ए है, को आलेखित कौजिए। दोनों बलों द्वार 20 ॥9 
तक किए गए कार्य का परिकलन कीजिए । 



















हल चित्र 6.4 में आरोपित बल का आलेख प्रदर्शित किया गया है | 





चित्र 6,4 किसी स्त्री द्वारा आरेपित बल 7" और विरोधी घर्षण बल 
_ का आलेखा 


25 20 ए पर #'< 50 ]५(&0) है। हमें घर्षण बल /दिया गया 
है जिसका परिमाण हे 

।/। 5 500 । 

यह गति का विरोध करता है और आरोपित बल # के विपरीत 


दिशा में कार्य करता है। इसलिए, इसे बल-अक्ष की ऋणात्मक 
दिशा की ओर प्रदर्शित किया गया है। 


स्त्री द्वात किया गया कार्य 9->(आयत 88070 + समलंब 
एणा)) का क्षेत्रफल 


७४, 00)9:0 + नर ((00+50)»0 


ल्‍ ।000 + 750 
5]750 


घ॒र्षण बल द्वारा किया गया कार्य ए,-+आयत ४0मा का क्षेत्रफल 


५/,- (-50) » 20 
5- ]0004 
यहाँ क्षेत्रफल का बल-अक्ष के ऋणात्मक दिशा की ओर होने से, 
क्षेत्रफल का चिहन ऋणात्मक है। 4 


6.6 परिवर्ती बल॑ के लिए कार्य-ऊर्जा प्रमेय 

हम परिवर्ती बल के लिए कार्य-ऊर्जा प्रमेय को सिद्ध करने के 
लिए कार्य और गतिज ऊर्जा की धारणाओं से भलीभांति परिचित 
हैं। यहाँ हम कार्य-ऊर्जा प्रमेय के एकविमीय पक्ष तक ही विचार 
को सीमित करेंगे। गतिज ऊर्जा परिवर्तन की दर है ; 


9/0 8/] ४ 
“>प १२--| 5५7 0! 
08 0/(2 
00 
न --- ४७ 
५६ 
00 
« गे? (न्‍्यूटन के दूसरे नियमानुसार ८ ए॥ दा जा की 
फ प्र 
८-० 
0 
अत; १# > कप 
प्रारंभिक स्थिति «से अंतिम स्थिति ,€, तक समाकलन करने पर, 
छ्‌ "जे 
| कट - | 28 
३] 5 प 


जहाँ .६ और »६ के संगत #, और #, क्रमश: प्रारंभिक एवं अंतिम 


गतिज ऊर्जाएँ हें। 


श््ध 
या है +-#, ८ | 2४ 4 


हर! 


समीकरण (6.7) से प्राप्त होता है 
(-#(5५/ (6.89) 
इस प्रकार परिवर्ती बल के लिए कार्य-ऊर्जा प्रमेय सिद्ध होती है। 
हालांकि कार्य-ऊर्जा प्रमेय अनेक प्रकार के प्रश्नों को हल 
करने में उपयोगी है परंतु यह न्यूटन के द्वितीय नियम की पूर्णरूपेण 
गतिकीय सूचना का समावेश नहीं करती है। वास्तव में यह न्यूटन 
के द्वितीय नियम का समाकल रूप है। न्यूटन का द्वितीय नियम 
किसी क्षण, त्वरण तथा बल के बीच संबंध दर्शाता है| कार्य-ऊर्जा 
प्रमेय में एक काल के लिए समाकल निहित है। इस दृष्टि से 
न्यूटन के द्वितीय नियम में निहित कालिक सूचना कार्य ऊर्जा प्रपेय 
में स्पष्ट रूप से प्रकट नहीं होता। बल्कि एक निश्चित काल के 
लिए समाकलन के रूप में होता है। दूसरी ध्यान देने कौ बात 
यह है कि दो या तीन विमाओं में न्‍्यूटन का द्वितीय नियम सदिश 
रूप में होता है जबकि कार्य-ऊर्जा प्रमेष अदिश रूप में होता है। 


[6.8 9) 





(95:/7///76९ 2000 /5॥407८0[#९९२/0॥2%॥ 


न्यूटन के द्वितीय नियम में दिशा संबंधित निहित ज्ञान भी कार्य 
ऊर्जा प्रमेय जैसे- अदिश संबंध में निहित नहीं है। 













पड उदाहरण 6.6 7 (-00) द्वव्यप्रान का एक । 
क्षैतिज सतत पर ॥527797 की चाल से चलते हुए 
८5 0. ]0॥॥ से ८८ 2.0]7 के खुरदरे हिस्से पं प्रचेश 
करता है। गुटके पर लगने वाला गंदक बल (7) इस क्षेत्र 
में & के व्युत्क्रमानुपाती है, 


[१ « नर 0.]< (< 2,0|9॥ 





०) %<0.]॥ ओर €> 2.0॥॥ के लिए 
जहाँ ॥< 0.50। गुटका जैसे हो खुरदरे हिस्से को पार करता 
3, इसकी अंतिय गतिज ऊर्जा और चाल ०७, की गणना 
कीजिए। 





हल समीकरण (6.8 ४) से 
2.0 /_ 

है कं + आर 

0.4 ्य 


गण -०॥0 (४) ६ 


]. 
2 
हि पर 70? -॥८॥7 (2.0/0.]) 


८ 2- 0,5 ॥ (20, ) 
52-].85 50.57 


०/८ पशिप/॥ 2९,/# जया 
ध्यान दीजिए कि |8 आधार ८ पर किसी संख्या का प्राकृतिक 


लघुगणक है, न कि आधार 0 पर किसी संख्या का 
पा 2-08, # 5 2,303 06,, ४] / अं 
6.7 स्थितिज ऊर्जा की अभिधारणा 

यहाँ 'स्थितिज' शब्द किसी कार्य को करने की संभावना या क्षमता 
को व्यक्त करता है। स्थितिज ऊर्जा की धारणा “संग्रहित' ऊर्जा 
से संबंधित है। किसी खिंचे हुए तीर-कमान के तार (डोरी) की 
ऊर्जा स्थितिज ऊर्जा होती है। जब इसे ढीला छोड़ा जाता है तो 
तीर तीत्र चाल से दूर चला जाता हे। पृथ्वी के भूपुष्ठ पर भ्रश 
रेखाएँ संपीडित कमानियों के सदृश होती हैं। उनकी स्थितिज ऊर्जा 
बहुत अधिक होती है। जब ये प्रंश रेखाएँ फिर से समायोजित हो 
जाती हैं तो भूकंप आता है। किसी भी पिंड की स्थितिज ऊर्जा 
(संचित ऊर्जा) उसकी स्थिति या अभिविन्यास के कारण होती 
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ऊर्जा के रूप में निर्मुक्त होती है। आइए, अब हम स्थितिज ऊर्जा 
की धारणा को एक निश्चित रूप देते हैं। 


पृथ्वी की सतह के समीप ॥7 द्रव्यमान की एक गेंद पर 
आरोपित गुरुत्वाकर्षण बल 7779 हैं। 9 को पृथ्वी की सतह के 
समीप अचर माना जा सकता है । यहाँ समीपता से तात्पर्य यह है 
कि गेंद की पृथ्वी की सतह से ऊँचाई ॥, पृथ्वी की त्रिज्या ॥२, 
की तुलना में अति सूक्ष्म है (॥ << 7२), अतः हम पृथ्वी के पृष्ठ 
पर ६ के मान में परिवर्तन की उपेक्षा कर सकते हैं।* माना कि 
गेंद को बिना कोई गति प्रदान किए # ऊँचाई तक ऊपर उठाया 
जाता है। अत: बाह्य कारक द्वारा गुरुत्वाकर्षण बल के विरुद्ध 
किया गया कार्य 77 97 होगा। यह कार्य, स्थितिज ऊर्जा के 
रूप में संचित हो जाता है। किसी पिण्ड की # ऊँचाई पर गुरुत्वीय 
स्थितिज ऊर्जा उसी पिण्ड को उसी ऊँचाई तक उठाने में 


' गुरुत्वाकर्षण बल द्वारा किए गए कार्य के ऋणात्मक मान के 


बराबर होता है। 

एप 5774 7 
यदि # को परिवर्ती लिया जाता है तो यह सरलता से देखा जा 
सकता है कि 7रुत्वाकर्षण बल 7१ ॥ के सापेक्ष ७) के ऋणात्मक 
अवकलज के समान हे 


0 
की ८ ---- /(ऐ < नए 
पा (9 9 


यहाँ ऋणात्मक चिह्न प्रदर्शित करता है कि गुरुत्वाकर्षण बल नीचे 
की ओर है। जब गेंद को छोड़ा जाता है तो यह बढ़ती हुई चाल 
से नीचे आती है । पृथ्वी की सतह से संघट्ट से पूर्व इसकी चाल 
शुद्धगतिकी संबंध द्वारा निम्न प्रकार दी जाती है 

2-2 धर 
इसी सप्रीकरण को निम्न प्रकार से भी लिखा जा सकता है : 





ग्र7702< 77 877 


2 
जो यह प्रदर्शित करता है कि जब पिण्ड को मुक्त रूप से छोडी 
जाता है तो पिंड की ॥ ऊँचाई पर गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा पृथ्वी 
पर पहुंचने तक स्वतः ही गतिज ऊर्जा में परिवर्तित हो जाती है । 

प्राकृतिक नियमानुसार, स्थितिज ऊर्जा की धारणा केवल उन्हीं 
बलों की श्रेणी में लागू होती है जहाँ बल के विरुद्ध किया गया 
कार्य, ऊर्जा के रूप में संचित हो जाता है और जो बाह्य कारक के 
हट जाने पर स्वत: गतिज ऊर्जा के रूप में दिखाई पड़ती है। गणितानुसार 
स्थितिज ऊर्जा ए(७ को (सरलता के लिए एक-विमा में) 


“ गुरुत्वीय त्ाएण 4 के प्रान में ऊंचाई के साथ पत्विर्तन पर विचार गुरुत्वाकपर्ण (अध्याय 8) में करेंगे । 


कार्य, जर्जा और शवित्न 
2&6252४735 गा मा गा 2 2277 एप 
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परिभाषित किया जाता है यदि 7.) बल को निम्न रूप में लिखा 
जाता है : 

7(0)-- ५४ 

आय 6८ 


यह निरूपित करता है कि 

| 77:00: ५ - | १ए५<-५-५ 

न ५ 
किसी संरक्षी बल जैसे गुरुत्वाकर्षण बल द्वारा किया गया कार्य 
पिण्ड की केवल आरंभिक तथा अंतिम स्थिति पर निर्भर करता 
है। पिछले अध्याय में हमने आनत समतल से संबंधित उदाहरणों 
का अध्ययन किया । यदि # द्रव्यमान का कोई पिण्ड # ऊंचाई 
के चिकने (घर्षणरहित) आनत तल के शीर्ष से विशामावस्था से 
छोडा जाता है तो आनत समतल के अधस्तल (तली) पर इसकी 
चाल, आनति (झुकाव) कोण का ध्यान रखे बिना 259४ होती 
है। इस प्रकार यहां पर पिण्ड ॥6 7 गतिज ऊर्जा प्राप्त कर लेता 
है। यदि किया गया कार्य या गतिज ऊर्जा दूसरे कारकों, जैसे पिण्ड 
के वेग या उसके द्वार चले गए विशेष पथ की लंबाई पर निर्भर 
करता है तब यह बल असंरक्षी होता है। 

कार्य या गतिज ऊर्जा के सदृश स्थितिज ऊर्जा की विमा 
[/। »[*»] और ७ मात्रक जूल (0) है। याद रखिए कि संरक्षी 
बल के लिए, स्थितिज ऊर्जा में परिवर्तन ५ बल द्वार किए गए 
ऋणात्मक कार्य के बराबर होता है। 

५ - -7$0 4७ [6.9] 
इस अनुभाग में गिरती हुई गेंद के उदाहरण में हमने देखा कि किस 
प्रकार गेंद की स्थितिज ऊर्जा उसकी गतिज ऊर्जा में परिवर्तित हो 
गई थी। यह यांत्रिकी में संरक्षण के महत्त्वपूर्ण सिद्धांत की ओर 
संकेत करता है जिसे हम अब परखेंगे। 

6.8 यांत्रिक ऊर्जा का संरक्षण 


सरलता के लिए, हम इस महत्त्वपूर्ण सिद्धांत का एकविमीय गति 
के लिए निदर्शन कर रहे हैं। मान लीजिए कि किसी पिण्ड का 
संरक्षी बल 77 के कारण विस्थापन /« होता है। कार्य-ऊर्जा प्रमेय 
से, किसी बल 77 के लिए 

76 5 7१0 6७ 
संरक्षी बल के लिए स्थितिज ऊर्जा फलन ए(0 को निम्न रूप 
से परिभाषित किया जा सकता है : 

+-6५/-< 77:26: 
उपरोक्त समीकरण निरूपित करती है कि 

654 + 6५८ 0 


/(4(+ ७४१5० (6.0] 





].20 
कु 4&#2 9 ॥ 
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इसका अर्थ है कि किसी पिण्ड की गतिज और स्थितिज ऊर्जाओं 

का योगफल, 77 + 9 अचर होता है। इससे तात्पर्य है कि संपूर्ण 

पथ » से «, के लिए ४ 

सै + ५ (४) 5८ का + 7 (८) ([6.]) 
यहाँ राशि #+ ए(0, निकाय को कुल यांत्रिक ऊर्जा कहलाती 
है। पृथक रूप से, गतिज ऊर्जा 76 और स्थितिज ऊर्जा ७(४ एक 
स्थिति से दूसरी स्थिति तक परिवर्तित हो सकती है परंतु इनका 
योगफल अचर रहता है। उपरोक्त विवेचन से शब्द 'संरक्षी बल' 
की उपयुक्तता स्पष्ट होती है। 

आइए , अब हम संक्षेप में संरक्षी बल कौ विभिन्‍न परिभाषाओं 
पर विचार करते हैं। 

७० कोई बल 7050 संरक्षी है यदि इसे समीकरण (6.9) के प्रयोग 
द्वारा अदिश राशि /(० से प्राप्त कर सकते हें। त्रिविमीय 
व्यापकौकरण के लिए सदिश अवकलज विधि का प्रयोग करना 
पड़ता है जो इस पुस्तक के विवेचना क्षेत्र से बाहर है। 

० संरक्षी बल द्वार किया गया कार्य केवल सिरे के बिंदुओं पर 
निर्भू करता है जो निम्न संबंध से स्पष्ट है 
छ-7.-#ऋ, 5 श/० - शी 

० तीसरी परिभाषा के अनुसार, इस बल द्वारा बंद पथ में किया 
गया कार्य शून्य होता है। 

यह एक बार फिर समीकरण (6.) से स्पष्ट है, क्‍योंकि 

२६ >*८, है। 

अत: यांत्रिक ऊर्जा-संरक्षण नियम के अनुसार किसी भी निकाय 

की कुल यात्रिक ऊर्जा अचर रहती है यदि उस पर कार्य 

करने वाले बल सरंक्षी हैं। 

उपरोक्त विवेचना को अधिक मूर्त बनाने के लिए, एक बार 
फिर गुरुत्वाकर्षण बल के उदाहरण पर विचार करते हैं और स्प्रिंग 
बल के उदाहरण पर अगले अनुभाग में विचार करेंगे। चित्र 

6,5 मर ऊँचाई की किसी चट्टान से गिराई, ॥ द्रव्यमान की गेंद 

का चित्रण करता है। 
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चित्र 6,5 प्र ऊँचाई की किसी चूट़ान से गिराई गई, का. द्रव्यमान 
की गेंद की स्थितिज ऊर्जा का गतिज ऊर्जा में रूपंतरण। 


दिश्य्प्ण्ख्थ्ण्ख खपत पपरघगरा्ााइत लग 


//22,4॥8:7-228 2600 /:5087/00///700//%' 






गेंद को निदर्शित ऊँचाई, शून्य (भूमितल) , और क्र के संगत 
कुल यांत्रिक ऊर्जाएँ क्रमशः #, #,, और ३, हैं 


5 नव से (6.४0) 
ये 

हि, 5 प्रथ्चा! + 7 गण (6.9] 

&; + [72/2) 707 [6,.]0) 


अचर बल, त्रिविध-निर्भर बल 70 का एक विशेष उदाहरण है । 
अत; यांत्रिक ऊर्जा संरक्षित है। इस प्रकार 


# ८5%, 
अ | 8 
थवा, एध्चाए ८ ठ एए 
०/ 5449४ 
उपरोक्त परिणाप्र अनुभाग 6,7 में मुक्त रूप से गिरते हुए 
पिण्ड के जरेग के लिए प्राप्त किया गया था। 
इसके अतिरिक्त 
छ का थ। 
-जो इंगित करता है कि 


०१ -20(8 -!9 (6.0) 


उपरोक्त परिणाम, शुद्धणतिको का एक सुविदित परिणाम है। 


प्र ऊँचाई पर, पिण्ड की ऊर्जा केवल स्थितिज ऊर्जा है। यह 

ऊँचाई पर आंशिक रूप से गतिज ऊर्जा में रूपांतरित हो जाती है 
तथा भूमि तल पर पूर्णरूपेण गतिज ऊर्जा में रूपांतरित हो जाती 
है। इस प्रकार उपरोक्त उदाहरण, यांत्रिक ऊर्जा के संरक्षण के 
सिद्धांत को स्पष्ट करता है। 


# उदाहरण 6.7 7 द्रव्यमान का एक गोलक 7, लंबाई 
की हलकी डोरी से लटका हुआ है। इसके निम्नतप बिंदु 
2 पर क्षतिज वेग ७,इस प्रकार लगाया जाता है कि यह 
ऊर्ध्वभ्चर तल में अर्धवृत्ताकार प्रक्षेप्य पथ को इस प्रकार 
तय करता है कि डोरी केचल उच्चतम बिंदु 0 पर ढीली 


होती है जैसा कि चित्र 6.6 में दिखाया गया है। मिम्न राशियों 
के लिए व्यंजक प्राप्त कीजिए ; ४) ०,, (/) बिंदुओं 3 तथा 
(: पर गोलक की चाल, तथा (८) बिंदु 8 तथा 0 पर गतिज 
ऊर्जाओं का अनुपात (/(,/#,)। गोलक के बिंदु ९: पर पहुंचने 
के बाद पथ की प्रकृति पर टिप्पणी कीजिए | 
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चित्र 6.6 


हल (५) यहाँ गोलक पर लगने वाले दो बाह्य बल हैं-गुरुत्व 
बल और डोरी में तनाव (7')। बाद वाला बल (तनाव) कोई कार्य 
नहीं करता है क्योंकि पोलक का विस्थापन हमेशा डोरी के लंबवत्‌ 
है। अत: गोलक की स्थितिज ऊर्जा केवल गुरुत्वाकर्षण बल से 
संबंधित है। निकाय की संपूर्ण यांत्रिक ऊर्जा 7? अचर है | हम 
निकाय की स्थितिज ऊर्जा निम्नतम बिंदु & पर शून्य ले लेते हैं। 
अत; बिंदु & पर 





] 
(5 ठ एए0॥ [6 ] 9) 
ृः 7708 
4 शिल7+ +' जिटन के गति के द्वितीय नियमानुसार! 


यहाँ 7, बिंदु & पर डोरी का तनाव है। उच्चतम बिंदु 0 पर डोरी 
ढीली हो जाती है; अतः यहाँ बिंदु ० पर डोरी क्रा तनाव 
7, 5 0। अत; बिंदु 0 पर हमें प्राप्त होता है 


ऋ८ न 70६ + शाप, (6.3) 
(पा 
4५ कक पा के 3 के द्वितीय नियमानुसार (6.4) 


जहाँ ७, बिंदु 2 पर गोलक की चाल है। समीकरण [6.3) व 
(6.4) से प्राप्त होता है 


8 
थ <--]704 
ठठ 770 






इसे बिंदु » पर ऊर्जा से समीकृत करने पर 


5 7! 
ठ गधा चः व ०६ 


अथवा ०5: 
(0) सप्रीकरण (6.4) से यह स्पष्ट है कि 


०८7 पका 


अतः बिंदु छ पर ऊर्जा है 
8-« नर 7705 +7थ्था, 


इसे बिंदु & पर ऊर्जा के व्यंजक के बराबर रखने पर और 
(४) के परिणाम ७१2, ८ 587: प्रयोग में लाने पर हमें प्राप्त 
होता है। 


>ताएंप़ ।7ाध्व/ ८ -7770 
2 फ (2 2०0 


5 
5>>या 67. 
ट् 7 6 
* छचर १८१० 
(०) बिंदु 8 व ० पर गततिज ऊर्जाओं का अनुपात 
] 
#, _ तर्क _8 
है रा । 


बिंदु 0 पर डोरी ढीली हो जाती है और गोलक का वेग बाई ओर 
को एवं क्षेतिज हो जाता है। यदि इस क्षण पर डोरी को काट दिया 
जाए तो गोलक एक क्षेतिज प्रक्षेप की भांति प्रक्षेप्य गति ठीक उसी 
प्रकार दर्शाएगा जैसा कि खड़ी चट्टान से क्षेतिज दिशा में किसी 
पत्थर को फेंकने पर होता है। अन्यथा गोलक लगातार अपने वृत्ताकार 
पथ पर गति करता रहेगा और परिक्रमण को पूर्ण करेगा। 4 
6.9 किसी स्प्रिंग की स्थित्तिज ऊर्जा 

कोई स्प्रिंग-बल एक परिवर्ती-बल का उदाहरण है जो संरक्षी होता है । 
चित्र 6.7 स्प्रिंग से संलग्न किसी गुटके को दर्शाता है जो किसी 
चिकने क्षैतिज पृष्ठ पर विरामावस्था में है। स्प्रिंग का दूसरा सिरा 
किसी दृढ़ दीवार से जुड़ा है। स्प्रंग हलका है और द्रव्यमान-रहित 
माना जा सकता है। किसी आदर्श स्प्रिंग में, स्प्रिंग-बल 
६, गुटके का अपनी साम्यावस्था स्थिति से विस्थापन » के 
समानुपाती होता है। गुटके का साम्यावस्था से विस्थापन धनात्मक 
(चित्र 6.7) या ऋणात्मक (चित्र 6.70) हो सकता है। स्प्रिंग 
के लिए बल का नियम, हुक का नियम कहलाता है और गणितीय 
रूप में इस प्रकार व्यक्त किया जा सकता है : 


ौर 
कार्य, ऊर्जा और शव्ति 
ए्जगाप्टपासारएएउएश उस परफ्््य्््प्भ्प्््श्य्य्््््ब्प्व््य्ध्व्ध््््क्शल््फः ़़ञ़ञ़् ञ् ुक़्, ्,्ं्ल्प््य््ु़़््ःलख्श्प्््प्य्य्उडटअ 
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25 0| 
(+-- ”, ऋणात्मक हे 
४ धनात्मक है 








7" धनात्मक है 
» ऋणात्मक है 


(०) 


(0) 





चित्र 6,7 किसी स्प्रिंग के म॒क्‍त सिरे से जुड़े हुए गुटके पर स्प्रिंग-बल 
का निदर्शन 
(०) जब माध्य स्थिति से विस्थापन » शून्य है तो स्प्रिग 
बल 77 भी शून्य है । 
(2) खिचे हुए स्त्रिंय के लिए > 0 और #' <:0 
(०) म्रंपीडित स्प्रिंग के लिए <८ 0 और # > 0 
(०) #' वथा.८ के बीच खींचा गया आलेख । छायाकित 
त्रिभुज का क्षेत्रफल स््रिग-बल द्वार किए गए कार्य 
'को निरूपित करता हैं। 7, और ८ के विषदीत 
चिह्नों के कारण, किया गया कार्य ऋणात्मक है, 


9४५ 5-0८ /2 


7» - 07९ 
जहाँ नियतांक ॥८ एक स्प्रिंग नियतांक है जिसका मात्रक ता 
है। यदि ।८ का मान बहुत अधिक है, तब स्प्रिंग को दृढ़ कहा 
जाता है। यदि ॥/ का मान कम है, तब इसे नर्म (मृदु) कहा 
जाता है। 


मान लीजिए कि हम गुटके को बाहर की तरफ, जेसा कि 
चित्र 6,7(0) में दिखाया गया है, धीमी अचर चाल से खींचते 
हैं । यदि स्प्रिंग का खिंचाव ८ है तो स्प्रिंग-बल द्वारा किया कार्य 


[| 
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गा | 
ए, 5 | #५ कद २- | ॥०८०:६ 
0 9 
(भ्ट 
ध्ब्ा (6,8]) 


इस व्यंजक को हम चित्र 6.7(0) में दिखाए गए त्रिभुज के क्षेत्रफल 
से भी प्राप्त कर सकते हैं। ध्यान दीजिए कि बाह्य खिंचाव बल 
द्वारा किया गया कार्य धनात्मक है। 


(7८ 
2 [(6.6) 


यदि स्प्रिंग का विस्थापन ६ (<0) से संपीडित किया जाता है तब 
भी उपरोक्त व्यंजक सत्य है। स्थ्रिंग-बल ॥/ <- /०८:/2कार्य 


करता है जबकि बाह्य बल ए/ >- ॥८८2 /2 कार्य करता है। 

यदि गुटके को इसके आरंधिक विस्थापन .८ से अंतिम 
विस्थापन ८ तक विस्थापित किया जाता है तो स्प्रिंग-बल द्वारा 
किया गया कार्य | 


ए/5-+ 


(्ज्प 


स्पेन सा अन्न 


स्‍ः 9 
7, 5- [| (0५८ ४24 (6.7) 


अतः स्थ्रिंग-बल द्वारा किया गया कार्य केवल सिरे के बिंदुओं 
पर निर्भर करता है। विशेष रूप से जब गुटके को स्थिति ८ से 
खीचा गया हो और वापस ८ स्थिति तक आने दिया गया हो तो 


। (जद स्ञ्द 

एफ, ही अपर कर कप |) 
अत; स्प्रिंग बल द्वारा किसी चक्रीय प्रक्रम में किया गया कार्य 
शून्य होता है। हमने यहां स्पष्ट कर दिया है कि (|) स्प्रिंग बल 
केवल स्थिति पर निर्भर करता है जैसा कि हुक द्वारा पहले कहा 
गया है (77 >-/८०४; (॥) यह बल. कार्य करता है जो किसी 
पिण्ड की आरंभिक एवं अंतिम स्थितियों पर निर्भर करता है; 
उदाहरणार्थ, समीकरण (8,7) | अत; स्थप्रिं। बल एक संरक्षी 
बल है। 

जब गुटका साम्यावस्था में है अर्थात्‌ माध्य स्थिति से उसका 
विस्थापन शून्य है तब स्प्रिंग की स्थितिज ऊर्जा (७७ को हम 
शून्य मानते हैं। किसी खिंचाव (या संपीडन) » के लिए उपरोक्त 
विश्लेषण सुझाता है कि 


(6.8) 


५७0 < टर प््ट (6.9] 


इसे सुविधापूर्वक सत्यापित किया जा सकता है कि 
-१०/१८८-- ८४ जो कि स्प्रिंग बल है। जब ॥, दृव्यमान के 


गुटके को चित्र 6.7 के अनुसार «५, तक खींचा जाता है और 


गतिकी 


482 0 स्ए/722706:%% ६ 


फिर विरामावस्था से छोड़ा जाता है, तब इसकी सपरूची यांत्रिक 
ऊर्जा स्वेच्छा से चुनी गई किसी भी स्थिति ,« पर निम्नलिखित 
रूप में दी जाएगी, जहाँ «८ का मान --६, से + ६, के बीच हैः 


व 5 कर +>वा ए 
2 2 2 


जहाँ हमने यांत्रिक ऊर्जा के संरक्षण नियम का उपयोग किया है। 
इसके अनुसार गुटके की चाल ७, और गतिज ऊर्जा साम्यावस्था 
»< 0 पर अधिकतम होगी, अर्थात्‌ 


प्र 7०) 5 रु ए्ज्टा 
न 
हु या, ण्ञ जय? विकात रैंप 


)88। 
ध्यान दीजिए कि ।॥८/॥! की विमा [7५ है और यह समीकरण 
विमीय रूप से सही है। यहाँ निकाय की गतिज ऊर्जा, स्थितिज 
ऊर्जा में, और स्थितिज ऊर्जा, गतिज ऊर्जा में परिवर्तित हो जाती 
है, तथापि कुल यांत्रिक ऊर्जा नियत रहती है । चित्र 6,8 में इसका 
प्राफीय निरूपण किया गया है। 





चित्र 6,8 किसी सिप्रिग से जुड़े हुए गुटके की स्थितिज ऊर्जा ए और 
गतिज ऊर्जा #( के परवलयिक आलेख जो हुक के नियम 
का पालन करते हैं। ये एक-दूसरे के पूरक हैं अर्थात्‌ इनमें 
जब एक घटता है तो दूसरा बढ़ता है, परतु कुल यात्रिक 
ऊर्जा 7 5 £ + 7 हफ्रेशा अचर रहती है। 






» उदाहरण 6.8 कार दुर्घटना को दिखाने के लिए ( अनुकार ) 
मोटरकार निर्माता बिभिन्‍न स्थ्रिंग नियतांकों के स्थ्रिगों का 
फ्रेम चढ़कर चलती हुई कारों के संघट का अध्ययन करते 
हैं! पान लीजिए किसी प्रतीकात्मक अनुरूपण में कोई 000%/8 
द्रव्यगान की कार एक चिकनी सड॒क पर 8 एा/0 को 
चाल से चलते हुए. क्षेतिज फ्रेम पर चढ़ाएं गए  स्प्रिंग से संघृट 
करती है जिसका रिय्रा। नियतांक 6.25 » 03,0 ग7 है। 
सिप्रा। का अधिकतम संपीडन क्या होगा? 









ं, 
ऊर्जा ट] 
कार्य, ऊर्जा और शक्ति 
परस्पर एकादश ध्ख्ख्थ्ख्््््य््थय्ऱ्र्फ़्््खखछऋ एड्स रपट र शा 





हल कार की गतिज ऊर्जा अधिकतम संपीडन पर संपूर्ण रूप 
से स्थ्रिंग की स्थितिज ऊर्जा में परिवर्तित हो जाती है। गतिमान 
कार की गतिज ऊर्जा ! 


] 
८५ -- 70 
2 


प्‌ कम » ]09< 5» 5 
2 


८ ],25 % 0/ 3 

जहाँ कार की चाल॑ 8 77 7” को इसके &ा मान 57 57 में 
परिवर्तित कर दिया गया है | [ यहाँ यह ध्यान रखने योग्य है 
कि 36 ए०0 7 5: 0 7 87 ] | यांत्रिक ऊर्जा-संरक्षण नियम 
के अनुसार अधिकतम संपीडन «, पर स्थ्रिंग को स्थितिज ऊर्जा 
(०), गतिशील कार की गतिज ऊर्जा ((() के बराबर होती है। 

अब; ए<- न ( 72 


गा 


+ .25 & 0'3 
हल करने पर हम प्राप्त करते हैं कि «52.00 7 


ध्यान दें कि यहाँ इस स्थिति को हमने आदर्श रूप में प्रस्तुत किया 

है। यहाँ स्थ्रिंग को द्रव्यमानरहित माना है और सड़क का घ॒र्षण 

नगण्य लिया है। ५ 

हम संरक्षी बलों पर कुछ टिप्पणी करते हुए इस अनुभाग 
का समापन करते हैं ; 

() उपरोक्त विवेचना में समय के विषय में कोई सूचना नहीं 
है। इस उदाहरण में हय संपीडन का परिकलन कर सकते 
हैं लेकिन उस समय अंतराल का परिकलन नहीं कर सकते 
जिसमें यह संपीडन हुआ है। अत: कालिक सूचना प्राप्त करने 
के लिए, इस निकाय के लिए न्यूटन के द्वितीय नियम के 
हल की आवश्यकता है। 


(॥) सभी बल संरक्षी नहीं हैं। उदाहरणार्थ, घर्षण एक असरक्षी 
बल है। इस स्थिति में, ऊर्जा-सरंक्षण नियम में किचित 
परिवर्तन करना पडेगा। इसे उदाहरण 6.9 में स्पष्ट किया 
गया है। 


(॥] स्थितिज ऊर्जा का शून्य स्वेच्छा से लिया गया है जिसे 
सुविधानुसार निश्चित कर लिया जाता है। स्प्रिंग-बल के लिए, 
»< 0 पर हम 7<0 लेते हैं, अर्थात्‌ बिना खिंचे स्थ्रिंग की, 
स्थितिज ऊर्जा शून्य धी। नियत गुरुत्वाकर्षण बल #5 के 
लिए हमने पृथ्वी की सतह पर ४-0 लिया था। अगले अध्याय 
में हम देखेंगे कि गुरुत्वाकर्षण के सार्वत्रिक नियमानुसार बल 
के लिए, गुरुत्वाकर्षण स्रोत से अनन्त दूरी पर शून्य सर्वोत्तम 
रूप से परिभाषित होती है तथापि, किसी विवेचना में स्थितिज 


ऊर्जा के लिए एक बार शून्य कौ स्थिति निश्चित करने के 
पश्चात्‌, शुरू से अंत तक विवेचना में उसी नियम का पालन 
करना चाहिए। 
» उदाहरण 6,9 उदाहरण 6.7 में घर्षण गुणांक |। का मान 
0.0 लंकर कमानी के अभिकतप संपीडन का परिकलन 
कीजिए। 






हल : स्प्रिं। बल और घर्षण बल, दोनों ही संपीडन का विरोध 
करने में संयुक्त रूप से कार्य करते हैं, जेसा कि चित्र 6.9 में 
दिखाया गया है। 





| साम्यावस्था 


(6, स्थित्ति 
चित्र 6.9 किसी कार पर आरोपित बल! 


यहाँ हम यांत्रिक ऊर्जा-संरक्षण के सिद्धांत के बजाय कार्य-ऊर्जा 
प्रमेय का प्रयोग करते हैं। 


गतिज ऊर्जा में परिवर्तन है : 


>(._[(- 0-0? 
687 -> (# 7 2( 5 0+- ठ 777 
कुल बल द्वारा किया गया कार्य ; 


॥| 
५७/<- छा स्का “ /#ग ६ नपप 

57 और ५/ को समीकृत करने पर हम प्राप्त करते हैं 
यु गए ८ रे ६2 + /7 ६ २८ 


यहाँ ॥7ध 5 0.5) 00 ५ ]0 5 5 ५ 000 (५5८ 0 थ] 98? 
लेने पर) । उपरोक्त समीकरण को व्यवस्थित करने पर हमें अज्ञात 
५५ के लिए निम्न द्विघातीय समीकरण प्राप्त होती है : 


गा 


(० + शा ६ 2८, ८“ 77०/ 5८ 0 


-४ 7 9 + | ४89१ +]7 | ए* | ५; 
८7 है “पम्प प्रा "प्-+प+-++ 5 
( 
जहाँ हमने », धनात्मक होने के कारण इसका धनात्मक वर्गमूल 
ले लिया है। आंकिक मानों को सप्तीकरण में प्रतिस्थापित 'करने 
पर हम प्राप्त करते हैं 
४ रू ,3887]॥ 


(| 


जो आशानुसार उदाहरण 6.8 में प्राप्त परिणाम से कम है। 4 





संरक्षी बल 7: और दूसरा असंरक्षी बल 77६ है तो यांत्रिक 
ऊर्जा-संरक्षण के सूत्र में किंचित्‌ परिवर्तन करना पड़ेगा। 
कार्य-ऊर्जा प्रमेय से : 


(#,+ #.) 45 5 है. 
परंतु # 0८-- 0५ 
अत - #&&+४2<+#,, 5४ 
07 न की 07८ 


जहाँ 7 कुल यांत्रिक ऊर्जा है। समस्त पथ पर यह निम्न रूप 
ले लेती है 

५ -&/८ ४४, 
जहाँ ए/ असरक्षी बल द्वारा किसी पथ पर किया गया कुल कार्य है। 
ध्यान दीजिए कि ७, । से / तक एक विशेष पथ पर निर्भर 
करता है जैसा कि संरक्षी बल में नहीं है। 


6,30 ऊर्जा के विभिन रूप : ऊर्जा-संरक्षण का नियम 


पिछले अनुभाग में हमने यांत्रिक ऊर्जा की विवेचना की और यह 
पाया कि इसे दो भिन्‍न श्रेणियों में विभाजित किया जा सकता है। 
पहली गति पर आधारित है अर्थात्‌ गतिज ऊर्जा, और दूसरी संरूपण 
अथवा स्थिति पर आधारित अर्थात्‌ स्थितिज ऊर्जा। ऊर्जा बहुत 
से रूपों में प्राप्त होती है जिनको एक रूप से दूसरे रूप में कई 
विधियों द्वारा रूपान्तरित किया जाता है जो प्राय: हमें भी कभी-कभी 
स्पष्ट नहीं होते। 


8.40.3 ऊष्मा 


हम पहले ही देख चुके हैं कि घर्षण बल को संरक्षी बलों की 
श्रेणी से हटा दिया गया है। लेकिन कार्य, घर्षण बल से संबंधित 
है। कोई 79 द्रव्यमान का गुटका रूक्ष क्षैतिज पृष्ठ पर ७, चाल 
से फिसलता हुआ »६ दूरी चलकर रुक जाता है। ६ पर गततिज 
घर्षण बल /द्वारा किया गया कार्य -/.८ है | कार्य-ऊर्जा प्रमेय 
से ॥77०8 5 />७ प्राप्त होता है। यदि हम अपने विषय-द्षेत्र को 
यांत्रकी तक ही सीमित रखें तो हम कहेंगे कि गुटके की गतिज 
ऊर्जा, घर्षण बल के कारण क्षयित हो गई है। मेज और गुटके 
का परीक्षण करने पर हमें पता चलेगा कि इनका ताप मापूली-सा 
बढ़ गया है। घर्षण बल द्वारा किया गया कार्य क्षयित नहीं हुआ 
है अपितु ऊष्मीय ऊर्जा के रूप में मेज और गुटके को स्थानान्तरित 
हो गया है जो गुटके और मेज की आंतरिक ऊर्जा को बढ़ा देता 
है। शीतकाल में हम अपनी हथेलियों को आपस में जोर से रगड़कर 
ऊष्मा उत्पन करते हैं। हम बाद में देखेंगे कि आंतरिक ऊर्जा प्राय; 
अणुओं की निरंतर यादृच्छिक गति से संबंधित है । ऊष्मीय ऊर्जा 
के स्थानान्तरण की परिमाणात्मक धारणा इस लक्षण से प्राप्त की 
जा सकती है कि ] ४४ जल 0" 0 ठंडा होने पर 42000 ० 
ऊर्जा मुक्त करता है। 


6.0,2 रासायनिक ऊर्जा 


मानव जाति ने महानतम्‌ तकनीकी सफलता प्राप्त की जब यह 
पता लगा कि अग्नि को कैसे प्रज्वलित और नियंत्रित किया जाता 
है। हमने दो फ्लिन्ट पत्थरों को आपस में रगडुना (यांत्रिक ऊर्जा) , 
उन्हें गर्म होने देना और पत्तियों के ढेर को सुलगाना (रासायनिक 
ऊर्जा) सीखा जिसके कारण हम सतत्‌ ऊष्मा प्राप्त कर पाए | 
माचिस की एक तीली जब विशेष रूप से तैयार की गई रासायनिक 
सतह पर रगडी जाती है तो एक चमकीली ज्वाला के रूप में प्रज्जलित 
होती है। जब सुलगाई गई माचिस की तीली पटाखे में लगाई जाती 
है तो उसके परिणामस्वरूप ध्वनि एवं प्रकाश ऊर्जाओं का भब्य 
प्रदर्शय होता है। ह ह 

रासायनिक ऊर्जा, रासायनिक अभिक्रिया में भाग लेने वाले 
अणुओं की भिन्‍न-भिन्‍ बंधन ऊर्जाओं के कारण उत्पन्न होती 
है। एक स्थिर रासायनिक यौगिक की ऊर्जा इसके पृथक-पृथक 
अंशों की अपेक्षा कम होती है। रासायनिक अभिक्रिया मुख्यत: 
परमाणुओं की पुनः व्यवस्थो है । यदि अभिकारकों की कुल ऊर्जा, 
उत्पादों की ऊर्जा से अधिक है तो ऊष्मा मुक्त होती है अर्थात्‌ 
अभिक्रिया ऊष्माक्षेपी होती है। यदि इसके विपरीत सत्य है तो 
ऊष्मा अवशोषित होगी अर्थात्‌ अभिक्रिया ऊष्माशोषी होगी | 
कोयले में कार्बन होता है ओर इसके । ४६ के दहन से 3+८07 3 
ऊर्जा मुक्त होती है। ु 

रासायनिक ऊर्जा उन बलों से संबंधित होती है जो पदार्थों 
को स्थायित्व प्रदान करते है। ये बल परमाणुओं को अणुओं में 
और अणुओं को पॉलीमेरिक श्रृंखला इत्यादि में बाँध देते हैं। कोयला , 
कुकिंग गैस, लकड़ी और पैट्रोलियम के दहन से उत्पन्न रासायनिक 
ऊर्जा हमारे दैनिक अस्तित्व के लिए अनिवार्य है। 
86,0.9 विद्युत-ऊर्जा 
विद्युत धारा के प्रवाह के कारण विद्युत बल्ब उद्दीप्त होते हैं, पंखे 
घूमते हैं और घंटियां बजती हैं। आवेशों के आकर्षण- प्रतिकर्षण 
संबंधी नियमों और विद्युत धारा के विषय में हम बाद में सीखेंगे । 
ऊर्जा विद्युत धारा से भी संबद्ध है। एक भारतीय शहरी परिवार 
औसतन 200 ०/& ऊर्जा का उपभोग करता है। ह 
6.,0,4 द्रव्यमान-ऊर्जा तुल्यता 
उन्‍नीसवीं शताब्दी के अंत तक भौतिक विज्ञानी का विश्वास था 
कि प्रत्येक भौतिक एवं रासायनिक प्रक्रम में, विलगित निकाय 
का द्रव्यमान संरक्षित रहता है। द्रव्य अपनी प्रावस्था परिवर्तित कर 
सकता है। उदाहरणार्थ, हिमानी बर्फ पिघलकर एक प्रवाही नदी के 
रूप में बह सकती है लेकिन द्रव्य न तो उत्पन्न किया जा सकता 
है और न ही नष्ट। तथापि अल्बर्र आइंस्टाइन (879-955) 
ने प्रदर्शित किया कि द्वव्यमान और ऊर्जा एक-दूसरे के तुल्य होते 
हैं और निम्नलिखित समीकरण द्वारा संबंधित होते हैं : 


.<7 0! [6.20) 





जहां ८, निर्वात में प्रकाश की चाल है जो लगभग 3५% 0४ पर 57 
के बराबर है। अतः मात्र एक किलोग्राम द्रव्य के ऊर्जा में परिवर्तन 
से संबंधित एक आश्चर्यचकित कर देने वाली ऊर्जा की मात्रा है 
7«] ८ (3 0०2.3 - 9४ 0/00 

यह एक बहुत बड़े पैमाने पर विद्युत उत्पन्न करने वाले बिजली 
घर के वार्षिक उत्पादन [3000 |४०/ के तुल्य है। 

6.0.6 नाभिकीय ऊर्जा 

एक ओर जहाँ मानव जाति द्वारा निर्मित अत्यन्त विनाशकारी 
नाभिकीय आयुध, विखंडन एवं संलयन बम उपरोक्त तुल्यता 
[समीकरण (6.20) ] संबंध की अभिव्यक्ित है, वहीं दूसरी ओर 
सूर्य द्वारा उत्पादित जीवन-पोषण करने वाली ऊर्जा की व्याख्या 
भी उपरोक्त समीकरण पर ही आधारित है। इसमें हाइड्रोजन के 
चार हलके नाभिकों के संलयन द्वारा एक हीलियम नाभिक बनता 
है जिसका द्रव्यमान हाइड्रोजन के चारों नाभिकों के कुल द्रव्यमानों 
से कम होता है। यह द्रव्यमान-अंतर 67४, जिसे द्र॒व्यमान क्षति 
कहते हैं, ऊर्जा (५४) ० का स्रोत है । विखंडन में एक भारी अस्थायी 
नाभिक, जैसे यूरेनियम (2३४६॥)), एक न्यूट्रॉन की बमबारी द्वारा 
हलके नाभिकों में विभकत हो जाता है । इस प्रक्रम में भी अंतिम 
द्रव्यमान, आरंभिक द्र॒व्यमान से कम होता है और यह द्रव्यमान- क्षति 


ऊर्जा में रूपांतरित हो जाती है। इस ऊर्जा का उपयोग नियंत्रित 
नाभिकीय विखंडन अभिक्रिया पर आधारित नाभिकीय शक्ति 
संयंत्रों द्वारा विद्युत ऊर्जा उपलब्ध कराने में किया जाता है। वहीं 
दूसरी ओर, इसे अनियंत्रित नाभिकीय विखंडन अभिक्रिया पर 
आधारित विनाशकारी नाभिकीय आयुधों के निर्माण में भी प्रयोग 
किया जा सकता हे | सही अर्थ में किसी रासायनिक अभिक्रिया 
में मुक्त ऊर्जा 6४ को द्रव्यमान-क्षति #77८ 07/८ से भी संबद्ध 
किया जा सकता है। तथापि, किसी रासायनिक अभिक्रिया में 
द्रव्यमान-क्षति, नाभिकीय अभिक्रिया में होने वाली द्रव्यमान-क्षति 
से काफी कम होती है । सारणी 6.3 में भिन्‍न-भिन्‍न घटनाओं और 
परिघटनाओं से संबद्ध कुल ऊर्जाओं को सूचीबद्ध किया 
गया है। 


» उद्याहरण 6.70 मारणी 6.4 से 6.3 त्तक का परीक्षण 
कीजिए और बताइए [9] डी.एन.ए. के एक आदबंध को तोड़ने 
के लिए आवश्यक ऊर्जा (इलक्ट्रॉन-बील्ट में); (0) वायु 


के एक अणु की गतिज ऊर्जा (0-0,] इलेक्ट्रॉन-बोल्ट 
में (0) किसी वयस्क मानव का दैनिक आहार (किलो 
कैलोरी में)। 





सारणी 8.3 विभिन्‍न परिघटनाओं से संबद्ध सन्निकट ऊर्जा 
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ऊर्जा है ! 


] (020 र्प 
,.8:07,/6ए 
जहाँ प्रतीक '“' से अर्थ है 'लगभग'। 
ध्यान दीजिए 0.6ए- 00 एा८ए ( 00 मिलि इलेक्ट्रॉन-वोल्ट ) 
(9) वायु के अणु की गतिज ऊर्जा है ; 
0758 
,.6::0 ” [/€ए 
यह 6.2 प्राषए के सदृश है। 
(0) बयस्क मानव को औसत दैनिक भोजन की खपत है : 
0' 0 
4.2207 /४०श 
यहाँ हम समाचार-पत्रों और पत्रिकाओं की सामान्य भ्रोति की ओर 
ध्यान दिलते हैं। ये भोजन की मात्रा का कैलोरी में उल्लेख करते 
हैं और हमें 2400 केलोरी से कम खुराक लेने का सुझाव देते 
हैं। जो उन्हें कहना चाहिए बह किलो कैलोरी (४८०7) है, न कि 
कैलोरी। 2400 कैलोरी प्रतिदिन उपभोग करने वाला व्यबित शीघ्र 
भूखों मर जाएगा। | भोजन कैलोरी सामान्यत:  किलो-कैलोरी 
ही हे | | 
6.40.6 ऊर्जा-संरक्षण का सिद्धांत 
हमने यह देखा हे कि किसी भी निकाय की कुल यांत्रिक ऊर्जा 
संरक्षित रहती है यदि इस पर कार्य करने वाले बल संझक्षी हैं । 
यदि कार्यरत कुछ बल असंरक्षी हैं तो यांत्रिक ऊर्जा का कुछ 
अंश दूसरे रूपों; जैसे-ऊष्मा, प्रकाश और ध्वनि ऊर्जाओं में 
रूपान्तरित हो जाता है। तथापि ऊर्जा के सभी रूपों का ध्यान रखने 
पर हम पाते हैं कि बिलगित निकाय की कुल ऊर्जा परिवर्तित 
नहीं होती। ऊर्जा एक रूप से दूसरे रूप में रूपांतरितं हो सकती 
है परंतु किसी विलगित निकाय की कुल ऊर्जा नियत रहती है । 
ऊर्जा न तो उत्पन्न की जा सकती है और न ही नष्ट। 


चूंकि संपूर्ण विश्व को एक विलगित निकाय के रूप में 
देखा जा सकता है अतेः विश्व कौ कुल ऊर्जा अचर है। यदि 
विश्व के एक हिस्से में ऊर्जा की क्षति होती है तो दूसरे हिस्से 
में समान मात्रा में ऊर्जा वृद्धि होनी चाहिए। 

ऊर्जा-संरक्षण सिद्धांत को सिद्ध नहीं किया जा सकता है। 
त्थापि, इस सिद्धांत के उल्लंघन की कोई स्थिति सामने नहीं आई 
है। संरक्षण की अधिधारणा और विभिन्‍न रूपों में ऊर्जा का रूपांतरण 
भौतिकी, रसायन विज्ञान और जीवन विज्ञान आदि, विज्ञान की 
विभिन्‍न शाखाओं को आपस में संबद्ध कर देती है । यह वैज्ञानिक 
खोजों में एकीकरण और स्थायित्व के तत्व को प्रदान करता है। 


< 0.066५ 


“ 0.006269 


5» 2400 एव] 


अभियांत्रिकी (इंजीनियरी) की दृष्टि से सभी इलेक्ट्रॉनिक , संप्रेषण 


भौतिकी 


५० पाए कक एफ स्ट्िख्श पलक 


और यांत्रिकी आधारित यंत्र, ऊर्जा-रूपांतरण के किसी न किसी 
रूप पर निर्भर करते हैं। 
6,7 शबित | इ 
बहुधा केवल यह जानना ही पर्याप्त नहीं है कि किसी पिंड पर 
कितना कार्य किया गया अपितु यह जानना भी आवश्यक है कि 
यह कार्य किस दर से किया गया है। हम कहते हैं कि व्यक्ति 
शारीरिक रूप से स्वस्थ है यदि वह केवल किसी भवन के चार 
तल वक चढ़ ही नहीं जाता हे अपितु वह इन पर तेजी से चढ़ 
जाता है । अतः शक्ति को उस समय-दर से परिभाषित करते हैं 
जिससे कार्य किया गया या ऊर्जा स्थानांतरित हुई। किसी बल 
की औसत शक्ति उस बल द्वारा किए गए कार्य 7 और उसमें 
लगे समय ६ के अनुपात से परिभाषित करते हैं। अतः 
0 5 
कट, 
तात्क्षणक शक्ति को औसत शक्ति के सीमान्त मान के रूप में 
परिभाषित करते हें जबकि समय शून्य की ओर अग्रसर हो रहा 
होता है, अर्थात्‌ 
१9 


?>---- 
पा 


जहाँ विस्थापन 97 में बल ४ द्वारा किया गया कार्य 39/- ७त7 
होता है। अतः तात्क्षणक शक्तित को निम्नलिखित प्रकार से भी 
व्यक्त कर सकते हैं : 


(6.24] 


ए> एप 
पा 
ब्ः्फप 
जहाँ ४ तात्क्षणिक वेग है जबकि बल 9 है। 
कार्य और ऊर्जा की भांति शक्तति भी एक अदिश राशि है। 
इसका & | मात्रक बाट () और विमा [शा»थ"/] है। 4ए का 
मान ]0 5" के बराबर होता है। अठारहवीं शताब्दी में भाप इंजन 
के प्रवर्तकों में से एक प्रवर्तक जेम्स बॉट के नाम पर शक्ति का 
मात्रक वाट (५) रखा गया है। 
शक्ति का बहुत पुणना मात्रक अश्व शक्ति है। 
॥ अश्व शक्ति (99) ५ 746 एए 
यह भात्रक आज भी कार, मोटरबाईक इत्यादि की निर्गत क्षमता 
को व्यक्त करने के लिए प्रयुक्त होता है। 
जब हम विद्युत उपकरण; जैसे-विद्युत बल्ब, हीटर और 
प्रशीतक आदि खरीदते हैं तो हमें मात्रक वाट से व्यवहार करना 
होता है । एक 00 वाट का बल्ब 0 घंटे में एक किलोवाट-घंटा 


(6.22) ह 


. विद्युत ऊर्जा की खपत करता है। 


क् 
फ्रार्य, ऊर्जा और शच्तित 
४ त्याग 2 ताए्रा:2/ 7: :शंगे़़््य्््य््ख्नभ्ब््््थ्य्य्ध्य्च््प्थ्य्््श्शश्ंकघ्््रलल्पष् लख खख ् 


अर्थात्‌ 





]00 (वाट) ५ 0 (घंटा) 

-]000 वाट-घंटा 

] किलोवाट घंटा (६ ए7॥) 

09 (ए/) « 3800 (5) 

3.6 ५ 0० 5 

विद्युत-ऊर्जा की खपत के लिए मूल्य, मात्रक ॥५५9 में चुकाया 
जाता है जिसे साधारणतया 'यूनिट' के नाम से पुकारते हैं। ध्यान 
दें कि ॥ए/॥ ऊर्जा का मात्रक है, न कि शक्ति का। 


[! 








अलवर उदाहरण 6.35 कोई लिफ्ट जिसका कुल द्रव्यमान 
(लिफ्ट + यात्रियों का) 800 $ए; है, ऊपर को 
ओर 2 गा 8! की अचर चाल से गतिमान है। 4000 ४ 
का घर्षण बल इसकी गति का विरोध करता है। लिफ्ट को 
मोटर द्वार प्रदत्त स्यूनतम शवित का आकलन वाट और अश्ब 
शक्ति में कीजिए । 
हल लिफ्ट पर लगने वाला अधोमुखी बल 

5 76+ #. + [800 ५» 0) + 4000 5 22000 
इस बल को संतुलित करने के लिए मोटर द्वारा पर्याप्त शक्ति की 
आपूर्ति की जानी चाहिए। 
अतः 7-०5 22000 » 2 - 44000 ए़ 5 59 एए 4 
6.72 संघ ; 
भौतिकी में हम गति (स्थान में परिवर्तन) का अध्ययन करते हैं। 
साथ ही साथ हम ऐसी भौतिक राशियों की खोज करते हैं जो 
किसी भौतिक प्रक्रम में परिवर्तित नहीं होती हैं। ऊर्जा-संरक्षण एवं 
संवेग-संरक्षण के नियम इसके अच्छे उदाहरण हैं। इस अनुभाग 
में, हम इन नियमों का बहुधा सामने आने वाली परिघटनाओं, जिल्हें 
संघट्ट कहते हैं, में प्रयोग करेंगे। विभिन्‍न खेलों; जैसे--बिलियर्ड , मारबल 
या केरम आदि में संघट् एक अनिवार्य घटक है। अब हम किन्‍्हीं दो 
द्रव्यमानों का आदर्श रूप में प्रस्तुत संघट्ट का अध्ययन करेंगे। 

मान लीजिए कि दो द्रव्यमान 7, व 70 हैं जिसमें कण 
॥॥ चाल ७, से गतिमान है जहाँ अधोलिखित '! आरंभिक चाल 
को निरूपित करता है। दूसरा द्रव्यमान 70, स्थिर है। इस निर्देश 
फ्रेम का चयन करने में व्यापकता में कोई कमी नहीं आती। इस 
फ्रेम में द्रव्यमान शा, दूसरे द्रव्यमान 7. से जो विरामावस्था में 
है, संघट्ट करता है जो चित्र 6.0 में चित्रित किया गया है। 





के 
| 
हर ०५/ 


चित्र 6.40 किसी द्रव्यग्न गा, का अन्य स्थिर द्रव्यमान 70, से संघूट। 


संघट्ट के पश्चात्‌ द्र॒व्यमान 7, व 7५ विभिन्‍न दिशाओं में गति 
करते हैं। हम देखेंगे कि द्रव्यमानों, उनके वेगों और कोणों में निश्चित 
संबंध है। 


8.42. प्रत्यास्थ एवं अप्रत्यास्थ संघ 
सभी संघट्टों में निकाय का कुल रेखीय संवेग नियत रहता है अर्थात्‌ 
निकाय का आरंभिक संबेग उसके अंतिम संवेग के बराबर होता 
है। इसे निम्न प्रकार से सिद्ध किया जा सकता है । जब दो पिंड 
संघट करते हैं तो संघट्ू समय #( में कार्यरत परस्पर आवेगी बल, 
उनके परस्पर संबेगों में परिवर्तन लाने का कारण होते हैं। अर्थात्‌ 

4 7, 6४ 

589, 5 है, | (४ 
जहाँ ए,, दुसरे पिंड द्वारा पहले पिंड पर आग्रेषित बल है। इसी 
तरह ४, , पहले पिंड द्वारा दूसरे पिंड पर आरोपित बल है। न्यूटन 
के गति के तृतीय नियमानुसार 9,, 5-9, होता है | यह दर्शाता 
है कि 

50] + 09.5 0 
यदि बल संघट समय «४ के दौरान जटिल रूप से परिवर्तित हो 
रहे हों तो भी उपरोक्त परिणाम सत्य हैं। चूँकि न्यूटन का तृतीय 
नियम प्रत्येक क्षण पर सत्य है अत: पहले पिंड पर आरोपित कुल 
आवेग, दूसरे पिंड पर आरोपित आवेग के बराबर परंतु विपरीत 
दिशा में होगा। 


दूसरी ओर निकाय की कुल गतिज ऊर्जा आवश्यक रूप 
से संरक्षित नहीं रहती है। संघृट़ के दौरान टक्कर और विकृत्ति, 
ऊष्मा और ध्वनि उत्पन करते हैं। आरंभिक गतिज ऊर्जा का कुछ 
अंश ऊर्जा के दूसरे रूपों में रूपान्तरित हो जाता है। यदि उपरोक्त 
दोनों द्र्यमानों को जोड़ने वाली 'स्प्रिंग' बिना किसी ऊर्जा-भ्षति 
के अपनी मूल आकृति प्राप्त कर लेती है, जो पिंडों की आरंभिक 
गतिज ऊर्जा उनकी अंतिम गतिज ऊर्जा के बराबर होगी परंतु संघट 
काल 6४ के दौरान अचर नहीं रहती। इस प्रकार के संघृढ़ को 
प्रत्यास्थ सँंघूह़ कहते हैं । दूसरी ओर यदि विकृति दूर नहीं होती 
है और दोनों पिंड संघूट के पश्चात्‌ आपस में सटे रहकर गति 
करें तो इस प्रकार के संघृढ़ को पूर्णतः अप्रत्यास्थ संघूड़ कहते 
हैं। इसके अतिरिक्त मध्यवर्ती स्थिति आमतौर पर देखने को मिलती 
है जब विकृति आंशिक रूप से कम हो जाती है और प्रारंभिक 
गतिज ऊर्जा की आंशिक रूप से क्षति हो जाती है। इसे समुचित 
रूप से अप्रत्यास्थ संघूड़ कहते हैं। 


6.2.2 एकविमीय संघूड़ 
सर्वप्रथम हम किसी पूर्णतः अप्रत्यास्थ संघट की स्थिति का 
अध्ययन करते हैं। चित्र 6.0 में 

9,509,5० 


भौतिकी 
चारा पिदिशणायरत्यापरीिर हाय अनार न्‍ ् र प्र अब 00 २ ता (22220: री ट":40776//:76/0/277007700 00226 /7020:0%/6% 00207 ;ऐ 20080 06207 76 7४ ४८7708/0४::2% / 239%8७॥/7६१४७ 
जग 228॥00980॥/72/06७३004:/:/78 60॥/02509%/72/6/7% ०:४22/9//2/772/0/2772९८:४::2206/0628 2:४५ :॥४8886://50%०:५/८७११३४३४७/७६॥::४%४ ९ ४:/७7०१४//२72८% 2४१//5/॥ 0॥६८08/67/5/5002:000022८2042/60/2/772722४/ 22220 2772 स्‍तर ््िशिि्येध्य्य्य््ब्ट्य्यटू 2/289%429/0/2227:22:2%726:400॥6905/50//07४५:0 ७ 


सीधे संघूड़ पर एक प्रयोग 


क्षेतिज पृष्ठ पर संघ का प्रयोग करते समय हमें तीन कठिनाइयों का सामना करना पड़ता है। पहला, घर्षण के कारण वस्तुएँ 
एकसमान वेग से नहीं चलेंगी। दूसग, यदि विभिन्‍न आमाप की दो वस्तुएँ मेज पर संघट्ट करती हैं तो उन्हें 
सीधे संघ के लिए व्यवस्थित करना कठिन है जब तक कि उनके द्र॒व्यमान केन्द्र पृष्ठ से एक ही ऊँचाई पर न हों। 
तीसरा, संघ से ठीक पहले तथा संघद्न के ठीक बाद. में दोनों वस्तुओं के बेग को मापना अत्यंत कठिन होगा। 
इस प्रयोग को ऊर्ध्वाधर दिशा में करने से ये तीनों कठिनाइयाँ सम्राप्त हो जाती हैं। दो गेंदे लीजिए, जिनमें से एक ' 
भारी (बास्केट बॉल/फुटबाल/बॉलीवाल) तथा दूसरी हलकी (टेनिस्न बॉल/एबड़ की गेंद/टेबल टेनिस बॉल)। सबसे पहले 
केवल भारी गेंद लेकर लगभा 77 ऊँचाई से ऊर्ध्वाधर दिशा में गिराइए। नोट कौजिए यह कितना ऊपर उठती है। इससे 
'उच्छलन [007८७] से ठीक पहले या ठीक बाद में फर्श या धरती के निकट वेग ज्ञात हो जाएगा (७४ - 28॥ का उपयोग 
करके )। इस प्रकार आप प्रत्यानयन गुणांक ज्ञात कर सकते हैं। 
अंब एक बडी गेंद तथा एक छोटी गेंद अपने हाथों में इस प्रकार पकडिए कि भारी 
गेंद नीचे तथा हलकी गेंद इसके ऊपर रहे जैसा कि चित्र में दिखाया गया है। दोनों को एक 
साथ गिराइए। यह ध्यान रखिए कि गिरते समय दोनों साथ-साथ रहें ओर देखिए क्‍या होता 
है। आप देखेंगे कि भारी गेंद पहले की अपेक्षा, जब वह अकेले गिराई गई थी, कम ऊँचाई 
तक उठती है जबकि हल्की गेंद लगभग 3 77 ऊँचा उठती है। अभ्यास के साथ आप गेंदों 
को साथ-साथ रख प्राएंगे तथा हलकी गेंद को इधर-उधर जाने देने के बजाय सीधा ऊपर 
उठा पाएंगे। यह सीधा संघ है। 
आप गेंदों के सवोत्तम संयोजन की जाँच कर सकते हैं जो आपको सर्वोत्तम प्रभाव दे। 
द्रव्यमानों को आप किसी मानक तुला पर माप सकते हैं। गेंदों के आरंभिक तथा अंतिम 
वेगों को ज्ञात करने की विधि को आप स्वयं सोच्च सकते हैं| 





प्राण दाका 0... (६ संवेग संरक्षण के नियम से) गण न" ण।र्ण, + 759०५/ (6.25) 
महल  // "शन समीकरण (6.24) और समीकरण (6.25) से हम प्राप्त करते हैं 
४ वा कया७ (6.23) 


संघृट़' में गतिज ऊर्जा की क्षति: 








अथवा, 
] ] 
(पर न्‍् 70० - न्‍ (ए| +79)7/ ००/(ण०-०/) " ०-४ 
] ] 2 ' 5(0॥ ८ ण/)0०। + 0 /) 
८ ->॥/00 ---------७ [समीकरण द्वारा 
9 ]-]| 9 77] +- ग ॥॥। [ कर (6.28) द्वार ] अतः ०० । जि णः न ०+ (8,206) 
; इसे समीकरण (6,24] में प्रतिस्थापित करने पर हम प्राप्त करते हैं 
गा 
सवा ०) || + “ौ-+--++---- (7), - 72) 
2 7, + 7! 9+ ८ ---<- ७ 
] 9 | गा 4 70 | (6.27) 
-.. गधा 28 हे 
- 9॥॥ + गे 2802 ॥ ह 
॥7॥0 तथा 4 ले नाक कर [6.28] 


जो कि अपेक्षानुसार एक धनात्मक राशि है। 


आइए, अब प्रत्यास्थ संघूट की स्थिति का अध्ययन करते का हा | हक ४) 'ण्फ्ण् 528; 420 8: ' ही । 
हैं ; पदों में प्राप्त हो गई हैं। आइए, अब उपरोक्त विश्लेषण ष 
हैं | उपरोक्त नामावली के प्रयोग के साथ 56, 0 लेने पर, 


रेखीय संबेग एवं गतिज ऊर्जा के संरक्षण की समीकरण. शाओं में रुचिकर निष्कर्ष प्राप्त करते हैं । 
निम्न है ; वशा १ : यदि दोनों द्रव्यमान समान हैं, अर्थात्‌ #|5#8, » तब 


ग०|, 5 ग[०(/+ 7५०, (6,24) ०0/८5 0, ०, 5 ०, 





अर्थात्‌ प्रथम द्रव्यमान विरामावस्था में आ जाता है और संघ के 

पश्चात्‌ दूसरा द्रव्यमान, प्रथम द्रव्यमान का आरंभिक वेग प्राप्त कर 

लेता है। 

वशा श : यदि एक पिंड का द्रव्यमान दूसरे पिंड के द्रव्यमान 

से बहुत अधिक है, अर्धात्‌ गए >> 7, ऐैब 

क्‍/ “7 ०॥ ०0, ८ 0 

भारी द्रव्यमान स्थिर रहता है जबकि हलके द्रव्यमान -का बेग 

उत्क्रमित हो जाता है। 
| 6.22 गतिशील न्यूट्रॉनों का मंदन : किसी 
नाभिकीय रिएंक्टर में तीन्रगामी न्यूट्रॉन (विशिष्ट रूप से 
वेग 07 ॥ 97 ) को 087 %' के जेग त्तक गंदित कर 
दिया जाना चाहिए ताकि नाभिकीय विखंडन अभशिक्रिया में 
न्यूट्रॉन की यूरेनियम के समस्थानिक ३४ से अन्योन्यक्रिया 
करने की प्रायिकता उच्च हो जाए। सिद्ध कीजिए कि न्यूट्रॉन 


एक हलके नाभिक, जैसे ड्यूटीरियम या कार्बन जिसका 
द्रव्यगान न्यूट्रॉन के द्रव्यगान क़ा मात्र कुछ गुना है, से प्रत्यास्थ 
संघढ़ करने में अपनी अधिकांश गतिज ऊर्जा की क्षति कर 
देता है। ऐसे पदार्थ प्राय: भारी जल (3), 0) अथवा ग्रेफाइट 

जो न्यूट्रॉनों की गति को मंद कर देते हैं, 'मंदक' कहलाते 
है। 


हल न्यूट्रॉन की प्रारंभिक गतिज ऊर्जा है 
] 
लू, ८ दर 7 0; 


जबकि समीकरण (6.27) से इसकी अंतिम गतिज ऊर्जा है 


] 9 
] | 7, ता | 
#/ 5 गत 8 ब्(ध4] नजि+ रण 
2 2 [7] + 702 


क्षयित आंशिक गतिज ऊर्जा है 


कर ऊऋ। | - ॥72 ] 

४९, 77] + 72 
जबकि विमंदक नाभिक #. ,/#, द्वोरा भिन्‍नात्मक गतिज ऊर्जा 
वृद्धि है । 

7 2- (प्रत्यास्थ संघ) 

47/7 
हु (0 +४७) 

उपरोक्त परिणाम को समीकरण (6,28) से प्रतिस्थापित करके 
भी सत्यापित किया जा सकता है। 


ड्यूटीरियम के लिए, 7, 5 277, और हम प्राप्त करते हैं 
,5/9, जबकि [5 8/9 है। अतः न्यूट्रॉन की लगभग 90% 





ऊर्जा ड्यूटीरियम को हस्तांतरित हो जाती है। कार्बन के लिए, 
औ57.6% और [5-28,4% है। हालांकि, व्यवहार में, सीधा 
संघृट विरले ही होने के कारण यह संख्या काफी कम होती है। 4 
यदि दोनों पिंडों के आरंभिक तथा अंतिम वेग एक ही सरल 
रेखा के अनुदिश कार्य करते हैं तो ऐसे संघूट्॒ को एकविमीय संघूट 
अथवा सीधा संघूड़ कहते हैं। छोटे गोलीय पिंडों के लिए यह संभव 
है कि पिंड | की गति की दिशा विशमावस्था में रखे पिंड 2 के 
केन्र से होकर गुजरे। सापान्यत;, यदि आरंभिक वेग तथा अंतिम 
वे! एक ही तल में हों तो संघट़ द्विविमीय कहलाता है। 
6.2,3 द्विविभीय संघ 
चित्र 6.0 स्थिर द्रव्यमान #2, से गतिमान द्रव्यमान का, का संघ 
का चित्रण करता है। इस प्रकार के संघट में रेखीय संबेग संरक्षित 
रहता है। चूंकि संवेग एक सदिश राशि है, अतः यह तीन दिशाओं 
(0, ॥ 2 के लिए तीन समीकरण प्रदर्शित करता है। संघट्ट के 
पश्चात्‌ ल्‍, तथा 70 के अंतिम वेग की द्शाओं के आधार पर 
समतल का निर्धारण कीजिए और मान लीजिए कि यह ८, समंतल 
है। रेखीय संबेग के 2- घटक का संरक्षण यह दर्शाता है कि संपूर्ण 
संघट्ट «4 समतल में है। />धटक और [/घटक के समीकरण 
निम्न हैं : 


770॥ न 770, ०05 0, + 7५ ४, ००5 8, (6.29) 


नगा0(97 8/-7,0 57 0, (6.30) 


अधिकतर स्थितियों में यह माना जाता है कि [8॥, ॥०५, ०,) 
ज्ञात है। अतः संघ के पश्चात्‌, हमें चार अज्ञात राशियाँ 

५७ 0 और 6, प्राप्त होती हैं जबकि हमारे पास मात्र दो 
समीकरण हैं। यदि 0,5 9,<0, हम पुन; एकविमीय संघ के 
लिए समीकरण (6.24) प्राप्त कर लेते हैं। 


अब यदि संघट प्रत्यास्थ है तो, 


] 
>गगएणा 5 गा ध +॑ (8.8 ) 


5 72०७ / 
2 ठ छु००/ 


यह हमें समीकरण (6.29) व (6.30) के अलाबा एक और 
समीकरण देता है लेकिन अभी भी हमारे पास सभी अज्ञात गशियों 
का पता लगाने के लिए एक समीकरण कम है। अतः प्रश्न को 
हल करने के लिए, चार अज्ञात राशियों में से कम से कमर एक 
और राशि, मान लीजिए 6,, ज्ञात होनी चाहिए। उदाहरणार्थ, कोण 
9, का निर्धारण स्ंसूचक को कोणीय रौति में #अक्ष से ५-अक्ष 
तक घुमा कर किया जा सकता है। राशियों [#,, 7५,, ०.५ 9॥ 
के ज्ञात मान से हम समीकरण (6,29)-(6,3 ) का प्रयोग करके 


[0.७ ०५० 0) का निर्धारण कर सकते हैं। 

















उद्यहरण 8, 79 गान लीजिए कि चित्र 6.0 में चित्रित 
. संघ बिलियर्ड की रामान द्रव्यमान (9, ८70) वाली दो 
गेंदों के मध्य हुआ है जिममें प्रथम गेंद व्यू (डण्डा) कहलाती 
है ओर द्वितीय गेंद “लक्ष्य' कहलाती है। खिलाड़ी लक्ष्य 
गेंद को 8,377 के कोण पर कीने में लगी थेली में गिराना 
चाहदा है। यहाँ मान लीजिए कि संब्रट्ट प्रत्यास्थ है तथा 
'घर्षण और धघूर्णन गति महत्त्वपूर्ण नहीं है । कोण 0, ज्ञात 
कीजिए। 





हल चूंकि द्रव्यमान समान हैं अत; संवेग संरक्षण के नियमानुसार, 
शत] २५ 


समीकरण के दोनों पक्षों का वर्ग करने पर प्राप्त होता हे 


2 
०४ >(श/+४०/ )(४/ +४2/ ) 
50५ 4 ७५/ + 29, | २५ | 
प | ण+ +०02/ + 20 /02/ ००७ (90, + 37") |। (6.32) 
चूंकि संघट्ट प्रत्यास्थ है और द्रव्यमान 7 578 है, गतिज ऊर्जा 
के सरक्षण, समीकरण (6.3) से हमें प्राप्त होता है 
0॥ >ए+ +०५/ (6.33) 


उपयेक्त दोनों समीकरणों (6.32) और (6.33) की तुलना करने 
पर, 


८05 (9+ 937" 5 0 
अत; 8/+ 377 -5 907 
अथवा, 6,558" 


इससे सिद्ध होता है कि जब समान द्रव्यमान के दो पिंड जिनमें 
से एक स्थिर है, पृष्ठसर्पा प्रत्यास्थ संघट्ट करते हैं तो 
संघट्ट के पश्चात्‌, दोनों एक-दूसरे से समकोण बनाते हुए 
गति करेंगे। 4 

यदि हम चिकने पृष्ठ वाले गोलीय द्रन्यमानों पर विचार करें 
और मान लें कि संघट्ट तभी होता है जब पिंड एक दूसरे को स्पर्श 
करे तो विषय अत्यंत सरल हो जाता है। मारबल, कैरम तथा 
बिलियार्ड के खेल में ठीक ऐसा ही होता है। 


हमारे दैनिक जीवन में संघट्ट तभी होता है जब दो वस्तुएँ 
एक दूसरे को स्पर्श करें। लेकिन विचार कीजिए कि कोई धूमकेतु 
दूरस्थ स्थान से सूर्य को ओर आ रहा है अथवा अल्फा कण किसी 
नाधिक की ओर आता हुआ किसी दिशा में चला जाता है। यहाँ 
यर हमारी दूरी पर कार्यरत बलों से सामना होता है। इस प्रकार 
की घटना को प्रकीर्णन कहते हैं। जिस वेग तथा दिशाओं में दोनों 
कण गतिमान होंगे वह उनके आरंभिक वेग ,उनके द्रव्यमान, आकार , 
तथा आमाप तथा उनके बीच होने वाली अन्योन्य क्रिया के प्रकार 
पर निर्भर है। 


सारांश 


], कार्ब-ऊर्जा प्रमेध के अनुसार, किसी पिंड की गतिज ऊर्जा में परिवर्तन उस पर आगेपित कुल बल छ्वाग़ किया गया 


कार्य है। 


8," # 5 


प्र 


गष[्‌ 


2. कोई बल स॒ंक्षी कहलाता है यदि (!) उसके द्वारा किसी पिंड पर किया गया कार्य पथ पर निर्भर न करके केवल भिरे 


के बिंदुओं (८, पर निर्भर करता है, अधवा (॥) बल द्वारा किया गया कार्य शून्य होता है, जब पिंड के लिए, जो स्वेच्छा 
से किसी ऐसे बंद पथ में स्वत; अपनी प्रारंभिक स्थिति पर चापस आ जाता है। 


3, एकविपीय संरक्षी बल के लिए हम स्थितिज ऊर्जा फलन श>3 को इस प्रकार परिभाषित सकते हैं 


70 - पुर 


| 
जज 8). | 7(:९) १० 


नए 


4, यांत्रिक ऊर्जा-संरक्षण के सिद्धांत क्रे अनुसार, यदि किसी पिंड पर कार्यरत बल संरक्षी हैं तो पिंड की कुल यांत्रिक ऊर्जा 


अचर रहती हैं। 


के 
कार्च, ऊर्जा और शवित 
| (१2 /276%/2: ४ /शातप््आार 2 या का ्् ्श़्रलयव्य्य्य्श््््य््ख्य्ल्ज़ख्ाट जप 





5, 7 द्रव्यमान के किसी कण की पृथ्वी की सतह से « ऊँचाई पर गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा /(० < ॥7 6 « होती है, जहाँ 
ऊँचाई के साथ 6 के मान में परिवर्तन उपेक्षणीय है। 


6. #£ बल-नियतांक वाले स्प्रिंग, जिसमें खिंचाव . है, की प्रत्यास्थ स्थितिज ऊर्जा होती है ! 
५(.८) ८ गि 
5 5 


7. दो सदिशों के अदिश अथवा बिंदु गुणनफल को हम 2-8 लिखते हैं (इसे » डॉट 8 के रूप में पढ़ते हैं)&.8 एक अदिश 
राशि है जिसका मान 38 ००७0 होता है। 0 सदिशों & व छ के बीच का कोण है। &*8 का मान चूंकि 8 पर निर्भर करता 
है इसलिए यह धनात्मक, त्रणात्मक अथवा शुन्य हो सकता है। दो सदिशों के अदिश गुणनफल की व्याख्या एक सदिश 
के परिमाण तथा दूसरे सदिश के पहले घटक के अनुदिश घटक के गुणनफ़ल के रूप में भी कर सकते हैं। एकांक सदिशों 


, ] व ६ के लिए हमें निम्नलिखित तथ्य याद रखने चाहिए : 


तथा 4,]5].६5६.4-० 


अदिश गुणनफल क्रम-विनिमेय 'तथा वितरण नियमों का पालन करते हैं। 


, गतिज भर्जा ४ । 





'स्थितिज की ' 

यांत्रिक कर्जा ॥7/0ग. 8 ४ (+ | 

स्ट्रंस तिय॑तांक . (7 थे ॒ हल्के: । 
लाइन कह हक एऐ5१ ६४. | 
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. बाक्‍्यांश “किए गए कार्य का परिकलन कीजिए” अधूरा है। हमें विशेष बल या बलों के समूह स्स्र किसी पिंड का निश्चित 
विस्थापन करने में किए गए कार्य का स्पष्ट उल्लेख करना चाहिए (अथवा संदर्भ देते हुए स्पष्टतया इंगित करना चाहिए)। 

2, किया गया कार्य एक अदिश शशि है। यह भोतिक शशि धनात्मक या ऋणात्मक हो सकती है, जबकि द्रव्यमान और गतिज 
ऊर्जा धनात्मक अदिश राशियाँ हैं। किसी पिंड पर घर्पण या श्यान बल द्वाश़ किया गया कार्य क्णात्मक होता है। 


/. 


तर>ह -+ ७७०७५ _+_ 2. - आअ-7- टीन कु 3.७. “7----- 





.' ग्यूटन के तृतीय मिगातमुसार, किसी दो पिंशों के मध्य परश? एक दूसरे ये! आग्ेपित ब्ो को योग शून्य होता हैं। 
ए,+ की | 

पु दो बह्यों ह्रगा किए गए कार्य का बाग संदेश शुभ नहीं होता है, अर्थात्‌ 
|, + १४, #0 


गधापि, कर्शी-कशी यह सात भी हां सकता के। 
कभी-कभी किसी बल जरा किए गाए कार्य की गणना एव भी की जा सकती हैं जबकि बल की ठीक-ठीक प्रकृति का 
शान न भी हो। उदाहरण 6,] मे के स्पष्ट है, आ कार्य-ऊर्जा ग्रोथ का शी स्थिति में प्रयोग किया गया हैं। 


, कार्य-फर्जा प्रोग यू के ट्वितोग निया हे रततल्र कहीं है। कार्थ-ऊर्जा प्रमेय को स्यूटन के द्वितीय तियभ के अदिश रूप 


7 देघा जा सकता है। थराग्िक ऊर्जा के संरक्षण के भिद्धोंति को, सं बहों के लिए कार्य-अर्जा प्रो के एक गहत्नापू् 
परिणाग के रूप मे साझा जा सकता है 


, क्रार्म-कर्मा प्रोव सभी जहल्ााथ फ्रेगों गे शागू होती है। इसे अजड़त्वीय फ़ैशों थे भी लागु किया जा सकता है यदि विचारणीय 


पिंड पर आरपित कहा बल्ले के परिकला मे खद्ा। बल के प्रभाव की भी सममिण्तित कर लिया जाए। 


। मंरशी बलों के अधीन किसी पिड़े की शितिज ऊर्जा हमेशा किसी नियतांक तक अनिश्चित झती है। सदहणणार्थ, किसी पिंड 


को स्थितित कर्णा किस बिंदु पर शुय हेगी है, मह केवल स्वेष्छा ॥ पवन किए एए बिंदु पर नि कर हैं जैसे गुरत्वीय 
रिशतिय ऊर्ज ॥0॥ को स्थिति हैं स्थिति ऊर्जा के लिए शु्य बिंदु एृश्मी के पृष्ठ पर लिया गया है। झथेंग के लिए जिसकी 


ऊर्गा  - स्थिति ऊर्जा के लिए श्॒य बिंदु, दोलायमान द्रव्यान की गाध्य स्थिति गर लिया गया है। 


, ग्रात्रिक्ी में प्रतोक बल स्थिति ऊर्जा से संबद्ध नहीं तोता है। उदाहरणा॥, घरंण बच द्वार किसी बंद पथ में किया गया 


कार्य शून्य गहीं है और थे ही धर्षण से रिथितिम ऊर्जा को संबद्ध किया जा भकता है 


, किग्ी म्रघहट के दोशन (॥) संघ के प्रल्लेक क्षा। मे पिड़ का कुल रखीय संते॥ संरक्षित झूता हैं, (9) गतिज ऊर्जा संरक्षण 





(या संघ प्रलास्‍्थ ही हो) मंद की सगाणि के पश्चात्‌ ही | होता है और संघहू के एथ्रेक क्षण के लिए लागू 
मी शत है। बाय थे, संग के वाले झोनों पिंड बिक्ृत हो जाते हैं और श्षण भा के लिए एक दूसरे के सापेक्ष विशभावस्था 
॥ शा जे हैं। 
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है 
कार्य, ऊर्जा और भक्त 
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अभ्याक्ष 


6.] किसी वस्तु पर किसी बल द्वारा किए गए कार्य का चिह् सम्रझना 
महत्त्वपूर्ण है। सावधानीपूर्वक बताइए कि निनलिखित राशियाँ 
धनात्मक हैं या ऋणात्मक : 

(2) किसी व्यक्ति द्वार किसी कुएँ में से रस्सी से बँधी बाल्टी 
को रस्सी द्वार बाहर निकालने में किया गया कार्य । 


(0) उपर्युक्त स्थिति में गुहत्वीय बल द्वाए किया गया कार्य। 

(०) किसी आनत तल पर फिसलती हुई किसी वस्तु पर घर्षण 
द्वार किया गया कार्य! । 

(0) किसी खुरदरे क्षेतेज तल पर एकसमान बेग से गतिमान किस्ती 
वस्तु पर लगाए गए बल द्वारा किया गया कार्य । 


(७) किसी दोलायमान लोलक को विरमावस्थ। में लाने के लिए 
वायु के प्रतिरोधी बल द्वाए क्रिया गया कार्य। 


6.2 2 ॥ द्रव्यमान की कोई वस्तु जो आरंभ में विरामावस्था में है, 7] 
के किसी क्षैतिज बल के प्रभाव से एक मेज पर गति करती है। मेज 
: 'का गतिज-घर्षण गुणांक 0. है। निम्नलिखित का परिकलन कीजिए 
और अपने परिणापों कौ व्याख्या कौजिए | 
(9) लगाए गए बल द्वारा 0 $ में किया गया कार्य। 
[0) धर्षण द्वारा 0 5 में किया गया कार्य 
(०) वस्तु प्र कुल्ल बल द्वाग ]0 $ में किया गया कार्य | 
(५) वस्तु को गतिज ऊर्जा में 0 $ में परिवर्तन। 


8.3 चित्र 6.] में कुछ एकविमीय स्थितिज्ञ ऊर्जा-फलनों के उदाहरण 
दिए गए हैं। कण की कुल ऊर्जा कोटि-अक्ष पर क्रॉस द्वारा निर्देशित 
की गई है। प्रत्येक स्थिति में, कोई ऐसे क्षेत्र बताइए, यदि कोई हैं . 
तो, जिनमें दी गई ऊर्जा के लिएं, कण को नहीं पाया जा सकता। 
इसके अतिरिक्त, कण कौ कुल न्यूनतम ऊर्जा भी निर्देशित कोजिए। 
कुछ ऐसे भौतिक संदर्भो के विषय में सोचिए जिनके लिए ये स्थितिज 
ऊर्जा आकृतियाँ प्रासंगिक हों। 





| 
]38 भोतिवी 
प., 
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6.4 रेखीय सरल आवर्त गति कर रहे किसी कण का स्थित्रिज ऊर्जा फलन 
0) < !०८/० है, जहां ६ दोलक का बल नियतांक हे । /८- 0.5 
धएा'! के लिए ए(४) व « के मध्य ग्राफ चित्र 6.2 में दिखाया गया 
है। यह दिखाइए कि इस विभव के अआंताति गतिमान कुल 7 ऊर्जा 
वाले कण को अवश्य ही 'वापिस आना' चाहिए जब यह <+2 ॥7 
पर पहुंचता है। 





5 निम्नलिखित का उत्तर दीजिए: चित्र 6.42 


(७) किसी रकेट का बाह्य आवरण उड़ान के दौरान घर्षण के कारण जल जाता है। जलने के लिए आवश्यक ऊष्मीय 
ऊर्जा किसके व्यय पर प्राप्त की गई--राकेट या बातावरण 7 

(०) धूमकेतु सूर्य के चारों ओर बहुत ही दीर्घवृत्तीय कक्षाओं में घूमते हैं। साधारणतया धूमकेतु पर सूर्य का गुरुत्वीय बल 
धूमकेतु के लंबबत्‌ नहीं होता है। फिर भी धूमकेतु की संपूर्ण कक्षा में गुरुत्वीय बल द्वाए कियां गया कार्य शून्य 
होता है। क्‍यों ? 

(0) पृथ्वी के चासें ओर बहुत ही क्षीण वायुमण्डल में घूमते हुए 
किसी कृत्रिम उपग्रह कौ ऊर्जा धीरे-धीरे वायुमण्डलीय 
प्रतिरोध (चाहे यह कितना ही कप क्‍यों न हो) के विरुद्ध 
क्षय के कारण कम होती जाती है फिर भी जैसे-जैसे कृत्रिम 
उपग्रह पृथ्वी के समीप आता है तो उसकी चाल में लगातार 
वृद्धि क्यों होती है ? 

(0) चित्र 6.3[]) में एक व्यक्षित अपने हाथों में 508 का 
कोई द्रव्यमान लेकर 2 7 चलता है। चित्र 6.3|॥) में 
चह उतनी ही दूरी अपने पीछे रस्सी को खींचते हुए चलता 
है। रस्सी घिरनी पर चढी हुई है और उसके दूसरे सिरे पर 
5 ४४ का द्रव्यमान लटका हुआ है | परिकलन कीजिए 
कि किस स्थिति में किया गया कार्य अधिक है? 

6.6 सही विकल्प को रेखांकित कीजिए ; 

(४) जब कोई संरक्षी बल किसी वस्तु पर धनात्मक कार्य करता है वो वस्तु की स्थितिज ऊर्जा बढ़ती है/घटती है/अपरिवर्ती 
रहती है। 

(0) किसी बस्तु द्वार घर्षण के विरुद्ध किए गए कार्य क। परिणाम हमेशा! इसकी गत्तिज/स्थितिज ऊर्जा में क्षय होता है। 

(0) किसी बहुकण निकाय के कुल संबेग-परिवर्तन की दर निकाय के बाह। बल/आंतरिक बलों के जोड़ के अनुक्रमानुपाती 
होती है। 

(0) किन्हीं दो पिंडों के अप्रत्यास्थ संघट्ट में वे राशियाँ, जो संघट्ट के बाद नहीं बदलती हैं; निकाय की कुल गतिज॑ ऊर्जा/कुल 
रेखीय संवेग/कुल ऊर्जा हैं। 

6.7 बतलाइए कि नि्नलिखित कथन सत्य हैं या असत्य। अपने उत्तर के लिए कारण भी दीजिए। 

(४) किन्हीं दो पिंडों के प्रत्यास्थ संघट्ट में, प्रत्येक पिंड का संवेग व ऊर्जा संरक्षित रहती है। 

(0) किसी पिंड पर चाहे कोई भी आंतरिक व बाह्य बल क्‍यों न लग रहा हो, निकाय की कुल ऊर्जा सर्वदा संरक्षित 
रहती है। 

(0) प्रकृति में प्रत्येक बल के लिए किसी बंद लूप में, किसी पिंड की गति में किया णया कार्य शून्य होता है। 

(0) किसी अप्नत्यास्थ संघड्ट में, किसी निकाय की अंतिम गतिज ऊर्जा, आरंधिक गतिज ऊर्जा से हमेशा कम होती है । 

8.8 निननलिखित का उत्तर ध्यानपूर्वक, कारण सहित दीजिए : 

(8) किन्हीं दो बिलियर्ड-गेंदों के प्रत्यास्थ संघट्ट में, क्‍या गेंदों के संघट्ट की अल्पावधि में (जब वे संपर्क में होती हैं) 
कुल गतिज ऊर्जा संरक्षित रहती है? 

(0) दो गेंदों के किसी प्रत्यास्थ संघट्ट की लघु अवधि में क्‍या कुल रेखीय संबेग संरक्षित रहता है? 


(९) किसी अप्रत्यास्थ संघट्ट के लिए प्रश्न (9) व (0) के लिए आपके उत्तर क्या हैं? 





5 शर्रित 
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(0) यदि दो बिलियर्ड-गेंदों कौ स्थितिज ऊर्जा केवल उनके केंद्रों के मध्य, पृथक्करण-दूरी पर निर्भर करती है तो संघट्ट 
प्रत्यास्थ होगा या अप्रत्यास्थ ? (ध्यान दीजिए कि यहाँ हम संघट्ट के दौरान बल के संगत स्थितिज ऊर्जा की बात 
कर रहे हैं, ना कि गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा की) 


6.9 कोई पिंड जो विरामावस्था में है, अचर त्वरण से एकविमीय गति करता है। इसको किसी / सम्रय पर दी गई शवित 
अनुक्रमानुपाती है 


() #/? ()]78 (री? (शे / 


8.0 एक पिंड अचर शक्ति के स्रोत के प्रभाव में एक ही दिशा में गतिमान है। इसका ६ समय में विस्थापन, 
अनुक्रमानुपाती हे 


() १ (7: (४) /2 (५) /? 


6.77 किसी पिंड पर नियत बल लगाकर उसे किसी निर्देशांक प्रणाली के अनुसार 2 - अक्ष के अनुदिश गति करने के लिए बाध्य 
किया गया है जो इस प्रकार है 


४-(- +2]+ 37) 


जहां ६, , [ क्राशः ,-, ४- एवं ४- अक्ष के अनुदिश एकांक सदिश हैं। इस वस्तु को 2-अक्ष के अनुदिश 4॥0 की 
दूरी तक गति कराने के लिए आरोपित बल द्वारा किया गया कार्य कितना होगा ? 


6,42 किसी अंतरिक्ष किरण प्रयोग में एक इलेक्ट्रॉग और एक प्रोटॉन का संसूचन होता है जिसमें पहले कण की गतिज ऊर्जा 
0 ४८५ है और दूसरे कण की गतिज ऊर्जा 00 ४८५ है। इनमें कौन-सा तीब्रगामी है, इलेक्ट्रॉन या प्रोटॉन ? इनकी चालीं 
का अनुपात ज्ञात कीजिए। (इलेक्ट्रॉन का द्रव्यमान 5 9.]४ 0» ॥६, प्रोटॉन का द्रव्यमान 5 .67 ४ 70/ ४8, । €५ 
- ],60 ४ ]0-%]] 

6.3 2 ४77; त्रिज्या की वर्षा की कोई बूंद 500 790 की ऊंचाई से पृथ्वी पर गिरती है। यह अपनी आरंभिक ऊंचाई के आधे 
हिस्से तक (वायु के श्यान प्रतिरोध के कारण) घटते त्वरण के साथ गिरती है और अपनी अधिकतम (सीमान्त) चाल 
प्राप्त कर लेती है, और उसके बाद एकसप्तान चाल से गति करती है। वर्षा कौ बूंद पर उसकी यात्रा के पहले व दूसरे 
अर्ध भागों में गुरुत्वीय बल द्वारा किया गया कार्य कितना होगा ? यदि बूंद की चाल पृथ्बी तक पहुंचने पर 0 ग 87 
हो तो संपूर्ण यात्रा में प्रतिरोधी बल द्वारा किया गया कार्य कितना होगा ? 


6.44 किसी गैस-पात्र में कोई अणु 200 7 5० की चाल से अभिलंब के साथ 30 का कोण बनाता हुआ क्षेतिज दीवार से 
टकग़कर पुनः उसी चाल से वापस लौट जाता है। क्‍या इस संघट्ट में संवेग संरक्षित है? यह संघट्ट प्रत्यास्थ है या अप्रत्यास्थ ? 

6.5 किसी भवन के भूतल पर लगा कोई पंप 30 77% आयतन की पानी की टंकी को 5 मिनट में भर देता है। यदि टंकी पृथ्वी 
तल से 40 70 ऊपर हो और पंप की दक्षता 30% हो तो पंप द्वारा कितनी विद्युत शक्तति का उपयोग किया गया ? 

6.46 दो समरूपी बॉल-बियरिंग एक-दूसरे के संपर्क में हैं और किसी घर्षणरहित मेज पर विरापावस्था में हैं। इनके साथ सम्रान 
द्रव्यमान का कोई दूसरा बॉल-बियरिंग, जो आरंभ में / चाल से गतिमान है, सम्मुख संघट्ट करता है। यदि संघट्ट प्रत्यास्थ 
है तो संघट्ट के पश्चात्‌ निम्नलिखित (चित्र 6.4) में से कौन-सा परिणाम संभव है? 


5 58! 
। 234 नह $+- »  () 
8 ७.) 55. 
न्‍ब् की ठर 
7 
स्द ]2 3 
7-5 0 रड्‌ फ का () 
3 
७... (00) 


चित्र 6,74५ 
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पर मेज पर, विरामावस्था में रखे दूसरे गोलक 8 से टकरणता है जैसा कि चित्र 6.5 हा 
में प्रदर्शित है। ज्ञात कीजिए कि संघट्ट के पश्चात्‌ गोलक » कितना ऊंचा उठता है? 30 
गोलकों के आकारों की उपेक्षा कीजिए और मान लीजिए कि संघपट्ट प्रत्यास्थ है। है 


6.8 किसी लोलक के गोलक को श्लेतिज अवस्था से छोड़ा गया है। यदि लोलक की लंबाई 
,5 7 है तो निनतम बिंदु पर आने पर गोलक की चाल क्या होगी? यह दिया गया... कु; 
है कि इसकी आरंभिक ऊर्जा का 5% अंश वायु प्रतिरोध के विरुद्ध क्षय हो | 
जाता है। अल कक कर को कक के 

8.9 900 ४६ द्रव्यमान की कोई ट्रॉली, 25 ४६ रेत का बोरा लिए हुए किसी घर्षणरहित कर का और कट ककर कट कक कक 
पंथ पर 27 |धग 97 की एकसमान चाल से गतिमान है। कुछ समय पश्चात्‌ बोरे में ...छ 
किसी छिद्र से रेत 0.05 ४६ 5? की दर से निकलकर ट्राली के फर्श पर रिप्तने लगती चित्र 6.5 
है। रेत का बोश खाली होने के पश्चात ट्रॉली की चाल क्‍या होगी ? 

8.20 0.5 ४४ द्रव्यमान का एक कण 0८८ »(/2 वेग से सरल रेखीय गति करता है जहां 6८55 ग्रा//*४7 है। &>0 से 
४527॥ तक इसके विस्थापन में कुल बल द्वार क्रिया गया कार्य कितना होगा ? 

6.27 किसी पवनचककी के ब्लेड, क्षेत्रफल 4 के वृत्त जितना क्षेत्रफल प्रसर्प करते हैं। (9) यदि हवा ४ वेग से वृत्त के लंबबतू 
दिशा में बहती है तो / समय में इससे गुजरने वाली वायु का द्रव्यमान क्या होगा ? (9) वायु की गतिज ऊर्जा क्‍या होगी ? 
(०) पान लोजिए कि पवनचक्की हवा की 25% ऊर्जा को विद्युत ऊर्जा में रूपान्तरित कर देती है। यदि .4 > 80 77, और 
०८ 36 [था 7 और बायु का घनत्व ,2 |४ 77“ है तो उत्पन्न विद्युत शक्ति का परिकलन कीजिए। 

: 6,22 कोई व्यक्ति वजन कम करने के लिए 0 [६६ द्र॒व्यमान को 0.5 7 की ऊंचाई तक 000 बार उठाता है। मान लीजिए 

कि प्रत्येक बार द्रव्यमाने को नीचे लाने में खोई हुई ऊर्जा क्षयित हो जाती है। (०) वह गुरुत्वाकर्षण बल के विरुद्ध कितना 
काय॑ करता है ? (9) यदि वस्ता 3,8 » 0? । ऊर्जा प्रति किलोग्राम आपूर्ति कर्ता हो जो कि 20% दक्षता की दर से यांत्रिक 
ऊर्जा में परिवर्तित हो जाती है तो वह कितनी वसा खर्च कर डालेगा? 

6.28 कोई परिवार 8 77५/ विद्युत-शक्ति का उपभोग करता है। (3) किसी क्षैत्तिज सतह पर सीधे आपतित होने वाली सौर ऊर्जा 
की ओसत दर 200 ५५४ 7* है। यदि इस ऊर्जा का 20% भाग लाभदायक विद्युत ऊर्जा में रूपान्तरित किया जा सकता 


है तो 8 79 की विद्युत आपूर्ति के लिए कितने क्षेत्रफल की आवश्यकता होगी ? (9) इस क्षेत्रफल की तुलना किसी विशिष्ट 
भवन को छत के क्षेत्रफल से क्रीजिए। 


पा 


अतिरिक्‍त अभ्यास 
6.24 0,02 ॥४8 द्रव्यमान की कोई गोली 70 79” की क्षैतिज चाल से चलते हुए 0.4 ॥६६ द्रव्यमान के लकडी के गुटके से 
टकराकर गुरके के सापेक्ष तुरंत हो विरामावस्था में आ जाती है। गुटके को छत से पतली ताएों द्वारा लटकाया गया है। परिकलन 
कौजिए कि गुटका किस ऊंचाई तक ऊपर उठता है ? गुटके में पैदा हुई ऊष्मा की मात्रा का भी अनुमान लगाइए। 
6.25 दो घर्षणएहित आनत्त पथ, जिनमें से एक की ढाल अधिक है और दूसरे की ढाल कम है, बिंदु & पर मिलते हैं। बिंदु » 
से प्रत्येक पथ पर एक-एक पत्थर को विगशवस्था से नीचे सरकाया जाता है (चित्र 6.]6)। क्‍या ये पत्थर एक ही समय 
पर नीचे पहुंचेंगे ? क्या वे बहो एक ही चाल से पहुंचेंगे? व्याख्या कीजिए। यदि 6 30', 6,560" और #< 0 शा 
दिया है तो दोनों पत्थरों की चाल एवं उनके द्वारा नीचे पहुंचने में लिए गए समय क्‍या हैं ? 





चित्र 6.46 
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6.26 किसी रूक्ष आनत तल पर रखा हुआ | ]६8 द्रव्यमान का गुटका किसी 00 एव शा! स्थ्रिंग नियतांक वाले स्थ्रिंग से दिए 
गए चित्र 5.7 के अनुसार जुड़ा है। गुटके को स्प्रिंग की बिना खिंची स्थिति में, विशमावस्था से छोड़ा जाता है। गुटका 
विशमावस्था में आने से पहले आनत तल पर 0 ०ग्र नीचे खिसक जाता है। गुटकें और आनत तल के प्रध्य घर्षण गुणांक 
ज्ञात कीजिए | मान लीजिए कि स्प्रिंग का द्रव्यमान उपेक्षणीय है और घिरी घर्षणरहित है। 


[- 00 ]/॥ 





6.27 0.3 ६४ द्रव्यमान का कोई बोल्ट 7 787 की एकसपान चाल से नीचे आ रही किसी लिफ्ट की छत से गिरता है। यह 
लिफ्ट के फर्श से टकराता है (लिफ्ट की लंबाई > 377) और वापस्त नहीं लौटता है। टक्कर द्वार कितनी ऊष्मा उत्पन्न 
हुई ? यदि लिफ्ट स्थिर होती तो क्‍या आपका उत्तर इससे भिन्‍न होता? 


6.28 200 ॥६४ द्रव्यमान की कोई ट्रोली किसी घर्षणरहित पथ पर 36 !७४ ४० की एकसमान चाल से गतिमान है। 20 ४६ द्रव्यपान 
का कोई बच्चा ट्रॉली के एक सिरे से दूसरे सिरे तक (0 7 दूर) ट्रॉली के सापेक्ष 47 9! की चाल से ट्रॉली की गति 
की विपरीत दिशा में दौड़ता है और ट्रॉली से बाहर कूद जाता है। ट्रॉली की अंतिम चाल क्या है? बच्चे के दौड़ना आरंभ 
करने के समय से ट्रॉली ने कितनो दूरी तय की? 

6.29 नीचे दिए गए चित्र 6.8 में दिए गए स्थितिज ऊर्जा बक्रों में से कौन-सा वक्र संभवत) दो बिलियर्ड-गेंदों के प्रत्यास्थ 
संघट्ट का वर्णन नहीं करेगा? यहां + गेंदों के केंद्रों के मध्य की दूरी है और प्रत्येक गेंद का अर्धव्यास 7२ है। 


५(॥) ५(॥) | ) 
27 ५+ 270 #/ 20 ।' 
() () (॥) 
५) 0८ "बा 
2 ः 2१ 7 2२ |7 
(९) 9) (५) 
चित्र 6.48 


8.30 विरामावस्थ। में किसी मुक्त न्यूट्रॉन के क्षय पर विचार कीजिए ॥-99 + ४: 


प्रदर्शित कीजिए कि इस प्रकार के द्विपिंड क्षय से नियत ऊर्जा का कोई हलेक्ट्रॉन अवश्य उत्सर्जित होना चाहिए, और इसलिए 
यह किसी न्यूट्रॉन या किसी नाभिक के - क्षय में प्रेक्षित सतत ऊर्जा वितरण का स्पष्टीकरण नहीं दे सकता (चित्र 6.9) | 








उत्र्णि। कण की 
पति जे 


पत्र 0,/9 


|! कर आग का हे ते कई हो मे मे एक़ है जे इलल ही वात हक के रे उं में कियी तो 
का! के अपित का फतुपाग कते के हिए दिया गए थ। के के! चूत के गा से जात जता है! अर हर जग 
 $ फ जी पक] )।) (गैर €, 7 ग।) का को कण है। हैक) के उप! है लगा] मे (हक 
के हा की हु में) झ़डा कण अर्यषक कम है और जे द्ुय के गा का मे एस क्रिया कसा है। 
यू व कि क्षगक्रिय हि फरार है. ॥+ 7+९+१] 


गौर 

रथ था है॥। क 

रथ, ऊर्जा और शक्ति ]43 
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परिष्षिष्ट 6.4 पैदल सैर में व्यय की गई शक्ति 


नीचे दी गई सारणी में 60 ॥६ द्रव्यमान के वयस्क मानव द्वार विभिन्‍न दैनिक क्रियाकलापों में व्यय की गई शक्ति (लगभग) सूचीबद्ध की गई है । 
सारणी 6.4 कुछ क्रियाकलापों प्ें व्यय की गई शक्ति ( लगभग ) 


न जि निभाना शभ्ण+:घघ::्नभाभभपभ"फपफडठिडशणपिी।खणएफ 8 “क्‍क्+ ७८ कआाहडओआ फभनया “था: 


; थदाताहांए |. पदक)... 'यान्त्रिक कार्य का अर्थ दैनिक बोलचाल में प्रचलित शब्द ' कार्य' 
दल का 5 आग जा के अर्थ से भिन्‍न है । यदि कोई महिला सिर पर भारी बोझा लिए 
३. अब कति से सर ही खड़ी है तो वह थक जाएगी परंतु इस प्रक्रिया पें महिला ने कोई 'यांत्रिक 

साइकिल चलाते हुए अप; कार्य! नहीं किया है । इसका अर्थ यह बिलकुल नहीं है कि मानव 
| हद रुपंद 2 द्वारा साधारण क्रियाकलापों में किए गए कार्य का आकलन कर पाना 
न संभव नहीं है । 


विचार कौजिए कि कोई व्यक्ति अचर चाल ७, से पैदल सैर कर रहा है । उसके द्वारा किए गए यांत्रिक कार्य का आकलन, कार्य-ऊर्जा 
'प्रयेय द्वारा सरलता से किया जा सकता है । मान लीजिए 


(!] गमन पाद (पैदल सैर) में किया गया मुख्य कार्य प्रत्येक कदम के साथ टांगों के त्वरण और पमंदन का है (चित्र 6.20 देखिए) । 
(॥) वायु प्रतिरोध नगण्य है । 
(॥॥] टांगों को गुरुत्त बल के विरुद्ध उठाने में किया गया थोड़ा-सा कार्य नगण्य है । 
(०) गमन पाद (सैर) में हाथों का हिलाना जो एक आम बात है, न के बराबर है । 
जैसा कि हम चित्र 6.20 में देख सकते हैं कि प्रत्येक कदम भरने में टांग विशमावस्था से किसी चाल ०5७, (जो गमन पाद की चाल के लगभग 
समान है) तक लाई जाती है और फिर विरामावस्था में लाई जाती है । 


077७ ०८ ॥७ 


कद... शक 300: अड (३... दूसरी टांग 
हर 2 
0 


कहता | केदम 






पहली टांग 
४च 0 


चित्र 6,20 गपन पाद में किसी एक लंबे डय (कदम) का निदर्शन जबकि एक टांय पृथ्वी की सतह से अधिकतम दूर और दूसरी टांग प्रथ्वी पर 
है और विलोमतः । 


अंत; कार्य-ऊर्जा प्रमेय से प्रत्येक लंबा डा (कदम) भरने में प्रत्येक टांग द्वारा किया गया कार्य ॥]०१, होगा | यहां ॥ टांग का द्रव्यमान है। 
टांग की मांसपेशियों द्वार पैर को विरामावस्था से चाल ४, तक लाने में व्यय की गई ऊर्जा 7/०”,/2 है जबकि पूरक टांग की प्रांसपेशियों द्वार 
दूसरे पैर को चाल ७५ से विरामावस्था में लाने में व्यय की गई अतिरिक्त ऊर्जा 704/2 है | अत; दोनों टांगों द्वार एक कदम भरने में किया गया 
कार्य है (चित्र 6.20 का सावधानीपूर्वक' अध्ययन करें) 

एज आए (6.84) 
मान लीजिए , 5 0 ॥४ और धीमी गति से 9 मिनट में । मील दौडना, अर्थात्‌ छा मात्रक में, ७, ७ 3 श 82। अतः 

५/, < 80 जूल/कदम | 


यदि हम एक कदम में तय किए गए पथ की लंबाई 2 7॥ लेते हैं तब कोई व्यक्ति 370 $! की चाल से .8 कदम प्रति सेकंड भरता है | इस 
प्रकार व्यय शक्ति 


7<- ]80 _ए_ ५ ,5 कदम/सेकंड 
कदम 


-+270 फक्‍़्र 


यहाँ हमें ध्यान रखना चाहिए कि व्यय शक्ति का आकलन वास्तविक मान से काफी कम है क्योंकि इस विधि में शक्ति-हानि के ब्रिभिन्न कारकों, 
जैसे हाथों का हिलना, वायु प्रतिरोध आदि, की उपेक्षा कर दी गई है । इसके अतिरिक्त एक दिलचस्प बात यह है कि हमने अपेक्षित विभिन्‍न बलों 
को भी गणना में कोई महत्त्व नहीं दिया है । बलों में से मुख्यत; घर्षण बल और शरीर की अन्य मांसपेशियों द्वार रोग पर लगने वाले बलों का 
आकलन कर पाना कठिन है । घर्षण यहाँ 'कोई' कार्य नहीं करता है और हम कार्य-ऊर्जा प्रमेय का प्रयोग करके मांसपेशियों द्वारा किए गए 'कार्य' 
के आकलन के अत्यंत कठिन कार्य से बाहर निकल आए। इसी प्रकार, हम पहिये के लाभ भी देख सकते हैं | पहिया मानव को बिना किसी शुरुआत 
और विस के निर्विघ्न गति प्रदान करता है । 


अध्याय 7 





भूमिका 

द्रब्यमान केंद्र 

द्रत्यपान केन्द्र की गति 

कणों के निकाय का रेखीग संवेग 
दो सदिशों का सदिश गुणनफल 
कोणीय वेग और इसका रेखीय 
वंग से संबंध 

बल आपूर्ण एवं कोणीय संवेग 
दृढ़ पिंडों का संतुलन 

जड़त्व आघूर्ण 

लम्बवतू एवं सप्रानान्तर अक्षों के प्रमेय 


अचल अश्ष के परितः शुद्ध घृर्णी 
गतिकी 


अचल अक्ष के पंरितः घृर्णी गतिकी 


अचल अक्ष के परित: घूर्णी गति का 
कोणीय संवेग 


| लोटनिक गति 


सारश 
विचारणीय विषय 
अध्याम 





7.4 भूपरिका 


पिछले अध्यायों में हमने मुख्य रूप से आदर्श बिचु कण (एक कण जिसे 
द्रव्यमान युक्त बिन्दु के रूप में व्यक्त किया जाए। व्यावहारिक दृष्टि से इसका 
कोई आकार नहीं होता) की गति का अध्ययन किया था। फिर, यह मानते हुए 
कि परिमित आकार के पिण्डों की गति को बिल्‍ु कण की गति के पदों में व्यक्त 
किया जा सकता है, हमने उस अध्ययन के परिणामों को परिमित आकार के 


, पिण्डों पर भी लागू कर दिया था। 


दैनिक जीवन में जितने पिण्ड हमारे संपर्क में आते हैं वे सभी परिमित 
आकार के होते हैं। एक विस्तृत पिण्ड (परिमित आकार के पिण्ड) कौ गति को 
पूरे तौर पर समझने के लिए आमतौर पर उसका बिन्दुबत्‌ आदर्श अपर्याप्त रहता 
है। इस अध्याय में हम इस प्रतिबंध के परे जाने की चेष्टा करेंगे और विस्तृत, 
पर परिमित पिण्डों कौ गति को समझने का प्रयास करेंगे। एक विस्तृत पिण्ड 
प्रथमतया कणों का एक निकाय है। अत; हम अपना विवेचन एक निकाय की 
गति से ही शुरू करना चाहेंगे। यहाँ कर्णों के निकाय का द्रव्यमान केन्द्र एक मुख्य 
अवधारणा होगी। हम कणों के निकाय के द्रव्यमान केद्ध कौ गति का वर्णन करेंगे 
और फिर, परिमित आकार के पिण्डों की गति को समझने में इस अवधारणा की 
उपयोगिता बतायेंगे। 

बड़े पिण्डों से जुड़ी बहुत सी समस्याएं उनको दृढ़ पिण्ठ मानकर हल की 
जा सकती हैं। आदर्श दृढ़ पिण्ड एक ऐसा पिण्ड है जिसकी एक सुनिश्चित और 
अपरिवर्तीय आकृति होती है। इस प्रकार के ठोस के विधिन कणों के बीच की 
दूरियां परिवर्तित नहीं होती। दृढ़ पिण्ड की इस परिभाषा से यह स्पष्ट है कि कोई 


' भी वास्तविक पिण्ड पूरी तरह दृढ़ नहीं होता, क्योंकि सभी व्यावहारिक्र पिण्ड 


बलों के प्रभाव से विकृत हो जाते हैं। परन्तु ऐसी बहुत सी स्थितियाँ होती हैं जिनमें 
बविकृतियाँ नपण्य होती हैं। अतः कई प्रकार की स्थितियों में यथा पहिये, लू, 
स्टील के शहतीर और यहाँ तक.कि अणु, ग्रह जैसे पिण्डों की गति का अध्ययन 
करते समय, हम ध्यान न देंगे कि उनमें विकृति आती है, वे मुड॒ते हैं या कम्पन 


'करते हैं। हम उन्हें दृढ़ पिण्ड मान कर उनकी गति का. अध्ययन करेंगे। 





३ 7.3 नत-तल पर एक ब्लॉक की अधोमुखी स्थानातरण 
(फिसलन) गति (ब्लॉक का प्रत्येक बिंदु यथा ?,, #,,... 
किसी भी क्षण समान गति में हें) 


7.4.] एक चृढ़ पिण्ड पें किस प्रकार की गतियाँ हो 
सकती हैं? 


आइये, दृढ़ पिण्डों को गति के कुछ उदाहरणों से इस प्रश्न का उत्तर 
ढूंढने की कोशिश करें| प्रथम एक आयताकार ब्लॉक पर विचार करें 
जो एक नत तल पर सीधा (बिना इधर-उधर हटे) नीचे की ओर 
फिसल रहा है। ब्लॉक एक दुढ़ पिण्ड है। नत तल पर नीचे की ओर 
इसकी गति ऐसी है कि इसके सभी कण साथ-साथ चल रहे हैं, 
अर्थात्‌ किसी क्षण सभी कण समान वेग से चलते हैं (चित्र 7.)। 
यहाँ यह दुढ़ पिंड शुद्ध स्थानांतरण गति में है। 


शुद्ध स्थानांतरण गति में किसी क्षण विशेष पर पिण्ड का 
प्रत्येक कण समान वेग से चलता है। 





चित्र 7.2 वत तल पर नीचे की ओर लुढ़कवा सिलिंडर (बेलन)। यह 
शुद्ध स्थानांतरण गति नहीं है। किसी क्षण पर बिचु 7,, 7, 
०, एवं ?, के अलग-अलग वोग हैं (जैसा कि तीर दर्शाते 
हैं)। वास्तव में सम्पर्क बिचु 7, का वेग किसी भी क्षण शून्य 
है यदि बेलन बिना फिसले हुए लुढ़कता है 


आइये, अब उसी नत तल पर नीचे की ओर लुढ्कते हुए 
एक धातु था लकड़ी के बेलन की गति पर विचार करते हैं 
(चित्र 7.2)। यह दृढ़ पिण्ड (बेलन) नत तल के शीर्ष से 
उसकी तली तक स्थानांतरित होता है, अतः इसमें स्थानांतरण 
गति है। लेकिन चित्र 7,2 यह भी दर्शाता है कि इसके सभी कण 
क्षण विशेष पर एक ही वेग से नहीं चल रहे हैं। अत; पिण्ड शुद्ध 
स्थानांतरण गति में नहीं है। अतः इसकी गति स्थानांतरीय होने के 
साथ-साथ 'कुछ और अलग' भी है। 
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यह 'कुछ और अलग' भी कया है? यह समझने के लिए, 
आइये, हम एक ऐसा दृढ़ पिंड लें जिसको इस प्रकार व्यवरुद्ध 
कर दिया गया है कि यह स्थानांतरण गति न कर सके। किसी 
दुढ़ पिण्ड की स्थानांतरण गति को निरुद्ध करने की सर्व सामान्य 
विधि यह है कि उसे एक सरल रेखा के अनुदिश स्थिर कर 
दिया जाए। तब इस दृढ़ पिण्ड को एकमात्र संभावित गति घूर्णी 
गति होगी। वह सरल रेखा जिसके अनुदिश इस दृढ़ पिण्ड को 
स्थिर बनाया गया है इसकी घूर्णन-अक्ष कहलाती है। यदि आप 
अपने चारों ओर देखें तो आपको छत का पंखा, कुम्हार का चाक 
(चित्र 7.3(॥) एवं (9)), विशाल चक्री-झुला (जाँयन्ट व्हील), 
मेरी-गो-राउण्ड जैसे अनेक ऐसे उदाहरण मिल जायेंगे जहाँ 
किसी अक्ष के परितः घ॒ूर्णन हो रहा हो। 








(0) 
चित्र 7.3 एक स्थिर अक्ष के परितः घूर्णन 
(५) छत का पंखा 
(४) कुम्हार का चाक 
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आइये, अब हम यह समझने की चेष्टा करें कि घूर्णन 

है, और इसके कया अभिलक्षण हैं? आप देख सकते हैं कि एक 
दृढ़ पिण्ड के एक स्थिर अक्ष के परित: घूर्णय में, पिण्ड का 
हर कण एक वृत्त में घूमता है। यह वृत्त अक्ष के लम्बबंतू तल 
में है और इनका केद्ध अक्ष पर अवस्थित है। चित्र 7.4 में एक 


डे ह की] ७ ;' कक 
५ नह ऋभे ह०+ ने बैक #ेज्बे ७- >+१५॥०ण ५ ह 
>हिलमी, ध्ग् बह 5 ० ॥५ न आ छ्क <्््‌ 


* 
(न, 





चित्र 7.4. 2-अक्ष के परितः एक दृढ़ पिण्ड का घूर्णग। पिण्ड का 
प्रत्येक बिखु 7, या", एक वृत्त पर घूपता है जिसका 
केन्द्र (0, ग0,) अक्ष पर स्थित है। वृत्त की त्रिज्या (7, 
या।,) अक्ष से बिन्दु (7, वा?,) की लम्बबत्‌ दूरी है! 
अक्ष पर स्थित ९, जैसा बिन स्थिर रहता है। 


स्थिर अक्ष (निर्देश फ्रेम की 2-अक्ष) के परितः किसी दृढ़ 


पिण्ड की घूर्णन गति दर्शायी है। हम अक्ष से 7, दूरी पर स्थित 


दृढ़ पिण्ड का कोई स्वेच्छ कण 7, लें। यह कण अक्ष के परित; 
। अिज्या के वृत्त पर घूमता है जिसका केन्द्र 0, अक्ष पर स्थित 
है। यह वृत्त अक्ष के लाबबत्‌ तल में अवस्थित है। चित्र में एक 
दूसरा कण 7, भी दर्शाया गया है जो स्थिर अक्ष से +, दूरी पर 
है। कण ९, , ।, त्रिज्या के वृत्तकार पथ पर चलता है जिसका 
केन्द्र अक्ष पर 0, है। यह वृत्त भी अक्ष के लम्बबतू तल में है। 
ध्यान दें कि 7, एवं 7, ठ्वारा बनाये गए वृत्त अलग-अलग तलें में 
हैं पर ये दोनों तल स्थिर अक्ष के लम्बबत्‌ हैं। अक्ष पर स्थित किसी 
बिन्दु, जैसे ए,के लिए,/-0 | ये कण, पिण्ड के घूमते समय 
भी स्थित रहते हैं। यह अपेक्षित भी है क्योंकि अक्ष स्थिर है। 
तथापि, घूर्णणन के कुछ उदाहरणों में, अक्ष स्थिर नहीं भी 
रहती। इस प्रकार के घूर्णन के मुख्य उदाहरणों में एक है, एक 
. ही स्थान पर घूमता लदूटू (चित्र 7.8(8))| (लट्टू की गति के 
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भौतिकी 
संबंध में हमने यह मान लिया है कि यह एक स्थान से दूसरे 
स्थान पर स्थानांतरित नहीं होता और इसलिए इसपें स्थानांतरण 
गति नहीं है| अपने अनुभव के आधार पर हम यह जानते हैं कि ' 
इस प्रकार घूमते लट्टू की अक्ष, भूमि पर इसके सम्पर्क-बिन्दु 
से गुजरते अभिलम्ब के परितः एक शंकु बनाती है जैसा कि 
चित्र 7,5(8) में दर्शाया गया है। (ऊर्ध्वाधर के परित: लट्टू की 
अक्ष का इस प्रकार घूमना पुरस्सरण कहलाता है )। ध्यान दें कि 
लट्टू का वह बिनु जहाँ यहा धावल की छूवा है, स्थिर है। 
किसी भी क्षण, लट्टू की घूर्णन-अक्ष , इसके सम्पर्क बिन्दु से 
गुजरती है। इस प्रकार की घूर्णन गति का दूसरा सरल उदाहरण 
घूमने वाला मेज का पंखा या पीठिका-पंखा है। आपने देखा होगा 
कि इस प्रकार के पंखे की अक्ष, क्षेतिज तल में, दोलन गति 
(इधर से उधर घूमने की) करती है और यह गति ऊर्ध्वाधिर रेखा 
के परितः होती है जो उस बिन्दु से गुजरती है जिस पर अक्ष की 
धुरी टिकी होती है (चित्र 7.500) में बिन्दु 0)। 





चित्र 7.5 (७) घूपता हुआ लदूदू 


(इसकी टिप 0 का धरातल पर सम्पर्क बिच स्थिर है) 





चित्र 77.5 (9) घृमता हुआ मेज का प॑खा (पंखे की धुरी, बिन्दु 
0, स्थिर है) 


कणों के निकाय तथा घृर्णी गत्ति 
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जब पंखा घूमता है और इसकी अक्ष इधर से उधर 
करती है तब भी यह बिन्दु स्थिर रहता है। घूृर्णन गति के 
अधिक सार्विक मामलों में, जेसे कि लट्टू या पीठिका-पंखे के 
घूमने में, दृढ़ पिण्ड का एक बिन्दु स्थिर रहता है, न कि एक 
रेखा। इस मामले में अक्ष तो स्थिर नहीं है पर यह हमेशा एक 
स्थिर बिन्दु से गुजरती है। तथापि, अपने अध्ययन में, 
अधिकांशत:, हम ऐसी सरल एवं विशिष्ट घूर्णन गतियों तक 
सीमित रहेंगे जिनमें एक रेखा (यानि अक्ष) स्थिर रहती है। अतः 
जब तक अन्यथा न कहा जाय, हमारे लिए घूर्णी गति एक स्थिर 
अक्ष के परित: ही होगी। 

एक नत तल पर नीचे की ओर बेलन का लुढ़कना दो तरह 








चित्र 7,6(9) दृढ़ पिण्ड की ऐसी गति जो स्थानातरीय और घूर्णी 
गतियों का संयोजन है 

चित्र 7,6 (5) एवं 7.6 (2) एक ही पिण्ड की विभिन्‍न गतियाँ दर्शाते 
हैं। ध्यान दें, कि !? पिण्ड का कोई स्वेच्छ बिचु है; 0 पिण्ड का 
द्रव्यमान केद्! है, जिसके विषय में अगले खण्ड में बताया गया है। 
यहाँ यह कहना पर्याप्त होगा कि बिन्दु 0 के गमन पथ ही पिण्ड 
के स्थानातरीय गमन पथ 7५, एवं १५, हैं। तीन अलग-अलग क्षणों 
पर, बिचुओं 0 एवं 7 की स्थितियाँ चित्र 7.6(०) एवं 7.6 (0) दोनों 
ही क्रमश; 0,, 0,, 0,, एवं #,, ?, , 7, द्वारा प्रदर्शित की गई हैं। 
चित्र 7.6(०) पते यह स्पष्ट है कि शुद्ध स्थानावरण की स्थिति में, 
पिण्ड के किन्‍्हीं भी दो बिन्दुओं 0 एवं? के वेग, बराबर होते हैं। 
यह भी ज्ञातव्य है, कि इस स्थिति में 00 का दिग्विन्यास, यानि कि 
वह कोष जो 07 एक नियत विशा (माना कि क्षैतिज) से बनाता 
है, समान रहता है अर्थात्‌ ८, 5 ०, 5 ०, | चित्र 7.6 (9) स्थानातरण 
एवं घूर्णन के संयोजन से निर्मित गति दर्शाता है। इस गति में बिचुओं 
0 एवं ? के क्षणिक वेगों के मान अलग-अलग हो सकते हैं और 
कोणों «,, ०,, ८, के मान भी भिन्न हो सकते हैं। 


की गतियों का संयोजन है- स्थानांतरण गति और एक स्थिर अक्ष 
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के परित: घृर्णी गति। अत:, लुढ़कन गति के संदर्भ में जिस 
“कुछ और अलग' का जिक्र पहले हमने किया था वह घूर्णी 
गति है। इस दृष्टिकोण से चित्र 7.6(8) एवं (9) को आप पर्याप्त 
शिक्षाप्रद पायेंगे। इन दोनों चित्रों में एक ही पिण्ड की गति, 
समान स्थानांतरीय गमन-पथ के अजुदिश दर्शाई गई है। चित्र 
7,6(9)] में दर्शाई गई गति शुद्ध स्थानांतरीय है, जबकि चित्र 
7.6(0) में दर्शाई गई गति स्थानांतरण एवं घूर्णी दोनों प्रकार की 
गतियों का संयोजन है। (आप स्वयं भारी पुस्तक जैसा एक दृढ़ 
पिण्ड फेंक कर दर्शाई गई दोनों प्रकार की गतियाँ उत्पन्न करने 
कौ कोशिश कर सकते हैं।) 

आइये अब हम प्रस्तुत खण्ड में वर्णित महत्वपूर्ण तथ्यों का 
सार फिर से आपको बतायें। एक ऐसा वृढ़ पिण्ड जो न तो 
किसी चूल पर टिका हो और न ही किसी रूप में स्थिर हो, 
दो प्रकार की गति कर सकता है - या तो शुद्ध स्थानांतरण _ 
या स्थानांतरण एवं घूृर्णन गति का संयोजन। एक ऐसे दृढ़ 
पिण्ड की गति जो या तो चूल पर टिका हो या किसी न किसी 
रूप में स्थिर हो, घूर्णी गति होती है। घूृर्णण किसी ऐसी अक्ष के 
परित: हो सकता है जो स्थिर हो (जैसे छत के पंखे में) या फिर 
एक ऐसी अक्ष के परितः जो स्वयं घूमती हो (जेसे इधर से उधर 
घूमते मेज के पंखे में)। इस अध्याय में हम एक स्थिर अक्ष के 
परितः होने वाली घृर्णी गति का ही अध्ययन करेंगे। 


7.2 द्रव्यमान केन्द्र 


पहले हम यह देखेंगे कि द्रव्यमान केन्द्र क्या है और फिर इसके 
महत्व पर प्रकाश डालेंगे। सरलता कौ दृष्टि से हम दो कणों के 
निकाय से शुरुआत करेंगे। दोनों कणों कौ स्थितियों को मिलाने 
वाली रेखा को हम .- अक्ष मानेंगे। (चित्र 7.7) 





चित्र 7.7 दो कणों और उनके द्रव्यमान केद्र की स्थिति 
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क्रमशः ,<, एवं .८ हैं। इन कणों के द्रव्यमान क्रमश; 70 एवं 
॥५ हैं। इन दो कणों के निकाय का द्रव्यमान केन्द्र 0 एक ऐसा 
बिन्दु होगा जिसकी 0 से दूरी, & का मान हो 
__ गध%] + 7929 

., +॥२० 

समीकरण (7.]) में ४ को हम ८ एवं .८ का द्र॒व्यमान 
भारित माध्य मान सकते हैं। यदि दोनों कणों का द्रव्यमान बराबर 
हो तो ॥7५ 5 गछु ८ ]0॥ एबं 


(7.) 


_ वध +ा०ए७ __ 30 + ८५ 
था 2 


पं 


इस प्रकार समान द्रव्यमान के दो कणों का द्रव्यमान केन्द्र 
ठीक उनके बीचोंबीच है। 

अगर हमारे पास 7 कण हों, जिनके द्रव्यमान क्रमश; ॥7, 
॥९, -..५, हों ओर सबको ,€ अक्ष के अनुदिश रखा गया हो, 
तो परिभाषा के अनुसार इन सब कणों का द्र॒व्यमान केन्द्र होगा 


_ पर +ग92 + .... + एब०० _ 2, 702 
गए +ा५७+....+ाक...... 2.0 
(7.2] 
जहाँ ८, 2८,...९, कणों की क्रमशः मूलबिन्दु से दूरियाँ हैं; 
भी उसी मूलबिन्दु से मापा गया है। संकेत », (यूनानी भाषा 
का अक्षर सिप्ता) संकलन को व्यक्त करता है जो इस मामले 
में / कणों के लिए किया गया है। संकलन फल 


3. ह 5 

निकाय का कुल द्र॒व्यपान है। 

माना हमारे पास तीन कण हैं जो एक सरल रेखा में तो नहीं, 
पर एक समतल में रखे गए हैं। तब हम उस तल में जिसमें ये 
तीन कण रखे गए हैं ८ एवं ४-अक्ष निर्धारित कर सकते हैं, और 
इन तीन कणों की स्थितियों को क्रमशः निर्देशांकों (८,५,), 
(८,५,) एवे (८ ,५,) द्वारा व्यक्त कर सकते हैं। मान लीजिए कि 
इन तीन कणों के द्रव्यमान क्रमश: ॥0, 7५, एवं ग्५ हैं। इन तीन 
कणों के निकाय का द्व॒व्यमान केन्द्र 0 निर्देशांकों (४, ९) द्वारा 
व्यक्त किया जायेगा जिमके मान हैं 


रे 


_ग72 +707७ + 70७/९5 
0 + 72 + 3 


मे (7.39) 


ए > ७ + ग५७५ + 75७७ 


70 + 70७ + 775 (7) 


माना कि दो कणों की, किसी मूल बिन्दु 0 से दूरियाँ 


भौतिकी 





समान द्र॒व्यमान वाले कणों के लिए काल गा ल्‍वाधु लए, - 
ऋ- ए(-८, + २८३ + 23) _ २८ + 29 + 263 

छा 3 
>> 77(9, + ४४ + [/3) > थी 7 ४० न॑ 89 

खा 3 
अर्थात्‌ समान द्रव्यमान वाले कणों के लिए तीन कणों का 
द्रव्यमान केन्द्र उनकी स्थिति बिन्दुओं को मिलाने से बने त्रिभुज 
के केन्द्रक पर होगा। 

समीकरण (7.39,2) के परिणामों को, सरलतापूर्वक, ऐसे 

7 कणों के एक निकाय के लिए सार्विक किया जा सकता है 
जो एक समतल में न होकर, अंतरिक्ष में फैले हों। इस तरह के 
निकाय का द्रव्यमान केद्र (ह, श 2) है, जहाँ 


ऊ्‌< & (7.42) 
और 
श्८्८ 270५0 (7.40) | । 
गत 
और 2- ८ (7.40) 


यहाँ ॥/ « », 7 निकाय का कुल द्र॒व्यमान है। सूचक । 
का मान । से ॥ तक बदलता है,7५ ! वें कण का द्रव़्यपान 
है, और !बें कण की स्थिति (६, ५॥, 2) से व्यक्त की गई है। 
यदि हम स्थिति-सदिश की अवधारणा का उपयोग करें तो 
सपम्रीकरण (7,49, ०, ० को संयोजित करके एकल समीकरण 
के रूप में लिखा जा सकता है। यदि ३, !वें कण का 
स्थिति-वेक्टर है और ए द्रव्यमान केन्द्र का स्थिति-सदिश है: 


गए 5०८ + 9, )+ 2, 
एवं ह६-#(+४]+ 2६ 


9 गए का 
तब छ८£+ (7.40) 
समीकरण के दाहिनी ओर लिखा गया योग सदिश-योग है। 
सदिशों के इस्तेमाल से समीकरणों की संक्षिप्तता पर ध्यान 
दीजिए। यदि संदर्भ-फ्रेम (निर्देशांवक निकाय) के मूल बिन्दु 
को, दिए गए कण-निकाय के द्रव्यमान केन्द्र में लिया जाए तो 
3 एप 5 0। ह 
एक दृढ़ पिण्ड, जैसे कि मीटर-छडु या फ्लाइ व्हील, बहुत 
पास-पास रखे गए कणों का निकाय है; अतः समीकरण 
(7.49, ०, ८, 0] दृढ़ पिण्ड के लिए भी लागू होते हैं। इस प्रकार 
के पिण्डों में कणों (परमाणुओं या अणुओं) की संख्या इतनी 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गति 


[80१६ 






स्प्ट्ड 23४60 -56%222/# (94 ५४९ 


अधिक होती है, कि इन समीकरणों 
कणों को लेकर संयुक्त प्रभाव ज्ञात करना असंभव कार्य है। पर, 
क्योंकि कणों के बीच की दूरी बहुत कम हे, हम पिण्ड में 
द्रव्यमान का सतत वितरण मान सकते हैं। यदि पिण्ड को ४ छोटे 
द्रव्यमान खण्डों में विभाजित करें जिनके द्रव्यमान /70, 07... 
67 हैं तथा £वाँ खण्ड ५7, बिचु (८, ७,, 2) पर अवस्थित है 
ऐसा सोचें तो द्र॒व्यमान केन्द्र के निर्देशांकों के लगभग मान इस 
प्रकार व्यक्त करेंगे - 


ड 3 (07१) रे 3. (079 १ 2. (0॥0)2। 
>धा। 2,457 3 670 
यदि हम # को वृहत्तर करें अर्थात्‌ #ग़को और छोटा करें 
तो ये समीकरण काफी यथार्थ मान बताने लगेंगे। उस स्थिति में 
“कणों के योग को हम समाकल से व्यक्त करेंगे। 


3 आए परे | 077८ 7॥, 
2.(4श॥ा॥)>८ -२ | पा, 
3 4था।)५ -२ | एप, 


और. 3 ((॥पोद +रे | ड्ता 


यहाँ [| पिण्ड का कुल द्रव्यमान हे। द्रव्यमान केन्द्र के 
निर्देशांकों को अब हम इस प्रकार लिख सकते हें 


(८ ग | बचा, ८ फ | छ्फाः और 2 - नम || थ्धाः 


[7.59] 
इन तीन अदिश व्यंजकों के तुल्य सदिश व्यंजक इस प्रकार 
लिख सकते हैं-- 


छ्‌- नि [ग्काा (7.59) 


यदि हम द्र॒व्यमान केन्द्र को अपने निर्देशांक निकाय का 
मूल-बिन्दु चुनें तो * 
ए (,/,2)50 


| 73775 0 


अर्थात्‌, 


या |] ता कक 7४077 ८ | 2075८ 0 | (7.6) 


प्राय; हमें नियमित आकार के! समांग पिण्डों; जैसे - वलयों, 

गोल-चकतियों, गोलों, छड़ों इत्यादि के द्र॒व्यमान केन्द्रों की 

गणना करनी पड़ती है। (समांग पिण्ड से हमारा तात्पर्य एक ऐसी 

वस्तु से है जिसमें द्रव्यमान का समान रूप से वितरण हो)। 

सम्रमिति का विचार करके हम सरलता से यह दर्शा सकते हैं 

हे हे पिण्डों के द्रव्यमान केन्द्र उनके ज्यामितीय केन्द्र ही 
| 


' | 






में, सभी पृथक-पृथक 
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आइये, एक पतली छड़ पर विचार करें, जिसकी चोड़ाई 
और मोटाई (यदि इसकी अनुप्रस्थ काट आयताकार है) अथवा 
त्रिज्या (यदि छड़ बेलनाकार है), इसकी लम्बाई की तुलना में 
बहुत छोटी है। छड़॒ की लम्बाई «-अक्ष के अनुदिश रखें ओर 
पूल बिन्दु इसके ज्याम्ितीय केन्द्र पर ले लें तो परावर्तन सममिति 
की दृष्टि से हम कह सकते हैं कि प्रत्येक ,« पर स्थित प्रत्येक ८॥॥ 
घटक के समान «गा का घटक -<८पर भी स्थित होगा (चित्र 7.8)। 


पा 8॥॥॥। 





चित्र 7.8 एक पतली छड़ का द्रव्यमान केद्ध ज्ञत करना 
समाकल में हर जोड़े का योगदान शून्य है और इस कारण स्वयं 


[>पाएका मान शून्य हो जाता है। समीकरण (7.6) बताती है कि 


जिस बिचलु के लिए समाकल शूत्य हो वह पिण्ड का द्रव्यप्नान 
केन्द्र है। अतः समांग छड़ का ज्यामितीय केन्द्र इसका द्रव्यमान 
केन्द है। इसे परावर्तन सममिति के प्रयोग से समझ सकते हैं। 

सममिति का यही तर्क, समांग वलयों, चकतियों, गोलों 
और यहाँ तक कि वृत्ताकार या आयताकार अनुप्रस्थ काट बाली 
मोटी छड़ों के लिए भी लागू होगा। ऐसे सभी पिण्डों के लिए 
आप पायेंगे कि बिन्दु (६॥,०) पर स्थित हर द्र॒व्यमान घटक के 
लिए बिनु (-.०-७,-थ) पर भी उसी द्रव्यमान का घटक लिया जा 
सकता है। (दूसरे शब्दों में कहें तो इन सभी पिण्डों के लिए मूल 
बिन्दु परावर्तन-सममिति का बिन्दु है)। परिणामतः, समीकरण 
(7.5 ») में दिए गए सभी समाकल शून्य हो जाते हैं। इसका अर्थ 
यह हुआ कि उपरोक्त सभी पिण्डों का द्रव्यमान केन्द्र उनके 
ज्यापितीय केन्द्र पर ही पड़ता है। 





उदाहरण 7.7 एक समबाहु त्रिभुज के शीर्षों पर रखे गए 
तीन कणों का द्रव्यमान केन्द्र ज्ञात कोजिए। कणों. के 
द्रव्यममान क्रमश: 008, 508, एवं 2008 हैं। त्रिभुज 
की प्रत्येक भुजा की लम्बाई 0.5॥ है। 






हल 


(0.25,0)] 


/- /४(0,5,0) 
(0,0) चित्र 7.9 


50 


> एवं #-अक्ष चित्र 7.9 में दर्शाये अनुसार चुनें तो समबाहु 


त्रिभुज के शीर्ष बिन्दुओं 0, & एवं 5 के निर्देशांक क्रमश; 
(0,0), (0.5,0) एवं (0.25,0.25 ./3 ) होंगे। माना कि 008, 
508 एवं 2008 के द्रव्यमान क्रमश: 0, & एवं 8 पर अवस्थित 
हैं। तब 
हू - गए + 7922 + 78763 

॥॥ + 772 + 74 


_[00(0)+500,5]) + 200(00.25]] & पा 
ः (00+50+200) ४ 


->72+50 
450 


0 - पल 0 ८ 2 छा 
450 ]8 


[000) +5000) + 200(00.25/3])| 8 पा 
450 





द्रव्यमान केद्न 0 चित्र में दर्शाया गया है। ध्यान दें कि यह 
त्रिपमुज 089 का ज्यामितीय केन्द्र नहीं है। क्या आप बता 
सकते हैं कि ऐसा क्‍यों नही है? ह 





उदाहरण 7.2: एक त्रिभुजाकार फलक का द्र॒व्यमान 
केन्द्र ज्ञात कीजिए। 





हल फलक (७/.0/)9 को आधार (0४७) के सपान्तर पतली 


पद्टियों में बांध जा सकता है जैसा चित्र 7,0 में दर्शाया 
गया है। 





चित्र 7.70 


सममिति के आधार पर हम कह सकते हैं कि हर पट्टी का 
द्रव्यमान केनद्र उसका मध्य बिन्दु है। अगर हम सभी पद्ठियों के 
मध्य बिन्दुओं को पिलाते हैं तो हंमें माध्यिका !,? प्राप्त होती है। 
. इसलिए, पूरे त्रिभुज का द्रव्यमान केन्द्र इस माध्यिका [.? पर 
कहीं अवस्थित होगा। इसी प्रकार हम तर्क कर सकते हैं कि यह 





भौतिकी 






५५00५0८:८55 


माध्यिका ४0 और श्र पर भी अवस्थित होगा। अतः यह 
द्रव्यमान केच्ध तीनों माध्यिकाओं का संगामी बिन्दु गति त्रिभुज 
का केन्द्रक 5 है। ' हे 
9 उदाहरण 7.3: एक दिए गए ॥.-आकृति के फलक 
(एक पतली 'चपटी प्लेट) का द्रव्यमान केन्द्र ज्ञात 
कीजिए, जिसका विभिन्‍न भुजाओं को चित्र 7.]] में 
दर्शाया है। फलक का द्रव्यमान 3 ॥६६ है। 






हल चित्र 7.] के अनुसार £ एवं #अक्षों को चुनें तो .- 
आकृति फलक के विभिन शीर्षों के निर्देशांक वही प्राप्त होते 
हैं जो चित्र में अंकित किए गए हैं। हम .-आकृति को तीन वर्गों 
से मिलकर बना हुआ मान सकते हैं जिनमें से प्रत्येक वर्ग की 
भुजा ]77 है। प्रत्येक बर्ग का द्रव्यमान 8 है, क्योंकि फलक 
सप्मांग हैं। इन तीन वर्गों के द्रव्यमान केन्र 2,, 0, और ९ हैं, 
जो सममिति के विचार से उनके ज्यामितीय केन्द्र हैं और इनके 
निर्देशांक क्रमश; (/2,/2), (3/2,/2), (!/2,3/2) हैं। 
हम कह सकते हैं कि ,-आकृति का द्रव्यमान केन्द्र [(, ५) इन 
द्रव्यमान बिन्दुओं का द्रव्यमान केद्ध हें। 





चित्र 7.44 
अत! 
2 [[/2)+](3/2)+/2)|४8॥ _5 
(!++)॥(४ 
2 [[/2)+[/2])+(3/2)] | ए _ (2 
(]++) ४8 * गम 


[आकृति का द्॒व्यपान केन्द्र रेखा 07) पर पड़ता है। इस 
बात का अंदाजा हम बिना किसी गणना के लगा सकते थे। क्या 
आप बता सकते हैं, कैसे? यदि यह मानें कि चित्र 7.। में 
दर्शाये गए ॥, आकृति फलक के तीन वर्गों के द्रव्यमान - 


कणों के निकाय तथा घृर्णी गति 


अला-अलग होते तब आप इस फलक का द्रव्यमान केन्द्र कैसे 
ज्ञात करेंगे? | 


7.9 दव्यपान केन्द्र की गति 


द्रव्यमान केन्द्र की परिभाषा जानने के बाद, अब हम इस स्थिति 
में हैं कि कणों के एक निकाय के लिए इसके भौतिक महत्व 
की विवेचना कर सकें। समीकरण (7.40) को हम फिर से इस 
प्रकार लिख सकते हैं- 


॥छ - 3) 708 चयापा॥ + 7०7३ + ...+ 70.70, 7.7] 


समीकरण के दोनों पक्षों को समय के सापेक्ष अवकलित 
करने पर- 


॥ /॥ के (7 + 79 रा +»«७ +क 780, ५. 
| ७ । 9६ 
या 
॥( प्र], प्र, +ता2२५ + ...+ 70, ५, (7.8) 


जहाँ,ए, (5०0 /0/) प्रथम कण का वेग है,+, (5 0 2/१४) 
दूसरे कण का वेग है, इत्यादि और ए - 8२ /०६ कणों के 
निकाय के द्रव्यमान केन्द्र का वेग है। ध्यान दें, कि हमने यह 
मान लिया है कि व, 29, ... आदि के मान समय के साथ 
बदलते नहीं हैं। इसलिए, समय के सापेक्ष समीकरणों को 
अवकलित करते समय हमने उनके साथ अचरांकों जेसा व्यवहार 
किया है। 

समीकरण (7.8) को समय के सापेक्ष अवकलित करने 
पर- 


--- | वा? फ्प १ ॥॥। कण + ,,« 77 (2047 
हा ! 0 2 ता  ” | 


या 
8 ८ 708, +7728., + ...+ 77, 9,, (7.9) 
जहाँ ७, (-09, /00) प्रथम कण का त्वरण है, 8, (5 09५ / 07) 
दूसरे कण का त्वरण है, इत्यादि और & (- ०४ /०४) कणों के 
निकाय के द्र॒व्यमान केन्द्र का त्वरण है! 

अब, न्यूटन के द्वितीय नियमानुसार, पहले कण पर लगने 
वाला बल है 9, - 78, , दूसरे कण पर लगने वाला बल है 
ए, ८7५७० , आदि! तब समीकरण (7.9) को हम इस प्रकार 
भी लिख सकते हैं- 

॥8 >7५ + 8, + ...+छ, (7,0] 

अतः कणों के निकाय के कुल द्रव्यमान को द्रव्यमान केन्द्र 
के त्वरण से गुणा करने पर हमें उप्त कण-निकाय पर लगने वाले 
सभी बलों का सदिश योग प्राप्त होता है। 
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ध्यान दें कि जब हम पहले कण पर लगने वाले बल 
प्र, की बात करते हैं, तो यह कोई एकल बल नहीं है, बल्कि, 
इस कण पर लगने वाले सभी बलों का सदिश योग है। यही बात 
हम अन्य कणों के विषय में भी कह सकते हैं। प्रत्येक कण पर 
लगने वाले उन बलों में कुछ बाहय बल होंगे जो निकाय से 
बाहर के पिण्डों द्वारा आरोपित होंगे और कुछ आंतरिक बल होंगे 
जो निकाय के अंदर के कण एक दूसरे पर आरोपित करते हैं। 
न्यूटन के तृतीय नियम से हम जानते हैं कि ये आंतरिक बल 
सदेव बराबर परिमाण के और विपरीत दिशा में काम करने वाले 
जोड़ों के रूप में पाए जाते हैं और इसलिए समीकरण (7.0) 
में बलों को जोड़ने में इनका योग शून्य हो जाता है। समीकरण 
में केवल बाहय बलों का योगदान रह जाता है। समीकरण 
(7.0) को फिर इस प्रकार लिख सकते हें 

08 5 हट (7.) 


जहाँ फ.., निकाय के कणों पर प्रभावी सभी बाहय बलों का 
सदिश योग है। क 

समीकरण (7.!] बताती है कि कर्णों के किसी निकाय 
का द्रव्यपान केद्ध इस प्रकार गति करता है मागें निकाय का 
संपूर्ण द्रव्यमान उसमें सकेन्रित हो और सभी बाहय बल उसी 
पर आरापित हा। 

ध्यान दें कि द्रव्यमान केद्ध की गति के विषय में जानने 
के लिए, कणों के निकाय के आंतरिक बलों के विषय में कोई 
जानकारी नहीं चाहिए, इस उद्देश्य के लिए हमें केवल बाहय 
बलों को ही जानने की आवश्यकता हे। 

समीकरण (7,24) व्युत्पनन करने के लिए हमें कणों के 
निकाय की प्रकृति सुनिश्चित नहीं करनी पड़ी। निकाय कणों 
का ऐसा संग्रह भी हो सकता है जिसमें तरह-तरह की आंतरिक 
गतियाँ हों, और शुद्ध स्थानांतरण गति करता हुआ, अथवा, 
स्थानांतरण एवं घूृर्णी गति के संयोजन युक्त एक दृढ़ पिण्ड भी 
हो सकता है। निकाय कैसा भी हो और इसके अबयवी कणों 
में किसी भी प्रकार की गतियाँ हों, इसका द्रव्यमान केन्द्र 
समीकरण (7.) के अनुसार ही गति करेगा। 

परिमित आकार के पिण्डों को एकल कणों की तरह 
व्यवहार में लाने के बजाय अब हम उनको कणों के निकाय की 
तरह व्यवहार में ला सकते हैं। हम उनकी गति का शुद्ध 
स्थानांततीय अवयव यानि निकाय के द्रव्यपान केन्द्र की गति 
ज्ञात कर सकते हैं। इसके लिए, बस, पूरे निकाय का कुल 
द्रव्यमान और निकाय पर लगे सभी बाहय बलों को निकाय के 
द्रव्यमान केन्द्र पर प्रभावी मानना होगा। 

यही कार्यविधि हमने पिण्डों पर लगे बलों के विश्लेषण 
और उनसे जुड़ी समस्या के हल के लिए अपनाई धी। हालांकि, 
इसके लिए कोई स्पष्ट कारण नहीं बताया गया था। अब हम यह 
समझ सकते हैं, कि पूर्व के अध्ययनों में, हमने बिन कहे ही 
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यह मान लिया था कि निकाय में घूर्णी गति, एवं कणों में 


आंतरिक गति या तो थी ही नहीं और यदि थी तो नगण्य थी। 
आगे से हमें यह मानने की आवश्यकता नहीं रहेगी। न केवल 
हमें अपनी पहले अपनाई गई पद्धति का औचित्य समझ में आ 
गया है, वरन्‌, हमने वह विधि भी ज्ञात कर लौ है जिसके द्वारा 
(0) ऐसे दृढ़ पिण्ड की जिसमें घृर्णी गति भी हो, (॥) एक ऐसे 
निकाय की जिसके कणों में तरह-तरह की आंतरिक गतियाँ हों, 
स्थानांतरण गति को अला करके समझा समझाया जा सकता है। 








कि का 
परवलयी मार्ग विस्फोट 
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चित्र 7.72 किसी प्रक्षेप्प के खण्डों का द्रव्यमान केख विस्फोट 
के बाद भी उसी परवलयाकार पथ पर चलता हुआ 
पाया जायेगा जिस पर यह विस्फोट न होने पर 
चलता। 


चित्र 7.2 समीकरण (7,) को स्पष्ट करने वाला एक 
अच्छा उदाहरण है। अपने निर्धारित परवलयाकार पथ पर चलता 
हुआ एक प्रक्षेप्प हवा में फट कर टुकड़ों में बिखर जाता है। 
विस्फोट कारक बल आंतरिक बल है इसलिए उनका द्रव्यमान 
केन्द्र को गति पर कोई प्रभाव नहीं होता। प्रक्षेपण और उसके 
खण्डों पर लगने वाला कुल बाहय बल. विस्फोट के बाद भी 
वही है जो विस्फोट से पहले था, यानि पृथ्बी का गुरुत्वाकर्षण 
बल। अत;, बाहय बल के अंतर्गत प्रक्षेप्य के द्रव्यमान केन्द्र का 
परवलयाकार पथ विस्फोट के बाद भी वहीं बना रहता जो 
विस्फोट न होने की स्थित्ति में होता। 


7.4 कणों के निकाय का रेखीय संवेग 
आपको याद होगा कि रेखीय संवेग की परिभाषा करने वाला 
व्यंजक है 

0 "वार (7.72] 

और, एकल कण के लिए न्यूटन के द्वितीय नियम को हम 
सांकेतिक भाषा में लिख सकते हैं 

_ पए 
फ- भा (7.9] 


जहाँ ए कण पर आरोपित बल है। आइये, अब हम | कणों के 





भौत्तिकी 
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एक निकाय पर विचार करें जिनके द्रव्यमान क्रमश: #॥, 
70,५70 है और वेग क्रमश; 9।, ४५, ...... ५, ऐै। कण, परस्पर 
अन्योन्य क्रियारत हो सकते हैं और उन पर बाहय बल भी लगे 
हो सकते हैं। पहले कण का रेखीय संबेग 7५५, दूसरे कण 
का रेखीय संवेग 729५ और इसी प्रकार अन्य कणों के रेडीय 
संबेग भी हैं। 

१ कणों के इस निकाय का कुल रेखीय संबेग, एकल कणों 
के रेखीय संवेगों के सदिश योग के बराबर है। 

०ए9<:ए+98, +...++%, 

नव शा +2४३ +... + 7, ५, (7.4) 

इस समीकरण को समीकरण (7.8) से तुलना करने पर, 

ए- ४५ (7.5) 

अतः कर्णों के एक निकाय का कुल रेखीय सबेय, निकाय 
के कुल द्रव्ययान तथा इसके द्रव्यगान केत्र के वेग के 
गृणनफ़ल के बराबर होता है। समीकरण (7.5) का समय के 
सापेक्ष अवकलन करने पर, 

समीकरण (7.6) एवं सपीकरण (7,7) की तुलना करने 
पर 


(7,6) 


्् 


0 

यह न्यूटन के ह्विवीय नियम का कथन है जो कणों के 
निकाय के लिए लागू किया गया हे। 

यदि कणों के किसी निकाय पर लगे बाहय बलों का योग 
शून्य हो, तो समीकरण (7.7) के आधार पर, 


07 
390०००००य*, : सके 0 या ए द्ट 
शा अचराक 


[7.37) 


(7,89) 


अत: जब कणों के किसी निकाय पर लगे बाहय बलों का 
योग शून्य होता है तो उस निकाय का कुल रेखीय संवेग अचर 
रहता है। यह कणों के एक निकाय के लिए लागू होने वाला 
रेखीय संवेग के संरक्षण का नियम है। समीकरण (7.75) के 
कारण, इसका अर्थ यह भी होता है कि जब निकाय पर लगने 
वाला कुल बाहय बल शून्य होता है तो इसके द्रव्यमान केन्द्र का 
बेग परिवर्तित नहीं होता। (इस अध्याय में कर्णों के निकाय का 
अध्ययन करते समय हम हमेशा यह मान कर चलेंगे कि निकाय 
का कुल द्वव्यमान अचर रहता है।) 


ध्यान दें, कि आंतरिक बलों के कारण, यानि उन बलों के 
कारण जो कण एक दूसरे पर आरेपित करते हैं, किसी विशिष्ट 


कणों के निकाय तथा धूर्णी गति 





कण का गमन-पथ काफी जटिल हो सकता है। फिर भी, यदि 


निकाय पर लगने बाला कुल बाहय बल शून्य हो तो द्रव्यमान 
केन्द्र अचर-वेग से ही चलता है, अर्थात्‌, मुक्त कण की तरह 
समगति से सरल रेखीय पथ पर चलता है। 


सदिश समीकरण (7.89) जिन अदिश समीकरणों के 
तुल्य है, वे हैं- 
द ए,5९०,,०,5०, तथाए,- ०0, (7.89) 


यहाँ ?,, ?,, 7, कुल रेखीय संवेग सदिश 9 के, क्रमशः 
४ एवं 2 दिशा में अवयव हैं और 2,, 0,, ०, अचरांक हैं। 


8 


॥ ४९: | 





[8] (0) 
चित्र 7.48 (०) एक भारी नाभिक (२८) एक अपेक्षाकृत हलके नाभिक 
(0२) एवं एक अल्फा-कण (7८) में विख्वंडित होता 
है। निकाय का द्रव्यमान केद्र समगति में है। 
(0 द्रव्यमान केछ् की स्थिर अवस्था में उसी भारी कण 
(२०) का विखंडन। दोनों उत्पन्द हुए कण एक दूसरे 
की विपरीत विशा में गतिमान होते हैं। 
एक उदाहरण के रूप में, आइये, रेडियम के नाभिक जेसे 
किसी गतिमान अस्थायी नाभिक के रेडियोएक्टिव क्षय पर 
विचार करें। रेडियम का नाभिक एक रेडन के नाभिक और एक 
अल्फा कण में विखंडित होता है। क्षय-कारक बल निकाय के 
आंतरिक बल हैं और उस पर प्रभावी बाहय बल नगण्य हैं। अत; 
निकाय का कुल रेखीय संवेग, क्षय से पहले और क्षय के बाद 
समान रहता है। विखंडन में उत्पन्न हुए दोनों कण, रेडन का 
नाभिक एवं अल्फा-कण, विभिन्‍न दिशाओं में इस प्रकार चलते 
हैं कि उनके द्र॒व्यमान केन्द्र का गमन-पथ वही बना रहता है 
जिस पर क्षयित होने से पहले मूल रेडियम नाभिक गतिप्तान था 
(चित्र 7.3(2))। 
यदि हम एक ऐसे संदर्भ फ्रेम से इस क्षय प्रक्रिया को देखें 
जिसमें द्रव्यमान केन्द्र स्थिर हो, तो इसमें शामिल कणों की गति 
विशेषकर सरल दिखाई पड़ती है; उत्पन्न हुए दोनों कण एक दूसरे 
कौ विपरीत दिशा में इस प्रकार गतिमान होते हैं कि उनका द्रव्यमान 
केद्ध स्थिर रहे, जैसा चित्र 7,3 (9) में दर्शाया गया है। 





चित्र 7.74 (८) बायनरी निकाय बनाते दो नक्षत्रों 5, एवं5, के गप्तन 
फ्थ, जो क्रमश; बिन्दु रेखा एवं सतत रेखा द्वारा 
दर्शाये गए हैं। इनका द्रव्ययान केन्र 0 समगतिं 
में है। 
0) उसी बायनरी निकाय की गंति जब द्रव्यमान केद्ध 0 
स्थिर है। 


कणों की निकाय संबंधी बहुत सी समस्याओं में जैसा ऊपर 
बताई गई रेडियोएक्टिव क्षय संबंधी समस्या में दर्शाया है, 
प्रयोगशाला के संदर्भ-फ्रेम की अपेक्षा, द्रव्यमान-केन्द्र के फ्रेम 
में कार्य करना आसान होता है। 


खगोलिकी में युग्मित (बायनरी) नक्षत्रों का पाया जाना एक 
आम बात है। यदि कोई बाहय बल न लगा हो तो किसी युग्मित 
नक्षत्र का द्र॒व्यमान केन्द्र एक पुक्त-कण की तरह चलता है 
जैसा चित्र 7.4 (०) में दर्शाया गया है। चित्र में समान द्रव्यमान 
वाले दोनों नक्षत्रों के गमन पथ भी दर्शाये गए हैं; बे काफी 
जटिल दिखाई पड़ते हैं। यदि हम द्रव्यमान केन्द्र के फ्रेम से देखें 
तो हम पाते हैं कि ये दोनों नक्षत्र द्रव्यमान केन्द्र के परित; एक 
वृत्ताकार पथ पर गतिमान हैं जबकि द्रव्यमान केन्द्र स्थिर है। 
ध्यान दें, कि दोनों नक्षत्रों को वृत्तकार पथ के व्यास के विपरीत 
सिसें पर बने रहना है (चित्र 7.4(9))। इस प्रकार इन नक्षत्रों का 
गमन पथ दो गतियों के संयोजन से निर्मित होता है [|] द्रव्यमान 
केन्द्र की सरल रेखा में समांग गति (॥]) द्रव्यमान केन्द्र के 
परित: नक्षत्रों की वृत्ताकार कक्षाएँ। 


उपरोक्त दो उदाहरणों से दृष्टव्य है, कि निकाय के एकल 
कणों की गति को द्रव्यमान केन्द्र की गति और द्रव्यमान केद्र 
के परित; गति में अलग करके देखना एक अत्यंत उपयोगी 
तकनीक है जिससे निकाय की गति को समझने में सहायता 
मिलती है। 


7.5 दो सदिशों का सदिश गुणन 
हम सदिशों एवं भौतिकी में उनके उपयोग के विषय में पहले 
से ही जानते हैं। अध्याय 6 (कार्य, ऊर्जा, शक्ति) में हमने दो 
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सदिशों के अदिश गुणन की परिभाषा की थी। एक महत्वपूर्ण 
भौतिक राशि, कार्य, दो सदिश राशियों, बल एवं विस्थापन के 
अदिश गुणनफल द्वारा परिभाषित की जाती है। 


अब हम दो सदिशों का एक अन्य प्रकार का गुणन 
परिभाषित करेंगे। यह सदिश गुणन है। घूर्णी गति से संबंधित दो 
महत्वपूर्ण ग़शियाँ, बल आधघूर्ण एबं कोणीय संवेग, सदिश गुणन 
के रूप में परिभाषित की जाती हें। 


सदिश गुणन की परिभाषा 

दो सदिशों & एवं ७ का सदिश गुणनफल एक ऐसा सदिश « हे 

]) जिसका परिमाण ८ - ८०७७।४8 है, जहाँ ८ एवं 9 क्रमश: 
& एवं 9 के परिमाण हैं और ०दो सदिशों के बीच का 
कोण हे। 

0) ० उस तल के अभिल्‍म्बवत्‌ है जिसपें ॥ एवं ७ अवस्थित हें। 

॥!] यदि हम एक दक्षिणावर्त्त पेंच लें और इसको इस प्रकार रखें 
कि इसका शीर्ष ॥ एवं 9 के तल में हो और लम्बाई इस 
तल के अभिलाबबत्‌ हो और फिर शीर्ष को ७ से ७ की 
ओर घुमायें, तो पेंच की नोंक ० की दिशा में आगे बढ़ेगा। 
दक्षिणावर्त पेंच का नियमर चित्र 7,59 में दर्शाया गया है। 


यदि आप सदिशों 9 एवं ७ के तल के अभिलम्बब॒त्‌ रेखा 
के परित; अपने दाहिने हाथ की उंगलियों को इस प्रकार मोडें 
कि उनके सिरे से 9 की ओर इंगित करें, तब इस हाथ का 
फैला हुआ अंगूठा ७ की दिशा बतायेगा जैसा चित्र 7.57 में 
दर्शाया गया है। 


न्ग््पडी 


९059 ५ 0 


या बनता 
पट 
््््ट 
झट 
५.4 
ज्ट 
््म्ट 





(2) (0) 
चित्र 7.45(00) दो सदिशों के संदिश गुणनफल की दिशा निर्धारित 
करने के लिए दक्षिणावर्त पेंच का नियम 
(02) सदिश गुणनफ़ल की दिशा बताने के लिए दाहिने 
हाथ का निव्य 





ला ्माए 


भौतिकी 


दाहिने हाथ के नियम को सरल रूप में इस प्रकार व्यक्त 

कर सकते हैं : अपने दाहिने हाथ की हथेली को $ से 9 की 

ओर संकेत करते हुए खोलो। आपके फैले हुए अंगूठे का सिश 

० की दिशा बतायेगा। 
यह याद रखना चाहिए कि & ओर 9 के बीच दो कोण बनते 

हैं। चित्र 7.5 (9) एवं (9) में इनमें से कोण 6 दर्शाया गया है, 

स्पष्टतः वूसरा (360"- 6) है। उपरोक्त नियमों में से कोई भी 
नियम लगाते समय 8 एवं७ के बीच का छोटा कोण (<80% 
लेकर नियम लगाना चाहिए। यहाँ यह 0 है। 

क्योंकि सदिश गुणन में, गुणा व्यक्त करने के लिए क्रॉस 

(५) चिह् का उपयोग किया जाता है इसलिए इस गुणन को क्रॉस 

गुणन भी कहते हैं। 

० ध्यान दें कि दो सदिशों का अदिश गुणन क्रमविनियम 
नियम का पालन करता है जैसा पहले बताया गया है 9.9 
-म3.8 
परन्तु, सदिश गुणन क्रमविनिमय नियम का पालन नहीं 

करता, अर्थत्‌ 8७7 #7 १९ 8 
89४७9 एवं 9 /८ & के परिमाण समान (८४७ 50 6 ) हैं ; और 

ये दोनों ही उस तल के अभिलम्बवत्‌ हैं जिसमें & एवं ७ 

विद्यमान है। लेकिन, & ५9 के लिए दक्षिणावर्त पेंच को & से 

७ की ओर घुमाना होता है जबकि # ८ ७ के लिए ७ से & की 

ओर। परिणामतः ये दो सदिश विपरीत दिशा में होते हैं 
8») ८-99 8 

० सदिश गुणन का दूसरा रोचक गुण है इसका परावर्तन-गत 
व्यवहार। परावर्तन के अंतर्गत (यानि दर्पण में प्रतिबिम्ब 
लेने पर) हमें <-२--५ ४-२-४ और 52 -3-४ मिलते 
हैं! परिणामस्वरूप सभी सदिशों के अवयवों के चिह्न बदल 
जाते हैं और इस प्रकार ६-9-०, 9-)-9४। देखें कि 
परावर्तन में 8 9 का क्या होता है? 

8» 9-० (-89) » (-9) 5 8 » 9 
अत; परावर्तन से 8» ७ का चिह्न नहीं बदलता। 

»  अदिश एवं सदिश दोनों ही गुणन सदिश-योग पर वितरणशील 

होते हें। अत! 

8, (7 +-0) 5 8.0 + 8.९ 

8>[7+0]5:8%%9+ 8 >८ ८ 

हम ० 5 95:9७ को अवयवों के रूप में भी लिख सकते 

हैं। इसके लिए हमें कुछ सदिश गुणनफलों कौ जानकारी 

आवश्यक होगी ; 

() 8 ५ 8 5 0 (0 एक शूत्य सदिश है, यानि शून्य परिमाण 
वाला सदिश ] 


कणों के निकाय तथा घ॒र्णी गति 


ख्ख्ड्य़्ड 


४200:/:0460/0/:0/0॥ 


॥५ 7९8५६ 


स्पष्य्त; ऐसा इसलिए है क्योंकि 8 ५ 8 
4? 570९- 0 | 
इससे हम इस परिणाम पर पहुँचते हैं कि 
६-0 


::45 0, ]४]-०0, ४)८६ - 

[0] 4५ ] 5 ६ 

ध्यान दें, कि 4:८ ] का परिमाण 5 90" या। है, चूंकि 
$ और ] दोनों का परिमाण ! है और उनके बीच 90"का कोण 
है। अत: 4.<] एक एकांक सदिश है। | और ] के तल के 
अभिलम्बवत्‌ दक्षिणावर्त पेंच के नियपानुसार ज्ञात करें तो इनसे 
संबंधित यह एकांक सदिश ६ है। इसी प्रकार आप यह भी पुष्ट 


कर सकते हें कि 

]«६-] और ६»-] 

सदिश गुणन के क्रम विनिमेयता गुण के आधार पर हम 
कह सकते हैं- 

]४८-६, &»]5--, 4%£--] 

ध्यान दें कि उपरोक्त सदिश गुणन व्यंजकों में यदि 


0,],£ चक्रीय क्रम में आते हैं तो सदिश गुणन धनात्मक है और 

यदि चक्रीय क्रम में नहीं आते हैं तो सदिश गुणन ऋणात्मक हे। 
अब, 

8>(9- [प..4+ 4,]+०6,६) १ (0,+89,,]+ 2, £) 

>ध0,/5६-०,.०,]-५,,४,४ + ६.०, + ०५2, ] - ०५१ 

>(8,2, - ५,४,)| + [०,७, - 4,.2,)] + [०..9,, - ०,2,)* 
उपरोक्त व्यंजक प्राप्त करने में हमने सरल सदिश गुणनफलों 

का उपयोग किया है। 9 को व्यक्त करने वाले व्यंजक को 


हम एक डिटरमिनेंट (सारणिक) के रूप में लिख सकते हैं जो 
याद्‌ रखने में आसान है। 


[| एफ 
8२८०-६८... 6, ५. 
09. 20 


# उदाहरण 7.4; दो सदिशों &- (अं - 4] + 5४) एवं 


४<5(-2+ ]- 3४) के अदिश एवं सदिश गृणनफल 
ज्ञात 4 
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हलं 


नस्ल स्ज5: 


+-9-4-१85 


ध्यान दें कि, ७9५8 5-7+ ]+ 5 ५ 


7.6 कोणीय वेग और इसका रेखीय वेग से संबंध 


इस अनुभाग में हम अध्ययन करेंगे कि कोणीय वेग क्या है, और 
घृर्णी गति में इसकी क्‍या भूमिका है? हम यह समझ चुके हैं कि 
घृर्णी गति में पिण्ड का प्रत्येक कण एक वृत्ताकार पथ पर चलता 
है। किसी कण का रेखीय वेग उसके कोणीय वेग से संबंधित 





चित्र 776. एक स्थिर अक्ष के यरितः घूर्णना स्थिर (2-) अक्ष 
के परित; घूमते दृढ़ पिण्ड के किसी कण 7? का 
वृत्तकार पथ पर चलना। वृत्त का केद्र (2), अक्ष 


पर अवस्थित है। 
होता है। इन दो राशियों के बीच का संबंध एक सदिश गुणन से 


व्यक्त होता है। सदिश गुणन के विषय में आपने पिछले अनुभाग 
में पढ़ा है। 





किप्ली दृढ़ पिण्ड की एक स्थिर अक्ष के परितः घूर्णी गति में, 
पिण्ड का प्रत्येक कण एक वृत्त में गति करता है। ये चृत्त अक्ष 
के लम्बवतू समतल में होते हैं जिनके केन्द्र अक्ष के ऊपर 
अवस्थित होते हैं। चित्र 7.6 में हमने चित्र 7.4 को फिर से 
बनाया है और इसमें स्थिर (2-) अक्ष के परित: घूमते, दृढ़ पिण्ड 
के, एक विशिष्ट कण को बिन्दु 9 पर दर्शाया है। यह कण 
एक वृत्त बनाता है जिसका केन्द्र 0, अक्ष पर स्थित है वृत्त की 
ज्रिज्या ; है, जो बिन्दु ? की अक्ष से लम्बवत्‌ दूरी है। चित्र में 
हमने ? बिन्दु पर कण का रेखीय वेग सदिश # भी दर्शाया है। 
इसकी दिशा वृत्त के 9 बिन्दु पर खींची गई स्पर्श रेखा के 
अनुदिश है। 

माना कि ॥। समय अंतराल के बाद कण की स्थिति 7' है 
(चित्र 76)। कोण 707“, &£ समय में कण के कोणीय 


विस्थापन 86का माप है। (समय में कण का औसत कोणीय_ 


वेग &6/% ६ है। जैसे-जैसे #! का भान घटाते हुए शुन्योन्मुख 
करते हैं, अनुपात ॥6/«/ का मान एक सीमांत मान प्राप्त करता 
है जो 7 बिन्दु पर कण का ताह्षणिक कोणीय वेग १७/०३ है। 
तात्क्षणिक कोणीय वेग को हम ७ से व्यक्त करते हैं। वृत्तीय गति 
के अध्ययन से हम जानते हैं कि रेखीय वेग सदिश का परिमाण 
० एवं कोणीय वेग ७ के बीच संबंध एक सरल समीकरण 
०-०७) द्वाण प्रस्तुत किया जा सकता हे, जहाँ । वृत्त की 
त््ज्या है। । | 

हमने देखा कि किसी दिए गए क्षण पर समीकरण 
०-४७) दूढ पिण्ड के सभी कणों पर लागू होती है। अत: स्थिर 
अक्ष से ॥ दूरी पर स्थित किसी कण का, किसी क्षण पर, 
रेखीय वेग ७, होगा 


७; 5 ७ (7.9) 
यहाँ भी सूचकांक /का मान ] से # तक बदलता है, जहाँ 
7पिण्ड के कुल कणों की संख्या हे। 


अक्ष पर स्थित कणों के लिए #-0, और इसलिए 
०७८ ७४०/- 0। अतः अक्ष पर स्थित कण रेखीय गति नहीं 
करते। इससे यह पुष्ट होता है कि अक्ष स्थिर है। 

ध्यान दें कि हमने सभी कणों का समान कोणीय वेग 6) 
लिया है। इसलिए हम ७ को पूरे प्िण्ड का कोणीय वेग कह 
सकते है। 

किसी पिण्ड की शुद्ध स्थानांतरण गति का अभिलक्षण 
हमने यह बताया कि इसके सभी कण, किसी दिए गए क्षण पर 
समान वेग से चलते हैं! इसी प्रकार, शुद्ध घूर्णी गति के लिए हम 
कह सकते हैं कि किसी दिए गए क्षण पर पिण्ड के सभी कण 
सम्मान कोणीय वेग से घूमते हैं। ध्यान दें कि स्थिर अक्ष के 


आइये चित्र 7.4 पुन; देंखे। जैसा ऊपर बताया गया है, परितः घूमते 





थ्य्प्प्य्य्ख ्छ 


दृढ़ 
शब्दों में (जेसा अनुभाग 7.] में बताया गया हे) पिण्ड का हर 
कण एक तवृत्त में गति करता है और यह वृत्त अक्ष के 
अभिलम्बवत्‌ तल में स्थित होता है जिसका केद्ध अक्ष पर होता है। 
हमारे अभी तक के विवेचन से ऐसा लगता है कि कोणीय 
वेग एक अदिश राशि है। किंतु तथ्य यह है, कि यह एक सदिश 
राशि है। हम इस तथ्य के समर्थन या पुष्टि के लिए कोई तर्क 
नहीं देंगे, बस य्रह मान कर चलेंगे। एक स्थिर अक्ष के परित; 
न में, कोणीय वेग सदिश, घूर्णन अक्ष के अनुदिश होता है, 
उस दिशा में संकेत करता है जिसमें एक दक्षिणावर्त पेंच 
आगे बढ़ेगा जब उसके शीर्ष को पिण्ड के घूर्णन की दिशा में 
घुमाया जाएगा। देखिए चित्र 7.7(७)। इस सदिश का परिषाण, 
०0-०6/०/, जैसा ऊपर बताया गया है। 


भौतिकी 





चित्र 7.77(०) यदि दक्षियावर्त्त पंच के शीर्ष को पिण्ड के घूर्णन 
की दिशा में घुमाया जाए तो पेंच कोणीय वेग७ की 
विशा में आगे बढ़ेगा। यदि पिण्ड के घूर्णण की दिशा 
(वामावर्त या दक्षिणावर्त) बदलेगी तो ७ की दिशा 
भी बदल जाएगी। 





चित्र 777 _9) कोणीय वेग सदिश 0 की दिज्ञा स्थिर घूर्णन 
अक्ष के अनुदिश है।?? बिन्दु पर स्थित कण का 
रेखीय वेग 9- ७ » # है। यह ७ एवं ।: दोनों 
के लम्बवत्‌ है और कण जिस बृत्त पर चलता 
है उसके ऊपर खींची गई स्पर्श रेखा के 
अनुदिश हे! * 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गति 


ह//0:0५६: 2/3/222:0/:4702//02, 


समझें और जानें कि यह क्‍या व्यक्त करता है। चित्र 7,7[0) 
को देखें, जो वैसे तो चित्र 7.6 का ही भाग है पर, यहाँ इसे 
कण 7? का पथ दर्शाने के लिए दोबाण बनाया गया है। चित्र में, 
स्थिर (2-) अक्ष के अनुदिश सदिश ७ और मूल बिन्दु 0 के 
सापेक्ष दुढ़ पिण्ड के बिन्दु ? का स्थिति-सद्शि # < 09 दर्शाया 
गया है। ध्यान दें कि मूल बिन्दु को घूर्णन अक्ष के ऊपर ही रखा 
गया है। 
अब ७२०75०४५०२ए०५८०७ (0०0 + 07) 


लेकिन ७५५00 -0 क्योंकि ७ 00 के अनुर्दिश है। 

अतः 0>475८0 >< ए? 

सदिश ७३,८0० , ७ के लम्बवतू है, यानि 2-अक्ष पर भी 
तथा कण 7 द्वारा बनाये गए ब॒त्त की त्रिज्या (० पर भी। अत; 
यह वृत्त के ? बिन्दु पर खींची गई स्पर्श रेखा के अनुदिश है। 
७» 07 का परिमाण 0 (00) है, क्योंकि ७ एवं (४ एक दूसरे 
के लामबवत्‌ हैं। हमें 00 को 7, से प्रदर्शित करना चाहिए ताकि 
इसके और 07 -+ के परिमाण में संभ्रम की स्थिति से बचा 
जा सके। 

अतः ७ » 7 एक ऐसा सदिश है जिसका परिमाण »7, है 
और जिसकी दिशा कण ए द्वारा बनाये गए वृत्त पर खींची गई 
स्पर्श रेखा के अनुदिश है। यही बिन्दु ? पर रेखीय वेग सदिश 
का परिमाण और दिशा है। अत; 

0-60) (7,20) 

वास्तव में, समीकरण (7.20) उन दृढ़ पिण्डों की घूर्णन 
गति पर भी लागू होती है जो एक बिन्दु के परितः घूमते हैं, जैसे 
लट्टू का घूमना (चित्र 7.6(४))। इस तरह के मामलों में, 


४ कण का स्थिति सदिश प्रदर्शित करता है जो स्थिर बिन्दु को 


मूल बिन्दु लेकर मापा गया हो। 
ध्यान दें, कि जब कोई वस्तु एक स्थिर अक्ष के परित; 


घूर्ण करती है तो समय के साथ सदिश ७ की दिशा नहीं 


बदलती। हाँ, इसका परिमाण क्षण-क्षण पर बदलता रहता है। 
अधिक व्यापक घूर्णन के मामलों में ७ के परिमाण और दिशा 
दोनों समय के साथ बदलते रह सकते हैं। 


7.6.] कोणीय त्त्वरण 


आपने ध्यान दिया होगा कि हम घूर्णी गति संबंधी अध्ययन को 
भी उसी तरह आगे बढ़ा रहे हैं जिस तरह हमने अपने स्थानांतरण 
गति संबंधी अध्ययन को आगे बढ़ाया था और जिसके बारे में 
अब हम भली-भाँति परिचित हैं। स्थानांतरण गति की गतिज 





आइये, अब हम सदिश गुणनफल ७» 7 को ठीक से 


]57 


चर राशियों यथा रेखीय विस्थापन (8४) और रेखीय वेग (#) के 
सदृश ही घृर्णी गति में कोणीय विस्थापन (9) एवं कोणीय वेग 
(७) की अवधारणाएं हैं। तब यह स्वाभाविक ही है कि जैसे 
हमने स्थानांतरीय गति में रेखीय त्वरण को वेग परिवर्तन की दर 
के रूप में परिभाषित किया था वैसे ही घूर्णी गति में कोणीय 
त्वरण को भी परिभाषित करें। अत; कोणीय त््वरण « की 
परिभाषा, समय के सापेक्ष कोणीय वेग परिवर्तन की दर के रूप 
में कर सकते हैं। यानि, 
_ 0७ 
का 

यदि घूर्णन अक्ष स्थिर है तो ७ की दिशा और इसलिए ७ की 
दिशा भी स्थिर होगी। इस स्थिति में तब संदिश समीकरण 
अदिश समीकरण में बदल जाती है और हम लिख सकते हैं- 


७-० १० 
पा (7.22) 


९ , 7.24) 


7,7 बल आधुूर्ण एवं कोणीय संवेग 


इस अनुभाग में, हम आपको ऐसी दो राशियों से अवगत करायेंगे 
जिनको दो सदिशों के सदिश गुणन के रूप में परिभाषित किया 
जाता है। ये राशियाँ, जैसा हम देखेंगे, कणों के निकायों, 
विशेषकर .दृढ़ पिण्डों कौ गति का विवेचन करने में बहुत 
महत्वपूर्ण भूमिका अदा करती हैं। 


7.7.7 एक कण पर आरोपित बल का आघूर्ण 


हमने सीखा है, कि किसी दृढ़ पिण्ड की गति, व्यापक रूप में, 
घूर्णन एवं स्थानांतरण का संयोजन होती है। यदि पिण्ड किसी 
बिन्दु या किसी रेखा के अनुदिश स्थिर है तो इसमें केवल घूर्णी 
गति होती है। हम जानते हैं कि किसी वस्तु की स्थानांतरीय 
गत्यावस्था में परिवर्तन लाने के लिए (यानि इसमें रेखीय त्वरण 
पैदा करने के लिए) बल की आवश्यकता होती है। तब 
स्वाभाविक प्रश्न यह उठता है कि घृर्णी गति में बल के तुल्य 
रूप कौन सी राशि है? एक समग्र स्थिति द्वारा इस प्रश्न का उत्तर 
तलाशने के लिए आइये किसी द्वार को खोलने या बंद करने का 
उदाहरण लें। द्वार एक दृढ़ पिण्ड है जो कब्जों से होकर गुजरने 
वाली ऊर्ध्वाधर अक्ष के परित; घूम सकता है। द्वार को कौन 
घुमाता है? यह तो स्पष्ट ही है कि जब तक दरवाजे पर बल नहीं 
लगाया जायेगा यह नहीं घूम सकता। किन्तु, किसी भी बल द्वारा 
यह कार्य किया जा सकता हो, ऐसा नहीं है। कब्जों से गुजरने 
वाली ऊर्ध्वाधर रेखा पर लगने वाला बल, द्वार में कोई भी घूर्णन 
गति उत्पन्न नहीं कर सकता क्रितु किसी दिए गए परिमाण का 
बल जब द्वार के बाहरी किनारे पर लम्बवत्‌ लगाया जाए तो यह 


द्वार को घुपाने में सबसे अधिक प्रभावी होता है। 
बल का परिमाण ही नहीं, बल्कि, यह कहाँ और कैसे लगाया 
जाता है यह भी महत्वपूर्ण होता है। 

घूर्णी गति में बल के समतुल्य राशि बल आपूर्ण है। इसको 
ऐंठन (टॉर्क) भी कहा जाता है। (हम बल आधूर्ण ओर टॉर्क 
शब्दों का इस्तेमाल एकार्थी मानकर करेंगे। पहले हम एकल कण 
के विशिष्ट मामले में बल आधूर्ण की परिभाषा देंगे। बाद में इस 
अवधारणा को आगे बढ़ाकर कणों के निकाय और दृदढ्व पिण्डों 
के लिए लागू करेंगे। हम, घूर्णन गति में इसके कारण होने वाले 
परिवर्तन यानि दृढ़ पिण्ड के कोणीय त्वरण से इसका संबंध भी 
जानेंगे। 





चित्र 7.78  4-79७ , ६ उस तल के लम्बवत्‌ है जिसमें # एवं 
7" हैं, और इसकी दिशा वक्षिणावर्त पेंच के नियम 
द्वारा जानी जा सकती हे। 


यदि,ए बिन्दु पर स्थित किसी कण पर बल छ लगा हो और 
मूल बिन्दु 0 के सापेक्ष बिचु 7 का स्थिति सदिश ह हो (चित्र 
7.।8) , तो मूल बिन्दु के सापेक्ष कण पर लगने वाले बल का 
आधूर्ण निम्नलिखित सदिश गुणनफल के रूप में परिभाषित 
किया जायेगा- 

ए८ 7) फ (7,238) 

बल आंघूर्ण एक सदिश राशि है। इसका संकेत चिह ग्रीक 
वर्णमालु का एक अक्षर £ टॉव है। 4 का परिमाण है 





भौतिकी 


हद 7" &॥70 ([7.249) 
जहाँ +स्थिति सदिश # का परिमाण यानि 07 की लंबाई है, 
7, बल छ का परिमाण है तथा 67 एवं ए के बीच का लघु 
कोण है, जैसा चित्र में दर्शाया गया है। 

बल आधघूर्ण का विमीय सूत्र ॥४/7* है । इसकी विमायें 
बही हैं जो कार्य और ऊर्जा की। तथापि, यह कार्य से बिलकुल 
अलग भौतिक गशि है। बल आधघूर्ण एक सदिश राशि है, जबकि, 
कार्य एक अदिश राशि है। बल आधूर्ण का 5.] मात्रक न्यूटन 
मीटर (०) है। चित्र से स्पष्ट है कि बल आधूर्ण के परिमाण 
को हम लिख सकते हैं- 

६ [9॥89)/70 ८7] 77 (7.24) 

या & +ा7 980 9 577 [7.24८) 
जहाँ ।, 5 7 800 बल की क्रिया-रेखा कौ मूल बिन्दु से 
लम्बवत्‌ दूरी है और #( (- 77876) , # के लम्बवत्‌ दिशा में 
७ का अवयव है। ध्यान दें कि जब 75 0 या "5 0 या 65 0० 
अथवा 80" तब 55 0 अत; यदि बल का परिमाण शून्य हो 
या बल मूल बिन्दु पर प्रभावी हो या बल की क्रिया रेखा मूल 
बिन्दु से गुजरती हो तो बल आधूर्ण शून्य हो जाता है। 

आपका ध्यान इस बात कौ ओर जाना चाहिए कि १» ए' 
सदिश गुणन होने के कारण दो सदिशों के सदिश गुणनफल के 
सभी गुण इस पर भी लागू होते हैं। अतः यदि बल की दिशा 
उलट दी जायेगी तो बल आधूर्ण कौ दिशा भी उलटी हो जायेगी। 
परन्तु यदि # और ४ दोनों की दिशा उलट दी जाए तो बल 
आधुूर्ण की दिशा में कोई परिवर्तन नहीं होगा। 


7,7.2 किसी कण का कोणीय संवेग 


जैसे बल आधूर्ण, बल का घूर्णी समतुल्य है, ठीक वैसे ही 
कोणीय संवेग, रेखीय संवेग का घूर्णी समतुल्य है। पहले हम 
एकल कण के विशिष्ट मामले में कोणीय संवेग को परिभाषित 
करेंगे और एकल कण की गति के संदर्भ में इसकी उपयोपिता 
देखेंगे। तब, कोणीय संवेग की परिभाषा को दुढ़ पिण्डों सहित 
कणों के निकायों के लिए लागू करेंगे। 

बल आधूर्ण की तरह ही कोणीय संवेग भी एक सदिश 
गुणन है। इसको हम (रेखीय) संवेग का आधघूर्ण कह सकते हैं। 
इस नाम से कोणीय संबेग की परिभाषा का अनुमान लगाया जा 
सकता हे। 

7द्रेव्यमान और छ रेखीय संवेग का एक कण लीजिए, मूल 
बिन्दु 0 के सापेक्ष, जिसका स्थिति सदिश 7 हो। तब मूल बिन्दु 
० के सापेक्ष इस कण का कोणीय संवेग ] निम्नलिखित 
समीकरण द्वारा परिभाषित होगा- 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गति 





]-99 9 

कोणीय संवेग सदिश की परिमाण है 

(57 [79॥09 (7.269) 
जहाँ 9 सदिश छ का परिमाण है तथा 6 9 एवं ७ के बीच का 
लघु कोण है। इस समीकरण को हम लिख सकते हैं- 

8<>7 0। थीं ॥ 0 (7.260) 
जहाँ ॥, (“7 970) सदिश छ की दिशा रेखा कौ मूल बिन्दु से 
लम्बवतू दूरी है और | (5 |78760) , 9 की लम्बबत्‌ दिशा में 
० का अवयव हे। जब या तो रेखीय संवेग शून्य हो [9-0) 
या कण मूल बिन्दु पर हो 5 0) या फिर 9 को दिशा रेखा मूल 
बिन्दु से गुजरती हो 8-0" या 80"% तब हम अपेक्षा कर 
सकते हैं कि कोणीय संवेग शून्य होगा ((<0)। 

भौतिक राशियों, बल आधघूर्ण एवं कोणीय संवेग में एक 
महत्वपूर्ण पारस्परिक संबंध है। यह संबंध भी बल एवं रेखीय 
संवेग के बीच के संबंध का घूृर्णी समतुल्य है। एकल कण के 
संदर्भ में यह संबंध व्युत्पनन करने के लिए हम 57»9 को 
समय के आधार पर अवकलित करते हैं, 

व _ ० 

पा न व (7 2< 9) 

दाई ओर के व्यंजक पर गुणन के अवकलन का नियम 
लागू करें, तो 


रस [79 9) ८ मा >> ह9+ 7» 24 

१( १४ का 

अब, कण का वेग 79 5 (7/0/ एवं 9577 लिखें, तो 
(0४ 
प्ः 

क्योंकि दो समान्तर सदिशों का सदिश गुणनफल शून्य होता 


है। तथा, चूंकि (9 / 0/< ए', 


> 95-92» ॥779 ८ (0, 


ए ५ए स्वाकी- 
पा 


अतः: हि (» 9)-८ 
अटा 9) ८ 


या, पा न्‍्द (7.27) 

अतएब, किसी कण के कोणीय संवेग में समय के साथ 
होने वाले परिवर्तन की दर इस पर प्रभावी बल आधूर्ण के बराबर 
होती है। यह समीकरण #'- 09/0/ , जो एकल कण की 
स्थानांतरीय गति के लिए न के द्वितीय नियम को व्यक्त 
करता है, का घूर्णी समतुल्य हे। 


#4/2478[ /2:85]4६:2/2282::520/2//0/44/५:0५॥॥2000%/7९५/07475%2780:272॥227 ४72१४ 
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साइकिल के पहिये को लेकर एक प्रयोग 
( कोणीय संबेग एवं बल आधघूर्ण ) 





एक साइकिल का 
पहिया लीजिए, 
जिसकी धुरी दोनों 
ओर बाहर 
निकली हो। जैसा 
साथ के चित्र में 
दर्शाया गया है। 
धुरी के दोनों सिरों 
& एवं 9 से 
एक-एक रस्सी 
बाधिए। दोनों 
रस्सियों को एक हाथ पें इस प्रकार पकड़िये कि पहिया ऊर्ध्वाध 
र रहे। अगर आप एक रस्सी को छोड दें, तो धुरी झुक जाएगी। 
अब एक हाथ से दोनों रस्सियों को पकड़ कर पहिये को ऊर्ध्बाध 
र रखते हुए दूसरे हाथ से इसकी धुरी पर तेजी से घुमाइये। अब 
फिर एक रस्सी को, माना 8 को, अपने हाथ से छोड़ दीजिए। 
देखिये क्या होता है? 

पहिया लगभग ऊर्ध्व तल में घृमता रहता है और इसका 
घूर्णण तल उस रस्सी ४ के परित: घूमता है जो आपने हाथ में 
पकड़ रखी है। हम कहते हैं कि पहिये की घूर्णन अक्ष या फिर 
कोणीय संवेग रस्सी » के परितः पुरस्सरण (6९९७७) 
करता है। 

पहिये के घूर्ण, से कोणीय संबेग संलग्न होता है। इस 
कोणीय संवेग की दिशा ज्ञात कौजिए। जब आप घूमते पहिये 
को रस्सी & की सहायता से थापते हैं तो एक बल आधुूर्ण कार्य 
करता है। (यह हम आपके ऊपर छोड़ते हैं कि आप सोचें कि 
बल आधुर्ण कैसे उत्पन्न होता है और इसकी दिशा क्या है?) 
कोणीय संबेग पर बल आधूर्ण के प्रभाव से, पहिया, इन दोनों 
राशियों के तल में लम्बवत्‌ अक्ष के परितः पुरस्सरण करने 
लणता है। इन सभी कथनों को जांचिए। 






कणों के निकाय का बल आधूर्ण एवं कोणीय संवेग 


कणों के किसी निकाय का, किसी दिए गए बिन्दु के परितः 
कुल कोणीय संवेग ज्ञात करने के लिए हमें एकल कणों के 
कोणीय संबेगों के सदिश योग की गणना करनी होगी। अत; # 
कणों के निकाय के लिए, 


7,5][+, +...+, 5 2, 
जग 
वें कण का कोणीय संघेग होगा, 


| नग(४ 
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जहाँ, 3, दिए गए मूल बिन्दु 
सदिश है और 9 - (7.४) उस कण का रेखीय संबेग है। (कण 
का द्रव्यमान 7 एवं वेग 9,है)। कणों के निकाय के कुल 
: कोणीय संवेग को हम निम्नवत्‌ लिख सकते हैं- 


क्‍,- 2 ., 72.7 १६9 (7.250) 


यह समीकरण (7.259.) में दी गई एकाकी कण के 
संवेग की परिभाषा का कणों क्रे निकाय के लिए किया गया 
व्यापकौकरण है। 

समीकरणों (7.23) ओर (7.280)का उपयोग करें तो 


0, 0 0 
के कीच कक 4 
जहाँ 5,, (वें कण पर प्रभावी बल आघूर्ण है; 
॥ज्श्ज्फ 
(वें कण पर लगने वाला बल #',, इस पर लगने वाले सभी 
बाहय बलों ०४ एवं निकाय के दूसरे कणों द्वारा इस कण पर 
लगने वाले आंतरिक बलों ४/१५ का सदिश योग है। इसलिए, हम 
कुल बल आधघुूर्ण में बाहय एवं आंतरिक बलों के योगदान को 
अलग-अलग कर सकते हैं। 
१5) 0४7 ७ १४7 अर्थात्‌ 
। || 
555५, + ६६ « 


जहाँ ८4 + 2, 7 हक 
[ 


और पाठ 2. 7» हा 
] 


हम, न सिर्फ न्‍्यूटन का तृतीय नियम यानि यह तथ्य कि 
निकाय के किन्हीं दो कर्णों के बीच लगने वाले बल बराबर होते 
हैं और विपरीत दिशा में लगते हैं, बल्कि यह भी मानकर चलेंगे 
कि ये बल दोनों कणों को मिलाने वाली रेखा के अनुदिश लगते 
हैं। इस स्थिति में आंतरिक बलों का, निकाय के कुल बल 
आधूर्ण में योगदान शून्य होगा। क्योंकि, प्रत्येक क्रिया-प्रतिक्रिया 
युग्म का परिणामी बल आघूर्ण शून्य है। अत: ६,50० और 
इसलिए 4 5९, 


चूंकि 55 9. ४ , समीकरण (7.289) से निष्कर्ष निकलता 
है, कि 
मच 
पं ४ 


(7.2898) 


(7.28 ७] 


अतः, कणों के किसी निकाय के कुल कोणीय सवेग में 





भौतिकी 
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समय के अनुसार होने वाले परिवर्तन को दर उस पर आरोपित - 


बाह्य बल आपूर्णो (यानि बाह्य बलो के आघूर्णो) के सदिश योग 
के बराबर होती है। ध्यान रहे कि जिस बिन्दु (यहाँ हमारे 
संदर्भ-फ्रेम का मूल बिन्दु) के परितः कुल कोणीय संबेग लिया 
जाता है उसी के परित: बाह्य बल आधघूर्णों की गणना की जाती 
है। समीकरण (7.28 ७), कणों के निकाय के व्यापकीकृत 
कण की समीकरण (7.27) ही है। यह भी ध्यान देने की बात 
है कि एक कण के मामले में आंतरिक बलों या आंतरिक बल 
आधूर्णों का कोई अस्तित्व नहीं होता। समीकरण 
(7.28 9७) निम्नलिखित समीकरण (7.7) का घूर्णी 
समतुल्य है। 

आस 

ता | 

ध्यान दें कि समीकरण (7.7) की तरह ही, समीकरण 
(7.287) भी कणों के सभी निकायों के लिए लागू होती है 
चाहे वह पिण्ड दृढ़ हो या विभिन्‍न प्रकार की गतियों से युक्त 
पृथक पृथक कणों का निकाय। 


(7,7) 


कोणीय संब्रेग का संरक्षण 


यदि ६, ,5 0, तो समीकरण (7,289) रह जाती है 
पा, 
गज घन 
7, - अचरांक (7.299) 
अतः, कणों के किसी निकाय पर आरोपित कुल बाह्य बल 
आधूर्ण यदि शून्य हो तो उस निकाय का कुल कोणीय संचेग 
संरक्षित होता है अर्थात्‌ अचर रहता है। समीकरण (7,299) 
तीन अद्शि समीकरणों के समतुल्य है। 
द का 8, 85, हि मु एवं2,, न मु 
यहाँ #,, #, एवं #, अचरांक हैं तथा ॥,, /, और 7,, कुल 
'कोणीय संवेग सदिश ॥, के क्रमशः >, ;/ एवं £ दिशाओं में 
वियोजित अवयव हैं। यह कथन कि कुल कोणीय संवेग 
संरक्षित है, इसका यह भी अर्थ है कि ये तीनों अबयव भी 
संरक्षित हैं। 
समीकरण (7.298), समीकरण (7.89) यानि कर्णों 
के निकाय के कुल रेखीय संवेग के संरक्षण के नियम, का 
घूर्णी समतुल्य है। समीकरण (7.89) की तरह ही अनेक 
व्यावहारिक स्थितियों में इसके अनुप्रयोग हैं। इस अध्याय में 
कुछ रोचक अनुप्रयोगों की हम चर्चा करेंगे। 


(7.29 7 ) 






४ 7.8: पूल बिन्दु के परित:, बल 7 + 3]- 55 
का बल आघ्॒‌ूर्ण ज्ञात कौजिए। बल जिस कण पर लगता 
हैं उसका स्थिति सदिश 4-+ ४ है। 






हल : यहाँ #>-]+६£ 


एवं #-7+3]-5४ . 
बलाघूर्ण <-79८9' ज्ञात करने के लिए हम डिटरमिनेंट हल 
करेंगे 


4 4+% 

ब5। -] 5(5- 9) - (-85 - 7)] + (3 - (-7)४ 
# अं आर, 
या 4524+2] +0४ | 


। उदाहरण 7.6; दर्शाईये, कि अचर-बेग से चलते एकल 


कण का किसी बिन्दु के परितः कोणीय संबेग उसको 
समस्त गति के दौरान अचर रहता है। 





हल : माना कि कोई कण 7 किसी कण ६ पर, ० वेग से चल 
रहा है। हम, इस कण का कोणीय संवेग, स्वेच्छ बिन्दु 0 के 
परित; ज्ञात करना चाहते हैं। 


॥॥ | *ँ 








चित्र 7.9 

कोणीय संवेग ]- ४ )८ 777 है। इसका परिमाण पाए 8॥9 
है, जहाँ 6, 7 और # के बीच का कोण है (देखिए चित्र 7,9)। 
यद्यपि कण समय के साथ अपनी स्थिति बदल रहा है, फिर 
भी, 9 -की दिशा रेखा वही बनी रहती है और इसलिए 
00 - ।' ७: 8 अचर है। 

!]की दिशा,:7 एवं 9 के तल के अभिलम्बवत्‌, पृष्ठ के 
अंदर कौ ओर जाती हुई है। यह दिशा भी नहीं बदलती। 

अतः, | का परिमाण एवं दिशा वही रहती है और 


इसलिए यह 


]0] 
27279 द्वा0 





220028 


संरक्षित है। क्‍या कण पर कोई बाह्य बल 
आरोपित है? | 


7.8 दृढ़ पिण्डों का संतुलन 
अब हम व्यापक कण-निकायों के बजाय दृढ़ पिण्डों कौ गति 
पर अपना ध्यान केंद्रित करेंगे। 

आइये, स्मरण करें कि दृढ़ पिण्डों पर बाह्य बलों के क्‍या 
प्रभाव होते हैं? (आगे से हम विशेषण 'बाह्य' का प्रयोग नहीं 
करेंगे। जब तक अन्यथा न कहा जाय, हम केवल बाह्य बलों 
और बल आधूर्ों से ही व्यवहार करेंगे)। बल, किसी दृढ़ पिण्ड 
की स्थानांतरीय गत्यावस्था में परिषर्तन लाते हैं, अर्थात्‌ वे 
समीकरण (7.7) के अनुसार, इसके कुल रेखीय संवेग को 
परिवर्तित करते हैं। लेकिन, बलों का यह एकमात्र प्रभाव नहीं 
है। यदि पिण्ड पर लगने वाला कुल बल आघूर्ण शून्य न हो तो 
इसके कारण, दृढ़ पिण्ड की घूर्णी गति में परिवर्तन होगा अर्थात्‌ 
पिण्ड का कुल कोणीय संबेग समीकरण (7.280) के अनुसार 
बदलेगा। 

किसी दुढ़ पिण्ड को यांत्रिक संतुलन कौ अवस्था में तब 
कहा जाएगा जब इसके रेखीय संवेग और कोणीय संबेग दोनों 
का ही मान समय के साथ न बदलता हो यानि उस पिण्ड में 
न रेखीय त्वरण हो न कोणीय त्वरण। इसका अर्थ होगा कि 
(7) पिण्ड पर लगने वाला कुल बल यानि बलों का सदिश 

योग शून्य हो ; 


#+7५ +...+ की, ८ ७ 8-0 


छ्‌ 
यदि पिण्ड पर लगने वाला कुल बल शून्य होगा तो उस 
पिण्ड के रेखीय संवेग में समय के साथ कोई परिवर्तन 
नहीं होगा। समीकरण (7,308) पिण्ड के स्थानांतरीय 
संतुलन की शर्त है। 
(2) कुल बल आधुर्ण, यानि दृढ़-पिण्ड पर लगने वाले 
बल-आधूर्णों का सदिश योग शून्य होगा : 


(7.308) 


|॥। 
4] +0५ +,«+ ६ 5 3). 5.5 0 
।-3 


(7.30) 


यदि बुढ़ पिण्ड पर आरोपित कुल बल आधूर्ण शून्य हो तो 
इसका कुल कोणीय संवेग समय के साथ नहीं बदलेगा। 
समीकरण (7.300) पिण्ड के घूर्णी संतुलन की शर्त है। 

अब यह प्रश्न उठ सकता है, कि यदि वह मूल बिन्दु 
जिसके परित: आधूर्णों की गणना की गईं है बदल जाए, तो क्या 
घूर्णी संतुलस की शर्त बदलेगी? यह दिखाया जा सकता है कि 


62 








समीकरण (7,309) लागू होती है तो इस पर मूल बिन्दु के 
स्थानांतरण का कोई प्रभाव नहीं होगा अर्थात्‌ घूर्णी संतुलन की 
शर्त उस मूल बिन्दु कौ स्थिति के ऊपर निर्भर नहीं करती 
जिसके परितः आधूर्ण लिए गए हैं। उदाहरण 7.7, में बलयुग्म 
(यानि स्थानांतरीय संतुलन में, किसी पिण्ड के ऊपर लगने वाले 
बलों का एक जोड़ा) के विशिष्ट मामले में इस तथ्य की पुष्टि 
की जाएगी। ॥ बलों के लिए इस परिणाम का व्यापक व्यंजक 
प्राप्त करना आपके अभ्यास के लिए छोड दिया गया हे। 
समीकरण (7,308) एवं समीकरण (7.300) दोनों ही 
सदिश समौकरणें हैं। इनमें से प्रत्येक तीन अदिश समीकरणों के 
समतुल्य हैं। समीकरण (7,309) के संगत ये समीकरणें हैं 


2.7070, 0.750 एवं 2.8, 50 (7.39) 
ने 63 (0 ॥ 
जहाँ #,,, #; एवं #,, बल #के क्रमश: « ॥/ एवं 2 दिशा 


में बियोजित अवयबव हैं। इसी प्रकार, समीकरण (7.300) जिन 
तीन अदिश समीकरणों के समतुल्य हैं, वे हैं 


[( | 8 
2,770, 2,709 50 एवं 2:7.50.. (7,80) 
[<] जि 


प्गे 

जहाँ, 5, एवं 4, क्रमश: «८४ एवं ४ दिशा में बल 
आधूर्ण <, के अवयव हं। 2 

समीकरण (7.88) एवं (7.30), हमें किसी दृढ़ पिण्ड 
के यांत्रिक संतुलन के लिए आवश्यक छः ऐसी शर्तें बताते हें 
जो एक दूसरे के ऊपर निर्भर नहीं करतीं। बहुत सी समस्याओं 
में किसी पिण्ड पर लगने वाले सभी बल एक ही तल में होते 
हैं। इस स्थिति में यांत्रिक संतुलन के लिए केवल तीन शर्तों को 
पूरी किए जाने की आवश्यकता होगी। इनमें से दो शर्तें 
स्थानांतरीय संतुलग के संगत होंगी, जिनके अनुसार, सभी बलों 
के, इस तल में स्वेच्छ चुनी गई दो परस्पर लम्बवत्‌ अक्षों के 
अनुदिश, अंवयवों का सदिश योग अलग-अलग शून्य होगा। 
तीसरी शर्त घृर्णी-संतुलल के संगत है। बलों के तल के 
अधभिलम्बवत्‌ अक्ष के अनुदिश बल आध्‌र्ण के अबयवों का योग 
शून्य होना चाहिए। ' 

एक दृढ़ पिण्ड के संतुलन को शर्तों की तुलना, एकल कण 
के संतुलन की शर्तों से की जा सकती हे। इस विषय में हमने 
पहले के अध्यायों में बात की है। कण पर घूर्णी गति का कोई 
विचार आवश्यक नहीं होता। इसके संतुलन के लिए केवल 
स्थानांतरीय संतुलन की शर्ते [समीकरण 7,30 ७) ही पर्याप्त हैं। 






यदि किसी दृढ़ पिण्ड के लिए स्थानांतरीय संतुलन की शर्त अतः किसी कण के 


भौतिकी 







प्रयास 


बलों का सदिश योग शून्य होना चाहिए। क्योंकि ये सब बल एक 
ही कण पर कार्य करते हैं इसलिए संगामी भी होते हैं। संगामी 
बलों के तहत संतुलन का विवेचन पहले के अध्यायों में किया 
जा चुका है। 

ज्ञातव्य है कि एक पिण्ड आंशिक संतुलन में हो सकता है 
यानि यह हो सकता है कि यह स्थानांतरीय संतुलन में हो परन्तु 
घृर्णी संतुलन में न हो या फिर घूर्णी संतुलन में तो हो पर 
स्थानांतरीय संतुलन में ना हो। 

एक हलकी (यानि नगण्य द्रव्यमान वाली) स्वतंत्र छड॒ 
(59) पर विचार कीजिए, जिसके दो प़िरों [8 एवं 3) पर, बराबर 
परिमाण वाले दो समांतर बल, #, चित्र 7.20(9) में दर्शाये 
अनुसार, छड़ के लम्बबत्‌ लगे हों। 





20027 2 06:70 2/ 2720 /0/5/ 367 पक 270 00 2720//2/0060 27022 6 
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माना कि छड़ ७8 का मध्य बिल्‍ु 0 है और 08 - 08 > 
८है। » एवं 8 पर लगे बलों के 0 के परितः आधूर्ण, परिमाण 
में समान (८य] हैं, पर जैसा चित्र में दिखाया गया है, विपरीत 
दिशाओं में प्रभावकारी हैं। छड़ पर कुल बल आधूर्ण शून्य होगा। 
निकाय घृर्णी संतुलन में है, पर यह स्थानांतरीय संतुलन में नहीं 


है, क्योंकि ७,ए४#0। 


चित्र 7.20[00 





हे 


चित्र 7,20()) में, चित्र (7,209) में छ सिरे पर लगाए गए 


चित्र 7.20[0) 


: बल की दिशा उलट दी गई है। अब उसी छड॒ पर किसी क्षण 


पर बराबर परिमाण के दो बल, विपरीत दिशाओं में, छड़ के 
लम्बवत्‌ लगे हैं एक & सिरे पर और दूसरा 8 सिरे पर। यहाँ 
दोनों बलों के आधूर्ण बराबर तो हैं पर वे विपरीत दिशा में नहीं 
हैं; वे एक ही दिशा में हैं और छड़ में वामावर्त घूर्णन की प्रवृत्ति 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गति 





लाते हैं। छड़ पर लगने वाला कुल बल शूत्य है। अतः छड॒ + 


स्थानांतरीय संतुलन में है, लेकिन यह घूर्णी संतुलन में नहीं है। 
यद्यपि यह छड़ किसी भी तरह से स्थिर नहीं की गई है, इसमें 
शुद्ध घूर्णी संभव होती है (यानि स्थानांतरण रहित घूर्णन गति)। 
दो बराबर परिमाण के, विपरीत दिशाओं में लगे बलों का 
. जोड़ा जिनकी क्रिया रेखाएँ एक न हों बलयुग्म कहलाता है। 
बलयुग्म बिना स्थानांतरण के घुर्णन पैदा करता है। 
जब हम घुमाकर किसी बोतल का ढक्‍्कन खोलते हैं तो 
हमारी उंगलियाँ ढककन पर एक बलयुग्म आरोपित करती हैं। 
[चित्र 7.2 (9)]। इसका दूसरा उदाहरण पृथ्वी के चुम्बकीय 
क्षेत्र में रखी चुम्बकीय सुई है [चित्र 7.2(9)]। पृथ्वी का 
चुम्बकीय क्षेत्र, चुम्बकीय सुई के उत्तरी और दक्षिणी श्रुवों पर 
बराबर बल लगाता है। उत्तरी ध्रुव पर लगा बल उत्तर दिशा की 
ओर एवं दक्षिणी ध्रुव पर लगा बल दक्षिणी दिशा की ओर होता 
है। उस अवस्था के अतिरिक्त जब सुई उत्तर-दक्षिण दिशा में 
संकेत करती हो, दोनों बलों की क्रिया रेखा एक नहीं होती। 
अतः उस पर, पृथ्वी के चुम्बकीय क्षेत्र के कारण, एक बलयुग्म 
प्रभावी होता है। 





चित्र 7.27(9) ढकक्‍कन को घुमाने के लिए हमारी उगलियाँ उस पर 


एक बलबुग्म लगाती हैं 


चित्र 7.27) पृथ्वी का चुम्बकीय क्षेत्र, सुई के ध्रुवों पर, बयबर 
परिमाण वाले दो बल विपरीत विशाओं में लगाता 
है। ये दो बल एक बलयुग्म बनाते हैं। 
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उदाहरण 7, 7: दर्शाईये कि किसी बलयुग्म का आघ्ूर्ण 
उस बिन्दु के ऊपर निर्भर नहीं करता जिसके परितः आप 
आघूर्ण ज्ञात करते हें। 


चित्र 7.22 


एक दृढ़ पिण्ड लीजिए जिस पर चित्र 7.22 में दिखाये 
अनुसार बलयुग्म लगा है। बल ए' एवं -# क्रमश; बिन्दु 8 और 
#& पर लगे हैं। मूल बिन्दु 0 के सापेक्ष इन बिन्दुओं के स्थिति 
सदिश क्रमशः 7, एवं, हैं। आइये, मूल बिन्दु के परित: बलों 
के आधघूर्ण ज्ञात करें। , 

बलयुग्म का आधूर्ण - युग्म बनाने वाले बलों के आधूर्णों का 
योग 

जय  (-)+5,४ 

57, | क-7 » कह 

नहा) हक 

लेकिन 7, +48 ८7,, .'. &8 ८5, -,. 

बलयुग्म का आघूर्ण -#8 » ए' 

स्पष्टतः, यह मान मूल बिन्दु यानि वह बिन्दु जिसके परित 
हमने बलों के आधघूर्ण लिए हैं उसकी स्थिति पर निर्भर नहीं 
करता। हि । 


7.8.] आधघूर्णों का सिद्धांत 


एक आदर्श उत्तोलक, अनिवार्य रूप से, एक ऐसी हलकी 
(यानि नगण्य द्र॒ब्यमान वाली) छड़ है जो अपनी लाबाई के 
अनुदिश लिए गए किसी बिन्दु के परितः घृष सकती हो। यह, 
बिनु आलम्ब कहलाता है। बच्चों के खेल के मैदान में लगा 
सी-सा, उत्तोलक का एक प्रतिनिधिक उदाहरण है। दो बल 7 
एवं7०,, जो एक दूसरे के समांतर हैं उत्तोलक के सिरों पर, इसके 
लम्बवत्‌ तथा आलम्ब से क्रमशः ८, एवं ८, दूरियों पर लगाये गए 
हैं जैसा चित्र 7.23 में दर्शाया गया है। 


बा आाक 
4 व्रयाम्कव्मकावानकका 5] 


ध॒ ), 


चित्र 7.29 
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भौत्तिकी 





यह उत्तोलक यांत्रिक रूप से एक संतुलित निकाय है। माना 


कि आलम्ब पर बलों का प्रतिक्रिया बल? है। यह बलों 7" 
एवं 70, की विपरीत दिशा में प्रभावी है। स्थानांतरीय संतुलन के 
लिए, 


२-#,- 7, 5 0 (0) 


और घूर्णी संतुलन में, आलम्ब के परितः आधुूर्ण लेने पर, 
इन आधघूर्णों का योग शून्य होगा। अतः 

१7१-०,०४, 5 ० (!) 

सामान्यतः वामावर्त आधूर्णों को धनात्मक एवं दक्षिणावर्त 
आधूर्णों को ऋणात्मक लिया जाता है। ध्यान दें कि 7? आलम्ब, 
पर ही कार्यरत है और इसका आधुर्ण शून्य है। 

उत्तोलक के मामले में, 7", प्राय: कोई लोड होता है जिसे 
उठाना होता है इसे भार कहते हैं। आलम्ब से इसकी दूरी ८, भार 
की ध्रुजा कहलाती है। बल /?,, लोड को उठाने के लिए लगाया 
गया बल, प्रयास है। आलम्ब से इसकी दूरी प्रयास भुजा 
कहलाती है। 

समीकरण [!) को हम इस प्रकार भी लिख सकते हैं 

7 5१, #९ (7,329) 

या, भार » भार की धुजा > प्रयास » प्रयास की भुजा 

उपरोक्त समीकरण, किसी उत्तोलक के लिए आधूण्णों का 
नियम व्यवत करती है। अनुपात #,/7 यांत्रिक लाभ (/,४) 
कहलाता है। 

2 _ ५५ 


अत; ॥॥.8, ८ कर ट्रक (7.320) 


यदि प्रयास भुजा ८, की लम्बाई, भार-भुजा ८, से अधिक 
हो, तो यांत्रिक लाभ एक से अधिक होता है। यांत्रिक लाभ एक 
से अधिक होने का अर्थ होता है कि कम प्रयास से अधिक भार 
उठाया जा सकता है। सी-सा के अतिरिक्त भी आपके इर्द-गिर्द 
उत्तोलकों के बहुत से उदाहरण आपको मिल जायेंगे। तुलादण्ड 
भी एक उत्तोलक ही है। कुछ अन्य उत्तोलकों के उदाहरण अपने 
परिवेश से दूँढिए। प्रत्येक्त के लिए उनके आलम्ब, भार, 
भार-भुजा, प्रयास और प्रयास-भुजा की पहचान कीजिए 

आप यह सरलता से दर्शा सकते हैं कि यदि समांतर बल 
/, और 7, उत्तोलक के लम्बवतू न हों बल्कि कोई कोण बनाते 
हुए लगे हों तब भी आधघूर्णों का नियम लागू होता है। 


7.8.2 गुरुत्व केन्द्र 


आपमें से कई लोगों ने अपनी नोट बुक को अपनी उंगली की 
नोक पर संतुलित किया होगा। चित्र 7.24 उसी तरह का एक 


क्रियाकलाप है जो आप आसानी से कर सकते हैं। एक 
अनियमित आकार का गत्ते का टुकड़ा और पेंसिल जैसी कोई 
बारीक नोक वाली वस्तु लो। कुछ बार प्रयास करके आप गत्ते 
के टुकडे में एक ऐसा बिन्दु 6 ढूँढ़ सकते हैं जिसके नीचे 
पेंसिल की नोक रखने पर गत्ते का टुकड़ा उस नोक पर संतुलित 
हो जाएगा। (इस स्थिति में गत्ते का टुकड़ा पूर्णत; क्षेतिज अवस्था 
में रहना चाहिए)। यह संतुलन बिन्दु गत्ते के टुकड़े का गुरुत्व 
केन्द्र (20) है। पेंसिल की नोक ऊर्ध्वाधरत: ऊपर की ओर 
लगने वाला एक बल प्रदान करती है जिसके कारण गत्ते का 
टुकड़ा यांत्रिक संतुलन में आ जाता है। जैसा चित्र 7.24 में 
दर्शाया गया है, पेंसिल की नोक का प्रतिक्रिया बल 7२गत्ते के 
टुकडे के कुल भार ४६ (यानि इस पर पृथ्वी के गुरुत्णाकर्षण 
बल) के बराबर और विपरीत है और इसलिए यह स्थानांतरीय 
संतुलनावस्था में है। साथ ही यह घूर्णी संतुलन में भी है। क्योंकि, 
अगर ऐसा न होता तो असंतुलित बल आधूर्ण के कारण यह एक 
ओर झुक जाता और गिर जाता। गुरुत्त बल के कारण गत्ते के टुकड़े 
पर बहुत से बल आपधूर्ण प्रभावी हैं क्योंकि एकाकी कणों के भार 
706, 77,8 .... आदि (५ से विभिन्‍न दूरियों पर कार्य कर रहे हैं। 





(६ 


चित्र 7.24 पत्ते के दुकड़े को पेंसिल की नोक पर सवुलित 
करना। फेंसिल की नोक यत्ते के टुकड़े का युरुत्व केंद्र 


निर्धारित करती है। 


गत्ते के टुकड़े का गुरुत्व केन्द्र इस प्रकार निर्धारित किया 
गया है कि ॥&, 7,8... आदि बलों का इसके परितः लिया 
गया आधूर्ण श्त्यूहै। 

यदि ॥, गुरुत्व केन्द्र के सापेक्ष किसी पिण्ड के #वें कण 
का स्थिति सदिश हो, तो इस पर लगने वाले गुरुत्व बल का 
गुरुत्व केन्द्र के परित: बल आधूर्ण 4८7,» 7॥8। गुरुत्व केन्र 
के परितः कुल गुरुत्वीय बल आधघूर्ण शून्य होने के कारण 


् 3 (ला हा 7 776 5 0 (7.33) 


कणा के निकाय त्तथा घूर्णी गत्ति 
4//)2580.20032::/2/|: 22202: 7 222848/2/03 





इसलिए, किसी पिण्ड के गुरुत्व-केन्द्र को हम एक ऐसे 


बिन्दु के रूप में परिभाषित कर सकते हैं जिसके परित: पिण्ड 
का कुल गुरुत्वीय बल आधूर्ण शून्य हो। 
हम देखते हैं कि समीरकण (7.39) में & सभी कणों के 


लिए समान है अतः यह योग-चिन्ह »., से बाहर आ सकता है। 


32 7५० 50। याद रखिए कि स्थिति सदिश (४) 
गुरुत्व केन्ध के सापेक्ष नापे गए हैं। अब अनुभाग 7.2 की 
समीकरण (7.4०) के अनुसार यदि 3» 7४ 50, तो मूल 
बिन्दु पिण्ड का द्र॒व्यमान केन्द्र होना चाहिए। अत; पिण्ड का 
गुरुत्व केन्द्र एवं द्र॒व्यमान केन्द्र एक ही है। हमारे ध्यान में यह 
बात आनी चाहिए कि ऐसा इसलिए है, क्योंकि, वस्तु का 
आकार इतना छोटा है कि इसके सभी बिन्दुओं के लिए ६ का 
मान समान है। यदि पिण्ड इतना बड़ा हो जाए कि इसके एक 
भाग की तुलना में दूसरे भाग के लिए ६ का मान बदल जाए 
तब गुरुत्व केन्द्र एवं द्रव्यमान केन्द सायाती नहीं होंगे। मूल रूप 
में, ये दो अलग-अलग अवधारणाएँ हैं। द्रव्यमान केन्द्र का गुरुत्व 
से कुछ लेना देना नहीं है। यह केवल पिण्ड में द्रव्यमान के 
वितरण पर निर्भर करता है। 


_ -<.८८८८७८८८८८.८.८८८.८.८.०.८.८.८.८८/ 





चित्र 7.25 अनियमित आकार के फलक का गुरुत्व केद्र ज्ञात 
करना। फलक का मुरुत्व केत्र 6 इसको 4 कोने से 
लटकाने पर इससे होकर गुजरने वाली ऊर्ध्वाधर रेखा 
पर पड़ता है। 


]05 


अनुभाग 7.2 में हमने कई नियमित, समांग, पिण्डों के 
द्रव्यमान केन्द्र की स्थिति ज्ञात की थी। स्पष्टतः, यदि पिण्ड 
विशालकाय नहीं है, तो उसी विधि से हम उनके गुरुत्व केन्द्र 
ज्ञात कर सकते हैं। 

चित्र 7.25, गत्ते के टुकड़े जेसे किसी अनियमित आकार 
के फलक का गुरुत्व केन्द्र ज्ञात करने की एक अन्य विधि 
दर्शाता है। यदि आप इस फलक को किसी बिन्दु जैसे & से 
लटकायें तो & से गुजरने बाली ऊर्ध्बाधर रेखा गुरुत्व केन्द्र से 
गुजरेगी। हम इस ऊर्ध्वाधर रेखा 88, को अंकित कर लेते हैं। 
अब हम फलक को किसी दूसरे बिन्दु जेसे 8 या 0 से लटकाते 
हैं। इन दो ऊर्ध्वाधर रेखाओं का कटान बिन्दु गुरुत्व केन्द्र है। 
समझाइये कि यह विधि क्‍यों प्रभावी होती है? चूंकि यहाँ पिण्ड 
छोटा सा ही है अत: इस विधि से इसका द्रव्यमान केन्द्र भी ज्ञात 
किया जा सकता हे। 





# उदाहरण 7.8: 70 सेंटीमीटर लंबी और 4,00 ४४ द्रव्यमान 
की धातु को छड॒ के दोनों सिरों से 0 सेंटीमीटर दूर रखे 
दो क्षुर-धारों पर टिकी है। इसके एक सिरे से 40 
सेंटीमीटर कौ दूरी पर 6.00 ४४ द्रव्यमान का एक भार 
लटकाया गया है। शुर-धारों पर लगने वाले प्रतिक्रिया 
बलों की गणना कौजिए। (छड़ को समांग और समान 
अनुप्रस्थ काट वाली मान सकते हैं।) 












छू प 
चित्र 7.26 


चित्र 7.26 में छड़ को &8 से दर्शाया गया है। | एवं ९, 
क्षुर-भारों की स्थिति दर्शाते हैं। ७ एवं 7 क्रमशः गुरुत्व केन्द्र 
एवं लटकाये गए बल की स्थितियाँ हैं। 

ध्यान दें कि छड॒ का भार ए इसके गुरुत्व केन्द्र 5 पर 
कार्य करता है। छड़॒ समान अनुप्रस्थ काट वाली और समांग द्रव्य 
से बनी है इसलिए ७ इसका केन्द्र है। 88 < 70 था, 00 -« 
35 था।, 27 5५ 30 था), ?555 छा], 0६6 5८ 98, > 0 छह 
और ए 65 ४,७-25 था। एवं /४- छड का भार 4.00 
४& तथा ए,- लटकाया गया भार  6,00 58; 7२ एवं 7२, 
क्षुर-धारों के आधारों के अभिलम्बवत्‌ प्रतिक्रिया बल हैं। 


]66 
30020/9]22 





खाए 


छड़ के स्थानांतरीय संतुलन के लिए 
7२+२, -॥, - ए<८०0 () 
ध्यान दें कि ७, एवं 7 ऊर्ध्वाधरत: नीचे की ओर तथा 
7२, एवं ९२, ऊर्ध्वाधरत: ऊपर की ओर लगते हैं। 
घुर्णी संतुलन की दृष्टि से हम बलों के आधघूर्ण ज्ञात करते 
.. हैं। एक ऐसा बिन्दु जिसके परितः आधूर्ण ज्ञात करने से 
सुविधा रहेगी ७ है। 7९, और ५५, के आधघूर्ण वामावर्व ( धनात्मक) 
हैं, जबकि 7२, का आधूर्ण दक्षिणावर्त (ऋणात्मक) है। 
अत! घूर्णी संतुलन के लिए 


पर, (0) + ७, (70) + 7९, (६,0) 5 0 (0) 


यह दिया गया है कि /- 4.004 0, 7, 5 6.004 ५, 
जहाँ 9 - गुरुत्व के कारण त्वरण 95 9.8 0॥/87. 

समीकरण (]) में आंकिक मान प्रतिस्थापित करने पर, 

7२ + 7१, - 4,009 - 6.009 50 


या २ + 72, 5 0.00प [९ (॥]) 
< 98,00 ऐप हु 
सप्तीकरण (॥) से -0.25 7२, +0.05 ७, + 0.25 7२८0 
या२,- 8 + ],24 ९८ .76 ४ (ए] 
समीकरण [#0 2१० (ए से 72 5 54.88 (४, 
॥२ 5 43,2 ४ 
अत; क्षुर-धारों के आधारों के प्रतिक्रिया बल हैं- 
४ पर 550 तथा एऋू, पर 480 हे 


उदाहरण 7,9; 20 ४४ द्व्यमान की एक 3 ॥॥ लंबी 
सीढ़ी एक धर्षणविहीन दीवार के साथ झुका कर टिकाई 


गई है। जैसा चित्र 7.27 में दर्शाया गया है, इसका निचला 
सिश फर्श पर दीवार से । प्रा कौ दूरी पर है। दीवार और 
फर्श के प्रतिक्रिया बल ज्ञात कोजिए। 





हल 
फ् छ 
| गा 
ग्स़ा 
कै 8 
रण 
]॥ 
चित्र 7.27 


॥72200/९/%02८0£77322405:::22226020:3। 


भौतिकी 


2778 67757; ॥: १8/९८/2670: 


80 - ] ॥॥, पाइथागोरस प्रमेप के अनुसार 90 - 92./5 गा। 
सीढी पर लगने वाले बल हैं - इसके गुरुत्व केन्द्र 0 पर प्रभावी 
इसका भार ए(। दीवार और फर्श के प्रतिक्रिया बल #१ एवं #|। 
बल 77 दीवार पर अभिलाबवतू है, क्योंकि, दीवार घर्षणविहीन 
है। बल 77, को दो अबयवों में वियोजित किया जा सकता 
है -अभिलम्बवत्‌ प्रतिक्रिया बल ।४ एवं घर्षण बल #' ध्यान 
दें कि "सीढ़ी को दीवार से दूर फिसलने से रोकता है इसलिए 


इसकी दिशा दीवार की ओर है। 
स्थानांतरीय संतुलन के लिए, ऊर्ध्वाधर बलों का योग शून्य 
करने पर ५४ 
ए- /50 *- () 
इसी प्रकार क्षेतिज बल लें तो, 
#-#, 0 (0) 


घूर्णी संतुलन के कारण बिन्दु & के परितः आधघुूर्ण लेने पर 


2.27 -(/2) ५८० (॥]] 
अब, ए< 20 85 20 » 9,8 00 5 96.0 एए 
(95 9,8 77/9% 
समीकरण (] से 7४५: 96,0 
समीकरण ([॥॥) से 


॥> ५/4५०४ 5 96.0/ 4५2 < 34.6४ 
समीकरण [॥#)] से # < 7१ 5 34,6[५ 


अत; #, 5 पी? + ए२? -99.0 0 
बल 7; , क्षितिज से « कोण बनाता है 
06- पि/#<4.2 , 6 ७ शा (4५2] « 80* 4 


7.9 जड़त्व आधूर्ण 

हम पहले ही यह उल्लेख कर चुके हैं कि घूर्णी गति का 
अध्ययन हम स्थानांतरण गति के समांतर ही चलायेंगे। इस विषय 
में आप पहले से ही सुपरिचित हैं। इस संबंध में एक मुख्य प्रश्न 
का उत्तर देना अभी शेष है कि घूर्णी गति में द्रव्यमान के 
समतुल्य राशि क्‍या है? इस प्रश्न का उत्तर हम प्रस्तुत अनुभाग 
में देंगे! विवेचना को सरल बनाए रखने के लिए हम केवल 
स्थिर अक्ष के परितः घूर्णन पर ही विचार करेंगे! आइये, घूर्णन 
करते पिण्ड की गतिज ऊर्जा के लिए व्यंजक प्राप्त करें। हम 
जानते हैं कि स्थिर अक्ष के परिंत: घूर्णन करते पिण्ड का प्रत्येक 
कण, एक वृत्ताकार पथ पर चलता हे (देखें चित्र 7.6)॥ और 
अक्ष से ॥,दूरी पर स्थित कण का रेखीय वेग, जैसा समीकरण 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गति 





(7.9) दर्शाती है, ७४ 5०७ है। इस कण की गतिज ऊर्जा है. कोणीय वेग से घूर्णण कर रहा है। वलय का प्रत्येक द्रव्यमान 


घटक इसकी अक्ष से 7२ दूरी पर है और ७57?७चाल से चलता 
है। इसलिए इसकी गतिज ऊर्जा है- 


गै/07 ८ पे ॥67 ७7 
2 2 


(८ रे 00 हू पर 70०१ 
जहाँ ॥, कण का द्र॒व्यमान. है। पिण्ड की कुल गतिज ऊर्जा 
ए इसके पृथक-पृथक कणों की गतिज ऊर्जाओं का योग हे। 
[| |६। 
॥< 3) 6 5 रे 32 गत ०7) 
न्च १ | । 


यहाँ ॥ पिण्ड के कुल कणों की संख्या है। ज्ञातव्य है कि 
७ सभी कणों के लिए समान है अत: ७? को योग-चिह्न के 
बाहर निकाल सकते हैं। तब, 

] [8५ 

- 5” (2 गा 

हम दृढ़ पिण्ड को अभिलक्षित करने वाला एक नया प्राचल 
परिभाषित करते हैं जिसका नाम जड़त्त्व आधूर्ण है और जिसका 
व्यक्तिकरण है 


| 
45 3) गए 
न्गि 


इस परिभाषा के साथ 


(7.34) 


2 
€८-व 
॥॥। (7.35) 


ध्यान दें कि प्राचल 7 कोणीय वेग के परिमाण पर निर्भर 
नहीं करता। यह दुढ़ पिण्ड और उस अक्ष का अभिलक्षण है 
जिसके परित: पिण्ड घूर्णन करता है। 

समीकरण (7.39) द्वारा व्यक्त घूर्णन करते पिण्ड की गतिज 
ऊर्जा कौ रेखीय (स्थानांतरीय) गति करते पिण्ड की गतिज 


| नि 
ऊर्जा #<८ हा 70" से तुलना कीजिए। यहाँ 7 पिण्ड का 


द्रव्यमान और ४ उसका वेग है। कोणीय वेग ७ (किसी स्थिर 
अक्ष के घूर्णन के संदर्भ में) और रेखीय वेग ७ (रेखीय गति के 
संदर्भ में) की समतुल्यता हम पहले से ही जानते हैं। अत: यह 
स्पष्ट है कि जड्त्व आधूर्ण ।, प्राचल द्रव्यमान का घूर्णी समतुल्य 
है। (स्थिर अक्ष के परित) घूर्णन में जड़त्व आघूर्ण वही भूमिका 
अदा करता है जो रेखीय गति में द्रव्यमान। 

अब हम समीकरण (7.34) में दी गई परिभाषा का उपयोग 
दो सरल स्थितियों में जड़त्व आषघूर्ण ज्ञात करने के लिए करेंगे। 

१) त्रिज्या /? और द्रव्यमान | के एक पतले बलय पर 
विचार कीजिए जो अपने तल में, अपने केन्द्र के परितः ७ 


067 


ह€ न 


समीकरण (7.35) से तुलना करने पर हम पाते हैं कि वलय 
के लिए 75 ४2 


मद मल हल हम स्क ८ तह 


॥//2 ॥0/2 





>> 72 के अनट 02 +-++> 

चित्र 7.28 द्रव्यमात के एक जोड़े से युक्त, । लंबाई की छड़, जो 
निकाय के द्र॒व्यमान केन्द्र से गुजरने गली इसकी लंबाई 
के लम्बबत्‌ अक्ष के परितः घूम रही है। निकाय का 


कुल द्रव्यमान ॥ है। 


०७) अब, हम । लंबाई की दृढ़, भारहीन छड़ के सिरों पर लगे 
दो द्रव्यमानों से बने एक निकाय पर विचार करेंगे। यह 
निकाय इसके द्रव्यमान केद्ध से गुजरती छड़ के लम्बवतू 
अक्ष के परितः घूम रहा है (चित्र 7.28)। प्रत्येक द्रव्यमान 
॥४/2 अक्ष से ॥/2 दूरी पर है। इसलिए, इन द्रव्यमानों का 
जड़त्व आघूर्ण होगा, 

(0॥/2) ((/2)? + (0॥//2)(// 27” 

अत,, द्रव्यमानों के इस जोड़े का, द्रव्यमान केन्द्र से गुजरती 
छड़ के लम्बबत्‌ अक्ष के परितः जद़्त्व आधघूर्ण 

7-28? / 4 

सारिणी 7. में कुछ सुपरिचित नियमित आकार के ठोसों के 

बिशिष्ट अक्षों के परितः जड़॒त्व आधघूर्ण दिए गए हैं। 
क्योंकि, किसी पिण्ड का द्रव्यमान, उसकी रेखीय गत्यावस्था 

में परिवर्तन का प्रतिरोध करता है, वह उसकी रेखीय गति के 
जड्त्व का माप है। उसी प्रकार, दी गई अक्ष के परित; जड़त्त्व 
आधघुूर्ण, घृर्णी गति में परिवर्तन का प्रतिरोध करता है, अत; इसको 
पिण्ड के घूर्णी 'जड़त्व का माप माना जा सकता है। इस माप से 
यह बोध होता है कि किसी पिण्ड में पिण्ड के विभिन कण 

घूर्णन अक्ष के आपेक्ष किस प्रकार अवस्थित हैं। द्रव्यमान की . 

तरह जड़त्व आघूर्ण एक नियत गशि नहीं होती, बल्कि , इसका 
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मन निनऑनीचिनी ली + वक्ता म 5. 5 


मान पिण्ड के सापेक्ष इसकी अक्ष की स्थिति और दिगविन्यास सारणी 7. से हम देख सकते हैं कि सभी पिण्डों के लिए, 


के ऊपर निर्भर करता है। किसी घूर्णन अक्ष के सापेक्ष घूर्णी._] - ॥॥८, जहाँ ८ की विमा वही है जो लंबाई की। मध्य बिन्दु 
करते दृढ़ पिण्ड का द्रव्यमान किस प्रकार वितरित है इसके एक 


के 2 > 7,2/2, अर्थात्‌ 
माप के रूप में हम एक नया प्राचल परिभाषित करते हैं, जिसे जी हज गाज गत मल 
परिभ्रमण त्रिज्या कहते हैं। यह पिण्ड के जड़॒त्व आधूर्ण और ८८ 7/भी5 ।इसी प्रकार वृत्तकार चकतती के उसके व्यास के 
कुल द्रव्यमान से संबंधित है। परित; जड़॒त्व आधूर्ण के लिए /: 5 7२/2। ।८ पिण्ड और घूर्णन 


क्रणों के निकाय तथा धूर्णा गति 





अक्ष का एक ज्यामितीय गुण है। इसे परिभ्रमण त्रिज्या कहा जाता 


है। किसी अक्ष के परित; किसी पिण्ड की परिभ्रमण त्रिज्या अक्ष 
से एक ऐसे कण की दूरी है जिसका द्रव्यमान सम्पूर्ण पिण्ड के 
द्रव्यमान के बराबर है। फलत: जिसका जड्त्व आधघूर्ण, दी गई 
अक्ष के परितः पिण्ड के वास्तविक जड़त्व आघूर्ण के 
बराबर है। 


अतः, किसी दूढ़ पिण्ड का जड़॒त्व आधुूर्ण , उसके द्र॒व्यमान, 
उसके आकार एवं आकृति, घूर्णन-अक्ष के परितः इसके 
द्रव्यमान के वितरण और इस अक्ष कौ स्थिति एवं दिगूविन्यास 
पर निर्भर करता है। समीकरण (7,34), में दी गई परिभाषा 
के आधार पर हम तुरन्त इस निष्कर्ष पर पहुँच सकते हैं कि 
जड़त्व आधूर्ण का विमीय सूत्र शा:2 एवं इसके 8 मात्रक 
४६४ पा? हें। 

किसी पिण्ड के घूर्णन के जड़त्व के माप के रूप में इस 
अत्यंत महत्वपूर्ण राशि! के बहुत से व्यावहारिक उपयोग हैं। 
वाष्प इंजन और ऑटोमोबाइल इंजन जैसी मशीनें जो घृर्णी गति 
पैदा करती हैं, इनमें बहुत अधिक जंडृत्व आघूर्ण वाली एक 
चकती लगी रहती है जिसे गतिपालक चक्र कहते हैं। अपने 
विशाल जड़त्व आधघूर्ण के कारण यह चक्र वाहन की गति 
में अचानक परिवर्तन नहीं होने देता। इससे गति धीरे-धीरे 
परिवर्तित होती है, गाड़ी झटके खा-खाकर नहीं चलती 
और वाहन पर सवार यात्रियों के लिए सवारी आरामदेह हो 
जाती है। 


7.0 लम्बवत्‌ एवं समांतर अक्षों के प्रमेय 

जड़त्व आधूर्ण से जुड़ी ये दो उपयोगी प्रमेय हैं। पहले हम 
लम्बवत्‌ अक्षों का प्रमेय बतायेंगे और कुछ नियमित आकार के 
पिण्डों के जड़त्व आघूर्ण ज्ञात करने के लिए इसके कुछ सरल 
उपयोग सीखेंगे। 

लम्बबत्‌ अक्षों का प्रमेय 


यह प्रेथ फलकाकार पिण्डों पर लागू होता है। व्यवहार में 


इसका अर्थ हुआ कि यह उन पिण्डों पर लागू होता है. 


जिनकी मोटाई अन्य विमाओं (यानि लंबाई, चौड़ाई या 
त्रिज्या) की तुलना में बहुत कम हो। चित्र 7.29 में इस प्रमेय 
को दर्शाया गया है। इसका कथन है कि इसके तल के 
लम्बवत्‌ अक्ष के' परितः: किसी फलक का जड़त्व आपूर्ण 
फलक के वल में स्थित दो लम्बवत्‌ संग्रामी अक्षों के परितः 
ज्ञात जड़त्व आघूर्णों के योग के बराबर होगा। 





फलकाकार पिण्डों के लिए लम्बबत्‌ अक्षों का 
प्रमेय। ,८ एवं [॥ इसके तल में दो अक्ष हैं और 
2-अक्ष इसके तल के लम्बब है। 


चित्र 7.29 


चित्र 7.29 में एक फलकाकार पिण्ड दर्शाया गया है। 
इसके तल में स्थित किसी बिन्दु 0 पर तल के लम्बबत्‌, 
2-अक्ष है। फलक के तल में, और 2-अक्ष से संगामी, यानि 0, 
से गुजरती हुई, दो परस्पर लम्बवतू अक्षें हैं जिनमें एक को 
«-अक्ष और दूसरी को ४-अक्ष लिया गया है। प्रमेय यह कहता 
है कि, 

4५ 7 4, + 7६, (7.36) 

आइये, प्रमेय की एक उदाहरण द्वारा उपयोगिता समझते हैं। 


उदाहरण 7.0; एक वृत्ताकार चकती का जड़्त्व आधूर्ण 
इसके किसी व्यास के परितः क्या होगा? 









चित्र 790. व्यास के परितः चकती का जड़त्व आपूर्ण इसके 
द्रव्यमान केद्ध से गुजरती, तल के लम्बकत्‌ अक्ष के 
परितः जड़त्व आपूर्ण के पर्दों में। 














॥8॥: 


हल हम जानते हैं कि किसी चकती का जड़त्व आघूर्ण, उसके 
केन्द्र से गुजतती और इसके तल के लम्बबत्‌ अक्ष के परित: 
7- ॥(।7/2 होता है, जहाँ ॥(/ चकती का द्र॒व्यमान और #? इसकी 
त्िज्या है (सारणी 7.) 

चकती को हम फलकाकार पिण्ड समझ सकते हैं। इसलिए 
लाबबत्‌ अक्षों का प्रमेय इसके लिए लागू किया जा सकता है 
जैसा चित्र 7,30 में दर्शाया गया है, हम चकती के केन्द्र 0 से 
संगामी तीन परस्पर लम्बवत्‌ अक्षें ८४,2 लेते हैं। इनमें ८ एवं 
9 चकती के तल में हैं और 2 इसके लम्बवत्‌ है। लम्बवत्‌ अक्षों 
के प्रमेय के अनुसार 

डक, 

अब, .८ और ॥/ अश्लें चकती के दो व्याम्तों के अनुदिश हैं 
और समम्तिति के विचार से प्रत्येक व्यास के परित: जड़त्व- 
आधूर्ण का मान समान होना चाहिए। अतः 


[2085 98000 0232 





| 7527, 
अत; 4, + 27, 
परन्तु 4, 5 87 /2 


[5 [,/2 5 धार /4 
अत;, किसी व्याप्त के परितः चकती का जड़॒त्व आपघूर्ण 
॥0२०/4 है। 4 
इसी प्रकार आप किसी बलय का जड़॒त्व आघूर्ण भी इसके 
किप्ती व्यास के परितः ज्ञात कर सकते हैं। क्या यह सिद्धांत 
किप्ती ठोस बेलनाकार पिण्ड के लिए, भी लागू हो सकता है? 


सपानान्तर अक्षों का प्रपेय 


यह प्रमेय, प्रत्येक पिण्ड पर लागू होता है, चाहे वह किसी भी 
आकृति का क्‍यों न हो। यदि किसी पिण्ड“का जदड़त्व आधूर्ण 
उसके गुरुत्व केन्द्र से गुजरने वाली अक्ष के परितः ज्ञात हो, तो 
उस अक्ष के सामानानतर किसी दूसरी अक्ष के परितः जड़त्व 
आपूर्ण हम इस प्रमेप की सहायता से ज्ञात कर सकते हैं। हम 
इस प्रमेय का कथन मात्र देंगे, इसकी उपपत्ति नही करेंगे। तदपि, 
हम इसको कुछ सरल स्थितियों में लागू करके देखेंगे और उसी 
से इसकी उपयोगिता स्पष्ट हो जाएगी। प्रमेय का कथन इस 
प्रकार है : 

किसी प्रिण्ड का, किसी अक्ष के परित: जड़त्व आपूर्ण, 
उस योग के बशबर है जो पिण्ड के द्रव्यमान केन्न से गुजरने 
वाली सामानान्तर अक्ष के परितः लिए गए जड़त्व आपूर्ण और 
पिण्ड के द्रव्यमान तथा दोनों अक्षों के बीच की दूरी के वर्ग के 
गृणनफल को जोड़ने से प्राप्त होता है। जेसा कि चित्र 7.3 में 
दर्शाया गया है 2 एवं 2' दो सामानान्तर अक्षें हैं जिबके बीच की 
दूरी ८ है। 2-अक्ष पिण्ड के द्र॒व्यमान केन्द्र 0 से गुजरती है। तब 
सामानान्तर अक्षों के प्रमेय के अनुसार 


भौतिकी 
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चित्र 7.37 समानान्तर अक्षों का प्रमेय! 2 एवं 2' दो समानान्तर 
े अक्ष हैं जिनके बींच की दूरी ० है, 0 पिण्ड का 
द्रव्यमान केच्र है, 00'< 6 
7, 54, + 74 . (7.37 
जहाँ । एबं 7, क्रमश; ४ एवं 2' अक्ष के परितः जड़त्व आधूर्ण 
हैं, ॥6 पिण्ड का द्रव्यमान है और 6 दोनों अक्षों के बीच की 
लम्बवतू दूरी है। ह 





9 उदाहराण 7.44: द्रव्यमान ४, और लंबाई । वाली छड़ 
का, उस अक्ष के परित; जड़॒त्व आधूर्ण क्‍या होगा 'जो 
इसके लम्बवत्‌ किसी एक प़िरे से गुजरती हो? 






हल ॥ द्रव्यमान और! लंबाई की छड़ का, इसके द्र॒व्यपान 
केन्र से लंबाई के लम्बवत्‌ गुजरने वाली अक्ष के परित: जड़त्व 
आधूर्ण, - ॥४०/2 हैं। समानान्तर अक्षों का प्रमेय लगाने पर, 


3: 4+ ८3 
७- [/2 रखें, तो 
2 7 9 
[(- + ही ८ वा 
]2 2 3 


हप स्वतंत्र रूप से इसको एक दूसरी विधि से भी जाँच 
सकते हैं, यदि हम 7" को उस छड़ के मध्य बिन्दु के परित; 
जड़त्व आघूर्ण का आधा लें जिसका द्रव्यमान 206 और लंबाई 
2/ हो। इस प्रकार, 


क्णों के निकाय 


] 02556: 


/724£047॥/2/2:#:2९0२60% ४ 


 उद्यहरण 7.3 2: किसी पतले वल्य की परिधि पर स्पर्श 
रेखा बनाती हुई और इसके तल पें ही स्थित अक्ष के 
परितः इसका जड़त्व आधूर्ण कया हें? 






हल ' 

वलय के तल में इसके ऊपर खींची गई स्पर्श रेखा इसके व्यास 
के समान्तर है। इन दो समानांतर अक्षों के बीच की दूरी ।२ यानि 
वलय की त्रिज्या है। समानान्तर अक्षों का प्रमेय लगायें तो 


परः 
जह रेखा _* व्यस् अक्ष 7 हारे + प््ख + वीर + तर धार? 





बित्र 7.92 
<ं 


7.] अचल अक्ष के परितः शुद्ध घृर्णी गतिकी 
हमने पहले भी स्थानांतरण गति और घूर्णी गति के बीच 
समतुल्यता के संकेत दिए हैं। उदारहण के लिए यह कि कोणीय 
वेग ७ का घूर्णी गति में वही भूमिका है जो रेखीय वेग ४ का 
स्थानांतरण गति में। हम इस सम्तुल्यता को आगे बढ़ाना चाहते 
हैं। ऐसा करते समय हम अपना विषेचन अचर (स्थिर) अक्ष के 
परित: घूर्णणन तक ही सीमित रखेंगे। ऐसी गति के लिए केवल 
एक स्वातंत्र-कोटि की आवश्यकता होगी अर्थात्‌ इसका वर्णन 
करने के लिए केवल एक स्वतंत्र चर कोणीय विस्थापन चाहिए। 
यह रेखीय गति में स्थानांतरण के संगत है। यह अनुभाग केवल 
शुद्ध गतिकी से संबंधित है। गति विज्ञान की ओर हम अगले 
अनुभाग में मुखातिब होंगे। 
याद करें, कि किसी घूर्णन करते हुए पिण्ड का कोणीय 
विस्थापन बताने के लिए हमने इस पिण्ड पर कोई कण ए ले 
लिया था (चित्र 7.33)। जिस तल में यह कण गति करता है 
उसमें इसका कोणीय विस्थापन 6 ही साप्यूर्ण पिण्ड का कोणीय 
विस्थापन है; 9 एक नियत दिशा से मापा जाता है, जिसको यहाँ 
हम .८ - अक्ष ले लेते हैं जो बिन्दु ए के गति के तल में स्थित 
>-अक्ष के समानांतर रेखा है। ध्यान दें कि 2- अक्ष घूर्णन-अक्ष 
और कण 9? की गति का तल <- | तल के समानांतर है। 









४००४०८४४ध।८०४५०५ 
में 


चित्र 7.33 में 6,, भी दर्शाया गया है जो (0 पर कोणीय 
विस्थापन है। 

हम यह भी याद करें कि कोणीय वेग, समय के साथ 
कोणीय विस्थापन में होने वाले परिवर्तन की दर हे। यानि, 
0-5 00/6/। ध्यान दें, कि चूंकि घूर्णन अक्ष अचल है, 
कोणीय वेग के साथ सदिश की तरह व्यवहार करने की 
आवश्यकता नहीं है। कोणीय त्वरण, ७ - १00/०६ है। 

शुद्ध घृर्णी गतिकी में प्रयुक्त होने वाली राशियाँ, कोणीय 
विस्थापन (0), कोणीय वेग (७) एवं कोणीय त्वरण (७) क्रमशः 
स्थानांतरीय शुद्ध गतिकी कौ शशियों रेखीय विस्थापन (0), 
रेखीय वेग (२) एवं रेखीय त्वरण (8) के समतुल्य हैं। सम (यानि 
अचर) त्वरण के तहत स्थानांतरीय शुद्ध गतिकी के समीकरण 
हम जातते हैं। वे हें ' 


0 ०७+ ६८ (ध) 
2( + 2८0 + 00 + हि धाः ' (0) 
07 < ४6 + 260८ (0) 


जहाँ ९, 5 प्रारंभिक विस्थापन एवं ॥/> प्रारंभिक वेग है। शब्द 
'प्रारंभिक' का अर्थ है ६-0 पर राशि का मान! 

इनके संगत, अचर त्वरण से घृर्णी गति करती हुई वस्तु के 
लिए शुद्ध घूृर्णी गतिकी के समीकरण होंगे : 


60560. +0/ (7.38) 
98-08, + ७0 + नि 24 (7,399) 
और ७२ « ७५ + 26(9-0,) (7.40) 


जहाँ 6,- घूर्णन करते पिण्ड का प्रारंभिक कोणीय विस्थापन है 
एवं ७, 5 इस पिण्ड का प्रारंभिक कोणीय बेग है। 





चित्र 7.33 किसी दृढ़ पिण्ड की कोणीय स्थिति बताना 


]72 भौतिकी 


02 ए778/2052208222८88522273&68225220270520707200:760220/ ४060: ४# वक्त 





गाए एल 20 20020 एप ४ 9: एटए220000002 22५ क//272220020222:85722&ड7:: 


८ (04 7: 780 /5 








6 व 
/,कोणीय त्वरण, ०४८ न हे 5 47 780 /982 
हल : कोणीय त्वरण समान है, अत; इंजन का कोणीय त्वरण वा 780/3ः है। 

0 (!] / समय में कोणीय विस्थापन, 
--- 5 2४ 5 अचर ()) 
प( ! 

95 &्षाँ +- 6 
इस समीकरण का समाकलन करने पर 2 
५ नर |००६+९ 


-(40%826 + न ५4%96?) प्चत 


<८(६+८ (/ ० अचर है) - [640#+ 52%) 780 
(0, ७८४७) (दिया है) 5 ]]52॥:7980 
समीकरण नर 

न कक 0 पर मम अल ] प्िय - 876 हि 

अत: ७ ६ ०४५ ७,, जो वांछित समीकरण है। 

परिभाषा (05 १9/08 का इस्तेमाल करके हम समीकरण 
(7.38) का समाकलन कर समीकरण (7,39) प्राप्त कर सकते 
हैं। यह व्युत्पत्ति एवं समीकरण (7.40) की व्युत्पत्ति हम आपके 
अभ्यास के लिए छोड़ते हैं। | 





7.32 अचल अक्ष के परितः धृर्णी गतिकी 


सारणी 7,2 में रेखीय गति से संबंधी राशियों और उनके संगत 
धघूर्णी गति की समतुल्य राशियों की सूची दी गई है। पिछले 


उद्हरण 7.3<5;: ऑटोपोबाइल इंजन का कोणीय वेग 6 
सेकेंड में [200 ॥[॥7 से बढ़कर 320 700 हों जाता 


है। () यह मानते हुए कि कोणीय त्वरण समान रहता है, 
इसका मान ज्ञात कीजिए। [#) इस समय में इंजन कितने 
चक्कर लगाता है? 


हल ; 


0) ७5७,+ ०६, जहाँ ७, 5 784/8 में व्यक्त इसका 


प्रारंभिक कोणीय वेग है 
0, + 270: 767/७ में प्रारंभिक कोणीय वेग 


28 %£० 57 में कोणीय वेग 


3 3 मी 
50 
- 4090 70/5 
इसी प्रकार, ७ -720/8 में अंतिम कोणीय वेग 


27+%320 
ष् 50 
+ 2 | 52 790/8 


780/5 





अनुभाग में हमने इन दोनों प्रकार की गतियों की शुद्ध गतिकी से 
तुलना की है। हमें यह भी पता है कि घूर्णी गति में जड़॒त्व 
आधूर्ण एवं बल आधुर्ण, रेखीय गति के क्रमश। द्रव्यमान एवं 
बलों का प्रतिनिधित्व करते हैं। यह सब जानने के बाद सारणी 
में दिए गए अन्य समतुल्यों के विषय में अनुमान लगा लेना 
अधिक कठिन नहीं है। उदाहरण के लिए, रेखीय गति में 
कार्य - 7 6: । अत; एक अचल अक्ष के परित; घूर्णी गति में . 
कार्य «69 होना चाहिए क्योंकि हम पहले से ही यह जानते हैं 
कि ०८के संगत राशि है 40 एवं #'के संगत राशि # है। तथापि 
यह आवश्यक है कि शशियों की यह संगतता, गति विज्ञान के 
मजबूत आधार पर प्रतिष्ठापित की जाए। आगे हम यही करने जा 
रहे हैं। 

इससे पहले कि हम अपनी बात शुरू करें, एक अचल अक्ष 
के परितः घूर्णी गति में एक सरलीकरण की ओर ध्यान दिलाना 
आवश्यक है। क्योंकि अक्ष स्थिर है, हमें अपने विवेचन में बल 
आधूर्णों एवं कोणीय संवेगों के इसके अनुदिश अवयवों पर ही 
विचार करने कौ आवश्यकता होगी। केवल यही घटक पिण्ड 
को घूर्णन कराते हैं। बल आघूर्ण का अक्ष से अभिलंबव॒त घटक 
अक्ष को उसकी स्थिति से घुमाने का प्रयास करता है। हालांकि 
हम मानकर चलेंगे क्रि बल आधूर्ण के इस घटक को संतुलित 
करने हेतु आवश्यक बल आधूर्ण उत्पन्न होंगे जो अक्ष की स्थिति 


कणों के निकाय तथा घ॒ुर्णी गत्ति 





बनाए रखने के लिए उत्तरदायी होंगे। अत; इन अभिलंबवत्‌ बल 


आधूर्ण के घटकों पर विचार में करने की आवश्यकता नहीं है। 
पर्याय में हमें निम्न विचार में लाने की आवश्यकता है; 
(!) पिण्ड पर कार्य करने वाले वे बल जो घूर्णन अक्ष के 
लम्बबत्‌ तल में हैं। 
(9) पिण्ड के कणों की स्थिति-सदिशों के केवल वे अवयव 
जो घूर्णन अक्ष के लम्बवत्‌ हैं। 
या यूँ कहें कि बलों और स्थिति सदिशों के अक्ष के 
अिश लिए गए अवयवों को हमें गणना में लाने की आवश्यकता 
नहीं है। 
बल आपुूर्ण द्वारा किया गया कार्य 





चित्र 7.34 एक अचल अक्ष के परित: घूमते पिण्ड के किसी कण 
पर लगे बल &, द्वार किया गया कार्या कण, अक्ष पर 
स्थित केद्र 2 वाले वृत्त पर चलता है। चाप 77 (65,) 

कण का विस्थापन बताता है। 
चित्र 7.34 में एक अचल अक्ष के परितः सा करता एक 
दृढ़ पिण्ड दर्शाया गया है। घूर्णन अक्ष, 2-अक्ष है, जो पृष्ठ के 
अभिलम्बवत्‌ है। जैसा ऊपर बताया गया है हमें केवल उन्हीं 


3793 


बलों पर विचार करने की आवश्यकता है जो अक्ष के अभिलंबवत्‌ 
तल में अवस्थित है। पिण्ड के किसी कण पर, जिसकी स्थिति 
?,, से दर्शाई गई है, एक बल 9, लगता है जिसकी क्रिया रेखा, 
अक्ष के अभिलम्बवत्‌ तल में है। सुविधा के लिए हम इसको 
/“-(/ तल कहते हैं (यह हमारे पृष्ठ का तल ही है)। ए, पर 
स्थित कण + त्रिज्या के वृत्त पर चलता है जिसका केन्र अक्ष 
पर है; 07, 57,। 

5६ समय ,में, कण, 7,” पर पहुँच जाता है। इसलिए कण 
के विस्थापन १8, का परिमाण 65, 5 708 है। जैसा कि चित्र 
में दिखाया गया है। इसकी दिशा वृत्त के स्पर्श रेखा के अनुदिश 
हैं। कण पर बल द्वार किया गया कार्य - | 

१9, 57 ,, 88,> 765, 0०09८ 7707 १07७, 
जहाँ 6 , ४, और 7, पर खींची गई स्पर्श रेखा के बीच बना 
कोण है, और &,, 98, एवं त्रिज्या 07, के मध्य कोण हैं। 
(| + ०, 5 90% 

मूल बिन्दु के परितः #, के कारण बल आधघूर्ण 67» 9, 
है। 00, > 00 + 0९, [चित्र 7.।7(४) देखें। चूंकि 00 अक्ष 
के अनुदिश है इसके कारण बल आधुूर्ण पर विचार करने की 
आवश्यकता नहीं है। #, के कारण प्रभाव बल आधघूर्ण है ; 
४.5 07, » 9; यह घूर्णी अक्ष के अनुदिश है तथा इसका 
परिमाण 4,5 7,770 »॥7 ० है। अतः 

0५9०, ९७७ 

यदि पिण्ड पर एक से अधिक बल कार्य कर रहे हों, तो 
उन सबके द्वारा किए गए कार्यों को जोड़ने से पिण्ड पर किया 
गया कुल कार्य प्राप्त होगा। विभिन्‍न बलों के कारण लगे बल 
आधूर्णों के परिमाणों को 5, ५,,... इत्यादि से दर्शाएँ तो 
0१97 (6, + ४५ + --)0 


सारणी 7.2 स्थानांतरीय एबं घृर्णी गति की तुलना 


ब्रिस्थापन 
बेगाएन्द्रंट/वध,. 
लरणअनत्र०/ध 
ब्रन्यभात के... 
बल ॥ » शैवंद, 
का बर॥7 | /7 ध्रं2 है 
. गर्तिज अब है ० ॥ए।/४ ही ह 
'शत्रित 7 %.]777 थे अक 
'रैखीय बवित | ५ #/ 


है 
8 
4 
ह 
हु 
प्‌ 9 
हा 
कि 


 'कोणीय मिल्थापन 6 
कोणीय के #«१6/८४ 
_फोणीय त्वराण, ७४ 4४/ी: 


... गतिज जर्बा((०।७॥/५ 
&630 है । : रैपित 24 700 कक हो 
: “ लोषीय बवि!/ल (७ .  .#॥ 
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याद रहे, कि बल आधूर्णों को जन्म देने वाले बल तो 


अलग-अलग कणों पर लग रहे हैं, मगर कोणीय विस्थापन १9 
सभी कणों के लिए समान है। अब जैसा कि इस अनुभाग के 
प्रारंभ में कहा गया था, हमारे लिए सभी बल आधूर्ण ४-अक्ष के 
अनुदिश प्रभावी हैं। अतः कुल बल आधूर्ण का परिमाण 
प्र्येफ बल आधूर्णों के परिमाणों ४, 4, ..... के बीजगणितीय 
योग के बराबर है। अर्थात्‌ (5 4,+ ९, + ....., अतः हम कह 
सकते हैं 

१५७/ 5 506 (7.4] 

यह समीकरण एक अचल अक्ष के परित; घूमते पिण्ड पर 
लगे कुल बाह्य बल आपुूर्ण 4 के द्वार किया गया कार्य बताता 
है। रेखीय गति के संगत समीकरण 

0५७४5 ४ 05 

से इसको तुल्यता स्पष्ट ही है। समीकरण (7.4) के दोनों 
पक्षों को 6£ से विभाजित करने पर 


या 7-46" (7.42] 

यह तात्क्षणक शक्ति के लिए समीकरण है। अचल अक्ष 
के परितः घृर्णी गति में शक्ति के इस समीकरण की तुलना 
रेखीय गति में शक्ति की समीकरण ?? - 7४ से कर सकते हैं। 

एक पूर्णत दृढ़ पिण्ड में विभिन्‍न कर्णों की कोई आंतरिक 
गति नहीं होती। अतः, बाह्य बल आधूर्णों द्वारा किया गया कार्य 
विप्तरित नहीं होता। परिणामस्वरूप पिण्ड की गतिज ऊर्जा बढ़ती 
चली जाती है। पिण्ड पर किए गए कार्य की दर, समीकरण 
(7.42) द्वार प्राप्त होती है। इसी दर से पिण्ड की गतिज ऊर्जा 
बढ़ती है। गतिज ऊर्जा की वृद्धि की दर 

(20) १७ 


0 (7७१ | _ के 
95 / के ता 
हम मानते हैं कि समय के साथ पिण्ड का जड़॒त्व आधूर्ण 
नहीं बदलता। यानि कि पिण्ड का द्रव्यमान स्थिर रहता है तथा 


पिण्ड दृढ़ बना रहता है और इसके सापेक्ष घूर्णन-अक्ष की स्थिति 
नहीं बदलती। 


तब, चूंकि & 5 06७/0०9४, अत; 
6 [40७ 2 
पा 2 | 
कार्य करने की दर को गतिज ऊर्जा में वृद्धि की दर के 
बराबर रखने पर 
46) 5 7000 


क-८ ७ (7.43) 


भौतिकी 


समीकरण (7.43) सरल रेखीय गति के लिए न्यूटन के 
द्वितीय नियम 7" 4 से मिलती जुलती है 

ठीक वैसे ही जैसे बल पिण्ड में रेखीय त्वरण उत्पन्न करता 
है, बल आधुूर्ण इसमें कोणीय त्वरण पैदा करता है। कोणीय 
त्वरण, आरोपित बल आधघूर्ण के समानुपाती और पिण्ड के 
जड़त्व आधघूर्ण के व्युत्क्रमानुपाती होता है। समीकरण (7.49) 
को, एक अचल अक्ष के परितः धघुर्णन के लिए लागू होने वाला 
न्यूटन का द्वितीय नियम, कह सकते हें। 


उद्दाहटण 7.45: नगण्य द्रव्याघन वाली एक रस्सी 
20 ६९ द्रव्यमान एवं 20 ८४७ जिज्या के गतिपालक पहिये 
के रिम पर लपेटी हुई है। रस्सी पर 25 ४ का एकसमान 
कर्षण बल लगाया जाता है जैसा कि चित्र 7.35 में 
दर्शाया गया है। गतिपालक पहिया एक क्षेतिज धुरी पर 
लगाया गया है जिसके वियरिंगों में कोई घर्षण नहीं हे। 
(०) पहिये के कोणीय त्वरण की गणना कीजिए। 
(0) 277 रस्सी खुलने तक कर्षण बल द्वार किया गया 
कार्य ज्ञात कीजिए। 
(0) इस क्षण पर पहिये की गतिज ऊर्जा ज्ञात कौजिए। 
यह मानिए कि पहिया शुन्य से गति प्रारंभ कर्ता है। 
(६८) भाग (9] एवं (0) के उत्तरों की तुलना कौजिए। 
















हल 





॥6-20758 
गख्थिला 


#528प 


चित्र 7.95 


(७) इसके लिए इ८ट5व 
* बल आधूर्ण "पर 
< 25 » 0,20 शा २ ८ 0.20॥7) 
5.0 [पाए 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गति 





और 7- अपनी अक्ष के परित: पहिये का जड़त्व आधघूर्ण ८ से 


0.0: (0.2) 
सर ख्ख्य्त - 0,4 ४8 77? 
कोणीय त्वरण ७ 5 5.0 [४ 77/0.4 ४६ एप? - 2,35 8 
(0) 2 77 रस्सी खोलने में किया गया कार्य 
“25 0+*८27) 5 50 3 


(०0) माना कि (0 अंतिम कोणीय बेग है। तब पहिये की गतिज 
ऊर्जा में हुई वृद्धि - दर छः 
चूंकि पहिया विरामावस्था से गति प्रारंभ करता है 


67 > 660 + 2009, ८००८0 

तथा कोणीय विस्थापन 0 > खोली गई रस्सी कौ लंबाई/पहिये 
की त्रिज्या 

८5277/0.27705८ 0 780 

०१? - 29: 2,5)८0,0 - 250 (980 / 9)” 


» गतिज ऊर्जा में वृद्धि - हि » 0,42५ 250 < 504 


(0) दोनों उत्तर समान हैं, अर्थात्‌ पहिये द्वारा प्राप्त गतिज 
ऊर्जा - बल द्वारा किया गया कार्य। यहाँ घर्षण के कारण 
ऊर्जा का बिलकुल क्षय नहीं हुआ है। 4 


7.43 अचल अक्ष के परित: घृणी गति का कोणीय संवेग 


अनुभाग 7.7 में, हमने कणों के निकाय के कोणीय संवेग के 
विषय में पढ़ा था। उससे हम यह जानते हैं, कि किसी बिन्दु के 
परितः, कणों के निकाय के कुल कोणीय संबेग में समय के 
साथ होने वाले परिवर्तन की दर, उस निकाय पर उसी बिन्दु के 
परित; लिए गए कुल बाहय बल आधूर्ण के बराबर होती है। जब 
कुल बाह्य बल आधषूर्ण शून्य हो, तो निकाय का कुल कोणीय 
संवेग संरक्षित रहता है! 

अब हम कोणीय संवेग का अध्ययन, एक अचल अक्ष के 
परित; घूर्णन के विशिष्ट मामलों में करना चाहते हैं। निक्राय के 
कुल कोणीय संवेग की व्यापक समीकरण है, 


४ 
६८ 8, 7 > 9| 
(5 


अब हम पहले, एक अचल अक्ष के परितः किसी दृढ़ 
पिण्ड के कोणीय संवेग पर विचार करेंगे। प्राप्त समीकरण को 
सरलतम पदों में लाकर फिर पिण्ड के सभी कणों के लिए 
इसका जोड निकालेंगे तथा पूरे पिण्ड के लिए ॥ प्राप्त करेंगे! 


(7,259) 
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चित्र (7.707) देखिए। धूर्णन करती वस्तु के किसी 
विशिष्ट कण का स्थिति सदिश 67 -3 है। चित्र में 
7-00 + 07 (क्योंकि छु 5 पाए) 

]-(00)%777)+ (00 %:770 ) 
? पर कण के रेखीय वे॥ का परिमाण ७८०, है जहाँ /, 
(0? की लम्बाई या? की घृणी अक्ष के लम्बवत्‌ दूरी है।ए कण 
द्वाग बनाए गए वृत्त के बिन्दु ? पर स्पर्श रेखा के अनुद्शि है। 
दाहिने हाथ के नियम द्वार ज्ञात कर सकते हैं कि 09 ५२ 
अचल अक्ष के अनुदिश है। घूर्णन अक्ष (जो यहाँ 2-अक्ष है) को 


इकाई सदिश £ के अनुदिश व्यक्त करने पर 


07 +८शाए ८।। (0) ६ 


(05८0०0॥ ) 

इसी प्रकार हम जाँच सकते हैं कि 00» ए अचर अक्ष के 
लम्बवत्‌ हैं। अचर अक्ष (यानि 2-अक्ष) के अनुदिश के घटक 
से ॥, से दर्शाने पर 

, > 0ए>का पर 5 वा?०0 ६ 

तथा 4-4,+00+779 

ध्यान दें कि , अचर अक्ष के समांतर है परन्तु | नहीं। 
सामान्यतया किसी कण का कोणीय संबेग घूर्णी अक्ष के 
अनुदिश नहीं होता है अर्थात्‌ आवश्यक नहीं कि तथा ७ 


+ ग्रा?०६ 


. एक-दूसरे के समांतर हों। रेखीय गति में इससे संगत तथ्य से 


इसकी तुलना करें। रेखीय गति में किसी कण के तथा ० 
सदैव एक दूसरे के समांतर होते हैं। 

पूरे पिण्ड का कोणीय संवेग ज्ञात करने के लिए, हम इसके 
सभी कणों के लिए [ के मानों को जोडेंगे यानि / का मान | से 
तक रखते हुए 


7,5 2.52 0५ + 2 ,00 27१९ 

2-अक्ष के अनुदिश तथा लम्बवतू।, के घटकों को हम ॥,, 
तथा ,, से दर्शात हैं। 

75» 00, » 7१९; (7,449) 
जहाँ 7 तथा ९, ! वें कण के द्रव्यमान तथा वेग हैं तथा 0, कण 
द्वारा बनाए, गए वृत्त का केन् है। 


]., 5 »,. ८ 3 गा ऐ दि 
[ 


या 7,, 56७४£5 (7.447) 
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भौतिकी 





समीकरण (7.440) स्वाभाविक रूप से अनुसरित है 


क्योंकि [वें कण की अक्ष से लंबवत्‌ दूरी ;| है, एवं घूर्णन अक्ष 
के परितः पिण्ड का जड़त्व आधूर्ण > 9, 7१7 है। 
ध्यान दें. [,ल्‍॥.,, +.। (7.440) 
दृढ़ पिण्ड, जिन पर हमने इस अध्याय में मुख्यतः 

विचार किया है, घूर्णन अक्ष के परित: सममित हैं अर्थात्‌, घूर्णन 
अक्ष उनकी सममिति अक्षों में से एक है। इस प्रकार के पिण्डों 
के लिए, दिए गए 00 के संगत प्रत्येक ₹, वेग युक्त कण के 
लिए 0, केन्द्र वाले वृत्त के, व्यास के दूसरे सिरे पर 
-/, वेग वाला दूसरा कण होता है। इस प्रकार के कण-युगलों 
का ,, में कुल योगदान शून्य होगा। परिणामस्वरूप सममित 
पिण्डों के लिए 7,, शून्य होता है। अतः 

[, - 7,, 5 7७ . (7,440) 

उन पिण्डों के लिए जो घूर्णन अक्ष के परितः सममित नहीं 
है,।, » ॥., | इसलिए, घूर्णन अक्ष के अनुदिश नहीं होता। 

सारणी 7. में क्या आप बता सकते हैं कि किन मामलों 
में ।, - ., लागू नहीं होता? 

आइये, समीकरण (7.448) को समय के आधार पर 
अवकलित करें क्योंकि £ एक अचर सदिश है: 


0 _[ 6 ५. 
प्ले कण 
समीकरण (7.28) के अनुसार 
वा 


का 

जैसा कि आपने पिछले भाग में देखा है एक अचर अक्ष के 
परितः घूर्णी पिण्ड के लिए बाहय बल आधूर्णी के केवल उन्हीं 
घटकों पर विचार करने की आवश्यकता है जो घूर्णी अक्ष के 
अनुदिश हैं। अतः 4 + 5६ | चूँकि (,-7,, + 7., तथा।, की 
दिशा [सदिश ६) अचर है, एक अचर अक्ष के परितः घूर्णी 
पिण्ड के लिए 

की 


पु दर (7,459] 
0, 
त़ थे +. 5८ (7,450) 


अतः अचल अक्ष के परित; घूर्णी पिण्ड का अचल अक्ष के 
लम्बवत्‌ कोणीय संबेग का घटक अचर है। चूँकि ,, -७३६ , 
समीकरण (7.45) से 


मै 
दा 58 आर (7.450) 


यदि जद्त्व आघूर्ण 7 समय के साथ परिवर्तित नहीं होता है तो... 


ओर समीकरण (7.450) से 


(7.43] 


कार्य-गतिज ऊर्जा संबंध से यह समीकरण हम पहले ही 
व्युत्पन्न कर चुके हैं। 


१-9 (४4 


प्र,9.4 कोणीय संवेग का संरक्षण 


अब हम इस स्थिति में हैं कि कोणीय संवेग के संरक्षण के 
सिद्धांत का पुनरवलोकन कर सकें। हम अपने विवेचन को एक 
अचल अक्ष के परित; घूर्णणन तक सीमित रखेंगे। समीकरण 
(7.450) से, यदि बाह्य बल आधघूर्ण शून्य है तो 


7, ८ 4७ 5 अचरगंक (7.46) 


सममित पिण्डों के लिए, समीकरण (7,440) से, 7, के 
स्थान पर 7, लेते हैं। (7, तथा 7. क्रमश; ॥, तथा ॥, के 
परिमाण हैं)। 


यह अचल अक्ष घूर्णणन के लिए समीकरण (7.298) का 
अन्य रूप है जो कोणीय संबेग के संरक्षण का व्यापक नियम 
व्यक्त करता है। समीकरण (7.46) हमारे दैनिक जीवन कौ बहुत 
सी स्थितियों पर उपयोगी है। अपने मित्र के साथ मिल कर आप 
यह प्रयोग कर सकते हैं। एक घुमाव कुर्सी पर बेठिए अपनी 
भुजाएँ भोड़े रखिए और पैरों को जमीन से ऊपर उठाकर रखिए। 
अपने मित्र से कहिए कि वह कुर्सी को तेजी से घुमाए। जबकि 
कुर्सी पर्याप्त कोणीय चाल से घूम रही हो अपनी भुजाओं को 
क्षेतिज दिशा में फैलाइये। क्या परिणाम होता है? आपकी कोणीय 
चाल घट जाती है। यदि आप अपनी भुजाओं को फिर शरीर के 
पास ले आयें तो कोणीय चाल फिर से बढ़ जाती है। यह एक 
ऐसी स्थिति है जिसमें कोणीय संबेग का संरक्षण स्पष्ट है। 
थदि घूर्णन यंत्र व्यवस्था में घर्षण नगण्य हो, तो कुर्सी की 
घूर्णन अंक्ष के परित: कोई बाह्य बल आघूर्ण प्रभावी नहीं 
रहेगा अतः 7७ का मान नियत है। भुजाओं को फैलाने से धूर्णन 
अक्ष के परित; । बढ़ जायेगा, परिणामस्वरूप कोणीय वेग ७कम 
हो जायेगा। भुजाओं को शरीर के पास लाने से विपरीत परिस्थिति 
प्राप्त होगी। 
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हैं तो वे उस सिद्धांत संबंधी अपने अस्लाधारण प्रावीण्य का 
प्रदर्शन करते है। 


7.4 लोटनिक गति 


हमारे दैनिक जीवन में दिखाई पड़ने वाली सर्वाधिक सामान्य 
गति लोटनिक गति है। यातायात में इस्तेमाल होने वाले सभी 
पहियों की गति लोटनिक गति होती है। हम, अपना अध्ययन 
समतल सतह पर लुद्कती एक चकती (या बेलन) से करेंगे। 
हम यह मानकर चलेंगे कि चकती बिना फिसले लुढ़कती है। 
इसका अर्थ यह हुआ, कि किसी क्षण पर, चकती की तली का 
वह बिन्दु जो सतह के संपर्क में है, सतह पर विरामावस्था में है। 

हमने पहले यह टिप्पणी की थी कि लोटनिक गति घूर्णन 
एवं स्थानांतरण का संयोजन है। हम जानते हैं कि कणों के किसी 
निकाय की स्थानांतरण गति इसके द्र॒व्यमान केन्द्र की गति है। 


चित्र 7. 36 (०) कोणीय सवेग के सरक्षण का प्रदर्शन। घ॒माऊ कुर्सी 
। पर बैठी लड़की अपनी -धुजाओं को शरीर के पास 
; लाती है/ दूर ले जाती है। 






चन्नू 
रज 


| 
करना रे 
हि, अप 
4 





डे 


चित्र 7.37 एक समतल सतह पर एक चकती की (बिना फिसले) 
लोटनिक गति। ध्यान दें कि किसी भी क्षण पर चकती 
का, सतह पर संपर्क बिचु 72, विशमावस्था में है। 
चकती का द्रव्यमान केद्र 0. वेग से चलता है। 
चकती 2 से गुजरती अक्ष के परित: कोणीय वेग ७ 
से घूृर्णा करती है। ७, 5 /२० जहाँ 7? चकती की 
क्रिज्या है। 


. माना, द्रव्यमान केन्द्र का वेग और इसलिए चकती का 
स्थानांतरीय वेग है। क्योंकि लोटनिक गति करती चकती का 
द्रव्यमान केन्द्र इसका ज्यामितीय केन्द्र है (चित्र 7, 37), २... 
चित्र 7.36 0) कलाबाज अपने कला प्रदर्शन में कोणीय संवेग के . बिन्दु 0 का वेग है। यह समतल सतह के समान्तर है। चकती 

नियम का लाभ लेते हुए। की घूर्णी गति, 0 से गुजरने वाली सममभित्त अक्ष के परितः है। 

े अतः चकती के किसी बिन्दु ?,, ?, या 7, के वेग के दो 
एक सरकस का कलाबाज और एक गोताखोर इस सिद्धांत अबयव हैं - एक स्थानांतरीय वेग #, और दूसरा घूर्णन के 

का बखूबी लाभ उठाते हैं। इसके अलावा स्केंटर्स और भारतीय. कारण रेखीय बेग #,। #, का परिमाण है ७,57०, जहाँ ७अक्ष के 
या पश्चिमी शास्त्रीय नृतक जब एक पैर के पंजे पर घुर्णन करते. परितः चकती के घूर्णन का कोणीय वेग है और 7 बिन्दु की घूर्णन 
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भौतिकी 





अक्ष से (यानि 0 से) दूरी है। बेग ,की दिशा ० और बिन्दु को मा 


मिलाने वाले त्रिज्या सदिश के लम्बवत्‌ हें। चित्र (7.37) में बिन्दु 
ए, का चेग (ए,) और इसके अबयव ९. एवं ४. दर्शाये गए हैं। 
#., 0९, के लम्बवत्‌ है। यह दर्शाना आसान है कि ९, रेखा 
7९.९, के लम्बवतू है। अतः ए, से गुजरने वाली तथा ७ के 
समांतर रेखा के तात्क्षणिक घूर्णी अक्ष कहते हैं। 

? पर, घूर्णन के कारण रेखीय वेग 9. स्थानांतरीय वेग 
४, के ठीक विपरीत दिशा में है और यह ७, + 7२७, जहाँ 
7? चकती की त्रिज्या है। यह शर्त कि 7 तात्क्षणिक रूप से 
विशमावस्था में है, मांग करती है कि ७ 57२७। अत; किसी 
चकती (या बेलन) की बिना फिसले लोटनिक गति की 
शर्त है, 

0५७ + 70 (7.47) 

प्रसंगवश, इसका अर्थ यह हुआ कि चकती के शीर्ष बिन्दु 
?, के वेग (४,) का परिमाण है ७, + 77७ या 2 ७, , और इसकी 
दिशा समतल सतह के समानान्तर है। शर्त (7.47) वलय या गोले 
3 "लक गति करती दूसरी सममित वस्तुओं पर भी लागू 

ती है। 


7.4, लोटनिक गति की गतिज ऊर्जा 


हमारा अगला कार्य लोटनिक गति करते पिण्ड की गतिज ऊर्जा 
के लिए व्यंजक प्राप्त करना है। लोटनिक गति की गतिज ऊर्जा 
को स्थानांतरण की गतिज ऊर्जा और घूर्णन की गतिज ऊर्जा में 
पृथक्कृत किया जा सकता है। यह कणों के निकाय के इस 
व्यापक निष्कर्ष की विशिष्ट स्थिति है, जिसके अनुसार हम 
निकाय की गतिज ऊर्जा (#) को द्रव्यमान केन्द्र कौ गतिज ऊर्जा 
(४५०/2) और निकाय के द्रव्यमान केन्द्र के परितः गति की 
गतिज ऊर्जा () के योग के रूप में देखते हैं। अर्थात्‌ 

६-६ + (५०१ /2 (7.48) 

हम इस व्यापक परिणाम को मान कर चलते हें, (देखिये 
अभ्यास 7.3), और चकती जैसे दुढ्द पिण्ड की लोटनिक गति 
के विशिष्ट मामले में इसे लागू कर लेते हैं। द्रव्यमान केन्द्र की 
गतिज ऊर्जा, पिण्ड के स्थानांतरण की गतिज ऊर्जा है। जो हमारी 
सांकेतिक भाषा में ॥0”,, /2 है जहाँ #* दृढ़ पिण्ड का 
द्रव्यमान है तथा ७, द्रव्यमान केन्द्र की गति है। चूंकि पिण्ड 
की द्रव्यमान केन्द्र के परितः घूर्णी गति है अतः #' घूर्णन गतिज 
ऊर्जा है। एक दृढ़ पिण्ड के लिए, ('-७१/2 है, जहाँ ।एक 
सग्रेकारी अक्ष के परितः पिण्ड का जड़त्व आधूर्ण है, जो 
लोटनिक गति करती चकती के लिए पिण्ड का सममित 
अक्ष है। | 

इसलिए लोटनिक गति करते पिण्ड के लिए 


#-<-- 700 +-- 700५. ([7.498) 
7< 77० प्रतिस्थापित करें तो, 
(- > (087 र्फ ५ 700७ 
2. 7२ 2 
] 7 
या (८ ग्र 702, स्‍ रन तप | (7,490) 


समीकरण (7.490) न केवल चकती या बेलन के लिए 
लागू होता है, वरन इसे बलय या गोले के लिए भी लागू किया 
जा सकता है। 










> उदाहरण 7.26. : तीन पिण्ड एक वलय (यानि छलल्‍ला) , 
एक ठोस बेलन और एक ठोस गोला, एक नत तल पर 
बिना फिसले लोटनिक गति करते हैं। बे विरामावस्था से 
गति शुरू करते हैं। सभी पिण्डों की ज़िज्याएँ बराबर हें। 
कौन स्लरा पिण्ड नत तल के आधार पर सबसे अधिक वेग 
से पहुँचता हे? 


हल हम मान लेते हैं कि लोटन करते पिण्ड की ऊर्जा संरक्षित 
: है अर्थात्‌, घर्षण आदि के कारण ऊर्जा की कोई हानि नहीं होती। 
अत; नत तल पर लुढ़क कर नीचे आने में खोई स्थितिज ऊर्जा 
(7 6) गतिज ऊर्जा में वृद्धि के बराबर होगी। क्योंकि पिण्ड 
विरमावस्था से गति प्रारंभ करते हैं इनके द्वार उपलब्ध गतिज 
ऊर्जा इसकी अंतिम गतिज ऊर्जा के बराबर है। समीकरण 


न च 
(7.499) से 5८ ठ (28 *' कद , जहाँ ७ पिण्ड (के द्र॒व्यमान 


केन्द्र) का अंतिम वेग है। 
# ओर शा््र/ को बराबर रखने पर 





चित्र 7.38 


थ्न, घू्णां 
क्रणों के निकाय तथा धघूर्णा गति 
:0/2/00:60/0000/0%:472। य्य्य्य्घ्य्च्ख्ख्य्र्म्च्य््य्ख््ख्ख्ख्डखछ्ख्छ्््तरा टज्यत 


]7: 
| 
37222॥/202/9072752/॥:00/:8/2:2: 











। 2 
ए ठ (0028 । 4+ फ्ः | कर ष््प 
५१० _ टै4ा गोले के लिए ॥8 < 277/5 
42 ]+।९/कर ख् 
रद श्छा 
ध्यान दें, कि 0० लोटनिक गति करते पिण्ड के द्रव्यमान पर "7, प हल 
निर्भर नहीं करता। 
वलय के लिए ॥& ८ 7२? _ कि 
ण्धि 7 
का 4 4], पा परिणामों में 
। प्राप्त परिणामों से यह स्पष्ट है कि नत तल की तली में 
+ ् पहुँचने पर तीनों पिण्डों में गोले के द्रव्यमान केन्द्र का वेग सबसे 
बेलन के लिए ॥2 « 7२2/2 अधिक और बलय के द्व॒व्यमान केन्र का वेग सबसे कम होगा। 
दा यदि पिण्डों के द्रव्यमान समान हों तो नत तल कौ तली में 
क्र ([फाद पहुँचने पर किस पिण्ड की गतिज ऊर्जा सबसे अधिक होगी? 
। 4 
सारांश 


). एक आदर्श दृढ़ पिंड एक ऐसा पिंड हे जिसके कणों पर बल लगाने पर भी उनके बीच की दूरी नहीं बदलती। 

2, एक ऐसा दृढ़ पिंड जो किसी बिन्दु पर, या किसी रेखा के अनुदिश स्थिर हो केवल घृणी गति ही कर सकता है। 
जो पिंड किसी प्रकार भी स्थिर न हो वह या तो स्थानान्तरण गति करेगा या घूर्णी और स्थानान्तरण दोनों प्रकार की 
संयोजित गति। 

3, एक नियत अक्ष के पैरितः घूर्णन में, दृढ़ पिण्ड का प्रत्येक कण अक्ष के लम्बबत्‌ तल में एक वृत्ताकार पथ पर 
चलता है जिसका केन्द्र अक्ष पर स्थित होता है। अर्थात्‌ घूर्णन करते दृढ़ पिंड की अक्ष के लम्बवत्‌ प्रत्येक रेखा का 
कोणीय वेग किसी क्षण विशेष पर समान रहता है। 

4. शुद्ध स्थानान्तरण में, पिंड का प्रत्येक कण किसी क्षण पर समान वेग से चलता है। 

5, कोणीय वेग एक सदिश है। इसका परिमाण ७5०6/०१८है और इसकी दिशा घ॒ूर्णन अक्ष के अनुदिश होती है। नियत 
अक्ष के परितः घूर्ण. के लिए, सदिश ७ की दिशा भी ,निवत होती है। 

6. दो,सदिशों एवं 9 का सदिश (या क्रॉस) गुणन एक सदिश है जिसको हम & ५9 लिखते हैं। इस सदिश का परिमाण 
०४ 97 9 है और इसकी दिशा का ज्ञान दक्षिणवर्त पेंच के नियम या दाएं हाथ के नियम ह्वाग होता है। 

7. नियत अक्ष के परितः घूर्णन करते दृढ़ पिंड के किसी कण का रेखीय बेग ७ ७ » 7, जहाँः अक्ष पर लिए गये 
किसी भूल बिन्दु से कण की स्थिति बताने वाला सदिश है। यह संबंध, दृढ़ पिंड की एक नियत बिन्दु के परितः होने 
वाली अधिक व्यापक गति के लिंए लागू होता है। उस स्थिति में 7, स्थिर बिन्दु को मूल बिन्दु लेकर कण की स्थिति 
दर्शाने वाला सदिश है। 


8. कणों के एक निकाय का द्रव्यमान केद्ध एक ऐसा बिन्दु है जिसकी स्थिति सदिश,हम निम्नलिखित समीकरण द्वारा 
व्यक्त कर सकते हैं 


पे 3.77: 
॥ /4 


9. 





कणों के निकाय के द्रव्यमान केन्द्र के वेग को हम ४- 7/॥४ द्वार लिख सकते हैं। यहाँ 9 निकाय का रेखीय संबेग 
है। द्रव्यमान केद्ध इस प्रकार गति करता है मानों निकाय का सम्पूर्ण द्रव्यमान इस बिन्दु पर संकेंद्रित हो और सभी 
बाहय बल भी इसी बिन्दु पर प्रभावी हों। यदि निकाय पर कुल बाहव बल शूत्य है तो इसका कुल रेखीय संवेग अचर 
रहता है। 


, ॥ कणों के निकाय का मूल बिन्दु के परितः कोणीय संवेग, 


[॥। 
[, ८ 9, 5४» 9, 
(ड] 


2 कणों के निकाय का मूल बिन्दु के परितः ऐंठन या बल आधघूर्ण, 


ह+ 9 7॥>» 


, वें कण पर लगने वाले बल 7 में, बाहय एवं आंतरिक सभी बल शामिल हैं। न्यूटन के तृतीय निग्नम को मानते 


] 


कै 


हुए कि किनन्‍्ही दो क्णों के बीच बल, उनकी स्थितियों को मिलाने बाली रेखा के अनुदिश लगते हैं, हम दर्शा सकते 
हैं 4,, 5 0 एवं, 


था. 
गा 


, एक दृढ़ पिण्ड के यांत्रिक संतुलन में होने के लिए, 


()) यह स्थानान्तरीय संतुलन में हो, अर्थात, इस पर लगने वाला कुल बाहय बल शूत्य हो, 2.8 50 एवं, 


(॥) सह घूर्णी संतुलन में हो, अर्थात्‌, इस पर लगने बाला कुल बाहय बल आपूर्ण शूत्य हो,; 3) 55 2.7 १7४८0; 


, किसी विस्तारित आकार के पिंड का गुरुत्व केन्द्र वह बिन्दु है जिसके परितः पिंड का कुल गुरुत्वीय बल आघूर्ण 


शून्य होता है। 


, किसी अक्ष के परित। एक दृढ़ पिंड का जड़॒त्व आधूर्ण 7- » ॥०॥ सूत्र द्वार परिभाषित किया जाता है। जहाँ; 


पिण्ड के (-वें कण कौ अक्ष से लम्बवत्‌ दूरी है। घृर्णण की गतिज ऊर्जा #८ रे [७४ है 


समानान्तर अक्षों का प्रमेय : [! >7, + ॥/०? , लागू करके हम किसी अक्ष के परित: जड़्त्व आधूर्ण, इस अक्ष के 


समान्तर गुरुत्व केन्द्र से गुजरने वाली अक्ष के परित ; जड़त्व आघूर्ण तथा पिंड क्रे द्रव्यमान एवं दोनों अक्षों के बीच 


. कौ लम्बब॒त्‌ दूरी के वर्ग के गुणनफंल को जोड़ कर प्राप्त कर सकते हैं। 


(ा 


] 


]7, 


, शुद्धपतिकी तथा गतिकी में जैसे रेखीय गति है उसी के सादृश किसी नियत अक्ष के परित; घुर्णन गति है। 
6, 


एक नियत अक्ष के परित; घूर्णन करते सम्रत्ित दृढ़ पिंड का कोणीय त्वरण, सूत्र 0< < द्वारा व्यक्त होता है। यदि 
बाहय बल आधूर्ण 4 शून्य हो, तो कोणीय संवेग ॥0 अचर होता है। 


बिना फिसले लोटनिक गति करते पिण्ड के लिए ७ < 0२७, जहाँ ७  (पिण्ड के द्रव्यमान केन्द्र का) स्थानान्तर 
वेग है, २ इसकी त्रिज्या तथा #राद्रव्यमान है। लोटनिक गति करते पिंड की गतिज ऊर्जा, स्थानान्तरण एवं घूर्णन की 


गतिज ऊर्जा का योग है; #&< रे 7१०३, + ॥७* , 


कणों के निकाय तथा धूर्णी गति 


४९ 


या 
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किसी निकाय के द्रव्यमान केन्द्र की गति ज्ञात करने के लिए निकाय के आन्तरिक बलों का ज्ञान आवश्यक नहीं 
है। इसके लिए हमें केवल पिण्ड पर लगने वाले बाहूय बलों का ज्ञान होना चाहिए। 
कणों के किसी निकाय की गति को, इसके द्॒व्यमान केन्द्र की स्थानान्तरीय गति ओर द्रव्यमान केन्द्र के परित: इसको 
घूर्णी गति में अलग-अलग करके विचार करना कणों के निकाय के गति विज्ञान कौ एक उपयोगी तकनीक है। इस 
तकनीक का एक उदाहरण, कणों के निकाय की गतिज ऊर्जा (को, द्रव्यमान के परितः निकाय के घृर्णन को गतिज 
ऊर्जा /९ एवं द्रव्यमान केन्द्र की गतिज ऊर्जा 8५2/2 में पृथक करना है। 

(०॥९ + ४००/2 
परिमित आकार के पिंडों (अथवा कणों के निकायों) के लिए लागू होने वाला न्यूटन का द्वितीय नियम्र कणों के 
लिए लाए होने वाले न्यूटन के द्वितीय एवं तृतीय नियमों के ऊपर आधारित है 
यह स्थापित करने के लिए कि कणों के निकाय के कुल कोणीय संवेग परिवर्तन की दर, निकाय पर आरोपित कुल 
बल आधुर्ण है, हमें न केवल कणों के लिए लागू होने वाले न्यूटन के द्वितीय नियम कौ आवश्यकता होगी वरन्‌ तृतीय 
नियम भी इस शर्त के साथ लागू करना होगा कि किन्ही दो कणों के बीच बल उनको मिलाने वाली रेखा के अनुदिश 
ही कार्य करते हैं। 
कुल बाहय बल का शून्य होना और कुल बाहय बल आधूर्ण का शून्य होना दो स्वतंत्र शर्ते हैं। यह हो सकता हे 
कि एक शर्त पूरी होती हो पर दूसरी पूरी न होती हो। बलयुग्म में कुल बाहय बल शूल्य है पर बल आधूर्ण शून्य 
नहीं है। ' | 
यदि कुल बाहय बल शूत्य हो तो निकाय पर लगने वाला कुल बल आधूर्ण मूल बिन्दु के ऊपर निर्भर नहीं करता। 
किसी पिंड का गुरुत्व केद्ध उसके द्रव्यमान केन्द्र से तभी संपाती होता है जब गुरुत्व क्षेत्र पिंड के विभिन भागों पर 
समान होता हैं। ; हे 
यदि दृढ़ पिंड एक नियत अक्ष के परितः घूर्णन कर रहा हो तब भी यह आवश्यक नहीं है कि इसका कोणीय संवेग 
॥,, कोणीय बेग ७ के समान्तर हो। तथापि, इस अध्याय में वर्णित स्थिति में, जहाँ पिंड एक नियत अक्ष के परितः 
घूर्णन कर रहा है और वह अंक्ष पिंड की सममित अक्ष भी है, संबंध ॥, 5७ लागू होता है जहाँ ।घूर्णी अक्ष के 
परितः पिण्ड का जड़त्व आधूर्ण है। द 
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अभ्यास 
एकसमान द्रव्यमान घनत्व के निम्नलिखित पिण्डों में प्रत्येक के द्रव्यमान केंद्र को अवस्थिति लिखिए; 
(४) गोला, (9) सिलिंडर, (०) छलल्‍ला तथा (४) घन | - 
क्या किसी पिण्ड का द्र॒व्यमान केंद्र आवश्यक रूप से उस पिण्ड के भीतर स्थित होता है ? 
प्र अणु में दो परमाणुओं के नाभिकों के बीच पृथकन लगभग .27# (&- 0"०॥) है । इस अणु के द्रव्यमान 
केंद्र की लगभग अवस्थिति ज्ञात कीजिए । यह ज्ञात है कि क्लोरीन का परमाणु हाइड्रोजन के परमाणु की तुलना 
में 35.5 गुना भारी होता है तथा किसी परमाणु का समस्त द्रव्यमान उसके नाभिक पर केंद्रित होता है । 
कोई बच्चा किसी चिकने क्षैतिज फर्श पर एकसमान चाल ० से गंतिमान किसी लंबी ट्राली के एक सिरे पर बैठा 


है । यदि बच्चा खड़ा होकर ट्राली पर किसी भी प्रकार से दौड़ने लगता है, तब निकाय (ट्राली + बच्चा) के 
द्रव्यमान केंद्र की चाल क्‍या है ? 


दर्शाईये कि ४ एवं ७ के बीच बने त्रिभुज का क्षेत्रफल & /७ के परिमाण का आधा है। 

दर्शायये कि 8.0 » ०) का परिमाण त्तीन सदिशों ७, ७ एवं ७ से बने समान्तर षट्फलक के आयतन के 
बराबर है। 

एक कण, जिसके स्थिति सदिश 7 के »८ [), 2 अक्षों के अनुदिश अवयव क्रमश; .८ ४, 2 हैं, और रेखीय संबेग 
सदिश ? के अवयव 9,, 7, 7, ऐं, के कोणीय संवेग | के अक्षों के अनुदिश अवयव ज्ञात कीजिए दर्शाइये, कि 
यदि कण केवल />9 तल में ही गतिमान हो तो कोणीय संवेग का केवल 2-अवथव ही होता है। 

दो कण जिनमें से प्रत्येक का द्रव्यमान #एवं चाल »है ८ दूरी पर, समान्तर रेखाओं के अनुदिश, विपरीत दिशाओं 
में चल रहे हैं। दर्शाइये कि इस द्विकण निकाय का सदिश कोणीय संवेग स्रमान रहता है, चाहे हम जिस बिन्दु 
के परित; कोणीय संवेग लें। 

४ भार की एक असमांग छड़ को, उपेक्षणीय भार वाली दो डोरियों से चित्र 7.39 में दर्शाये अनुसार लटका कर 
विरामावस्था में रखा गया है। डोरियों द्वारा ऊर्ध्वाधर से बने कोण क्रमशः 36.9" एवं 53, ० हैं। छड॒ 2 ग लम्बाई 
की है। छड़ के बाएँ सिरे से इसके गुरुत्व केन्द्र की दूरी ८ज्ञात कीजिए 


ष्् 





एक कार का भार 800 ४४ है। इसकी अगली और पिछली धुरियों के बीच की दूरी ,8 ॥ है। इसका गुरुत्व 


केन्द्र, अगली धुरी से .05 7 पीछे है। समतल धरती द्वारा इसके प्रत्येक अंगले और पिछले पहियों पर लगने 
बाले बल की गणना कीजिए। 


(8) किसी गोले का, इसके किसी व्यास के परित: जड़त्व आधूर्ण 2082/5 है, जहाँ ४ गोले का द्रव्यमान एवं 
२ इसकी त्रिज्या है। गोले पर खींची गई स्पर्श रेखा के परितः इसका जड़त्व आधूर्ण ज्ञात कीजिए। 

(9) # द्रव्यम्ान एवं 7२ त्रिज्या वाली किसी डिस्क का इसके किसी व्यास के परित: जड़्त्व आधघूर्ण ॥॥२/4 है। 
डिस्क के लम्बवत्‌ इसकी कोर से गुजरने वाली अक्ष के परित: इस चकती का जड्त्व आधूर्ण ज्ञात कीजिए| 


2222)43////8 


भौतिकी 


कणों के निकाय तथा घूर्णी गद्ति 


83 





7.43 


7.42 


7.423 


मन्य्ब 


7.45 


7.49 


7.20 


4.24 


समान द्रव्यममान और त्रिज्या के एक खोखले बेलन और एक ठोस गोले पर समान परिम्राण के बल आधूर्ण लगाये 


गये हैं। बेलन अपनी सामान्य सममित अक्ष के परित: घूम सकता है और गोला अपने केन्द्र से गुजरने वाली किसी 
अक्ष के परित;। एक दिये गये समय के बाद दोनों में कौन अधिक कोणीय चाल प्राप्त कर लेगा? 
20 ४४ द्र॒व्यमान का कोई ठोस सिलिंडर अपने अक्ष के परित; 00770$/ की कोणीय चाल से घूर्णन कर रहा 


है । सिलिंडर की त्रिज्या 0,25॥। है । सिलिंडर के घूर्णन से संबद्ध गतिज ऊर्जा क्या है ? सिलिंडर का अपने अक्ष 
के परितः कोणीय संवेग का परिमाण क्‍या है ? 


(४) कोई बच्चा किसी घूर्णिका (घूर्णीमंच) पर अपनी दोनों भुजाओं को बाहर की ओर फैलाकर खड़ा है । घूर्णिका 
को 40०५/0॥॥ की कोणीय चाल से घूर्णन कराया जाता है । यदि बच्चा अपने हाथों को वापस सिकोड़ कर 
अपना जड॒त्व आघूर्ण अपने आरंभिक जदुत्व आघूर्ण का 2/5 गुना कर लेता है, तो इस स्थिति में उसकी कोणीय 
चाल क्‍या होगी ? यह मानिए कि घूर्णिका की घूर्णन गति घर्षणरहित है । 


(9) यह दर्शाइए कि बच्चे की घूर्णन की नयी गतिज ऊर्जा उसकी आरंभिक घूर्णन की गतिज ऊर्जा से अधिक 
है। आप गतिज ऊर्जा में हुई इस वृद्धि की व्याख्या किस प्रकार करेंगे ? 


385 द्र॒व्यमान तथा 40 ०॥ त्रिज्या के किसी खोखले सिलिंडर पर कोई नगण्य द्रव्यमान कौ रस्सी लपेटी गई है। 
यदि रस्सी को 30/ए बल से खींचा जाए तो सिलिंडर का कोणीय त्वरण क्‍या होगा ? रस्सी का रैखिक त्वरण 
क्या है? यह मानिए कि इस प्रकरण में कोई फिसलन नहीं है ! 


किसी घूर्णक (रोटर) को 200 780 $ कौ एकसमान कोणीय चाल बनाए रखने के लिए एक इंजन द्वाग 80 
धरा का बल आधघूर्ण प्रेषित करना आवश्यक होता है । इंजन के लिए आवश्यक शक्ति ज्ञात कोजिए । 
(नोट : घर्षण की अनुपस्थिति में एकसमान कोणीय बेग होने में यह समाविष्ट है कि बल आधूर्ण शून्य है | व्यवहार 
में लगाए गए बल आधघूर्ण की आवश्यकता घर्षणी बल आधघूर्ण को निरस्त करने के लिए होती है ।) यह मानिए 
कि इंजन की दक्षता 00% है। 

एत्रिज्या वाली समांग डिस्क से 7२/2 त्रिज्या का एक वृत्ताकार भाग काट कर निकाल दिया गया है। हस प्रकार 


बने वृत्ताकार सुराख का केन्द्र मूल डिस्क के केन्द्र से 7२/2 दूरी पर है। अवशिष्ट डिस्क के गुरुत्व केन्द्र की स्थिति 
ज्ञात कीजिए। 


एक मीटर छड के केन्द्र के नीचे क्षुर-धार रखने पर वह इस पर संतुलित हो जाती है जब दो सिक्के, जिनमें 
प्रत्येक का द्रव्यमान 58 है, ।2.0 था। के चिन्ह पर एक के ऊपर एक रखे जाते हैं तो छड़ 45,0 था। चिन्हें 
पर संतुलित हो जाती है। मीटर छूड़ का द्रव्यमान क्या है? 

एक ठोस गोला, भिन्‍न नति के दो आनत तलों पर एक ही ऊँचाई से लुढ़कने दिया जाता है। (8) कया वह दोनों 
बार समान चाल से तली में पहुँचेगा? (७) क्या उसको एक तल पर लुढ़कने में दूसरे से अधिक: समय लगेगा? 
(० यदि हाँ, तो किस पर ओर क्‍यों? 

2 7 त्रिज्या के एक वलय (छल्ले) का भार 00 |६६ है। यह एक क्षैतिज फर्श पर इस प्रकार लोटनिक गति करता 
है कि इसके द्रव्यमान केन्द्र की चाल 20 ००7/७ हो। इसको रोकने के लिए कितना कार्य करना होगा? 
ऑक्सीजन अणु का द्रव्यमान 5,830 » 0 ४४ है तथा इसके केन्ध से होकर गुजरने वाली और इसके दोनों 
परमाणुओं को मिलाने वाली रेखा के लम्बबत्‌ अक्ष के परितः जड़त्व आधूर्ण ,94.204० | ॥7 है। मान लीजिए 
कि गैस के ऐसे अणु की औसत चाल 500 7/5 है और इसके घूर्णन की गतिज ऊर्जा, स्थानान्तरण की गतिज 
ऊर्जा की दो तिहाई है। अणु का औसत कोणीय वेग ज्ञात कीजिए। 

एक बेलन 30" कोण बनाते आनत तल पर लुढ़कता हुआ ऊपर चढ़ता है। आनत तल की तली में बेलन के 
द्रव्यमान केन्द्र की चाल 5 77/3 है। 

(8) आनत तल पर बेलन कितना ऊपर जायेगा? 

(0) वापस तली तक लौट आने में इसे कितना समय लगेगा? 





अतिरिक्त अभ्यास 


7.22 जैसा चित्र 7.40 में दिखाया गया है, एक खड़ी होने वाली सीढ़ी के दो पक्षों 88 और 0४ की लम्बाई .6 7 है और इनको & पर 
कब्जा लगा कर जोडा गया है। इन्हें ठीक बीच में, 0,5 77 लम्बी रस्सी 78 द्वारा बांधा गया है। सीढ़ी 88 के अनुदिश 8 से ,2 
7 की दूरी पर स्थित बिन्दु # से 40 ४४ का एक भार लटकाया गया है। यह मानते हुए कि फर्श घर्षण रहित है और सीढ़ी का भार 
उपेक्षणीय है, रस्सी में तगाव और सीढी पर फर्श द्वारा लगाया गया बल ज्ञात कौजिए। (- 9.8 7/9* लीजिए] 

(संकेत: सीढ़ी के दोनों ओर के संतुलन पर अलग-अलग विचार कीजिए] 


7.23 


- 7.24 


7.26 


7.26 


न्27 


चित्र 7.40 


कोई व्यक्ति एक घूमते हुए प्लेटफार्म पर खड़ा है। उसने अपनी दोनों बाहें फैला रखी हैं और उनमें से प्रत्येक में 5॥8 भार पकड़ 
रखा है। प्लेटफार्म का कोणीय चाल 30 7८४/7 है। फिर वह व्यक्ति बाहों को अपने शरीर के पास ले आता है जिससे घूर्णन 
अक्ष से प्रत्येक भार की दूरी 90 ०७ से बदल कर 20 एफ हो जाती है। प्लेटफार्म सहित व्यक्ति के जड़त्व आघूर्ण का मान, 7,6 
प६ ॥7 ले सकते हैं। 
(४) उसका नया कोणीय वेग क्या है? (घर्षण की उपेक्षा कीजिए) 

(9) क्‍या इस प्रक्रिया में गतिज ऊर्जा संरक्षित होती है? यदि नहीं, तो इसमें परिवर्तन का ज्ोत क्‍या है? 

0 ६ द्रव्यमान और 500 70/3 चाल वाली बन्दूक की गोली एक दरवाजे के ठीक केन्द्र में टकराकर उसमें अंत:स्थापित हो जाती 
है। दरवाजा ,0 77 चौड़ा है और इसका द्रव्यमान 2 ॥६४ है। इसके एक सिरे पर कब्जे लगे हैं और यह इनसे गुजरती एक ऊर्ध्वाध 
र अक्ष के परित: लगभग बिना घर्षर्ण के धूम सकता है। गोली के दरवाजे में अंत/स्थापन के ठीक बाद इसका कोणीय बेग ज्ञात कीजिए। 
(संकेत: एक सिरे से गुजरती ऊर्ध्वाधर अक्ष के परितः दरवाजे का जड़त्व-आधूर्ण ॥॥72/3 है) 

दो चक्रिकाएं जिनके अपने-अपने अक्षों (चक्रिका के अभिलंबवत्‌ तथा चक्रिका के केंद्र से गुजरने वाले) के परितः जड़त्व आधुूर्ण 
॥ तथा ॥, हैं और जो ७, तथा ७, कोणीय चालों से घूर्णन कर रही हैं, को उनके घूर्णन अक्ष संपाती करके आमने-सामने लाया 
जाता है| (0) इस दो चिक्रिका निकाय कौ कोणीय चाल क्‍या है ? (७) यह दर्शाइए कि इस संयोजित निकाय की गतिज ऊर्जा दोनों 
चक्रिकाओं कौ आरंप्रिक गतिज ऊर्जाओं के योग से कम है । ऊर्जा में हुई इस हानि की आप कैसे व्याख्या करेंगे ? ७,0०७, लीजिए। 
(०) लम्बवत्‌ अक्षों के प्रमेय की उपपत्ति करें। (संकेत; (६७) तल के लम्बवत्‌ मूल बिन्दु से गुजरती अक्ष से किसी बिन्दु ,-/ की दूरी 
का वर्ग (८+७१ है। 


(0) समांतर अक्षों के प्रभेय को उपपत्ति करें [संकेत ; यदि द्र॒व्यमान केन्द्र को मूल बिन्दु ले लिया जाय तो » प्रात 50) 


सूत्र ॥ - 


24070  ' 
(8+र /7२ 


हर) 


को गतिकीय दृष्टि (अर्थात्‌ बलों तथा बल आधघूर्णों के विचार) से व्युत्पनन कीजिए! जहाँ ७लोटनिक गति 


क्कणों के निकाय तथा घूर्णी गत्ति 
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करते पिंड (वलय, डिस्क, बेलन या गोला) का आनत तल की तली में वेग है। आनत तल पर ।! वह ऊँचाई 


है 2 पिंड गति प्रारंभ करता है। ।: सममित अक्ष के परित; पिंड की घूर्णन त्रिज्या है और २ पिंड की 
त्रिज्या है। 


7.28 अपने अक्ष पर ७, कोणीय चाल से घूर्णन करने वाली किसी चक्रिका को धीरे से (स्थानान्तरीय धक्का दिए बिना) 
किसी पूर्णत: घर्षणरहित मेज पर रखा जाता है । चक्रिका की त्रिज्या 7? है | चित्र 7.4। में दर्शाई चक्रिका के 
बिंदुओं ४, 8 तथा (! पर रैखिक वेग क्या हैं ? क्या यह चक्रिका चित्र में दर्शाई दिशा में लोटनिक गति करेगी ? 





“चित्र 7,47 


7.29 स्पष्ट कीजिए कि चित्र 7.4। में अंकित दिशा में चक्रिका की लोटनिक गति के लिए घर्षण होना आवश्यक 
क्‍यों हे? ै 


(9) 8 पर घर्षण बल की दिशा तथा परिशुद्ध लुढ़कन आरंभ होने से पूर्व घर्षणी बल आधूर्ण की दिशा क्‍या है ? 
(७) परिशुद्ध लोटनिक गति आरंभ होने के पश्चात्‌ घर्षण बल क्‍या है ? 


7.30 0 था त्रिज्या की कोई ठोस चक्रिका तथा इतनी ही त्रिज्या का कोई छलला किसी क्षेतिज मेज पर एक ही क्षण 
00780 $&। की कोणीय चाल से रखे जाते हैं । इनमें से कोन पहले लोटनिक गति आरंभ कर देगा | गतिज 
घर्षण गुणांक ॥- 0.2 । 


7.37 0॥5 द्रव्यमान तथा 5 ०7 त्रिज्या का कोई सिलिंडर किसी 30' झुकाव के समतल पर परिशुद्धतः लोटनिक गति 
कर रहा है । स्थैतिक घर्षण गुणांक //-0.25 है । 


(४) सिलिंडर पर कितना घर्षण बल कार्यरत है ? 
(७) लोटन-की अवधि में घर्षण के विरुद्ध कितना कार्य किया! जाता है ? 


(०) यदि समतल के झुकाव 8 में वृद्धि कर दी जाए तो 6 के किस मान पर सिलिंडर परिशुद्धतः लोटनिक गति 
करने की बजाय फिसलना आरंध कर देगा ? 


7.82 नीचे दिए गए प्रत्येक प्रकथन को ध्यानपूर्वक पढ़िए तथा कारण सहित उत्तर दीजिए कि इनमें से कौन-सा सत्य 
है और कौन-सा असत्य है । 


(0) लोटनिक गति करते समय घर्षण बल उसी दिशा में कार्यरत होता है जिस दिशा में पिण्ड का द्रव्यमान केंद्र 
गति करता है। 


(७) लोटनिक गति करते समय संपर्क बिंदु की तात्क्षणिक चाल शून्य होती है । 
(०) लोटनिक गति करते समय संपर्क बिंदु का तात्क्षणिक त्वरण शून्य होता है । 
(0) परिशुद्ध लोटनिक गति के लिए घर्षण के विरुद्ध किया गया कार्य शून्य होता है । 


]80 





7.38 


गति नहीं) होगी। 


कणों के किसी निकाय की गति को इसके द्र॒व्यमान केन्द्र की गति और द्रव्यपान केन्र के परितः गति पें 
अलग-अलग करके विचार करना। 


दर्शाईये कि- 
[8 9 >ए| +॥7४ 


जहाँ 9, (॥॥ ब्रव्यमान वाले) ।-वें कण का संवेग है, और 75॥0४| ध्यान दें कि ४, द्रव्यमान केद्ध के 
सापेक्ष |-वें कण का वेग है। 


द्रव्यमान केन्द्र की परिभाषा का उपयोग करके यह भी सिद्ध कीजिए कि 9. 0(50 
(0) # - #'+४॥५१ 


(कणों के निकाय की कुल गतिज ऊर्जा, [7 3 निकाय की कुल गतिज ऊर्जा जबकि कणों की गतिज ऊर्मा 
द्रव्यमान केद्ग के सापेक्ष ली जाय। |॥/2/2 संपूर्ण निकाय के (अर्थात्‌ निकाय के द्रव्यमान केच्र के) स्थानान्तरण 
कौ गतिज ऊर्जा है। इस परिणाप्र का उपयोग भाग 7.4 में किया गया है। 


(0) ॥5॥, + १ ५ ॥(५ 


जहाँ [/< 2, 2९ , द्रव्यमान के परितः निकाय का कोणीय संवेग है जिसकी गणना में वेग द्रव्यमान केद् 


के सापेक्ष मापे गये हैं। याद कौजिए7/ -7, ? छ ; शेष सभी चिह्न अध्याय में प्रयुवत विभिन्‍न राशियों के मानक 


चिह हैं। ध्यान दें कि [, द्रव्यमान केन्द्र के परितः निकाय का कोणीय संबेग एवं ॥8 ५ ए इसके द्रव्यमान केन्द्र 
का कोणीय संवेग है। 


ता /पए9' 
नि. हर लि ... 
हि (६ > ; 09| 


यह भी दर्शाइये कि 
ता. , 
जप कि - (५ 


0 
(जहाँ ९, द्रव्यमान केद्ध के परितः निकाय पर लगने वाले सभी बाहय बल आधुर्ण हैं।) 


[संकेत ; द्रव्यमान केद्ध की परिभाषा एवं न्यूटन के गति के तृतीय नियम का उपयोग कौजिए। यह मान लीजिए 
कि किन्‍्ही दो कणों के बीच के आन्तरिक बल उनको मिलाने वाली रेखा के अनुदिश कार्य करते हैं।] 


(0) किसी पूर्णतः घर्षणरहित आनत समतल पर नीचे की और गति करते पहिए की गति फिसलन गति (लोटनिक 


भौतिकी 


- अध्याय 8 





(7४ ही ए ए7>07१॥४72॥ 770 20 
490 दा १ ः 2090 का, 
20020 2/5 रा 202 2 ! 
22/20/2667 06 ९, की 
20022277/ 6 रह 00020 4 /4 ! 


भूमिका 

कंप्लर के नियम 
गुरुत्वाकर्षण का सार्वत्रिक 
नियम 

गुरुत्वीय नियतांक 

प॒ुथ्वी का गुरुत्वीय त्तरण 
पृथ्वी के पृष्ठ के नीचे तथा 
ऊपर गुरुत्वीय त्वरण 
गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा 
पल्लायन चाल 

ध उपग्रह 

कक्षा में गतिशील उपग्रह की 
ऊर्जा 


तुल्यकाली त्तथा ध्रुवीय उपग्रह 
भारहीनता * 
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अतिरिक्त अभ्यास 








8. भूमिका 


हम अपने आरंभिक जीवन में ही, सभी पदार्थों कें पृथ्वी की ओर आकर्षित होने 
की प्रकृति को जान लेते हैं। जो भी वस्तु ऊपर फेंकी जाती है वह पृथ्वी की 
ओर गिखती है, पहाड़ से नीचे उतरने की तुलना में पहाड़ पर ऊपर जाने में कहीं 
अधिक धकान होती है, ऊपर बादलों से वर्षा की ढूँदें पृथ्वी की ओर गिरती हैं, 
तथा अन्य ऐसी ही बहुत सी परिघटनाएँ हैं। इतिहास के अनुसार इटली के भौतिक 


'विज्ञानी गैलीलियो (564-!642) ने इस तथ्य को मान्यता प्रदान की कि सभी 


पिण्ड, चाहे उनके द्रव्यमान कुछ भी हों, एकसमान त्वरण से पृथ्वी की ओर 
त्वरित होते हैं। ऐसा कहा जाता है कि उन्होंने इस तथ्य का सार्वजनिक निदर्शन 
किया था। यह कहना, चाहे सत्य भी न हो, परंतु यह निश्चित है कि उन्होंने आनत 
समतल पर लोटनी पिण्डों के साथ कुछ प्रयोग करके गुरुत्वीय त्वरण का एक 
पान प्राप्त किया था, जो बाद में किए गए प्रयोगों द्वारा प्राप्त अधिक यधार्थ मानों 
के काफी निकट था। 

आद्य काल से ही बहुत से देशों में तारों, ग्रहों तथा उनकी गठतियों के प्रेक्षण 
जैसी असंबद्ध प्रतीत होने वाली परिघटनाएँ ध्यानाकर्षण का विषय रही हैं। आद्य 
काल के प्रेक्षणों द्वारा आकाश में दिखाई देने वाले तारों कौ पहचान की गई, 
जिनकी स्थिति में सालोंसाल कोई परिवर्तन नहीं होता है। प्राचीन काल से देखे 
जाने वाले पिण्डों में कुछ अधिक रोचक पिण्ड भी देखे गए, जिन्हें ग्रह कहते 
हैं, और जो तारों की पृष्ठभूमि में नियमित गति करते प्रतीत होते हैं। ग्रहीय गतियों 
के सबसे प्राचीन प्रमाणित मॉडल को अब से लगभग 2000 वर्ष पूर्व टॉलमी ने 
प्रस्तावित किया था। यह ' भूकेद्री' मॉडल था, जिसके अनुसार सभी आकाशीय 
पिण्ड तारे, सूर्य तथा ग्रह पृथ्वी की परिक्रमा करते हैं। इस मॉडल की धारणा के 
अनुसार आकाशीय पिण्डों को संभावित गति केवल वृत्तीय गति ही हो सकती 
थी। ग्रहों की प्रेक्षित गतियों का वर्णन करने के लिए टॉलप्री ने गतियों के जिस 
बिन्‍्यास को प्रतिपादित किया वह बहुत जटिल था। इसके अनुसार ग्रहों को वृत्तों 
में परिक्रमा करने बाला तथा इन वृत्तों के केन्रों को स्वयं एक बड़े वृत्त में 
गतिशील बताया गया था। लगभग 400 वर्ष के पश्चात भारतीय खगोलज्ञों. ने भी 
इसी प्रकार के सिद्धांत प्रतिषादित किए! तथापि, आर्यभट्ट (5 वीं शताब्दी में) 
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मॉडल का वर्णन किया था, जिसे सूर्य केन्द्री मॉडल कहते हैं 
जिसके अनुसार सूर्य को सभी ग्रहों की गतियों का केन्द्र माना 
गया है। एक हजार वर्ष के पश्चात पोलैण्ड के एक ईसाई भिक्षु, 
जिनका नाम निकोलस कोपरनिकस (473-543) था, ने 
एक पूर्ण विकसित मॉडल प्रस्तावित किया जिसके अनुसार 
सभी प्रह, केन्द्रीय स्थान पर स्थित स्थिर सूर्य, के परित: बृत्तों 
में परिक्रमा करते हैं। गिरजाघर ने इस सिद्धांत पर संदेह प्रकट 
किया। परन्तु इस सिद्धांत के लब्ध प्रतिष्ठित समर्थकों में एक 
गैलीलियो थे, जिनपर शासन के द्वारा, आस्था के विरुद्ध होने 
के कारण, मुकदमा चलाया गया। 

लगभग गैलीलियो के ही काल में डेनमार्क के एक कुलीन 
पुरुष टायको ब्रेह (546-60) ने अपना समस्त जीवन काल 
अपनी नंगी आंखों से सीधे ही ग्रहों के प्रेक्षणों का अभिलेखन 
करने में लगा दिया। उनके द्वारा संकलित आँकड़ों का बाद में 
उसके सहायक जोहान्नेस केप्लर ((57[-640) द्वारा विश्लेषण 
किया गया। उन्होंने इन आँकड़ों को सार के रूप में तीन 
परिष्कृत नियमों द्वारा प्रतिपादित किया, जिन्हें अब केप्लर के 
नियमों के नाम से जाना जाता है। ये नियप न्यूटन को ज्ञात थे। 
इन उत्कृष्ट नियमों ने न्‍्यूटन को अपना गुरुत्वाकर्षण का 
सार्वत्रिक नियम प्रस्तावित करके असाधारण वैज्ञानिकों की 
पंक्ति में शामिल होने योग्य बनाया। 


8.2 केप्लर के नियम 


केप्लर के तीन नियमों का उल्लेख इस प्रकार किया जा सकता है; 


], कक्षाओं का नियम ; सभी ग्रह दीर्घवृत्तीय कक्षाओं में गति 
करते हैं तथा सूर्य इसकी, एक नाभि पर स्थित होता है (चित्र 
8.8)। 





चित्र 6.7(0) सूर्य के परितः किसी ग्रह द्वार अनुरेखित दी्पवृत्त। सूर्य 
का निकट्तम बिन्दु ? तथा दूरस्थ बिन्दु 4 है। 7? को 
उपसौर तथा ॥ को अपसौर कहते हैं। अर्ध दीर्घ अक्ष 
दूरी ॥7 का आधा है। 


ने पहले से ही अपने शोध प्रबन्ध में एक अधिक परिष्कृत 


बन 


(७४४८४ 


यह नियम कोपरनिकस के. 
अनुसार ग्रह केबल वृत्तीय कक्षाओं में ही गति कर सकते हैं। 
दीर्घवृत्त, जिसका वृत्त एक विशिष्ट प्रकरण होता है, एक बन्द 
वक्र होता है, जिसे बहुत सरलता से इस प्रकार खींचा जा 
सकता है ; ' 





चित्र 8.76) एक वीर्घवृत खींचना। एक डोरी के दो सिरे 7१, तथा ॥५ 
स्थिर हैं। पेंसिल की नॉक डोरी को तनी रखते हुए इन 
सिर्ों के परित: चलायी जाती है। 

दो बिन्दुओं 9, तथा 9, का चयन कीजिए। एक डोरी लेकर 
इसके सिरों को 9, तथा ए, पर पिनों द्वारा जडिए। पेंसिल की 
नोंक से डोरी को तानिए और फिर डोरी को तनी हुई रखते हुए _ 
पेंसिल को चलाते हुए बन्द बढ़ खींचिए (चित्र 8.। (४७)) इस 
प्रकार प्राप्त बन्द वक़ को दीर्घवृत्त कहते हैं। स्पष्ट है कि दीर्घ॑वृत्त 
के किसी भी बिन्दु "' पर ए, तथा ५ से दूरियों का योग 
अपरिवर्तित (नियत) है। बिन्दु #, तथा ४७, दीर्घवृत्त की नाभि 
कहलाती है। बिन्दु 7ल्‍, तथा ४, को मिलाइए और इस रेखा 
को आगे बढ़ाइए जिससे यह दीर्घवृत्त को चित्र 8.] (9) में 
दर्शाएं अनुसार बिन्दुओं ? तथा & पर प्रतिच्छेद करती है। रेखा 

९८ का मध्यबिन्दु दीघ॑वृत्त का केन्द्र हे तथा लम्बाई 

०० < ४0 दीर्घवृत्त का अर्ध दीर्घ अक्ष कहलाती है। किसी 

चृत्त के लिए दोनों नाभियाँ एक दूसरे में घिलीन होकर एक 

हो जाती हैं तथा अर्ध दीर्घ अक्ष वृत्त की त्रिज्या बन 
जाती है। 


2. क्षेत्रफलों का नियपर ; सूर्य से किसी ग्रह को मिलाने वाली 
रेखा समान समय अतरालों में समान क्षेत्रफल प्रसर्प करती है 
(चित्र 8.2)। यह नियम इस प्रेक्षण से प्रकट होता हे कि ग्रह 
उस समय धीमी गति करते प्रतीत होते हैं जब वे सूर्य से अधिक 
दूरी पर होते हें। सूर्य के निकट होने पर ग्रहों की गति अपेक्षाकृत 
तीन्न होती है। 





चित्र 8.2 ग्रह 7 सूर्य के परितः दीर्घवृत्तीय कक्षा में गति करता है। 
किसी छोटे समय अतगराल ८४ में ग्रह द्वारा प्रस्पित क्षेत्रफल 
84 को छायाकित क्षेत्र द्वारा दर्शाया गया है। 


3, आवर्त कालों का नियम 

किसी ग्रह के परिक्रमण काल का वर्ग उस ग्रह द्वारा 
अनुरेखित दीर्घवृत्त के अर्ध-दीर्ष अक्ष के घन के अनुक्रमानुपाती 
होता है। 

नीचे दी गयी सारणी में सूर्य के परित; नौ ग्रहों के सन्निकट 
परिक्रमण-काल उनके अर्ध-दीर्घ अक्षों के मानों सहित दर्शाएं 
गए हैं 

सारणी ॥ 
नीचें दिए गए ग्रहीय गतियों की माप के आँकड़े 
केप्लर के आवर्तकालों के नियप्र की पुष्टि करते हैं। 

अर्थ-दीर्घ अक्ष 07% ऋ के पात्रकों में 
ग्रह का परिक्रमण-काल वर्षों ($) में 
भागफल [४ /७+ ) 
0 ४ कण ग? मात्रकों में 


न्नते 
ह॥ 8 ॥ 





क्षेत्रफलों के नियम को कोणीय संबेग संरक्षण का निष्कर्ष 
माना जा सकता है जो सभी केन्द्रीय बलों के लिए मान्य है। 
किसी ग्रह पर लगने वाला केन्द्रीय बल, केन्द्रीय सूर्य तथा ग्रह 
को मिलाने वाले. सदिश के अनुदिश कार्य करता है। मान 





“4 जोहान्नेस केप्ल (57!- 
॥ 630) जर्मन मूल के वैज्ञानिक 


 थे। उन्होंने ठायकों ब्रेह और 
उनके सहयोगियों द्वारा बहुत 
परिश्रमपूर्वक लिए गए प्रेक्षणों 
के आधार पर ग्रहों की गति के 


॥ तीन नियमों का प्रतिपादन किया। 

केप्लर स्वयं ब्रेह के सहायक 

थे और उनको ग्रहों के तीन नियमों तक पहुँचने में 6 

वर्षो का लंबा समय लगा। वह पहले व्यक्ति थे जिल्होंने 

यह बताया कि दूरद्शी में प्रवेश करने पर प्रकाश का 

क्या होता है, इसलिए, वह ज्यामितीय प्रकाशिकी के 
संस्थापक के रूप में भी जाने जाते हैं। 


लीजिए सूर्य मूल बिन्दु पर है और यह भी मानिए कि ग्रह की 
स्थिति तथा संबेग को क्रमश: तथा ७ से दर्शाया जाता है, तब 
7 द्रव्यमान के ग्रह द्वार &/ समय में प्रसर्पित क्षेत्रफल ७७ 
(चित्र 8.2) इस प्रकार व्यक्त किया जाता है 


6.8 ८) (7) 9४६) (8,]] 
अतः; 
84 /0 5 <%# (7५ 9)/7), (चूँकि ४ - 9७/7]) 
न्‍ 4, / (27) (8.2) 


यहाँ 9 वेग है तथा 7, कोणीय संवेग है जो (+ ५ 9 ) के 
तुल्य है। किसी केन्द्रीय बल के लिए, जो 7 के अनुदिश 
निर्देशित है, 7, एक नियतांक होता है, जबकि ग्रह परिक्रमा कर 
रहा होता है। अतः अंतिम समीकरण के अनुसार /६ /8/ एक 
नियतांक है। यही क्षेत्रफलों का नियम है। गुरुत्वाकर्षण का बल 
भी केन्द्रीय बल ही है और इसलिए क्षेत्रफलों का नियम न्यूटन 
के नियमों के इसी लक्षण का पालन/अनुगमन करता है। 











उदाहरण 8.7 मान लीजिए किसी ग्रह की उपस्तौर 
?पर (चित्र 8.9) चाल ७है, तथा सूर्य व ग्रह को 
दूरी 57 >  है। ॥$, ०७ तथा अपसौर पर इन राशियों 
के तदनुरूपी मान ॥ ४ में संबंध स्थापित कौजिए। 
क्या ग्रह 940 तथा (४28 पथ तय करने में समान समय 
लेगा? ह कह 


हल कोणीय संवेग का परिमाण पर है, 5 797; ७ क्योंकि 
निरीक्षण द्वारा यह ज्ञात होता है कि 7, तथा २, परस्पर लम्बवत 





केन्द्रीय बल 


हमें ज्ञात है, कि मूल बिन्दु के परित; किसी एकल कण के कोणीय संबेग में, समय के साथ होने वाले परिवर्तन की दर 
पा ; 


च्ूनत्ग>रफ 
कं 


यदि उस पर लगे बल का आधूर्ण ६-:%7 शून्य हो, तो कण का कोणीय संवेग संरक्षित रहता है, यह तभी होता है जब 
या तो # शून्य हो या बल + के अनुदिश हो। हम उन बलों की चर्चा करेंगे जो दूसरी शर्त पूरी करते हैं। केन्द्रीय बल उन 
बलों के उदाहरण हैं जो यह शर्त पूरी करते हैं। 
केन्द्रीय बल, सदैव या तो एक नियत बिन्दु कौ ओर या इससे दूर दिशा में लगे होते हैं, यानि, नियत बिन्दु से बलारोपण बिन्दु 
के संगत स्थिति सदिश के अनुदिश होते हैं। (देखिए चित्र)! केन्द्रीय बल का परिमाण 7" , केवल नियत बिन्दु से बलारोपण | 
बिन्दु की दूरी,7, के ऊपर निर्भर करता है #-7ा)। 

केद्रीय बल के तहत गति में कोणीय संवेग सदैव संरक्षित रहता है। इससे दो महत्त्वपूर्ण परिणाम सीधे प्राप्त होते हैं 

()) केन्रीय बल के तहत किसी कण की गति सदैव एक समतल में सीमित रहती है। 

(2) बल के केन्द्र (यानि नियत बिन्दु) से, लिए गए कण के स्थिति सदिश का क्षेत्रफलीय वेग अचर रहता है। दूसरे शब्दों 
में कहें तो केन्द्रीय बल के ज़हत गतिमान कण का स्थिति सदिश बराबर समय में बराबर क्षेत्रफल बुहारता है। 


इन दोनों कथनों की उप्पत्ति की चेष्टा करें। आपके लिए शायद यह जानना जरूरी होगा कि क्षेत्रफल वेग, 
04/0/ 5: 427 0० 57 0. 


उपरोक्त विवेचन का उपयोग हम सूर्य के आकर्षण बल से इसके इर्द-गिर्द घूमते किसी ग्रह की गति के संदर्भ में कर 
सकते हैं। सुविधा के लिए हम सूर्य को इतना भारी मान सकते हैं कि इसकी स्थिति नियत रहे। ग्रह पर सूर्य का आकर्षण 
बल सदैव सूर्य की दिशा में लगता है। यह बल शर्त 7 770), भी पूरी करता है, क्योंकि, 7'« 6 ग,70,/7* जहाँ 70, एवं 
॥६५ क्रमशः ग्रह और सूर्य के द्रव्यमान हैं, और 6 गुरुत्वाकर्षण का वेश्विक अचग्ंक। अत; ऊपर दिए गए दोनों कथन, 
(0) एवं (9) ग्रहों कौ गति के लिए लागू होते हैं। वास्तव में कथन (9) केप्लर का सुप्रप्तिद्ध द्वितीय नियम है। 
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9 केद्रीय बल के तहत, कण का गमन-पथ है। कण की किसी स्थिति) पर बल 07 के अनुदिश होता है। 0 बल का केन्र 
है जिसे मूलबिनु ले लिया गया है। 4( समय में कण 7 से ” तक चाए 8६-७४ के ऊपर चलता है। गमन पंथ के किनु 
? पर खींची गई स्पर्श रेखा 79 इस बिल फ़ वेग की दिज्ञा दर्शाती है। 48 समय में, ॥ वृत्त॒ण्ड [१0] के क्षेत्र से गुजरा 
है जो ७ (806) ?[//2 5(6०५७॥०) 8//9| है। 


गुरुत्वाकर्ष ण 





3२7072/064522/20 १2703 ६र767/7 036: 


हैं। इसी प्रकार, 7., ८ 7५ ०५, तब कोणीय संबेग संरक्षण से 


707; 0५ त 7फ ५ ०५ 


ए 


 _ 4 

अथवा 5, +, 
चूँकि, > 
दीर्घवृत्त तथा त्रिज्या सदिशों 585 एवं 52 द्वारा घेरा गया 
क्षेत्रफल 5970 की तुलना में अधिक है (चित्र 8,5)। केप्लर 
के दूसरे नियम के अनुसार, समान समय अंतरालों में समान 


क्षेत्रफल प्रसर्प होते हैं। अत: ग्रह पथ (४78 को तय करने की 
अपेक्षा पथ 580 को तय करने में अधिक समय लेगा। 4 


४, ०७ > ०५. 


8.3 गुरुत्वाकर्षण का सार्वत्रिक नियम 


एक दंत कथा में लिखा है पेड से गिरते हुए सेब का प्रेक्षण करते 
हुए न्यूटन को गुरुत्वाकर्षण के सार्वत्रिक नियम तक पहुँचने की 
प्रेरणा मिली जिससे केप्लर के नियमों तथा पार्थिव गुरुत्वाकर्षण 
के स्पष्टीकरण का मार्ग प्रशस्त हुआ। न्यूटन ने अपने विवेक के 
आधार पर यह स्पष्ट अनुभव किया कि /₹ त्रिज्या की कक्षा में 
परिक्रमा करने वाले चन्द्रमा पर पृथ्वी के गुरुत्व के कारण एक 
अभिकेन्द्र त्वरण आरोपित होता है जिसका परिमाण 
छः. 4%27₹, 
प. ८ ->_ न; 
॥। स्जि # 8 9 

यहाँ ए चन्द्रमा की चाल हे जो आवर्तकाल 7' से इस प्रकार 
संबंधित है, ए - 27 7२, /7' | आवर्त काल 7"का मान लगभग 
27.3 दिन है तथा उस समय तक 7? का मान लगभग 
3.84%097 ज्ञात हो चुका था। यदि हम इन संख्याओं को 
समीकरण (8.3) में प्रतिस्थापित करें, तो हमें ८ का जो मान 
प्राप्त होता हे, वह पृथ्वी के गुरुत्व बल के कारण उत्पन्न पृथ्वी 
के पृष्ठ पर गुरुत्वीय त्वरण ६ के मान से काफी कम होता है। 
यह स्पष्ट रूप से इस तथ्य को दर्शाता है कि पृथ्वी के गुरुत्व 
बल का मान दूरी के साथ घट जाता है। यदि हम यह मान लें 
कि पृथ्वी के कारण गुरुत्वाकर्षण का मान पृथ्वी के केन्द्र से 
दूरी के वर्ग के व्युत्क्रमानुपाती होता है, तो हमें ८,, « 7२2 और 
4« २: प्राप्त होगा (यहाँ 7२, पृथ्वी की त्रिज्या है) , जिससे हमें 
निम्नलिखित संबंध प्राप्त होता है 


[8.3] 


हज कि 
जो 6 9.8 7 ७४ तथा समीकरण (8.3) से ८ के मान के 
साथ मेल खाता है। इस प्रेक्षण ने न्यूटन को नीचे दिए गए 
गुरुत्वाकर्षण के सार्वत्रिक नियम को प्रतिपादित करने में मार्गदर्शन 
दिया 


हर 
श्ध 3600 (8.4) 


]9॥ 


॥082/॥ 


इस विश्व में प्रत्येक पिण्ड हर दूसरे पिण्ड को एक बल 
द्वार आकर्षित करता है जिसका परिमाण दोनों पिण्डों के 
द्रव्यमानों के गुणनफल के अनुक्रमानुपाती तथा उनके बीच की 
दूरी के वर्ग के व्युत्क्रमानुपाती होता है।" 

यह उद्धरण तत्वत: न्यूटन के प्रसिद्ध शोध प्रबन्ध “प्राकृतिक 
दर्शन के गणितीय सिद्धांत” []॥०(७॥0909] ए729[25 
ण प४प्ा०) 70॥050979) जिसे संक्षेप में प्रिंसिपिया 
(एत्तल.0॥) कहते हैं, से प्राप्त होता है। 

गणितीय रूप में न्यूटन के गुरुत्वाकर्षण नियम को इस 
प्रकार कहा जा सकता है : किसी बिंदु द्रव्यमान 7, पर किसी 


अन्य बिंदु द्रव्यमान 70 के कारण बल ४ का परिमाण 
ही 7 709 
सदिश रूप में समीकरण (8.5) को इस प्रकार व्यक्त किया जा 


सकता है 


(8.8) 


7७-५8 न 2 (-?) --.() ॥। 7७ प्र 


[2 


->_6 रीप एए७: 
8 


प 
यहाँ 6 सार्वत्रिक गुरुत्वीय नियतांक, ६ 7१ से 7०, तक 
एकांक सदिश तथा ४57, -7, है जैसा कि चित्र 8.3 में दर्शाया 
गया है। 





चित्र 8.3 70५ के कारण 7, पर गुरुत्वीय बल; के अनुदिश 
है, यहाँ ॥ (६,-7,) है। 


गुरुत्वीय बल आकर्षी बल है, अर्थात्‌ एू पर 7॥ के 
कारण लगने बाला बल 9, -; के अनुदिश है। न्यूटन के गति 
के तीसरे नियम के अनुसार, वास्तव में बिन्दु द्रष्यमान 77, पर 
77, के कारण बल-9 है। इस प्रकार 7, पर 7५ के कारण 


]92 





लगने वाले गुरुत्वाकर्षण बल हर, 
लगने वाले बल #,, का परस्पर संबंध है, 
हर ध् 7, 


समीकरण (8.5) का अनुप्रयोग, अपने पास उपलब्ध पिण्डों 
पर कर सकने /से पूर्व हमें सावधान रहना होगा, क्योंकि यह 
नियम बिन्दु द्वव्यपानों से संबंधित है, जबकि हमें विस्तारित 
पिण्डों, जिनका परिमित आमाप होता है, पर विचार करना है। 
. यदि हारे पास बिन्दु द्रव्यमानों का कोई संचयन है, तो उनमें 
से किसी एक पर बल अन्य बिन्दु द्रव्यमानों के कारण 
गुरुत्वाकर्षण बलों के सदिश योग के बराबर होता है जैसा कि 
चित्र 8.4 में दर्शाया गया है। 





चित्र 8.4 बिन्दु द्रव्यमार का, पर बिन्दु दृव्यमानों का, ॥५ और 
॥५ के द्वार आरोपित कुल गुरुत्वाकर्षण बल इन द्रव्यमानों द्वारा 
7५ पर लगाए गए व्यष्टिगत बलों के सदिश योग के बराबर है। 


गा पर कुल बल हे 


४ 73 ]+ 


(गा), < ध्मा 
है| न यह इक + न 
2] 8 ॥॥] 


(आ, एए/ « 





> उदाहरण 8.2 किसी समत्राहु त्रिभुज 830 के प्रत्येक 
शीर्ष पर 7!॥0 के तीन समान द्रव्यमान रखे हैं। 

(७) इस ब्रिभुज के केद्धक 05 पर रखे #तग ४४8 के 
द्रष्ममान पर कितना बल आरोपित हो रहा है? 

(0) यदि शीर्ष & पर रखे द्र॒व्यमान को दो गुना कर दिया 
जाए, तो कितना बल आगेपित होगा? 

8७-४७ - (७-८ ]7 लीजिए (देखिए चित्र 8.5] 








नि शव 7५ पर गण के कारण 


_ भौतिकी 


न्यूटन का प्रिंसिपिया 


सन्‌ [69 तक केप्लर अपना तृतीय नियम प्रतिपादित कर 
चुके थे। उनमें अंतर्निहित गुरुत्वाकर्षण के सार्वत्रिकं नियम की 
घोषणा, 687 में, इसके लगभग 70 वर्ष बाद हुई, जब न्यूटन 
ने अपनी श्रेष्ठ कृति 'फिलोसिफिया नेचुरलिस प्रिंसिपिया 
मैथेमेटिका' जिसे आमतौर पर 'प्रिंसिपिया' कहा जाता है, 
प्रकाशित की। 
सन्‌ 685 के लगभग, एडमण्ड हेली (जिनके नाम के 
आधार पर प्रसिद्ध हेली धूमकेतु का नाम रखा गया है) 
कैम्न्रिज में न्‍्यूटन से मिलने आए और उन्होंने प्रतिलोम वर्ग 
नियम प्रभाव के तहत गतिमान किसी पिण्ड के गमन पथ को 
प्रकृति के बारे में पूछा। न्यूटन ने बिना झिझ्कक तुरंत उत्तर दिया 
कि यह दीर्घवृत्ताकार होना चाहिए और बताया कि इस तथ्य 
का पता उन्होंने बहुत पहले 665 में ही उंस समय लगा लिया 
था जब उन्हें प्लेग फैलने के कारण कैम्बन्रिज से वापस अपने 
फार्म हाउस पर आकर रहना पड़ा था। दुर्भाग्य से न्यूटन ने 
अपने तत्संबंधी कागजात खो दिए थे। हेली ने न्यूटन को 
पुस्तक के रूप में उनकी धारणाओं को प्रस्तुत करने के लिए, 
मना लिया और उसके प्रकाशन पर होने वाले कुल खर्च को 
स्वयं वहन करने की सहमति दी। न्‍्यूटन ने अतिमानवीय 
प्रथत्नों द्वारा 8 महीने के अल्‍्पकाल में यह महान कार्य पूरा 
कर दिखाया। प्रिंसिपिया, विशिष्ट वैज्ञानिक कृति है और लैरेंजे 
के शब्दों में कहें तो, “ मानवीय प्रस्तिष्क का सर्वश्रेष्ठ उत्पादन 
है" भारतीय मूल के, नोबेल पुकार विजेता खगोल-भौतिकीबिद्‌ 
डा. एस, चंद्रशेखर ने दस वर्ष की मेहनत से 'प्रिंसिपिया' की 
'. टीका लिखी। उनकी पुस्तक, “आम आदमी के लिए प्रिंसिपिया" 
न्यूटन की विधियों के सौंदर्य, स्पष्टता एवं अदभुत्त संक्षिप्तंता 
. को बहुत अच्छी तरह उभार कर प्रस्तुत करती है। 


हल (४) भधनात्मक >-अक्ष तथा 50 के बीच का कोण 30" 
है और इतना ही कोण ऋणात्मक >-अक्ष तथा 58 के बीच 
बनता है। सदिश संकेत पद्धति में व्यष्टिगत बल इस प्रकार हैं 


प्याए(था - 
एन 7 (2 


! 27] / ८ ह 4 
छपरा ध्य (-+ 008 30" - | 80 30" ] 


दा (27 
78५० नह अर 


(कं ००७ 30" - ] ४४0 30" ] ध 


अध्यारोपण सिद्धांत तथा सदिश योग नियम के अनुसार (207) 
पर परिणापी गुरुत्वाकर्षण बल 


छ८&्ा ३ 
ही हालत ६» ]] 
चित्र 8.5 तीन समान व्व्यमान जिधुज 480 के दीन शीर्षों पर स्थित 
हैं। इसके केंद्रक 6 पर कोई द्रव्यमाव 277 रखा गया है। 
छप रू म७५ + 755 + हं८० 
छह 5 2 ] + 20? (न ००५ 30" - | 3॥ 30" ] 
+ 20 ( 4 ९००७ 30" - ] ७४ 380" ) चः्0 
विकल्प के रूप में, सममिति के आधार पर यह अपेक्षा 
की जा सकती है कि परिणामी बल शून्य होना चाहिए। 
(0) सममिति द्वारा, बलों के “घटक एक दूसरे को निरस्त 
कर देते हैं तथा केवल |/-घटक ही बचे रहते हें। 
छह + 4077] - 22] < 26772] हि 


किसी विस्तारित पिण्ड (जैसे पृथ्वी) तथा बिन्दु द्रव्यमान 


के बीच गुरुत्वाकर्षण बल के लिए समीकरण (8.5) का . 


सीधे ही अनुप्रयोग नहीं किया 'जा सकता। विस्तारित पिण्ड का 


प्रत्येक बिन्दु द्रव्यमान दिए गए बिन्दु द्रव्यमान पर बल आरोपित: 


करता है तथा इन सभी बलों की दिशा समान नहीं होती। हमें 
इन बलों का सदिश रीति द्वारा योग करना होता है ताकि 
विस्तारित पिण्ड के प्रत्येक बिन्दु द्रव्यमान के कारण आरोपित 


कुल बल प्राप्त हो जाए। ऐसा हम आसानी से कलन (कैलकुलस) . * 
के उपयोग द्वार कर सकते हैं। जब हम ऐसा करते हैं तो हमे 


दो विशिष्ट प्रकरणों में सरल परिणाम प्राप्त होते हैं 

()) किसी एकसमान घनत्व के खोखले गोलीय खोल 
तथा खोल के बाहर स्थित किसी बिन्दु व्रव्यमान के 
बीच आकर्षण बल ठीक-ठाक उतना ही होता है 
जैसा कि खोल के समस्त द्रव्यमान को उसके केन्द्र 
पर संकेन्द्रित मान कर ज्ञात किया जाता है। 
गुणात्मक रूप से इसे इस प्रकार समझा जा सकता है। 
खोल के विभिनन क्षेत्रों के कारण गुरुत्वीय बलों के, 
खेल के केन्द्र को बिन्दु द्रव्यमान से मिलाने वाली रेखा 
के अनुदिश तथा इसके लंबवत्‌, दोनों दिशाओं में घटक 
होते हैं। खोल के सभी क्षेत्रों के बलों के घटकों का योग 


करते समय इस रेखा के लंबवत्‌ दिशा के घटक निरस्त 
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हो जाते हैं तथा केवल खोल के केन्द्र से बिन्दु द्रव्यमान 
को मिलाने वाली रेखा के अनुदिश परिणामी बल बचा 
रहता है। इस परिणामी बल का परिमाण भी ऊपर वर्णन 
की गई विधि द्वारा ज्ञात किया जा सकता है। 

(2) एकसमान घनत्व के किसी खोखले गोले के कारण 
उसके भीतर स्थित किसी बिन्दु द्रव्यमान पर आकर्षण 
बल शून्य होता है। 

गुणात्मक रूप में, हम फिर से इस परिणाम को समझ 
सकते हैं। गोलीय खोल के विभिन क्षेत्र खोल के भीतर स्थित 
बिन्दु द्रव्यमान को विभिन्‍न दिशाओं में आकर्षित करते हैं। ये 

बल परस्पर एक दूसरे को पूर्णतः निरस्त कर देते हैं। , 





8.4 गुरुत्वीय नियतांक 


गुरुत्वाकर्षण के सार्वत्रिक नियम में प्रयुक्त गुरुत्वीय स्थिरंंक (9 
के मान को प्रायोगिक आधार पर ज्ञात किया जा सकता है तथा 
इस प्रकार के प्रयोग को सर्वप्रथम अंग्रेज वैज्ञानिक हेनरी 
कैवेन्डिश ने 798 में किया था। उनके द्वारा उपयोग किए गए, 
उपकरण को व्यवस्था चित्र 8.6 में दर्शाया गया है। 





॥।| 

चित्र 8.6 कैवेचिश प्रयोग का योजनावत आरेखन। 5, तथा 5, दो 
विशाल गेले हैं (छायांकित दर्शाएं गए हैं) जिन्हें # और 
# फ स्थिति द्रव्यमानों के दोनों ओर रखा जाता है। जब 
विशाल द्रव्यमानों (बिनुकित वृत्तों द्वारा दर्शाए) को दूसरी 
ओर ले जाते हैं, तो छड़ ॥8 थोड़ा घूर्णण करती है, 
क्योंकि अब बल आघूर्ण की दिशा व्युक्रमित हो जीती 
है। घूर्ण. कोण को प्रयोगों द्वार ज्ञात किया जा सकता है। 


छड़॒ 88 के दोनों सिरे पर दो छोटे सीसे के गोले जुड़े होते 
हैं। इस छड को एक पतले तार द्वारा किसी दृढ़ टेक से निलंबित 
किया जाता है। सीसे के दो विशाल गोलों को चित्र में दर्शाए 
अनुसार छोटे गोलों के निकट परन्तु विपरीत-दिशाओं में लाया 
जाता है। बडे गोले चित्र में दर्शार अनुसार अपने निकट के छोटे 
गोलों को समान तथा विपरीत बलों से आकर्षित करते हैं। छड़॒ 
पर कोई नेट बल नहीं लगता, परनु केवल एक बल आधुर्ण 
कार्य करता है जो स्पष्ट रूप से छड़ की लामबाई का #-गुना ' 


494 |; 






पा रे 


/(॥/६९8५४::20%; !!४ 
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होता है, जबकि यहाँ विशाल गोले तथा उसके निकट वाले 
छोटे गोले के बीच परस्पर आकर्षण बल है। इस बल आधघूर्ण के 
कारण, निलंबन तार में तब तक ऐंठन आती है जब तक 
प्रत्यायन बल आधघ्ूर्ण गुरुत्वीय बल आधूर्ण के बराबर नहीं 
होता। यदि निलंबन तार का व्यावर्तन कोण 6 है, तो प्रत्यानयन 
बल आधघूर्ण 9 के अनुक्रमानुपाती तथा 20 के बराबर हुआ, 
यहाँ « प्रत्यानयन बल युग्म प्रति एकांक व्यावर्तन कोण है। 4 
की माप अलग प्रयोग द्वारा की जा सकती है, जैसे कि ज्ञात बल 
आघुर्ण का अनुप्रयोग करके तथा व्यावर्तन कोण मापकर। गोल 
गेदों के बीच गुरुत्वाकर्षण बल उतना ही होता है जितना कि गेदों 


के द्रव्यमानों को उनके केद्धों पर संकेंन्द्रित मान कर ज्ञात किया - 


जाता है। इस प्रकार यदि विशाल गोले तथा उसके निकट के 
छोटे गोले के केन्द्रों के बीच कौ दूरी ८ है, ॥४ तथा 77 इन 
गोलों के द्रव्यमान हैं, तो बड़े गोले तथा उसके निकट के छोटे 


गोले के बीच गुरुत्वाकर्षण बल 
| 
ह-0ध हा (8.6) 


यदि छड़ 83 की लम्बाई 7, है, तो #' के कारण उत्पन्न 
बल आधूर्ण [" तथा ॥,का गुणनफल होगा। संतुलन के समय 
यह बल आधघूर्ण प्रत्यानयन बल आधुूर्ण के बराबर होता है। अतः 


शा 
रे ॥/ 4 





(प्र 4.चपद 2 


[8,7]) 


इस प्रकार 9 का प्रेक्षण करके इस समीकरण की सहायता 
से 6 का मान परिकलित किया जा सकता है। 
कैवेन्डिश प्रयोग के बाद 6 के मापन में परिष्करण हुए 
तथा अब 6 का प्रचलित मान इस प्रकार है 
9< 6.67707 [४ ॥72/08? (8,8) 
8,5 पृथ्वी का गुरुत्वीय त्वरण 


पृथ्वी को गोल होने के कारण बहुत से संकेन्द्री गोलीय खोलों 
का मिलकर बना माना जा सकता है जिनमें सबसे छोय खोल 
केन्द्र पर तथा सबसे बड़ा खोल इसके पृष्ठ पर है। पृथ्वी के 
बाहर का कोई भी बिन्दु स्पष्ट रूप से इन सभी खोलों के बाहर 
हुआ। इस प्रकार सभी खोल पृथ्वी के बाहर किसी बिन्दु पर इस 
प्रकार गुरुत्वाकर्षण बल आरोपित करेंगे जैसे कि इन सभी खोलों 
के द्वव्यमान पिछले अनुभाग में वर्णित परिणाम के अनुसार 
उनके उभयनिष्ठ केन्र पर संकेन्द्रित हैं। सभी खोलों के 
संयोजन का कुल द्रव्यमान पृथ्वी का ही द्रव्यमान हुआ। अतः, 
पृथ्वी के बाहर किसी बिन्दु पर, गुरुत्वाकर्षण बल को यही 
मानकर ज्ञात किया जाता है कि पृथ्वी का समस्त द्रव्यमान 
उसके केन्द्र पर संकेन्द्रित है। 






अं 0:202४॥72५022022/2। 


_ भौतिकी 


पृथ्वी के भीतर स्थित बिन्दुओं के लिए स्थिति भिन्‍न होती 
है। इसे चित्र 8.7 में स्पष्ट किया गया है। 





चित्र 8.7 ॥७, प्रथ्वी का द्रव्यमान तथा 7२६ प्रथ्वी की तिज्या है, पथ्वी 
के पृष्ठ के नीचे ८ यहराई पर स्थित किसी खान में कोई द्रव्यमान 
ए. रखा है। हम पृथ्वी को गोलत; सममित मानते हैं। 


पहले की ही भांति अब फिर पृथ्वी को संकेन्द्री खोलों से 
मिलकर बनी मानिए और यह विचार कीजिए कि पृथ्वी के 
केन्द्र से 7 दूरी पर कोई द्रव्यमान 7६ रखा गया है। बिन्दु ए, 
त्रिज्या के गोले के बाहर है। उन सभी खोलों के लिए जिनकी 
त्रिज्या से अधिक है, बिचु ? उनके भीतर है। अत; पिछले 
भाग में वर्णित परिणाम के अनुसार ये सभी खोल 7? पर रखे 
द्रव्यमानों पर कोई गुरुत्वाकर्षण बल आरोपित नहीं करते। त्रिज्या 
< के खोल मिलकर | त्रिज्या का गोला निर्मित करते हैं तथा: 
बिन्दु 7 इस गोले के पृष्ठ पर स्थित है। अत; + त्िज्या का 
यह छोटा गोला 9 पर स्थित द्वव्यमान ॥ पर इस प्रकार 
गुरुत्वाकर्षण बल आरोपित करता है जैसे इसका समस्त द्र॒व्यमान 
7५ इसके केन्द्र पर संकेन्द्रित है। इस प्रकार ? पर स्थित 
द्रव्यमान 7 पर आरोपित बल का परिमाण 


#-- न (8,9) 
7 


हम यह मानते हैं कि समस्त पृथ्वी का घनत्व एकसमान 
है अत; इसका द्रव्यमान /6६ रा +२5९ है। यहाँ 7२, पृथ्वी 
की त्रिज्या तथा () इसका घनत्व है। इसके विपरीत + त़िज्या 


के गोले का द्रव्यमान हे / 7? होता है। इसलिए 


ये 40 ५ ॥ 
70 ०7४] कह ० 


(7 (६ 
कद छः $ ([(8,0) 
22 
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यदि द्रव्यमान 77 पृथ्वी के पृष्ठ पर स्थित है, तो +< 7२, 


तथा समीकरण (8.0) से इस पर गुरुत्वाकर्षण बल 





यहाँ ४, तथा ॥२, क्रमश: पृथ्वी का द्रव्यमान तथा त्रिज्या है। 
द्रव्यमान ॥४ द्वारा अनुभव किया जाने वाला त्वरण जिसे प्राय; 
प्रतीक 9 द्वारा निर्दिष्ट किया जाता है, न्यूटन के द्वितीय नियम 
द्वारा बल #" से संबंध #"« 709 द्वारा संबंधित होता है। इस 
प्रकार 
_का (06, 
का मे 

8 सहज ही मापन योग्य है। ॥२, एक ज्ञात शशि है। 
कैवेन्डिश-प्रयोग द्वारा अथवा दूसरी विधि से प्राप्त & की माप 
9 तथा २, के ज्ञान को सम्मिलित करने पर ॥/, का आकलन 
समीकरण (8.2) की सहायता से किया जा सकता है। यही 
कारण है कि कैवेन्डिंश के बारे में एक प्रचलित कथन यह है 
कि “केवेन्डिश ने पृथ्वी को तोला”। 





9 (8,2) 


8.6 पृथ्वी के पृष्ठ के नीचे तथा ऊपर गुरुत्तीय त्वरण 


चित्र में दर्शाएं अनुसार पृथ्वी के पृष्ठ से ऊँचाई # पर स्थित 
किसी बिन्दु द्रव्यमान 7 पर विचार कीजिए (चित्र 8,8(9))। 





(9) 
चित्र 8.8(०) प्र॒ध्वी के पृष्ठ से किसी ऊँचाई # पर ० 


पृथ्वी की त्रिज्या को 7२, द्वारा निर्दिष्ट किया जाता है। चूंकि 
यह बिन्दु पृथ्वी से बाहर है, इसकी पृथ्वी के केन्द्र से दूरी 
(९ + #/) है। यदि बिन्दु द्रव्यमान 7 पर बल के परिमाण को 
7 (॥) द्वारा निर्दिष्ट किया गया है, तो समीकरण (8.5) से हमें 
निम्नलिखित संबंध प्राप्त होता है 







22220,/722622770252:03/40 0 %%//2/0:/7%2/452/728॥/260//॥/2672/7070%//२ 0१२27: 


(मौ ग 
(2२, + ये 


/(॥] < (8,3) 
बिन्दु द्र॒व्यमान द्वारा अनुभव किया जाने वाला त्वरण 
7४) /775 9(/) तथा इस प्रकार हमें प्राप्त होता है 


_॥[9) _ 00. 
॥॥.. (२५ +पो 


907 





(8.4) 
स्पष्ट रूप से यह मान पृथ्वी के पृष्ठ पर 6 के मान से कम 


(जल 
है: १5 -तत्र 


जबकि ॥६ << 7२५, हम समीकरण (8,4) के 
छ 





दक्षिण पक्ष को इस प्रकार भी लिख सकते हैं : 


( 


लय  ॑व+ा॥/र 
छत आहत १0*7/7७) 


9[0) 
| न्‍ ह 
छ ““ के लिए द्विपद व्यंजक का उपयोग करने पर 
$9] 


(8.5) 


9(१)5५ ॥ ]- त् 


इस प्रकार समीकरण (8.5) से हमें प्राप्त होता है कि कम 
ऊँचाई #॥ के लिए ७ का मान गुणक (]-2॥ / 7२५) द्वारा 
घटता है। ' 


अब हम पृथ्वी के पृष्ठ के नीचे गहराई ४ पर स्थित किसी 
बिन्दु द्रव्यमान |? के विषय में विचार करते हैं। ऐसा होने पर 
चित्र 8.8([8) में दर्शाएं अनुसार इस द्र॒व्यमान की पृथ्वी के केन्द्र 
से दूरी (२, - 4) त्रिज्या के छोटे गोले तथा ८मोटाई के एक 
गोलीय खोल से मिलकर बनी मान सकते हैं। तब द्रव्यमान शा 
पर ८ मोटाई की बाहय खोल के कारण आग्रेपित बल पिछले 
अनुभाग में वर्णित परिणाम के कारण शून्य होगा। जहाँ तक 
0२ , - ८) त्रिज्या के छोटे गोले के कारण आरोपित बल का 
संबंध है तो पिछले अनुभाग में वर्णित परिणाम के अनुसार, इस 
छोटे गोले के कारण बल इस प्रकार लगेगा जैसे कि छोटे गोले 
का समस्त द्रव्यमान उसके केन्द्र पर संकेन्द्रित है। युदि छोटे 
गोले का द्रव्यमान ॥४, है, तो 


0, / ४५ + (7-१ )१ /7,३४ (8.36) 


क्योंकि, किसी गोले का द्रव्यमान उसकी त्रिज्या के घन 
के अनुक्रमानुपाती होता है। 


496 


! भौतिकी 








चित्र 8.8 (0) किसी हर पर ४ इस प्रकरण में केवल 
(२,- 0) ज्रिज्या का छोटा गोला ही 9 के लिए योगदान देता है। 
अतः बिन्दु द्रव्यमान पर आरोपित बल 
#[6) 5 0 ४ 7 / ( 8-५)? (8.7) 
ऊपर से |, का मान प्रतिस्थापित करने पर, हमें प्राप्त 
होता है 





70७) 5 6 7 [7१ - ४८) / 7). (8.78) 
और इस प्रकार गहराई ८ पर गुरुत्वीय त्वरण, 
#(0) 
9040 ५ ॥९ 
#(6] (हो 
ह #बान्टीह 5 | 
2, - 
« 9---7590- 4 / /५) (8.9] 


()] 
इस प्रकार जैसे-जैसे हम पृथ्वी से नीचे अधिक गहराई तक 
जाते हैं, गुरुत्वीय त्ववरण का मान गुणक ([-/ 7२, ) द्वार 
घटता जाता है। पृथ्वी के गुरुत्वीय त्वरण से संबंधित यह एक 
आश्चर्यजनक वश्य है कि पृष्ठ पर इसका मान अधिकतम है 


तथा चाहे हम पृष्ठ से ऊपर जाएँ अथवा नीचे यह मान सदैव 
घटता है। 


8.7 गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा 


पहले हमने स्थितिज ऊर्जा की धारणा की चर्चा किसी वस्तु की 
दी हुईं स्थिति पर उसमें संचित ऊर्जा के रूप में दी थी। यदि 
किसी कण की स्थिति उस पर कार्यरत बल के कारण 

परिवर्तित हो जाती है तो उस कण की स्थितिज ऊर्जा में 
' परिवर्तन आरोपित बल द्वार उस कण पर किए गए कार्य के 
परिमाण के ठीक-ठीक बराबर होगा। जैसा कि हम पहले चर्चा 
कर चुके हैं जिन बलों द्वार किया गया कार्य चले गए पथों पर 
निर्भर नहीं करता, वे बल संरक्षी बल होते हैं तथा केवल ऐसे 


बलों के लिए ही किसी पिण्ड की स्थितिज ऊर्जा की कोई 


सार्थकता होती है। 
गुरुत्व बल एक संरक्षी बल है तथा हम किसी पिण्ड में इस 
बल के कारण उत्पन्न स्थितिज ऊर्जा, जिसे गुरुत्वीय स्थितिज 


ऊर्जा कहते हैं, का परिकलन कर सकते हैं। पहले पृथ्वी के 


पृष्ठ के निकट के उन बिन्दुओं पर विचार कीजिए जिनकी पृष्ठ 
से दूरियाँ पृथ्वी की त्रिज्या की तुलना में बहुत कम हैं। जैसा कि 
हम देख चुके हैं ऐसे प्रकरणों में गुरुत्वीय बल व्यावहारिक दृष्टि 
से नियत रहता है तथा यह 76 होता है तथा इसकी दिशा पृथ्वी 
के केन्द्र की ओर होती है। यदि हम पृथ्वी के पृष्ठ से ॥, ऊँचाई 
पर स्थित किसी बिन्दु तथा इसी बिन्दु के ठीक 
ऊर्ध्वाधर ऊपर ॥८ ऊँचाई पर स्थित किसी अन्य बिन्दु पर 
विचार करें तो #: द्रव्यमान के किसी कण को पहली स्थिति से 
दूसरी स्थिति तक ऊपर उठाने में किया गया कार्य, जिसे #, 
द्वारा निर्दिष्ट करते हैं, 
ए/, > बल 
70 (/५, - 7॥ (8.20) 
यदि हम पृथ्वी के पृष्ठ से # ऊँचाई के बिन्दु से कोई 
स्थितिज ऊर्जा 900 संबद्ध करें जो इस प्रकार है कि 


»  विस्थापन 


पएए॥चगध 7 + ए, (8.2) 
(यहाँ ए/, - नियतांक) ; 
तब यह स्पष्ट है कि 
शाऊ) - शायर) (8.22) 


कण को स्थानांतरित करने में किया गया कार्य ठीक इस 


कण को अंतिम तथा आरंभिक स्थितियों की स्थितिज ऊर्जाओं 


के अंतर के बराबर है। ध्यान दीजिए कि समीकरण (8.22) 
में ५७ निरस्त हो जाता है। समीकरण (8.2) में ॥<50 रखने 
पर हमें ए/(४॥<0)5 ७ प्राप्त होता है। /> 0 का अर्थ 
यह है कि दोनों बिन्दु पृथ्वी के पृष्ठ पर स्थित हैं। इस प्रकार 
ए/ कण की पृथ्वी के पृष्ठ पर स्थितिज ऊर्जा हुई। 

यदि हम पृथ्वी के पृष्ठ से यादुच्छिक दूरियों के बिन्दुओं 
पर विचार करें तो उपरोक्त परिणाम प्रामाणिक नहीं होते क्योंकि 


' तब यह मान्यता कि गुरुत्वाकर्षण बल 74 अपरिवर्तित रहता है 


वैध नहीं है। तथापि, अपनी अब तक की चर्चा के आधार पर 
हम जानते हैं कि पृथ्वी के बाहर के किसी बिन्दु पर स्थित 
किसी कण पर लगे गुरुत्वीय बल की दिशा पृथ्वी के केद्ध कौ 
ओर निदेशित होती है तथा इस बल का -परिमाण है, 

(77, ]7 


का आओ पा हा है [8,23) 


यहाँ ॥, > पृथ्वी का द्रव्यमान, 775 कण का द्रव्यमान तथा 


गुरुत्वाकर्षण 


07 





7 इस कण की पृथ्वी के केन्द्र से दूरी है। यदि हम किसी कण २ 


को 75॥, से 757, तक (जबकि /, > 7.) ऊर्ध्वाधर पथ के 
अनुदिश ऊपर उठाने में किए गए कार्य का परिकलन करें तो 
हमें समीकरण (8,20) के स्थान पर यह संबंध प्राप्त होता है 
ग्र (ता 
एच |, टर 


>-076, 7 हि न | 
7 7 


इस प्रकार समीकरण (8.2) के बजाय, हम किसी दूरी 
पर स्थितिज ऊर्जा, |) को इस प्रकार संबद्ध कर सकते हैं : 
(7060 77 ५: 


णाः 





(8.24) 


(लि ॥। [8.25] 


जो कि />7२ के लिए वेध है। 
अतः एक बार फिर ए७,, 5 ७७.) - ७७७, | अंतिम 
' समीकरण में 755० रखने पर हमें ए(< ०)८ ५/ प्राप्त 
होता है। इस प्रकार 7, अनन्त पर स्थितिज ऊर्जा हुई। हमें यह 
ध्यान देना चाहिए कि समीकरणों (8.22) तथा [8.24) के 
अनुसार केवल दो बिन्दुओं के बीच स्थितिज ऊर्जाओं में अंतर 
की ही कोई निश्चित सार्थकता है। हम प्रचलित मान्य परिपाटी 
के अनुसार 9 को शून्य मान लेते हैं जिसके कारण किसी 
बिदु पर किसी कण को स्थितिज ऊर्जा उस कण को अनन्त 
से उस बिचु तक लाने में किए जाने वाले कार्य के ठीक बराबर 
हांत़ी है। 

हमने, किसी बिन्दु पर किसी कण की स्थितिज ऊर्जा का 
परिकलन उस कण पर लगे पृथ्वी के गुरुत्वीय बलों के कारण, 
जो कि कण के द्रव्यमान के अनुक्रमानुपाती होता है, किया है। 


पृथ्वी के गुरुत्वीय बल के कारण किसी बिन्दु पर गुरुत्वीय' 


विभव की परिभाषा “उस बिन्दु पर किसी कण के एकाक 
द्रव्यपान की स्थितिज ऊर्जा ” के रूप में की जाती है। 

पूर्व विवेचन के आधार पर, हम जानते हैं कि 0, एवं 7, 
द्रव्यमान के एक दूसरे से 7 दूरी पर रखे' दो कणों की मुरुत्वीय 
स्थितिज ऊर्जा है 


न छाए 

यह भी ध्यान दिया जाना चाहिए कि कणों के किसी सभी 
वियुक्त निकाय की कुल स्थितिज ऊर्जा, अवयवों/कणों के 
सभी संभावित थुग्मों की ऊर्जाओं (उपरोक्त सैमीकरण द्वारा 
परिकलित) के योग के बराबर होती है। यह अध्यागेपण सिद्धांत 
के एक अनुप्रयोग का उदाहरण है। 


“2 (यदि हम + ०पर 750 लें). 





उदाहरण 8,8 । भुजा के किसी वर्ग के शीर्षो पर स्थित 
चार कणों के निकाय की स्थितिज ऊर्जा ज्ञात कीजिए। 
वर्ग के कन्द्र पर विभव भी ज्ञात कीजिए। 






उत्तर मान लीजिए प्रत्येक कण का द्रव्यमान है, तथा वर्ग की 
भुजा। है। हमारे पास ; दूरी वाले 4 द्रव्यमान युगल तथा 2! 
दूरी वाले 2 द्रव्यमान युगल हैं। अतः निकाय कौ स्थितिज ऊर्जा 


जा ॥। पा 





चित्र 89 


(37 (+7? 


हिओ 0 व ड+4080 


५2 


20 छाए 
वर 2+ 5.4]--- 
4 । 2 | [ 


' वर्ग के केद् (7-४2 )/9) पर गुरुत्वीय चिभव, - 





ए/) ८ - 4 


' ए0)-- 49 ना 


8,8 पलायन चाल 


यदि हम अपने हाथों से किसी पत्थर को फेंकते हें, तो हम यह, 
पाते हैं कि वह फिर वापस पृथ्वी पर गिर जाता है। निस्संदेह 
मशीनों का उपयोग करके हम किसी पिण्ड को अधिकाधिक 
तीव्रता तथा प्रारंभिक वेगों से'शूठ कर सकते हैं जिसके कारण 
पिण्ड अधिकाधिक उँचाइयों तक पहुँच जाते हैं। तब स्वाभाविक 
रूप से हमारे मस्तिष्क में यह विचार उत्पन्न होता है " क्या हम 
किसी पिण्ड को इतने अधिक आरंभिक चाल से ऊपर फेंक 
सकते हैं कि वह फिर पृथ्वी पर वापस न गिरे?” 





इस प्रश्न का उत्तर देने में ऊर्जा संरक्षण नियम हमारी 


. सहायता करता है। मान लीजिए फेंका गया पिण्ड अनन्त तक 
पहुंचता है और वहाँ उसकी चाल ए,है। किसी पिण्ड की ऊर्जा 
स्थितिज तथा गतिज ऊर्जाओं का योग होती है। पहले की ही 
भांति ए/ पिण्ड की अनन्त पर गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा को 
निर्दिष्ट करता है। तब प्रक्षेप्प की अनन्त पर कुल ऊर्जा 


गाए? 


छान) 5 +> [8.26] 


यदि पिण्ड को पृथ्वी (२, 5 पृथ्वी कौ त्रिज्या] के केन्द्र से 
(:+ 7२.) ऊँचाई पर स्थित किसी बिन्दु से आरंभ में चाल 
(५ से फेंका गया था, तो इस पिण्ड कौ आरंभिक ऊर्जा थी 





(आए! 
हक + 7२.) उपर ? _----++ /, 
(६+ ९७) 


ऊर्जा संरक्षण नियम के अनुसार समीकरण (8.26) तथा 
(8.27) बराबर होने चाहिए। अत; 


॥7॥/2 _ आएं॥५ 

2. (७+४8) 
समीकरण (8.28) का दक्षिण पक्ष एक धनात्मक राशि है 
जिसका न्यूनतम भान शून्य है, अतः वाम पक्ष भी ऐसा ही होना 


चाहिए। अतः कोई पिण्ड अनन्त तक पहुंच सकता है जब ए, 
इतना हो कि 


(8.27) 


7५/ 
न 2 [8.28] 








शाए _ (ाए(७ ५ 
92. ए+म५) 
ए, का न्यूनतम मान उस प्रकरण के तदनुरूपी है जिसमें 
समीकरण (8,29) का वाम पक्ष शून्य के बराबर है। इस प्रकार, 
किसी पिण्ड को अनन्त तक पहुंचने के लिए (अर्थात्‌ पृथ्वी से 


पलायन के लिए) आवश्यक न्यूनतम चाल इस संबंध के 
तदनुरूपी होती है 


जा (४४) रह 
2 चूत ॥+#, 


यदि पिण्ड को पृथ्वी के पृष्ठ से छोड़ा जाता है, तो 
|- 0 और हमें प्राप्त होता है 








(8.29) 





(8.30) 


श्त्क् 
छर, (8.37) 





(४)क हें 


संबंध 6 - 90/, //२2 का उपयोग करने पर हमें निम्न 
मान प्राप्त होता है 


(४)., 5 किये | 


समीकरण (8.82) में 9 और 7२, के आंकिक मान रखने पर 
हमें (४), *१,2 077/8 प्राप्त होता है। उसे पलायन चाल 
कहते हैं। कभी-कभी लापरवाही में इसे हम पलायन वेग भी 
कह देते हें। 

समीकरण (8.32) का उपयोग भली भांति समान रूप से 
चन्द्रमा से फेंके जाने वाले पिण्डों के लिए भी किया जा सकता 
है, ऐसा करते समय हम 6 के स्थान पर चन्द्रमा के पृष्ठ पर 
चन्द्रमा के गुरुत्वीय त्वरण तथा 7२, के स्थान पर चन्द्रमा की 
त्रिज्या का मान रखते हैं। इन दोनों ही शशियों के चन्द्रमा के 
लिए मान पृथ्वी पर इनके मानों से कम हैं तथा चन्रमा के लिए 
पलायन चाल का पान 2.3 ॥॥॥/8 प्राप्त होता है। यह मान पृथ्वी 
की तुलना में लगभग /5 गुना है। यही कारण है कि चन्द्रमा 
पर कोई वातावरण नहीं है। यदि चन्द्रमा के पृष्ठ पर गैसीय अगु 
बनें, तो उनकी चाल इस पलायन चाल से अधिक होगी तथा 
वे चन्द्रमा के गुरुत्वीय खिंचाव के बाहर पलायन कर जाएंगे। 


 ] 8,4 समान त्रिज्या 7? परन्तु ॥! तथा 4 ७ 
'द्र॒व्यमान के दो एक्रसमान ठोस गोले इस प्रकार रखे हैं कि 
इनक केन्द्रों के बीच पृथकन (चित्र 8.0 में दर्शाएं 
अनुसार) 67? है। दोनों गोले स्थिर रखे गए हें। 
9 द्वव्यमान के किसी प्रक्षेप्प को ॥७ द्रव्यमान के गोले 
के पृष्ठ से 4७ द्रव्यमान के गोले के केचद्ध की ओर 
सीधे प्रक्षेपित किया जाता है। प्रक्षेप्प की उस न्यूनतम 


चाल के लिए व्यंजक प्राप्त कीजिए जिससे फेंके जाने पर 
वह दूसरे गोले के पृष्ठ पर पहुंच जाए। 





हल प्रक्षेप्प पर दो गोलों के परस्पर विरोधी गुरुत्वीय बल कार्य 
करते हैं। उदासीन बिन्दु [॒ (चित्र 8.0 देखिए) की परिभाषा 
एक ऐसे बिन्दु (स्थिति) के रूप में की जाती है जहाँ दो बल 
यथार्थत: एक दूसरे को निरस्त करते हैं। यदि 0!ध है, तो 


जता _ 40क॥77 
7... 6-]) 
[67२ - 7)? 5८ 47* 


657२-75 +2 


गुरुत्वाकर्षण 


[97% 22772 ए:/22295%240:2030::2205552222797772/000207207009070एप्7% भय 707 22 तएव्कग॒फा एक एए 


7527२ या- 6२ 

इस उदाहरण में उदासीन बिन्दु ॥5 - 6/२ हमसे संबंधित 
नहीं है। इस प्रकार, 008 75 2/२। कण को उस चाल से 
प्रक्षेपित करना पर्याप्त है जो उसे [४ तक पहुंचने योग्य बना दे। 
इसके पश्चात्‌ वहाँ पहुंचने पर 4 ४ द्रव्यमान के गोले का 
गुएत्वीय बल कण को अपनी ओर खींचने के लिए पर्याप्त होगा। 
॥ द्रव्यमान के गोले के पृष्ठ पर यांत्रिक ऊर्जा 
०07 _ 40/00॥॥7 

7 57२ 

उदासीन बिन्दु [४ पर कण की चाल शून्य मान कौ ओर 
प्रवृत्त होती है। अत: [प पर यांत्रिक ऊर्जा शुद्ध रूप से स्थितिज 
ऊर्जा होती है। अतः; 

ज्वीव॥।. 407॥॥77 
यांत्रिक ऊर्जा संरक्षण नियम के अनुसार 





लि का - 
2 


तन 2रनीननननीन36& ध- लनननत3&3>म मम. ट- 


2 उरी. 22 7 
अथवा 
रस कर 3 न्‍ 
रिै 5 2 





रा ् | ३] 
5 
यहाँ यह ध्यान देने का विषय है कि ।५पर प्रक्षेप्प की 
चाल शून्य है, परन्तु जब यह 4 ॥ द्रव्यमान के गोले से टकराता 
तब इसकी चाल शून्येत्तर होती है। जिस चाल से प्रक्षेप्प 400 


द्रव्यमान के गोले से टकराता है, उसे ज्ञात करना छात्रों के 
अभ्यास के लिए छोड़ा जा रहा है। < 


8,9 भू उपग्रह 


भू उपग्रह वह पिण्ड है जो पृथ्वी के परितः परिक्रमण करते हैं। 
इनकी गंतियां, ग्रहों की सूर्य के परितः गतियों के बहुत समान 
होती हैं, अत; केप्लर के ग्रहीय गति नियम इन पर भी सप्तान 
रूप से लागू होते हैं। विशेष बात यह है कि इन उपग्रहों की 
पृथ्वी के परितः कक्षाएं वृत्ताकार अथवा दीर्घवृत्ताकार है। पृथ्वी 
का एकमात्र प्राकृतिक उपग्रह चन्द्रमा है जिसकी लगभग 
वृत्ताकार कक्षा है और लगभग 27.3 दिन का परिक्रमण काल है 
जो चन्द्रमा के अपनी अक्ष के परित: घूर्णन काल के लगभा 
समान है। वर्ष 957 के पश्चात्‌ विज्ञान तथा प्रौद्योगिकी में 
उन्‍नति के फलस्वरूप भारत सहित कई देश दूर संचार, 





भू भौतिकी , मौसम विज्ञान के क्षेत्र में व्यावहारिक उपयोगों के 


]99 


2249 


लिए मानव-निर्मित भू उपग्रहों को कक्षाओं में प्रमोचित करने 
योग्य बन गए हैं। 

अब हम पृथ्वी के केन्द्र से [२ +॥) दूरी पर स्थित वृत्तीय 
कक्षा में गतिमान उपग्रह पर विचार करेंगे, यहाँ 7२, - पृथ्वी की 
त्रिज्या है। यदि उपग्रह का द्रव्यमान शव तथा 9इसकी चाल 
है, तो इस कक्षा के लिए आवश्यक अभिकेन्द्र बल 

ग/* 

(२५ +!०) 


तथा यह बल कक्षा के केन्द्र की ओर निदेशित है। अभिकेद 
बल गुरुत्वाकर्षण बल द्वारा प्रदान किया जाता है, जिसका 
मान 





एअभिकेन्द्र] « (8.33] 


7१7, 


&; 
गगुरुत्वाकर्षण) - कम [8,34) 


यहाँ ४, पृथ्वी का द्रव्यमान है। 
समीकरणों (8.33) तथा (8.34) के दक्षिण पक्षों को समीकृत 
तथा 7 का निरसन करने पर हमें प्राप्त होता है 


2 __ ८ ५ 
(7२५ + 7) 





(8.35) 


इस प्रकार # के बढ़ने पर /घघटता है। समीकरण [8,35) के 
अनुसार जब 0 है, तो उपग्रह की चाल एहै 
792 (0-0) 5 00५ /7५ 5 धार 
यहाँ हमने संबंध - 6 ४, /7९»? का उपयोग किया है। 
प्रत्येक कक्षा में उपग्रह 27707, + #) दूरी चाल / से तय करता 
है। अतः इसका आवर्तकाल 7' है 


(8,36) 


_ 2707 +7) _ 27077 +॥./? 
ह छए../-/ ४४०४, 

यहाँ हमने समीकरण (8,35) से ४का मान प्रतिस्थापित 
किया है। समीकरण (8.37) के दोनों पक्षों का वर्ग करने पर हमें 
प्राप्त होता है 

प'2 5 ६ ( 7२, +0) (जहाँ ॥-4॥77/ 06%), 
(8.38) 

और यही केप्लर का आवर्तकालों का नियम है जिसका 
अनुप्रयोग पृथ्वी के परितः उपग्रहों की गतियों के लिए किया 
जाता है। 

उन भू उपग्रहों के लिए, जो पृथ्वी के पृष्ठ के अति निकट 
होते हैं, #'के मान को पृथ्वी की त्रिज्या 72, की तुलना में 
समीकरण (8.38) में नगण्य मान लेते हैं। अतः इस प्रकार के 


डा (8.37) 


200 


मिट, भौतिकी 





4' होता है, यहाँ 
ने 27./0 / 9 /9 (8.39) 
यदि हम समीकरण (8.39) में 6तथा 7२, के आंकिक 


मानों (६ 9.879* तथा ॥२, + 6400 [77) को प्रतिस्थापित 
करें, तो हमें प्राप्त होता है 


रा 
व नशा । 6.4) (0 त 
9.8 


जो लगभग 85 मिनट के बराबर हैं। 


नमन उत्तर 8.5 मंगल ग्रह के फोबोस तथा डेल्मोस नामक दो 
चद्धमा हैं। 0) यदि फोबोस का आवर्तकाल 7 घंटे 39, 
मिनट तथा कक्षीय ब्रिज्या 90.4 »05 या है तो मंगल ' 
का द्रव्यमान परिकलित कीजिए। [#) यह मानते हुए कि 
पृथ्वी तथा गंगल सूर्य के परितः वृत्तीय कक्षाओं में 
परिक्रमण कर रहे हैं तथा मंगल की कक्षा की त्रिज्या 
पृथ्वी की कक्षा की त्रिज्या की ],52 गुनी है तो मंगल-वर्ष 
की अबधि दिनों में क्या है? 


भू उपग्रहों के लिए ' 









हल [|] यहाँ पर समीकरण (8,38) का उपयोग पृथ्वी के 
द्रव्यमान ॥६ को मंगल के द्रव्यमान ॥४, से प्रतिस्थापित करके 
करते हैं 


: बृ७ > 44॥72 पे 
ठ0,, 
9 


_ 4»(3.4) ८ (9.4) ,८0/8 
6.67:077 (459.०60) 60) 
_4४(3,4) 2 (9.4) 3८0/* 
6.672»(4,.59%6)”.:0 7 
-8,48 % 02 [0 
(0) केप्लर के आवर्तकालों के नियम का उपयोग करने पर 
7 जी 7 
पड रर 
यहाँ 7९७ एवं /९६ क्रमश: मंगल-सूर्य तथा पृथ्वी-सूर्य के बीच 
की दूरियां हैं। 
॥॥ 5 (,52])%% , 365 
5684 दि 
ध्यान देने योग्य तथ्य यह है कि बुध, मंगल तथा प्लूटो के 





॥ | 


॥(॥ | 


अतिरिक्त सभी ग्रहों की कक्षाएं लगभग वृत्ताकार हैं। उदाहरण 


के लिए, हमारी पृथ्वी के अर्ध लघु अक्ष तथा अर्ध दीर्घ अक्ष 
का अनुपात ४/८८ 0.99986 है। 





उत्तर 8.6: पृथ्वी को तोलना : आपको निम्नलिखित 
आंकड़े दिए गए हें; (59.8]7785 2, 7९, 5-6.37::00, 
पृथ्वी से चन्द्रमा की दूरी (२ > 3.845<0" ॥ पृथ्बी के 
परित: चद्धमा के परिक्रंमण का आवर्त काल - 27.8 
दिना दो भिन्‍न विधियों द्वात पृथ्वी का द्रव्यमान प्राप्त 
कोजिए। है 
हल 6) पहली विधि ; समीकरण (8.2) से 
७6 - हि 







_9.8व6.37%0%) 

.. 6.67:07! 

5.97) 02 ए४ 

(॥) वूसरी विधि : चन्द्रमा पृथ्वी का उपग्रह है। केप्लर के 
आवर्तकालों के नियम की व्युत्पत्ति में (।मीकरण (8,38) देखिए 





कम कार 
(7५ 

_ 

थ्ट 7* 


43८3.]4:3.49(8.84)390/ 
6.67%07' ८ (27.8 % 24» 60%60) 


२08,02»]0“ ४५ 
दोनों विधियों द्वारा लगभग समान उत्तर प्राप्त होते हैं, जिनमें 
से भी कम का अंतर है। -.... रथ 


पक मन्त आा्ीीफपतज--घपफत चपपत+पतपप्-_+_+ +. 5 


उदाहरण 8.7 समीकरण (8.38) में स्थिरंक ८ को 
दिनों तथा किलोमीररों में व्यक्त कौजिए। [६८ 0 78 8* 
॥0+ है। चंद्रमा पृथ्वी से 3.84 «८ 0/]07 दूर है। चन्द्रमा 
के परिक्रमण के आवर्तकाल को दिनों में प्राप्त कौजिए। 


६ 0 नमी मम 
([/000) का 


],33%0 6 फ्या5... है 







द हल हम जानते हैं कि 


४ 7 5 ]079 ४2 जा 


5 ] 
(24:60: 60) 


अ्रय््य्य्य्ख्य्य््ध्य्प्प्यपख्ख्ख्प््प्स्ल्स्श् ख््््ख््रख्ट्ड्पिशणहप्द 2॥07%287/4%/%७४3):0॥7%७77268 


20] 
27798 822975222५22/2:४ 





समीकरणों (8.38) तथा # के दिए गए मान का उपयोग 


करने पर चन्द्रमा के परिक्रमण का आवर्तकाल 
व०४- (.33 » 070 (3.84 )< 008 
कु -27,.3 0 


ध्यान दीजिए, यदि हम (२४+।) को दीर्घवुत्त के अर्ध दीर्घ 
अक्ष (9) द्वागा प्रतिस्थापित करें तो समीकरण (8.38) को 
दीर्घवृत्तीय कक्षाओं पर भी लागू किया जा सकता है, तब पृथ्वी 
इस दीर्घवत्त की एक नाभि पर होगी। 


6.0 कक्षा में गतिशील उपग्रह की ऊर्जा 


समीकरण (8.35) का उपयोग करने पर वृत्ताकार कक्षा में चाल 
०७ से गतिशील उपग्रह की गतिज ऊर्जा 


(.छ->॥7? ; 
2 


४ का मान समीकरण (8.35) से रखने पर , 
(जा। 
2२, + 7॥) 
ऐसा मानें कि अनन्त पर गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा शून्य हैं 
तब पृथ्बी के केन्द्र से (२०॥) दूरी पर उपग्रह की स्थितिज 
ऊर्जा 


(8.40) 


_ (76५ 
[५ +0) (8.47) 


ए.० धनात्मक है जबकि ?,% ऋणात्मक होती है। तथापि 


मे त 
परिमाण में ए.० 2 ?-5&, अत; उपग्रह की कुल ऊर्जा 


(777 )/,, 
27९, +/7) 


इस प्रकार वृत्ताकार कक्षा में गतिशील किसी उपग्रह की 
कुल ऊर्जा ऋणात्मक होती है, स्थितिज ऊर्जा का ऋणात्मक 
तथा परिमाण में धनात्मक गतिज ऊर्जा का दो गुना होता है। 

जब किसी उपग्रह की कक्षा दीर्घवृत्तीय होती है तो उसकी 
४.७ तथा 7.9 दोनों ही पथ के हर बिन्दु पर भिन्‍न होती हैं। 
वृत्तीय कक्षा के प्रकरण की भांति ही उपग्रह की कुल ऊर्जा 
नियत रहती है तथा यह ऋणात्मक होती है और यही हम अपेक्षा 
भी करते हैं क्योंकि जैसा हम पहले चर्चा कर चुके हैं कि यदि 
कुल ऊर्जा धनात्मक .अथवा शून्य हो तो पिण्ड अनन्त की ओर 
पलायन कर जाता है। उपग्रह सदैव पृथ्वी से परिमित दूरियों पर 


4-8 ,8& + 72,8४८ - 





(8.42) 


परिक्रमण करते हैं, अतः उनकी ऊर्जाएँ धनात्मक अथवा शून्य 


नहीं हो सकतीं। 










| 8.8 400 73] का कोई उपग्रह पृथ्यी 
के परित 2२. त्रिज्या की बृत्तीय कक्षा में परिक्रमण कर 
रहा है। इसे 47२, की वृत्तीय कक्षा में स्थानांतरित करने के 
लिए ज्षावश्यक ऊर्जा परिकॉलित कीजिए। इसकी गतिज 
तथा स्थितिज ऊर्जा में कितने परिवर्तन होंग? 


हल आरंभ में 
(77 4.. ]7 


धर हित 
जबकि, अंत में 
_ _ (768गा 
कुल ऊर्जा में परिवर्तन 
हैक ८ ः ह्् 20] 


_ 06877 _ हि 
8 ९, जब 
870५ _ 98] * 400 २ 6.37 ४ 
8... 8 
गतिज ऊर्जा घट जाती है और यह ४8 की अनुहारक है, 
अर्थात्‌ 8 - #.- 775- 3.8 » 0%0 | 
स्थितिज ऊर्जा में होने वाला परिवर्तन कुल ऊर्जा का दो 


गुना है, अर्थात्‌ 
8५<ए०, - ए,5- 6.25 ५ 0१0 4 
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8,7] तुल्यकाली तथा श्रुवीय उपग्रह 


यदि हम समीकरण (8.37) में ;२+॥) के मान में इस तरह 
समायोजन करें कि आवर्तकाल १'का मान 24 घनटे हो जाए, तो 
एक अत्यन्त रोचक परिघटना उत्पन हो जाती है। यदि वृत्तीय 
कक्षा पृथ्वी के विषुव॒त वृत्त के तल में है, तो इस प्रकार का 
उपग्रह, जिसका आवर्तकाल पृथ्वी के अपने अक्ष पर घूर्णन 
करने के आवर्तकाल- के बराबर हो, पृथ्वी के किसी बिन्दु से 
देखने पर स्थिर प्रतीत होगा। इस उद्देश्य के लिए परिकलन करने 
पर (२ +।) का मान #२ की तुलना में काफी अधिक आता है 





हा (8.43) 


7'- 24 घन्टे के लिए, परिकलन करने पर, 7२+ ॥5 35800 
४, जो कि पृथ्वी की त्रिज्या ।? से काफी अधिक है। वे 


; ध्ुः १2 /8 
7२५, +5८ । का 


209 
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अंतरिक्ष में भारत की छलाँग 


भारत ने 975 में, निम्न कक्षा-उपग्रह आर्यभट्ट के प्रक्षेपण के साथ अंतरिक्ष युग में प्रवेश किया। कार्यक्रम के पहले कुछ वर्षों में 
प्रक्षेपण वाहन उस समय के सोवियत संघ द्वारा प्रदान किए गए थे। 980 के प्रारंभ में, रोहिणी श्रृंखला के उपग्रहों को अंतरिक्ष में 
भेजने के लिए देशज प्रक्षेपण वाहनों का उपयोग किया गया। ध्रुवीय उपग्रहों को अंतरिक्ष में भेजने के कार्यक्र- 980 चाले दशक के 
अंत में शुरू हुए। २७ (भारतीय सुदूर संवेदन उपग्रह) नामधारी उपग्रहों की श्रृंखला भी प्रक्षेपित की जा चुकी है और यह कार्यक्रम 
भ्रविष्य में भी चलता रहने वाला है। ये उपग्रह, सर्वेक्षण, मौसम की भविष्यवाणी और अंतरिक्ष में किए जाने वाले प्रयोगों में इस्तेमाल 
किए जाते हैं। [78/7' ( भारतीय राष्ट्रीय उपग्रह) श्रृंखला के उपग्रह [982 के शुरू में दूर संचार तथा मौसम की भविष्यवाणी के लिए 
लाए गए। ॥प8//' बृंखला के लिए यूरोपीय प्रक्षेपण वाहन नियोजित किए गए। भारत ने अपनी तुल्यकाली उपग्रहों की क्षमता का परीक्षण 
200] में किया जब उसने एक प्रयोजिक दूर संचार उपग्रह (0587-व) अंतरिक्ष में भेजा। 984 में राकेश शर्मा पहले भारतीय अंतरिक्ष 
यात्री बने। भारतीय अंतरिक्ष अनुसंधान संघटन (8२0) एक बड़ा संघटन है जो बहुत से केन्द्र चलाता है। इसका प्रमुख प्रक्षेपण केन्द्र 
(5प्॒/0२) श्री हरिकोटा में है जो चेन्नई से 00/0 दूर स्थित है। सष्ट्रीय सुदूर संवेदन एजेन्सी (भ२७/] हैदग़बाद के निकट स्थित है। 
अंतरिक्ष एवं समवर्गी विज्ञानों का उनका राष्ट्रीय शोध केद्ध, अहमदाबाद की भौतिकी शोध प्रयोगशाला (छा) है। 


उपग्रह जो पृथ्वी के विषुबत वृत्त के तल (अर्थात निरक्षीय 
समतल) में पृथ्वी के परितः वृत्तीय कक्षा में, १'- 24 घन्टे के 
आवर्तकाल से, परिक्रमण करते हैं, तुल्यकाली उपग्रह कहलाते 
हैं। स्पष्ट है कि क्योंकि पृथ्वी समान आवर्तकाल से अपने अक्ष 
पर घूर्णण करती है अतः यह उपग्रह पृथ्वी के किसी भी बिन्दु 
से स्थिर प्रतीत होगा। पृथ्वी के पृष्ठ से इतनी अधिक ऊँचाई 
तक ऊपर फेंकने के लिए अत्यन्त शक्तिशाली रॉकेटों की 
आवश्यकता होती है। परन्तु , बहुत से व्यावहारिक अनुप्रयोगों को 
ध्यान में रखकर इनका प्रबन्ध किया गया है। 

हम जानते हैं कि. एक निश्चित आवृत्ति से अधिक आवृत्ति 
की विद्युत चुप्बकीय तरंगें आयनमंडल द्वारा परावर्तित नहीं होतीं। 
रेडियो-प्रसारण में उपयोग होने वाली रेडियो तरंगें जिनका 
आवृत्ति परिसर 2५प्त से 0शाप्, है-क्रांतिक आवृत्ति से कम 
है, इसलिए ये तरंगें आयनमंडल से परिवर्तित हो जाती हैं। इस 
प्रकार किसी ऐन्टेना द्वारा किया गया रेडियो तरंग प्रसारण उन 
स्थानों पर भी ग्रहण किया जा सकता है जो बहुत दूर है .तथा 
पृथ्वी की वक्ता के कारण जहाँ तरंगें सीधे नहीं पहुँच पातीं। 
दरदर्शन-प्रसारण अथवा अन्य प्रकार के संचार में उपयोग होने 
वाली तरंगों की आवृत्तियाँ अत्यधिक उच्च होती हैं, अत: इन्हें 
सीधे ही दृष्टि-रेखा से बाहर ग्रहण नहीं किया जा सकता! 
प्रसारण केन्द्र के ऊपर स्थापित कोई तुल्यकाली उपग्रह जो 
स्थिर प्रतीत होता है, इन सिगनलों को ग्रहण करके उन्हें, पृथ्वी 
के बड़े क्षेत्र पर वापस प्रसारित कर सकता है। भारत द्वारा 
अन्तरिक्ष में भेजा गया इनसैट उपग्रह समूह ऐसा ही तुल्यकाली 
उपग्रह समूह है जिसका विस्तृत उपयोग दूरसंचार के लिए भारत 
में किया जा रहा है। 


उपग्रह कौ अन्य श्रेणी को श्रुवीय उपग्रह कहते हैं। ये 
निम्न तुंगता (४% 500 से 800 ४४॥) उपग्रह हैं। परन्तु ये पृथ्वी 
के धरुवों के परित; उत्तर दक्षिण दिशा में गमन करते हैं जबकि 
पृथ्वी अपने अक्ष पर पश्चिम से पूर्व की ओर घ॒ूर्णन करती है। 
(देखिए चित्र 8.)। चूंकि इन उपग्रहों का आवर्तकाल 
लगभग 00 मिनट होता है, अतः ये किसी भी अक्षांश से दिन 
में कई बार गुजरते हैं। तथापि, क्योंकि इन उपग्रहों की पृथ्वी के 





चित्र 8.437 भ्रुवीय उपग्रह। एक चक्कर में उपग्रह से दिखाई 
देने वाली प्रथ्वी के पृष्ठ की एक पट्टी (छायाकित दर्शायी गयी 
है)। उपग्रह के अगले परिक्रमण के लिए पृथ्वी अपने अक्ष पर 
कुछ घूर्णन कर गयी है, जिससे संलग्न पट्टी दिखाई देने 
लगती है। 


गुरत्वाक पण 


लो किसी कैमरे द्वार किसी एक कक्षा में केत्रल पृथ्वी की 
एक छोटी पट्टी का ही दुश्य लिया जा सकता है। संलग्न पट्टियों 
को अगली कक्षा में देखा जाता है। इस प्रकार प्रभावी रूप में पूरे 
एक दिन में पट्टी दर पट्टी पूरी पृथ्वी का सर्वेक्षण किया जा 
सकता है। ये उपग्रह निकट से, अच्छे विभेदन के साथ, 
विषुवतीय तथा ध्ुवीय क्षेत्रों का सर्वेक्षण कर सकते हैं। इस 
प्रकार के उपग्रहों द्वार एकत्र सूचनाएँ सुदूर संवेदन, मौसम 
विज्ञान के साथ पृथ्वी के पर्यावरणीय अध्ययनों के लिए भी 
अत्यन्त उपयोगी हैं। 


8,2 भारहीनता 


किसी पिण्ड का भार वह बल है जिससे पृथ्वी उसे अपने केन्द्र 
की और आकर्षित करती है। जब हम किसी पृष्ठ पर खड़े होते 
हैं तो हमें अपने भार का बोध होता है क्योंकि वह पृष्ठ हमारे 
भार के विपरीत बल आरोपित फ॑रके हमें विराम की स्थिति में 
रखता है। यही सिद्धान्त उस समय लागू होता है जब हम किसी 
स्थिर बिन्दु, जैसे छत से लटकी किसी कमानीदार तुला से 
किसी पिण्ड का भार मापते हैं। यदि गुरुत्व बल के विरुद्ध 
पिण्ड पर कोई बल आरोपित न हो तो वह नीचे गिर जाएगा। 
कमानी भी यथार्थ रूप में पिण्ड पर इसी प्रकार बल आरोपित 
करती है। ऐसा इसलिए है क्योंकि पिण्ड के गुरुत्वीय खिंचाव 
के कारण कमानी नीचे की ओर कुछ खिंच जाती है और क्रम 
से ऊर्ध्वाधर ऊपर दिशा में कमानी पिण्ड पर एक बल आरोपित 
करती है। 
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पृष्ठ से ऊँचाई ॥ लगभग 500-800 [07 होती है, अत; इस पर 





2007] 
अब कल्पना कीजिए कि कमानीदार तुला का ऊपरी सिरा 
कमरे की छत्त से जुड़ कर स्थिर नहीं है। तब कमानी के दोनों 
सिरों के साथ-साथ पिण्ड भी सर्वसम्र त्वरण ७ से गति करेंगे। 
इस स्थिति में कमानी में कोई खिंचाव नहीं होगा तथा वह उस 
पिण्ड पर, जो गुरुत्व बल के कारण 8 त्वरण से नीचे की ओर 
गतिशील है, कोई बल आरोपित नहीं करेगी। कमानीदार तुला 
का इस स्थिति में पाद्यांक कमानी में कोई खिंचाव न होने के 
कारण शून्य होगा। यदि उस पिण्ड के रूप में कोई स्त्री अथवा 
पुरुष है, तो वह इस स्थिति में अपने भार का अनुभव नहीं 
करेगी/ करेगा, क्योंकि उस पर ऊपर की दिशा में कोई बल नहीं 
लग रहा है। इस प्रकार, जब कोई पिण्ड स्वतंत्रतापूर्वक गिरता 
है, तो बह भारहीन होता है, तथा इस परिघटना को प्राय: 
भारहीनता की परिघटना कहते हैं। 
पृथ्वी के परित: परिक्रमण करने वाले किसी उपग्रह में, 
उपग्रह का हर छोटे से छोटा टुकड़ा तथा उसके भीतर की 
प्रत्येक वस्तु पृथ्वी के केन्द्र की ओर त्वरित गति से गतिशील 
है, तथा इस गति का त्वरण, यधार्थ रूप से, उप्त स्थिति में 
पृथ्वी के गुरुत्वीय त्वरण के बराबर है। अत्त: उपग्रह के भीतर 
की प्रत्येक वस्तु स्वतंत्रतापूर्वक गिरती है। यह ठीक ऐसा ही है 
जैसा कि हम किसी ऊंचाई से पृथ्वी की ओर गिर रहे हों। अतः 
किसी उपग्रह के भीतर बैठे व्यक्ति किसी प्रकार के गुरुत्व बल 
का अनुभव नहीं करते। गुरुत्व बल हमें उर्ध्वाधर दिशा की 
परिभाषा का ज्ञान कराता है, अतः उपग्रह के भीवर बैठे 
व्यक्तियों के लिए क्षैतिज अथवा ऊर्ध्वाधर दिशाओं का कोई 
महत्व नहीं होता, उनके लिए सभी दिशाएँ समान होती हैं। वायु 
में तैरते अंतरिक्षयात्रियों के चित्र ठीक इसी तथ्य को दर्शाते हैं। 


सारांश 


!, न्यूटन का गुरुत्वाकर्षण का सार्वत्रिक नियम यह उल्लेख करता है कि दूरी # से पृथंकन वाले श। तथा ॥ द्रव्यमान के 
किन्ही दो कणों के बीच लगे गुरुत्वीय आकर्षण बल का परिमाण 


[ए!70५ 
हा 


4#- (7 


यहाँ 6 सार्वत्रिंक एरुत्वीय स्थिरंंक है जिसका मान 6,6872#070 था एड? है। . ह 
2. यदि हमें |७,, ७४५, !४....॥४, आदि बहुत से कणों के कारण 7 द्रव्यमान के किसी कण पर लो परिंणामी गुरुत्वाकर्षण 
बल को ज्ञात कंरना है, तो इसके लिए हम अध्यारोपण सिद्धान्त का उपयोग करते हैं। मान लीजिए गुरुत्वाकर्षण नियम 
द्वारा ४, ४... में प्रत्येक द्वारा 7. पर आग्रेषित व्यष्टिगत बल 9, #,... 7, हैं। तब बलों के अध्याग्रेपण सिद्धान्त 
: के अनुसार प्रत्येक बल अन्य पिण्डों द्वारा प्रभावित हुए बिना स्वतंत्रतापूर्वक कार्य करता है। तब इनका परिणामी बल ॥0, 


सदिशों के योग द्वारा ज्ञात किया जाता है। 





एड 5 9, + 9५ +.....+ है 5 3. फ्त 


यहाँ प्रतीक '£' संकलन को दर्शाता है। 


3. केप्लर के ग्रहगति नियम यह स्पष्ट करते हैं कि 

(४) सभी ग्रह दीर्घवृत्तीय कक्षाओं में गति करते हैं तथा सूर्य इस कक्षा की किसी एक नाभि पर स्थित होता है। 

(०) सूर्य से किसी ग्रह तक खींचा गया त्रिज्य सदिश समान समय अन्त्ररालों में सपान॑ क्षेत्रफल प्रसर्प करता है। यह इस 
तथ्य का पालन करता है कि ग्रहों पर लगने वाले गुरुत्वाकर्षण बल केन्द्रीय हैं। अतः कोणीय संवेग अपरिवर्तित 
रहता है। 

(0) किसी ग्रह के कक्षीय आवर्तकाल का वा उसकी दीर्घवृत्तीय कक्षा के अर्ध दीर्घष अक्ष के घन के अनुक्रमानुपाती 
होता है। 
सूर्य के परितः ॥र कौ वृत्नाकार कक्षा में परिक्रमण कर रहे ग्रह के आवर्तकाल 4' तथा त्रिज्या 7? में यह संबंध 


होता है 
कर । का ४ 
द्छ्‌ 


यहाँ ॥॥, सूर्य का द्रव्यमान है। अधिकांश ग्रहों की सूर्य के परितः लगभग वृत्तीय कक्षाएँ हैं। यदि २ का प्रतिस्थापन ग्रह 
की दीर्घवृत्तीय कक्षा के अर्ध दीर्घ अक्ष ८ से कर दें तो उपरोक्त नियम दीर्घवृत्तीय कक्षाओं पर समान रूप से लागू 
होता है। 


4, गुरुत्वीय त्नरण 
(9) पृथ्वी के प्रृष्ठ से # ऊँचाई पर 








00 
शो <2:5४ ०-० 
8095 7 के 
(व. #4॥ 4 
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8(॥) 5 & ५ ॒ न बट यहाँ (0) «८ “+5 
(0) पृथ्वो के पृष्ठ के नीचे ६ गहराई पर 


_96, _ 4 _्व 
(० “हे । | श्ण[ प्र 


. गुरुत्वाकर्षण बल संरक्षी बल है। इसलिए किसी स्थितिज ऊर्जा फलन को परिभाषित किया जा सकता है। 7 पृथकन के 
किन्ही दो कणों से संबद्ध गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा 


ए- _ 20 ए४ 


(ा 


7 
यहाँ 7-3 ०० पर / को शून्य माना। कणों के किसी निकाय की कुल स्थितिज ऊर्जा उन कणों के सभी युगलों की ऊर्जाओं 
का योग होता है जिसमें प्रत्येक युगल का निरूपण ऊपर व्यक्त सूत्र के पदों में किया जाता है। इसका निर्धारण अध्यारोपण 
'के सिद्धान्त के अनुगमन द्वारा किया गया है। 
6, सदि किसी वियुक्‍त निकाय में 7 द्रव्यमान का कोई कण किसी भारी पिण्ड, जिसका द्वव्यमान 26 है, के निकट ० चाल 
से गतिमान है, तो उस्त कण की कुल यांत्रिक ऊर्जा 


52 गा 007 
2. 


अर्धात्‌ कुल यांत्रिक ऊर्जा गत्तिज तथा स्थितिज कर्जाओं का योग है। कुल ऊर्जा गत्ति क्रा स्थिरांक होती है। 





. यदि ॥॥ के परितः ८ त्रिज्या की कक्षा में श! गतिशील है, जबकि १ >> 7 तो निकाय की कुल ऊर्जा 
_ छगा। 
20 


यह उपरोक्त बिन्दु 5 में दी गयी स्थितिज ऊर्जा में, यादुच्छिक स्थिरंक के चयन के अनुसार है। किसी भी परिबद्ध निकाय, 


के हा निकाय जिसमें कक्षा बन्द हो जैसे दीर्घवृत्तीय कक्षा, की कुल ऊर्जा ऋणात्मक होती है। गतिज तथा स्थितिज 
दे 


7 -< 


.. एगी। 
26 
_ (70 
प्र 


रस 





ए्< 





, पृथ्वी के पृष्ठ से पलायन चाल 


ग्वी गक 60, 


जा 'शिव्वोर (िध्ांप, 





इसका मान ,2 |] 97 है। 

. यदि कोई कण किसी एकसमान गोलीय खोल अथवा गोलीय सप्रमित भीतरी द्रव्यमान वितरण के ठोस गोले के बाहर 
है, तो गोला कण को इस प्रकार आकर्षित करता है जैसे कि उस गोले अथवा खोल का समस्त्र द्रव्यमान उसके केन्द्र 
पर संकेन्द्रित हो। 

]0, यदि कोई कण किसी एकसपान गोलीय खोल के भीतर है, तो उस कण पर लगा गुरुत्वीय बल शून्य है। यंदि कोई कण 
किसी संभागी ठोस गोले के भीतर है, तो कंण पर लगा बल गोले के केन्द्र की ओर होता है। यह॑ बल कण के अंतस्थ 
गोलीय द्रव्यमान द्वाग आगेपित किया जाता है। 

], तुल्यकाली (भू तुल्यकालिक ' संचार) उपग्रह विषुवतीय तल (निरक्षीय समतल) में, वृत्तीव कक्ष। में, पृथ्वी के केर्द्र से 
लगभग 4.22 » 0+ ॥7 दूरी पर गति करते हैं। 














गुरुत्वीय स्थिरांक प (पा । १॥8 | 7] 


' गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा, . ४०). [ काश॥ ० दक्ष 
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नाच 





विचारणीय विषय 


(, 


[0 | 


0, 


9. 


किसी पिण्ड को किसी अन्य पिण्ड के गुछत्वीग्र प्रभाव के अन्तर्गत गति का अध्ययन करते समय निम्नलिखित राशियाँ 
सर्रक्षित रहती हैं ; 

(४) कोणीय संयेग, 

(0) कुल यात्रिक ऊर्जा 

रखिक सतेग का संरक्षण नहीं होता। 


2. कोणीय रांवेग संरक्षण केप्लर के द्वितीय नियम की ओर उन्मुख कराता है। तथापि यह गुरुत्वाकर्षगण के व्युत्क्रम बर्ग नियम 


के लिए विशिष्ट नहीं हैं। यह किसी भी कन्द्रीय बल पर लागू होता है। 


3. केप्लर के तीसरे नियम, ॥" ८ 7६, 7२” में स्थिगंक ९. वृत्तीय कक्षाओं में गति करने वाले प्रत्येक ग्रह के लिए समान होता 


है। यह ग्रहों के अनुसार पागवर्तित नहीं होगा। प्रथ्यी की परिक्रमा करने वाले उपग्रहों पर भी यही टिप्पणी लाएू होती है। 
[(समीकरण (8.38 )] 


. अन्तरिक्ष उपग्रहों में अच्तरिद्षा यात्री भारहीनता अनुभव करते हैं। इसका कारण यह नहीं है कि अंतरिक्ष की उस अबस्थिति 


पें गुरुत्वाकर्षण बल कम है। बग़न इसका कारण यह हैँ कि अन्तरिक्ष यात्री तथा उपग्रह दोनों ही पृथ्वी की ओर स्वंतत्नतापूर्वक 
गिरते हे। | 


. दूरी 7२ के पृथकन चाले दो बिन्नुओं से संवद्र गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जा 


(गा शा 


ए<- + स्थिगक 


| 

यहाँ स्थिरांक को कुछ भी मान दिया जा सकता हैं। इसे शून्य मानना सरलता चयन है। इस चथन के अनुसार 
_ _ ( 70] ॥2 

"5 
इस चयन से यह अंक्‍्र्निहित है कि जब ।॥-# ०हैं तो ७-> 0 होता हैं। गुरुत्वीय ऊर्जा के श॒न्य होने की अवस्थिति का 
चयन स्थितिज ऊर्जा में यादृच्छिक स्थियंक के चयन के सपान ही ह। ध्यान दीजिए, इस स्थिरांक के चयन से गुरुत्वीय 
बल परिवर्तित नहीं होता। 
किसी पिण्ड की क्ुल यात्रिक ऊर्जा इसकी गतिज ऊर्जा (जों सदैव घनात्मक होती है) तथा स्थितिज ऊर्जा का योग होती 
है। अनन्त के सापेक्ष (अर्थात्‌, यदि हम पान लें कि पिण्ड की अनन्त पर स्थितिज ऊर्जा शन्य हैं), किसी पिण्ड की गुरुत्वीय 
स्थितिज ऊर्जा ऋणात्मक्त होती है। किसी उपग्रह की कुल ऊर्जा ऋणाताक हांती है। 


- स्थितिज ऊर्जा के लिए सामरान्यत; दिखाई दंने चाला व्यंजक ॥76#0, वास्तव में, ऊपर बिन्दु 6 के अन्तर्गत स्पष्ट किए अनुसार 


गुरुत्वीय स्थितिज ऊर्जाओं के अन्तर का सन्निकट मान होता है। 


. यद्यपि दो विन्दुओ के बीच गुरुत्वाकर्षण बल केन्द्रीय हैं, तथापि दो परितित हुढ़ पिण्डों के बीच लगने ताले बल का इन 


दोनों द्रव्यमानों के केन्द्रों को मिलाने वाली रेखा के अनुदिश होना आवश्यक नहीं है। किसी गोलीय सम्प्रित पिण्ड के लिए 
उस पिए्ड में बाहर स्थित किसी कण पर लगा बल इस प्रकार लगता है जैसे कि पिण्ड का समस्त द्रव्यपाम उसके केन्द्र 
पर संकेन्द्रि हो आर इसीलिए यह बल केनद्ध्रीय होता हैं। 

गोलीय खोल के भीतर किसी कण बिन्दु पर गुरुत्तीय बल शून्य होता है। तथापि (किसी धात्विक खोल के बिपरीत, जो 
चेद्युत बलों से परिरक्षण करता है) यह खोल अपने से बाहर स्थित दूसरे पिण्डो को गुरुत्वीय बलों के आरोपित होने से 
क्षणन भीतर स्थित कणों का परिरक्षण नहीं करता। गुरुत्वीय परिरक्षण संगव वहीं है। 


न ननजननिनना न न 





अभ्यास 


8.] निम्नलिखित के उत्तर दीजिए; 


(६) आप किसी आवेश का वेद्युत बलों से परिरक्षण उस आवेश को किसी खोखले चालक के भीतर रखकर कर सकते 
हैं। कया आप किसी पिण्ड का परिरक्षण, तिकट में रखे पदार्थ के गुरुत्वीय प्रभाव से, उसे खोखले गोले में रखकर 
अथवा किसी अन्य साधनों द्वारा कर सकते हैं? 

(0) पृथ्वी के परितः परिक्रमण करने वाले छोटे अन्तरिक्षयान में बैठ कोई अन्तरिक्ष यात्री गुरुत्व बल का संसूचनः नहीं 
कर सकता। थदि पृथ्वी के परित्ः परिक्रमण करने वाला अन्तरिक्ष स्टेशन आकार में बड़ा है, तब क्‍या वह गुरुत्व 
बल के संसूचन की आशा कर सकता है? 

(९) यदि आप पृथ्वी पर सूर्य के कारण गुरुत्वीय बल की तुलना पृथ्वी पर चन्द्रमा के कारण गुरुत्व बल से करें, तो 
आप यह पाएंगे कि सूर्य का खिंचाव चन्द्रमा के खिचाव की तुलना में अधिक है (इसकी जाँच आप स्वयं आगामी 


एृत्याकर्षण 
बल कलर: पा/7 7 कप 27 49 0:7/07222#20090%7/0727:।4: 00075 2/28/:%.7/40 2 0आ 2 
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अभ्यासों में दिए गए आंकड़ों की सहायता से कर सकते हैं। 
के ज्वारीय प्रभाव से अधिक है। क्‍यों? 

सही विकल्‍प का चयन कीजिए ; 

(8) बढ़ती तुंगता के साध गुरुत्वीय त्वरण बढ़ता/घटता है। 

(0) बढ़ती गहराई के साथ (पृथ्वी को एकसमान घनत्व को गोला मानकर) गुरुत्वीय त्वरण बढ़ता/।घटता है। 

(९0) गुरुत्वीय त््वरण पृथ्वी के द्वव्यमान/पिण्ड के द्रव्यपान पर निर्भर नहीं करता। 

(0) पृथ्वी के केन्र से ॥ तथा ॥, दूरियों के दो बिन्दुओं के बीच स्थितिज ऊर्जा-अन्तर के लिए सूत्र 
-09 /(ा70(] /7४- /7,) सूत्र 7409 - 7न्‍) से अधिक/कम यथार्थ है। 

मान लीजिए एक ऐसा ग्रह है जो सूर्य के परित: पृथ्वी कौ तुलना में दो गुनी चाल से गति करता है, तब पृथ्वी की 

कक्षा की तुलना में इसका कक्षीय आमाप क्‍या है? 

बृहस्पति के एक उपग्रह, आयो (0), कौ कक्षीय अवधि .769 दिन तथा कक्षा की त्रिज्या 4.22 ८ 0 थ है। यह 

दर्शाइए कि बृहस्पति का द्रव्यमान सूर्य के द्र॒व्यमान का लाभग /000 गुना है। 

मान लीजिए कि हमारी आकाशागंगा में एक सौर द्रव्यमान के 2.5 ८ 0! तारे हैं। पंदाकिनीय केन्द्र से 50,000 7९ 

दूरी पर स्थित कोई तारा अपनी एक परिक्रमा पूरी करने में कितना समय लेगा? आकाशग्गा। का व्यास 05 [ए लीजिए 

सही विकल्‍प का चयन कीजिए ; 

(8) यदि स्थितिज ऊर्जा का शून्य अनन्त पर है, तो कक्षा में परिक्रमा करते किसी उपग्रह को कुल ऊर्जा इसकी 
गतिज/स्थितिज ऊर्जा का ऋणात्मक है। 

(०) कक्षा में परिक्रमा करने बाले किसी उपग्रह को पृथ्वी के गुरुत्वीय प्रभाव से बाहर निकालने के लिए आवश्यक 
ऊर्जा समान ऊंचाई (जितनी उपग्रह की है) के किसी स्थिर पिण्ड को पृथ्बी के प्रभाव से बाहर प्रक्षेपित करने के 
लिए आवश्यक ऊर्जा से अधिक/कम होती है। 


क्‍या किसी पिण्ड की पृथ्वी से पलायन चाल (४) पिण्ड के द्रव्यपान, (0) प्रक्षेपण बिन्दु की अवस्थिति, (०) प्रक्षेपण की 
दिशा, (४) पिण्ड के प्रमोचन की अवस्थिति की ऊंचाई पर निर्भर करती है? 


कोई धूमकेतु सूर्य की परिक्रमा अत्यधिक दीर्घवृत्तीय कक्षा में कर रहा है। क्या अपनी कक्षा में धूमकेतु की शुरू से 
अन्त तक (४) रैखिक चाल, (9) कोणीय चाल, (०) कोणीय संबेग, (७) गतिज ऊर्जा, (८) स्थितिज ऊर्जा () कुल ऊर्जा 
नियत रहती है। सूर्य के अति निकट आने पर धूप्केतु के द्वव्यपान में हास को नगण्य मानिये। 

निम्नलिखित में से कौन से लक्षण अन्तरिक्ष में अन्तरिक्ष यात्री के लिए दुख;दायी हो सकते हैं? (9) पैरों में सूजन, 
(9) चेहरे पर सूजन, (०) सिरदर्द, (त) दिक्विन्यास समस्या। 


8,0 एकसमान द्रव्यमान घनत्व की अर्धगोलीय खोलों द्वारा परिभाषित ढोल के पृष्ठ के केन्द्र पर गुरुत्वीय तीव्रता को दिशा 


[देखिए चित्र 8,0] () 9, (0) 9, (॥) ०, (ए) 0 में किस तीर द्वारा दर्शायी जाएगी? 





चित्र. 8,720 


8.7 उपरोक्त समस्या में किसी यादृच्छिक बिन्दु ? पर गुरुत्वीय तीव्रता किस तीर () 4, ॥॥ ०, (॥॥ & (४) 8 हाग व्यक्त 


की जाएगी? 


8.2 पृथ्वी से किसी रॉकेट को सूर्य की ओर दागा गया है। पृथ्वी के केन्द्र से किस दूरी पर रॉकेट पर गुरुत्वाकर्षण बल 


शून्य है? सूर्य का द्रव्यमान 5 2/:0% ॥, पृथ्वी का द्रव्यमान # 6/0%४ #&। अन्य ग्रहों आदि के प्रभावों की उपेक्षा क्‍ 


कीजिए (कक्षीय त्रिज्या 5 ,5 % 0/ ॥)। 
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थ्वी की कक्षा की औसत 


आप सूर्य को कैसे तोलेंगे, अर्थात्‌ उसके द्रव्यमान का आकलन कैसे करेंग? सूर्य के परितः पृ 
त्रिज्या ,5 ८ 0 | है। 

8.4 एक शनि वर्ष एक पृथ्वी-वर्ष का 29.5 गुना है। यदि पृथ्वी सूर्य से .5 « 0९ |एा दूरी पर है, तो शनि सूर्य से कितनी 
दूरी पर है? | 

8.5 पृथ्वी के पृष्ठ पर किसी वस्तु का भार 63  है। पृथ्वी की तज़िज्या की आधी ऊंचाई पर पृथ्वी के कारण इस वस्तु 
पर गुरुत्वीय बल कितना है? 

3.६6 यह मानते हुए कि पृथ्वी एकसमान घनत्व का एक गोला है तथा इसके पृष्ठ पर किसी वस्तु का भार 250 ४ है, यह 
ज्ञात कीजिए कि पृथ्वी के केन्र की ओर आधी दूरी पर इस वस्तु का भार कया होगा? 

8.77 पृथ्वी के पृष्ठ से उर्ध्वाधरतः ऊपर की ओर कोई ग़ैकेट 5 ४7 5! की चाल से दागा जाता है। पृथ्वी पर वापस लौटने 
से पूर्व यह रॉकेट पृथ्वी से कितनी दूरी तक जाएगा? पृथ्वी का द्रव्यमान < 6.0 ५» 0» [६; पृथ्वी की प्राध्य 
त्रिज्या 5 6.4 ४ 0% था तथा (5 6.67 ४ 07! [ए 2४६ 2] 

8,8 पृथ्वी के पृष्ठ पर किसी प्रक्षेप्य की पलायन चाल ,2 ४7 $' है। किसी वस्तु को इस चाल की तीन गुनी चाल से 
प्रक्षेपित किया जाता है। पृथ्वी से अत्यधिक दूर जाने पर इस वस्तु को चाल क्या होगी? सूर्य तथा अन्य प्रहों कौ उपस्थिति 
की उपेक्षा कौजिए। ' 

8,9 कोई उपग्रह पृथ्वी के पृष्ठ से 400 |४॥ ऊंचाई पर पृथ्वी को परिक्रमा कर रहा है। इस उपग्रह को पृथ्वी के गुरुत्वीय 
प्रभाव से बाहर निकालने में कितनी ऊर्जा खर्च होगी? उपग्रह का द्रव्यमान - 200 ॥॥ पृथ्वी का द्रव्यमान < 6.0/:09 
४९ पृथ्वी की बिज्या - 8.4 ५ 0९॥ तथा 05 6.67 »07 ऐ 77४४१ 

8.20 दो तारे, जिनमें प्रत्येक का द्रव्यमान सूर्य के द्रव्यमान (2/00% |) के बराबए है, एक दूसरे कौ ओर सम्मुख टक्कर 
के लिए आ रहे हैं। जब वे 0९ |ता। दूरी पर हैं तब इनकी चाल उपेक्षणीय हैं। ये तारे किस चाल से टकराएंगे? प्रत्येक 
तारे की जिज्या 0$ ॥ए॥ है। यह मानिए कि टकराने के पूर्व तक ताएों में कोई बिरूपण नहीं होता (6 के ज्ञात मान का 
उपयोग कौजिए)। ३ 

8.2] दो भारी गोले जिनमें प्रत्येक का द्रव्यमान 00 ॥६६ त्रिज्या 0.0 ॥। है किसी श्षैतिज मेज पर एक दूसरे से ,0 ॥॥ दूरी 

पर स्थित हैं। दोनों गोलों के' केन्द्रों को मिलाने वाली रेखा के मध्य बिन्दु पर गुरुत्वीय बल तथा विभव क्या है? क्‍या 

इस बिलु पर रखा कोई पिण्ड संतुलन में होगा? यदि हां, तो यह संतुलन स्थायी होगा अथवा अस्थायी? 


8,] 


अतिरिक्त अभ्यास 


8.22 जैसा कि आपने इस अध्याय में सीखा है क्रि कोई तुल्यकाली उपग्रह पृथ्वी के पृष्ठ से लगभग 38,000 [ता ऊंचाई 
पर पृथ्वी की परिक्रमा करता है। इस उपग्रह के निर्धारित स्थल पर पृथ्वी के गुरुत्व बल के कारण बिभव क्‍या है? (अनन्त 
पर स्थितिज ऊर्जा शूल्य लीजिए।) पृथ्वी का द्रत्यमान 5 8,0/0» ४४; पृथ्वी की तिज्या - 86400 छा), 

8.23 सूर्य के द्रव्यभान से 2,5 गुने द्रव्यमान का कोई तारा 2 |0॥) आमाप से निपात होकर .2 परिक्रमण प्रति सेकण्ड से 
घूर्णन कर रहा है (इसी प्रकार के संहत तारे को न्यूट्रॉन ता कहते है। कुछ प्रेक्षित तारकीय पिण्ड, जिन्हें पल्‍्सार कहते 
हैं, इसी श्रेणी में आते हैं।)। इसके विषुवत्‌ बृत्त पर रखा कोई पिण्ड, गुरुत्व बल्त के कारण, क्या इसके पृष्ठ से चिपका 

» रहेगा? (सूर्य का द्रव्यगान 529» 05%8 ) | 

8.24 कोई अन्तरिक्षयान मंगल पर उहरा हुआ है। इस अन्तरिक्षयान पर कितमी ऊर्जा खर्च की जाए कि इसे सौरमण्डल से. बाहर 
धकेला जा सके। अन्तरिक्षयान का द्रव्यमान - 000 ॥; सूर्य का द्रव्यमान - 2:0% ॥४; मंगल का द्रव्यमान ५ 
6.4/८)0» फ़ह्ठ। मंगल की त्रिम्या « 3895 था) मंगल की कक्षा कौ ब्िज्या 5 2,28 +:0% ४7 तथा 
65 8.67/:07![प शा? ६87 

8.25 क्रिसी रकेट को मंगल के पृष्ठ से 2 |0॥ 5: की चाल से ऊर्ध्वांधर ऊपर दागा जाता है। यदि माल के चातावरणीय 
प्रतिरोध के कारण इसकी 20% आएंभिक ऊर्जा नष्ट हो जाती है, तो मंगल के पृष्ठ पर वापस लौटने से पूर्व यह रॉक्रेट 


मंगल से कितनी दूरी तक जाएगा? मंगल का द्रव्यमान > 6.4:0% ॥४४; मंगल की तज़िज्या ० 3395 ॥ण तथा 
9<6.672077 प गज] छग . 
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परिशिष्ट # 4 


रूपांतरण गुणक 


सरलता के लिए रूपांतरण गुणकों को समीकरण के रूप पें लिखा गया है | 
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' 'जुह प्रति बरंभोटा परधाया वी; 5॥९५' 
; ' बि॥॥ थे; पियी।' 











परिशिष्ट & 7 
भौतिक राशियों, रासायनिक तत्वों तथा न्यूबलाइडों के प्रतीकों के 
उपयोग के लिए सामान्य मार्गदर्शन 
भौतिक राशियों को प्रतीक रूप में सामान्यतः अंग्रेजी वर्णणाला के किसी अक्षर से निरूपित करते हैं तथा इन्हें तिएछे (अथवा 
ढालू) टाइप में छपवाया जाता है । तथापि जिस राशि के लिए दो अक्षरीय प्रतीक आवश्यक हों तो उन्हें दो प्रतीकों के गुणनफल 
के रूप में दर्शाना होता है, पर इन प्रतीकों को पृथक्‌ दर्शाने के लिए कुछ स्थान छोड़ना आवश्यक होता है । । 
नामों अथवा व्यंजकों के संक्षिप्त रूपों, जैसे-00७॥४४ १०७४ के लिए |,७. का उपयोग भौतिक समीकरणों में नहीं 
किया जाता । पादूय सामग्री में इन संक्षिप्त रूपों को साधारण रोमन (सीधे) टाइप में छपवाया जाता है । 
सदिश राशियों को मोटे टाइप में तथा सीधे छपवाया जाता है । तथापि कक्षा में सदिश राशियों को प्रतीक के शीर्ष पर 
तीर द्वारा निर्दिष्ट किया जा सकता है | 
दो भौतिक राशियों के गुणनफल को उनके बीच कुछ स्थान छोड़कर लिखा जाता है । एक भौतिक गशि को दूसरी भोतिक 
राशि से विभाजित करना एक क्षेतिज दंड खींचकर अथवा सॉलिडस (अथवा तिरछी रेखा /) के साध निर्दिष्ट किया 
जा सकता है; अथवा अंश तथा हर के प्रथम घात के व्युत्क्रम के गुणनफल के रूप में लिखा जा सकता है (इस गुणनफल 
में अंश तथा हर में स्पष्ट पहचान के लिए उचित स्थानों पर कोष्ठकों का उपयोग किया जाता है) । 
रासायनिक तत्वों के प्रतीकों को रोमन (सीधे) टाइप में लिखा जाता है | प्रतीक के अंत में विराम चिह अथवा बिंदु 
(.) नहीं लगाया जाता | | 
उदाहरण के लिए, (४७, ९, प्र, पृ०, ए, आदि । 
किसी न्यूकलाइड से जुड़े अंकों का उल्लेख उन्हें बाएं अधोलिखित (परमाणु क्रमांक) तथा बाएं उपरिलिखित (द्रव्यमान संख्या) 
के रूप में लिखकर किया जाता है । 
उदाहरण के लिए, ए-235 न्यूक्लाइड को ४7 लिखकर व्यक्त किया जाता है (यहां 235 द्रव्यमान संख्या तथा 92 परमाणु 
क्रमांक को व्यक्त करता है तथा ए यूरेनियम का रासायनिक प्रतीक है) ।' 
यदि आवश्यक हो, तो दाईं उपरिलिखित स्थिति का उपयोग आवनीकरण की अवस्था (आयनों के प्रकरण में) निर्दिष्ट 
करने के लिए किया जाता है । 
उदाहरण के लिए, ८४४,#07 


परिश्िष्ट & 8 
& मांत्रकों, कुछ अन्य मात्रकों तथा ७ पूर्वलग्नों के प्रतीकों के 
उपयोग के लिए सामान्य मार्मदर्शन 

भौतिक राशियों के मात्रकों के प्रतीकों को रोमन (सीथे टाइप) में छापा/लिखा जाता है । 
मात्रकों के मानक तथा अनुमोदित प्रतीकों को अंग्रेजी वर्णमाला के छोटे अक्षरों से आरंभ करके रोमन (सीधे टाइप) 
में लिखा जाता है। मात्रकों के लघु उल्लेखों, जैसे ४६, 7, $, ०० आदि को प्रतीकों के रूप में लिखा जाता है, संक्षिप्त 
रूप में नहीं । मात्रकों के नाम को कभी भी बड़े अक्षरों में नहीं लिखते | तथापि, मात्रक के प्रतीक को केवल तभी 
बडे अक्षर में लिखा जाता है, जब मात्रक के प्रतीक को किसी वैज्ञानिक के नाम से व्युत्पन्न किया गया हो, ऐसी स्थिति 
में मात्रक का आरंभ बड़े रोमन अक्षर से किया जाता है ! ५ ह 
उदाहरण के लिए : मात्रक मीटर (घ7०८७) के लिए ४, "दिन" ("१४५") के लिए0, मात्रक वायुप्रंडलीय दाब ('४॥॥05.॥०7० 
छा०55ए०४) के लिए ४७७, मात्रक हर्टूज़ (०2) के लिए छ£, मात्रक वेबर (%७७/" के लिए ५४७, मात्रक जूल (]००८") 
के लिए 3, मात्रक ऐम्पियर (॥7००) के लिए &, भात्रक वोल्ट (४०) के लिए ५, आदि का प्रयोग प्रतीकों के रूप में 
किया जाता है। इसका केवल एक ही अपवाद है ],, जो कि मात्रक लीटर (॥7७) का प्रतीक है| ऐसा अरबी संख्यांक 
। तथा लोअर केस रोमन के अक्षर ॥को छापने अधवा लिखने में होने वाली भ्रांति से बचने के लिए किया गया है । 





० मात्रकों के प्रतीकों को उनके लिए अनुमोदित अक्षरों में लिखने के पश्चात्‌ उनके अंत में पूर्ण विराम नहीं लगाया जाता 
तथा मात्रकों के प्रतीकों को केवल एकवचन में ही लिखा जाता है बहुबचन में नहीं, अर्थात्‌ किसी मात्रक का प्रतीक 
बहुबचन में अपरिवर्तित रहता है | 

उदाहरण के लिए ; लंबाई 25 सेंटीमीटर (०थ०॥7०४८७) के लिए मात्रक का प्रतीक 25 ०7 के रूप में लिखा जाता है 
25 था5 अथवा 25 ७0. अथवा 25 ०॥5., आदि नहीं लिखा जाता । 

सॉलिडस (5०॥१0७) अर्थात्‌ () के उपयोग का अनुमोदन केवल एक अक्षर के मात्रक प्रतीक के अन्य मात्रक प्रतीक द्वारा 
विभाजन का संकेतन करने के लिए किया गया है। एक से अधिक सॉलिडस का उपयोग नहीं किया जाता। 
उदाहरण के लिए, 7स्‍/४? अथवा ॥82 (४ तथा $* के बीच कुछ स्थान छोड़ते हुए) लिख सकते हें परंतु ॥/॥४ नहीं; 
7]-]ए ४72 < | [४ ६/॥॥2- | |8/970 5 | (४ 7" परतु ।॥08/7॥/5 नहीं; 

॥॥द ग्राण अथवा व (7 ज्राए. ,, परंतु ॥॥ट/॥॥0 नहीं; आदि । 

पूर्वलन के प्रतीकों को रोमन (सीधे) टाइप में छापा जाता है तथा पूर्वलग्न के प्रतीक तथा मात्रक के प्रतीक के बीच 
कोई स्थान नहीं छोडा जाता | इस प्रकार मात्रक प्रतीकों के बहुत निकट लिखी कुछ दशमलव भिन्‍न या गुणज, जब - 


वे इतने छोटे हों या बड़े हों, कि उनका लिखना असुविधाजनक हो तो उनको लिखने के लिए कुछ मान्य पूर्वलग्नों का 
उपयोग किया जाता है। 


उदाहरण के लिए ; 


मेगावाट ( ]/५७- 0%9/); नेनो सेकंड (॥8 > 0*8); 
सेंटीमीटर (] 05८ ]0-॥॥; पीकोफैरड (। 77< 07/770, 
किलोपीटर ( ॥0८0१9); गराइक्रोसेकेंड ( ७८ 098); 
मिलीवोल्ट ([प़ञ४-८020५); गीगा हर्टज्ञ (। 6825 0? छ2); 


किलोवाट-घंरय ( 79४0) - 0? ए/॥ - 3.6 ॥(॥ - 3.6 ५ 06॥); 
प्राइक्रो ऐम्पियर (॥8 <05&), माइक्रॉन (] |॥॥< 00ा) 
एंगस्ट्रॉम (8 -0.]॥7॥5 [0 ॥); आदि । 


मात्रक 'माइक्रॉन' जो कि 05॥ अर्थात्‌ । माइक्रो मीटर के बराबर है, मात्र एक नाम है जो मीटर के अपवर्तक को सुविधाजनक 
बनाने के लिए है । इसी प्रकार मात्रक फर्मी ((७॥॥) जो फेम्टोमीटर अथवा 0-57 के बराबर हे, का उपयोग नाभिकीय 
अध्ययनों में लंबाई के सुविधाजनक मात्रक की भांति किया जाता है । इसी प्रकार, एक अन्य मात्रक “बार्न" (७8प/) 
जो 0-»7/कै बराबर है, का उपयोग अवपरामाण्विक कण संघट्टों में अनुप्रस्थ काट के क्षेत्रफलों की मापों के सुविधाजनक 
मात्रक के रूप में किया जाता है | तथापि “माइक्रॉन' मात्रक को "7/७०॥7०/७" की तुलना में प्राथमिकता दी जाती है । 
इसका कारण 'रंशाणा०/' मात्रक तथा "शरांत्रणए७०/" जो कि लंबाई मापने का यंत्र है, के बीच भ्रांति से बचना हे । 
ध मात्रकों मीटर तथा सेकंड के ये नए बने अपवर्त्य तथा अपवर्तक (०7), 7, |॥॥, |8, 75) इन मात्रकों के नए संयुक्त 
अपृथवकरणीय प्रतीकों का निर्माण करते हैं । 

जब कोई पूर्वलान किसी मात्रक के प्रतीक से पहले लगाया जाता है, तो पूर्वलग्न तथा प्रतीक का संयोजन उस मात्रक 
का एक नया प्रतीक माना जाता है, जिस पर कोष्ठक का उपयोग किए बिना ही कोई धनात्मक अथवा ऋणात्मक घात 


लगाई जा सकती है | इन्हें अन्य मात्रकों के प्रतीकों के साथ संयोजित करके संयुक्त मात्रक बनाए जा सकते हैं । घातांकों 
के बंधन के नियम साधारण बीजगणित की भांति नहीं होते । 
उदाहरण के लिए: 


थाएं का सदैव अर्थ (८त)!5(0.0 )7-(04॥)%- 049, परंतु 0,0। ॥7 अथवा 0-थ? अथवा ०॥ (यहां पूर्वलग्न ०तथा 
ए० के बीच स्थान अर्थहीन है, क्योंकि पूर्वलग्न को मात्रक के प्रतीक के साथ जोड़ा जाना है। किसी पूर्वलग्न का कोई 
भौतिक महत्त्व अथवा अपना स्वतंत्र अस्तित्व नहीं होता जब तक कि उसे किसी मात्रक के प्रतीक से जोड़ा न जाए) । इसी 
प्रक्रार, ॥8? का सदैव ही अर्थ है (08)? (0.00] ॥)१- (020)?- 0-504, परंतु 0.00। ४? अथवा 76? कभी नहीं । 

] शा? < (020)7 5 02॥ा' परंतु | वा अथवा 0-*7॥7 कभी नहीं; 

|$” का सदेव अर्थ है (055)/ - 065-, परंतु ] ८ 0$7 नहीं; 





/४0" का सदैव अर्थ है 00707 + (0१ 7727 5 70 79%, परंतु 00 7? कभी नहीं 


777: का सदैव अर्थ है (वा) - (02॥)2  0« जा परंतु 03 2 कभी नहीं, आदि । 

किसी पूर्वलग्न का अकेले उपयोग नहीं होता । इसे सदैव ही किसी मात्रक के प्रतीक के साथ संलग्न किया जाता है 
तथा इसे मात्रक के प्रतीक से पहले (पूर्व-लग्न) लिखा अथवा लगाया जाता है। 

उदाहरण के लिए : 

0/7 का अर्थ 000/7' अथवा 000 75 परंतु ।/ग१ अथवा ४ ० नहीं; 

047/ का अर्थ है 40,00,000/#77 अथवा 0,00,000 ॥7 परतु ॥४/॥7 अथवा |/॥5 नहीं। 

पूर्वलग्न के प्रतीक को मात्रक के प्रतीक के साथ बीच में बिना कोई स्थान छोडे लिखा जाता है, जबकि पात्रकों को 
आपसे में गुणा करते समय मात्रकों के प्रतीकों को पृथक्‌-पृथक्‌ उनके बीच कुछ स्थान छोड़कर लिखा जाता है। 
उदाहरण के लिए 

787 (प्रतीक %रतथा &' लोअर केस में, छोटे अक्षर 7 तथा $ पृथक्‌ तथा स्वतंत्र मात्रक-प्रतीक हैं जिनमें ॥। मीटर के 
लिए तथा & सेकंड के लिए है तथा उनके बीच कुछ स्थान छोड़कर लिखा गया है) का अर्थ है मीटर प्रति सेकंड परंतु 
"प्रिली प्रति सेकंड” नहीं । 

इसी प्रकार, 7897 [ प्रतीक 7तथा ४ एक-दूसरे के बहुत पास-पास सटाकर लिखे गए हैं, जिनमें पूर्वलग्न-प्रतीक ॥7 (पूर्वलग्न 
'मिली' के लिए) तथा लोअर केस में छोटे अक्षर के साथ मात्रक प्रतीक $ (मात्रक 'सेकंड' के लिए) बीच में बिना 
कोई स्थान छोडे 708 को एक नया संयुक्त मात्रक बनाकर] का अर्थ है "प्रति मिली सेकंड” परंतु “मीटर प्रति सेकंड" 
कभी नहीं । 

॥8-! [ प्रतीक 77 तथा $ एक-दूसरे के बहुत पास सटाकर लिखे गए हैं, जिनमें पूर्वलग्न-प्रतीक 77 (पूर्वलग्न ' मिली' के लिए) 
तथा मातन्रक-प्रतीक $ बडे रोमन अक्षर 8 मात्रक साइमेंस (&थगथा») के लिए बीच में बिना कोई स्थान छोडे ॥$ को एक 
नया संयुक्त मात्रक बनाकर] का अर्थ 'प्रति मिली-साइमेंस' है, परंतु 'प्रति मिली सेकंड' कदापि नहीं है । 

९४ [प्रतीक "तथा 7पृथक्‌-पृथक्‌ लिखे गए हैं, जो मात्रक प्रतीकों ० (मात्रक कूलॉँम के लिए) तथा ॥॥ (मात्रक मीटर' 
के लिए) को उनके बीच कुछ स्थान छोड़कर निरूपित करते हैं ।] का अर्थ "कूलॉम मीटर” है, परंतु सेंटीमीटर कदापिं 
नहीं, आदि | 

जब तक एक पूर्वलग्न उपलब्ध है, दुहरे पूर्वलगनों का उपयोग वर्जित है । 

उदाहरण के लिए : 

0*77 5  ॥ (नैनोमीटर) है, परंतु [97 (मिलीमाइक्रोमीटर) नहीं है । 

0॥ > | [॥॥ (माइक्रॉन) है, परंतु । ग्रमा॥ (मिलीमिलीमीटर) नहीं है । 

0729 - । |ए (पीको फैरड) है, परंतु ॥॥॥7 (माइक्रोमाइक्रो फैरड) नहीं है। 

0' 9 - 0५४ (गीगावाट) है, परंतु 0/9/ (किलोमेगाबाट) नहीं है, आदि । 

जब कोई भौतिक राशि दो या अधिक मात्रकों के संयोजन द्वारा व्यक्त की जाती है, तब मात्रक तथा मात्रकों के प्रतीकों 
के किसी संयोजन के उपयोग को वर्जित माना जाता है। 

उदाहरण के लिए 

जूल प्रति मोल केल्विन को ॥॥770 & अथवा 707 ए। के रूप में लिखा जाता है, परंतु |00७/॥0७ 6 अथवा ॥॥70! 
एलजा अथवा क्‍/7०० ४, आदि नहीं लिखते । 

जूल प्रति टेसला को 7/7' अथवा ॥7० के रूप में लिखा जाता है, परंतु |०४७/' अथवा ॥ 9७ (७४४ अधवा ॥॥6508 आदि 
नहीं लिखते । 

न्यूटन मीटर सेकंड को ]२१॥७ के रूप में लिखा जाता है, परंतु ॥0४/0॥ 77 82०0॥0 अथवा २ ॥ 560०0 अथवा [व प्राशा& 
8 अथवा ॥र6५/(०॥ ॥7०0७ 8 नहीं लिखते । 

जूल प्रति किलोग्राम केल्विन को ॥॥8 # अथवा 7॥४/ (/ के रूप में लिखा जाता है, परंतु. ॥०8 & अथवा 
]०0०/८३ (( अथवा ॥॥58 ॥०५॥ अथवा ॥/0॥0ट्व0 & आदि नहीं लिखते । 





परिकलन की सुविधा के लिए, पूर्वलन के प्रतीक को मात्रक के प्रतीक के साथ अंश में लगाया जाता है हर -में नहीं । 


उदाहरण के लिए 

06 087 को |]७/॥॥० लिखने की अपेक्षा १!९/॥॥/ के रूप में लिखा जाना अधिक सुविधाजनक है । 

उन संख्याओं जिनमें अपवत्यों अथवा अपवर्तकों जिनमें 000 के गुणक सम्मिलित हों, वहाँ इन संख्याओं को 0% (जहाँ 
॥ पूर्णाक है) के रूप में लिखने को प्राथमिकता दी जाती है । 

उन प्रकरणों में अत्यंत सावधानी की आवश्यकता होती है जिनमें भौतिक राशियों प्रथा भौतिक राशियों के मात्रकों के 
प्रतीक समान होते हैं | 

उदाहरण के लिए ; 

भौतिक राशि भार (9) को द्रव्यमान (॥) तथा गुरुत्वीय त्वरण (6) के गुणनफल के रूप में व्यक्त किया जाता है। इसे 
प्रतीकों के पदों में तिरछे टाइप में / +% 9 के रूप में छापा जाता है तथा लिखते समय # तथा धके बीच कुछ स्थान 
छोड देते हैं। इसे मात्रकों ४8॥ (५४), 707० (॥), तथा हथा। (४) के मात्रक प्रतीकों के साथ भ्रम में नहीं पड़ना चाहिए | 
तथापि, समीकरण ॥7-/#8 में, प्रतीक ४/ भार को व्यक्त करता है जिसका मात्रक-प्रतीक । है; #द्रव्यमान को व्यक्त करता 
है जिसका ,ात्रक-प्रतीक |४ है तथा ४ गुरुत्वीय त्वरण को व्यक्त करता है जिसका मात्रक-प्रतीक ॥5: है | 

इसी प्रकार, समीकरण 77- #; में प्रतीक /"बल को व्यक्त करता है जिसका मात्रक-प्रतीक ।प है, /४द्रव्यमान को व्यक्त 
करता है जिसका मात्रक-प्रतीक ॥६ है तथा ८ त्वरण को व्यक्त करता है जिसका मात्रक-प्रतीक 79 है । भौतिक राशियों 
के इन प्रतीकों को मात्रकों "(8780" (7), 7०76 (ग) तथा "४७४" (७) के साथ भ्रमित नहीं होना चाहिए । 

प्रतीकों ॥ [पूर्वलगन हेक्टो (॥०००) तथा मात्रक घंटा (॥00॥7) ], ० [पूर्वलग्न सेंटी (७०७०४) तथा मात्रक कैरट ("०७४४४") ], 
१ [पूर्वलग्न डेसी (७०) तथा मात्रक दिन (0४०)], "' (पूर्वलग्न टेरा (७9) तथा मात्रक टेसला (४४७७), ७ [पूर्वलग्न एटटो 
(४0) तथा मात्रक ऑर (७७) ], & [ पूर्वलग्न डेका (४८७) तथा पात्रक डेसिऑर ((७७४००७)] आदि का उपयोग करते 
समय यथोचित भिनता दर्शानी चाहिए | 

मात्रकों कौ $] प्रणाली का द्रव्यमान का मूल मात्रक किलोग्राम” मात्रकों की 009 प्रणाली के द्रव्यमान के मूल मात्रक 
'ग्राम' के साथ 8] पूर्वलग्न 'किलो' (एक गुणज जो 0' के बराबर है) को जोड़कर बनता है, जो देखने में असामान्य-सा . 
प्रतीत होता है । इस प्रकार, जबकि हम लंबाई के मात्रक (मीटर अथवा 7०४०) के एक हजाखें भाग को मिलीमीटर 
(॥00 लिखते हैं, द्रव्यमान के मात्रक (किलोग्राम अथवा |४॥०४था अथवा [5) के एक हज़ारबें भाग को मिलीकिलोग्राम 
नहीं लिखते, बरन्‌ केवल ग्राम लिखते हैं। ऐसी विषम परिस्थिति उत्पन्न होने का कारण यह है कि हम द्र॒व्यमान के 


, मात्रक 'किलोग्राम' के स्थान पर अन्य कोई उपयुक्त मात्रक प्रतिस्थापित नहीं कर सके । अत: एक अपवाद के रूप 


में द्रव्यमान के मात्रक के साथ अपवर्त्य तथा अपवर्तकों के नाम 'ग्राम' के साथ पूर्बलगन लगाकर बनाए जाते हैं ' किलोग्राम ' 
के साथ नहीं । 


उदाहरण के लिए : 

05/8 | मेगाग्राम (।]/8), परंतु । किलो किलोग्राम ( ]05) नहीं; 

05॥४ - | मिलीग्राम (78) , परंतु | माइक्रोकिलोग्राम ( ॥॥(४) नहीं; 

05|४ -। ग्राम (] 8), परंतु | मिलीकिलोग्राम ( (8) नहीं; आदि 

यह पुन; ध्यान देने कौ बात है कि आपको केव्रल अंतर्राष्ट्रीय मान्यता प्राप्त एवं अनुमोदित प्रतीकों का ही उपयोग करना 
चाहिए। यदि आप अपने सामान्य व्यवहार में मात्रकों के प्रतीकों का सामान्य नियमों एवं मार्गदर्शनों के अनुसार निरंतर 


उपयोग करेंगे, तो आप 8मात्रकों, पूर्वलग्नों तथा भौतिक राशियों और उनसे संबद्ध प्रतीकों के उचित परिप्रेक्ष्य में उपयोग 
करने में प्रयीण हो जाएंगे | 


परिशिष्ट 22] 
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“6. . करंग संख्या : 2ाकरादिर्ष्य 0 धण:ण"॥,] 
/. * ; विकिरण अभिवाह, उत्सर्जित ऊर्जा/स्य (भा,श?|!7] 
.._ विकिएण शक्ति ' “200.570 25 00 
78... , विकिरण अभिवाह की ज्योति. ख्रेत का विकिरण अभिवाह अथवा विकिरण शवित [॥ा27०॥[)/९." १५ गा पर 
अप्रवा '. « छन कोण, .« ५ 
विकिरण तीत्ता आओ 
79, , दीप्त शक्ति अथवा उत्सर्जित ज्योति ऊर्जा. ॥ 
.. ज्लोत का ज्योति फ्लब्स क्षय... !: जा आ 
' ज्योति तीब्रता अथवा ज्योति फ्लक्स .. 7. ाशएण 
... स्रोत की प्रदीषन ध्षमता घन कोण |. ५. /१ 
8.  प्रदौषन को तीत्रता ज्योति तीज्नता 
न है अथवा ज्योतिर्मयत्ता . (दुगे) ' 
82: आपेक्षिक ज्योति गई तरादर्ष्य के किसी स्रोत. का. ज्योतिःपंलक्स [6.7 
का उसी क्षमता के ज्लोत का चरम सुग्राहिता तरंगदर्ध्य [0॥/ 7. 
(555 ॥ 00) का ज्योति फ्लक्स 
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हा क्षेत्रफल 
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[४.०७]॥.१] 


पी (नाभिक का द्रव्यमान) हा रा , हा रा 
86. : नाभिक की बंधन ऊर्जा डन्यमान क्षति ,६ (तिर्वात' में प्रकाश कीं: चाल) [॥][/ 7 ह रा] । 





35 ///70/2] 
[श, क्षय-नियतांक 0693/अर्ध आयु: , ६६ रा, है वा] 

88... ' अनुनाद आवृत्ति ' (प्रेरकल्ल ५ धारिता)ह, १७ 5 [शा शत ५ 

2 । ही 8 को हे ५ ह /'५, “[आ ,थहगु/ 


99. - गुणता कारक अथवा अनुनाद आवृत्ति )4 प्रेरक 5. 5 हर , 7ण[शा ७7] 
-. कुंडली का 0- कारक ..& प्रृक्रिि . ० 06 [/]74 7] 
«| लेंस की क्षमता . (फोकस दूर). 
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92, .. तरल प्रवाह दर 728 ४ (बाब) ५ (क्यो) (ब्ब) ४४ (क्यो). ६. रे कम! रे (॥.7%ा/] 
2 2 (श्यानता गुणाक), ४. (बाई) "०६ 7 ला गा त्र 





,94.', धारिता-प्रतिधात (कोंगीय आवृत्ति, /९“ भा रा. ७0 तक गुक्गुत 
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2.4 
2.2 
2.5 
2.6 
2५7 
2.9 
2.40 
2.4 
2, 42 
2५73 


2,4 


2.5 
2, 6 
2.77 
2.48 


2.49 


2.20 
2.28 


2.24 
2.25 
2,26 
4,27 


9 ॥ 
हल सी] ॥, थे हैं 2 का ८5; 


0 कि टिओएंपपड़रसा हा | रु 


हि ह /॥ 
ग ५! हल 
॥ ४ (४४, ॥ (४१ 300 0७0०...८० 00००2. 4.७. 


अभ्यास तथा अतिरिक्त अभ्यामों के उत्तर 





अध्याय 2 

(9) 0%; (0) .5::00 [0] 5; [8).3, .3 ५0/ 
(४) 05 (9) 0"९; (0) 3.9 ,0% [9) 6.67/:0% 
500 
(९) 
0,085 जाए 
94,] 
(9) ॥; (0) 3; (0 4; [0] 4, (०) 4; [) 4 
8.72 772 | 0,0855 ॥॥7 
(8) 2,8 ॥४ ; (0) 0,02 ६ 
3%; 3,8 
विमीय आधार पर [9) तथा (०) गलत हैं | संकेत : किसी त्रिकोणमितीय फलन का कोणांक सदैव विपाहीन होना चाहिए । 
सही सूत्र ॥7॥0 (-०/८) 7” है । 
& 0) ]07 शा? 
< ]0+; किसी गेस में अंतराअगुक पृथकन अणु के आकार से बहुत अधिक होता है । 
प्रेक्षक के आँखों पर समीपस्थ वस्तुएँ दूरस्थ वस्तुओं की अपेक्षा अधिक कोण बनाती हैं। जब आप गतिमान होते हैं तो 
समीपस्थ वस्तुओं की अपेक्षा दृरस्थ वस्तुओं द्वारा बने कोण में परिवर्तन कम होता है। अतः दूरस्थ वस्तुएँ आपके साथ 
गतिमय प्रतीत होती हैं जबकि समीपस्थ वस्तुएँ विपरीत दिशा में। 

3» 0% 7 लेंबाई के मात्रक के रूप में ] पारसेक को 3,084 ५ 0/ जा के बराबर परिभाषित किया 
जाता है । 
.32 पारसेक; 2:64” (सेकंड, चाप का) 
.4 ५ 0% ४॥४॥7, सूर्य का द्रव्यमान-घनत्व द्रबों/ठोसों के घनत्वों के परिसर में होता है, गैसों के घनत्वों के परिसर में 
नहीं । सूर्य की भीतरी परतों के कारण बाहरी यरतों पर अंतर्मुखी गुरुत्वाकर्षण बल के कारण हो गर्म प्लैज़्मा का इतना उच्च 
घनत्व हो जाता है । 
,429 » 05 |णा 
संकेत : 87 9 विमाहौन होना चाहिए | सही सूत्र (0 05 0/४' है, यहाँ ७ वर्षा की चाल है | 


07 से 0» में ] भाग की परिशुद्धता । 


5 0.7% 0$ ४४ 77*, ठोस प्रावस्था में परमाणु दुढ्वतापूर्वक संकुलित होते हैं, अतः परमाणु द्र॒व्यमान घनत्व ठोस के 
द्रव्यमान घनत्व के लगभग बराबर होता है । 


226 
न मम अल 2 कप 0220 222 /07९:22520 2000 5४//000 ए/40:/%070 70 7:22द7 65:00 /%085%2000%/ 27700 02ए07॥7/8%९58042226706/77866/7/0/4/02/7१०/॥ 26 
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3.40 
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3.॥4 
3.45 
3,१65 


3.47 


3.48 
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3.20 
3.27 


भौत्तिकी 
(244/2220 &0//04:2/२५॥/९//2/7 १/२४९६/:१० 





> 0.3 ५ 0/8 79 नाभिकीय घनत्व द्रव्य के परमाण्वीय घनत्व का प्ररूपी 05गुना है । 
3.84 ५ 08 था 

55.8 पा 

2,8 ५ ]0 [ता] 

3,58 पा 


संकेत ; राशि ८/(6#7:2: 7, 772 ०0) कौ विमा समय की विमा होती है | 
अध्याय 3 
(9), (0) ह 
(85765 8, (0)& ......... 8, (७४.......... 5, (0) वही (८) 8 .......... 5: अमर एके बार । 
379 | 


000 ए।ा ॥7 
3,08 7 8, ],4 5 


250 ॥ (संकेत : 8 की & के सापेक्ष गति देखिए) 


]77 5 (संकेत ; & के सापेक्ष 8 एवं 0. की गति देखिए । 
7'< 9 पर, चाल 5 40 |7 ॥। [संकेत ७/(०-20])58 ; 77/(०+20)<6 ] 
(४) ऊर्ध्वाधर अधोमुखी; (9) शून्य वेग, 9,8 7 ४? का अधोमुखी त्वरण; (0) >>0 (उपरिमुखी तथा अधोमुखी गति); 


. ७<0 (उपरिमुखी); ०>0 (अधोमुखी), ५>0 हर समय; (6) 44,] , 68 


(४) सही; (0) गलत ; (०) सही (यदि कण संघट्ट के उसी क्षण उसी चाल से प्रतिक्षेपित होता है, तो इससे यह अर्थ 
निकलता है कि त्वरण अनंत है, जो कि भौतिक रूप से संभव नहीं है) ; (0) गलत (तभी सही है जबकि चुनी हुई धनात्मक 
दिशा गति की दिशा के अनुदिश है)। 

(] 5ए0 77, 5 |ए0 ॥?; (0 0; 6[एएा/70; (00) न [एा 07?, क्र [एा [7[ 

क्योंकि किसी यादृच्छिक लघु समय अंतराल के लिए, विस्थापन का परिमाण पथ-लंबाई के बराबर होता है । 

चारों ग्राफ असंभव हैं | (8) एक ही समय किसी कण की दो विभिन्‍न स्थितियाँ नहीं हो सकतीं; (9) एक ही समय किसी 
कण के विपरीत दिशाओं में वेग नहीं हो सकते ; (0) चाल कभी भी ऋणात्मक नहीं होती ; (0) किसी कण को कुल 
पथ-लंबाई समय के साथ कभी भी नहीं घट सकती (ध्यान दीजिए, ग्राफ पर बने तीर के चिह्न अर्थहीन हैं) । 


नहीं, गलत है | ४ आलेख किसी कण के प्रक्षेपण को प्रदर्शित नहीं करता । संदर्भ ; कोई पिंड किसी मीनार से गिगया 
जाता है (७- 0), /- 0 पर । 


05 ॥ 87 
(8) चिकने फर्श पर विराम में रखी किसी गेंद पर किक लगाई जाती है जिससे वह गेंद किसी दीवार से टकराकर समानीत॑ 
(720८८) चाल से वापस लौटती है तथा विपरीत दीवार की ओर जाती है जो उसे रोक देती है । 


(0) किसी आरंभिक वेग से ऊर्ध्वाधरतः ऊपर फेंकी गई कोई गेंद फर्श से हर टक्कर के पश्चात्‌ घटी चाल से वापस 
लोटती है । 


(0) एकसपान वेग से गतिशील कोई क्रिकेट गेंद अत्यंत लघु समय अंतराल के लिए बल्ले से हिट होकर वापस 
लोटती है! 


४८६0, 0<७0, 620; > 0, 0> 0. 6<0;:2::<0, 770, ८०0 | 
3 में सबसे अधिक, 2 में सबसे कम; | तथा 2 में ०> 0;3 में ७< 0 


अभ्यास तथा अतिरिक्त अभ्यासों के उत्तर . 





3.22 
3,283 


3.44 
3.25 


38.26 
3.27 
3.28 


4.4 
4,2 
4.8 
4.4 
4.5 
4.6 


4,7 
4.8 
4.,9 
4,40 


4.42 
4.3 
4.4: 
4.5 
4.6 
4,47 
4.8 
4.9 


4.20 


० में त्वरण का परिमाण अधिकतम; 3 में चाल अधिकतम; , 9 तथा 3 में ७>0, तथा 3 में 4>0, 2 में 6<0; &, 
8, 0 तथा [0 पर 6८० 


एकसमान त्वरित गति के लिए समय अक्ष पर झुक्री सरल रेखा, एक समान गति के लिए समय अक्ष के समांतर 
सरल रेखा । 
0 5, 0 8 
(8) 3 7777; (9) 5 07॥"; (०) दोनों दिशाओं में 205; किसी भी अभिभावक के देखने पर दोनों ही दिशाओं में 
बच्चे की चाल 9॥07 ४ है; (0) अपरिवर्तित । 
2, -»८ 5 !5/ (रैखिक भाग); ,६- २5 200+380/-5/ (बक्रित भाग) । 
(89) 80 ॥0, 86 70 57; [0) 36 7, 9 पर छा! 
(॥, (९), (शी) 
अध्याय 4 
आयतन, द्रव्यमान, चाल, घनत्व, मोलों की संख्या, कोणीय आवृत्ति अदिश है, शेष सभी सदिश हैं । 
कार्य, विद्युत धारा 
आवेग 
केवल (०) तथा (4) स्वीकार्य हैं । 
(9) 4. (0 #६ (0 & (0) 7. (थे 7' ह 
संकेत ; किसी त्रिभुज की किन्हीं दो भुजाओं का योग (अंतर) कभी भी तीसरी भुजा से कम (अधिक) नहीं हो सकता | 
सरेखी सदिशों के लिए यह योग (अंतर) तीसरी भुजा के समान होता है । 
(४) के अतिरिक्त सभी प्रकथन सही हैं । 
प्रत्येक के लिए 400 7; 8 
[9) 0; 09) 0; (0 2].4 ॥ए7र7 
] 77 परिमाण का विस्थापन आरंभिक दिशा से 60" का कोण बनाते हुए; कुल पथ-लंबाई > ,5 |०॥ (तीसरा मोड़); 
शून्य विस्थापन सदिश; पथ-लंबाई 5 3 ॥0॥ (छठा मोड); 866 70, 30", 4 [77 (आठवाँ मोड़) | 
(४) 49.3 छ्ा77; (0) 2.4 ।ए7॥, नहीं, केवल सीधे पथों के लिए ही परिमाण में माध्य चाल, माध्य वेग के बग़बर 
होती है। 
ऊर्ध्वाधर से लगभा 8०" पर, दक्षिण की ओर ! 
5 ज्ञ॥70, 750 गा 
पूर्व (लगभग) 


50,5 शा 
50 एा 
9.9 77 92, हर बिंदु पर त्रिज्या के अनुदिश केंद्र की ओर । 
6.48 
(७) गलत (केवल एकसमान वृत्तीय गति के लिए ही सही) । 
(0) सही, (०) सही 
(0) २ [95 (3.0 ६-4.0/]) 
8((]) -- 4.0 | 


(00) 8.54 गा 97, /€अक्ष से 70९ 





(9) 2 5, 24 7), 2.26 7र 87 


५2 | #अक्ष से 45" पर ; /2 , #अक्ष से -45" पर, (/२2 -॥/४2) 
(०) तथा (०) 

केवल (९) सही है । 

82.2 पा छ! 


नहीं, व्यापक रूप में घुर्णण को सदिशों के साथ संबद्ध नहीं किया जा सकता | 
किसी सदिश को समतल क्षेत्र से संबद्ध किया जा सकता है । 
नहीं । 
ऊर्ध्वाधर से किसी कोण 77 (/3) 5 9.5" पर ; 6 | 
0.86 77 52, वेग की दिशा से 54.5" 
अध्याय 8 
(8) से (0) में न्यूटन के प्रथम नियम के अनुसार कोई नेट बल नहीं लगता (०) क्‍योंकि यह बैद्युत चुंबकीय तथा गुरुत्वीय 
बल उत्पन करने वाली भौतिक एजेंसियों से बहुत दूर है, अतः कोई बल नहीं लगता | 
प्रत्येक स्थिति में (वायु के प्रभाव को नगण्य मानते हुए) कंकड़ पर केवल एक ही बल-गुरुत्व बल 5 0.5 ४ ऊर्ध्वाधरत; 


अधोमुखी लगता है | यदि कंकड़ की गति ऊर्ध्वाधर के अनुद्श नहीं है तब भी उत्तर में कोई परिवर्तन नहीं होता | कंकड़ 


उच्चतम बिंदु पर विराम में नहीं है। इसकी समस्त गति की अवधि में इस पर वेग का एकसमान क्षैतिज घटक कार्यरत 
रहता है । 


(७) 0 ऊर्ध्वाधरतः अधोपुखी (9) वही जो (७) में है, (0) वही जो (४) में है। किसी भी क्षण बल उस क्षण की स्थिति 
पर निर्भर करता है, इतिहास पर नहीं । (0) 0. एए रेलगाड़ी की गति की दिशा में । 
()) प' 
६ध*-2.5 गा 82, 750+ ८/ का प्रयोग करने पर, 05 5 - 2,5 / अर्थात्‌ /« 6.0 ७ 
4८ ,5/25 5 0,067 5*, 7४५ 3 % 0.08 ५ 0.8 0४ गति की दिशा में | 
परिणामी बल ७ 0 |५, 80 बल की दिशा से (877 (3/4) 5 37९ का कोण बनाते हुए | 
त्वरण -2 ॥] 52 परिणामी बल की ही दिशा में । 
4०-2,85 ए 52; मंदक बल < 465 » 2.5 - ,2 ५ 0१ 
7#- 20,000 ५» 0 5 20,000 » 5.0 अर्थात्‌ #« 3.0 ८ 0०ए 
७८-20 7 82 0</<30 5 
5-95 ४८ ७६८:-]0 ५ 5 5-50 शा 
(८5255 >ज प+ १ था? - [0 $ 25 - 0 / 62,8])7 ८ - 6,0 [ता 
।- ]00 5 पहले 30 5 तक की गति पर विचार कीजिए 
5 50»30-0 ५ 900 5 - 8700 था 
+5 308 पर 95 0 - 20 ५ 30 ८ -590 ४95 87 
30 5 से 00 5 की गति के लिए. 


“0 5-7590+%४ 70 5-4]300 पा 
5, +>. ८-50 पता 


9597 


अभ्यास तथा अतिरिक्‍त अभ्यासों के उत्तर 





8.44 


8.42 


8.44 


5.]6 


5.8 
5.49 


5.20 


5.24 


5.22 


[752 
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हाफ ्यफ्ाश्षय् फल: 


(०) /5 )0 ७ पर कार का वेग -0+ 29% !0 - 20॥ 87 


न्यूटन के गति के प्रथम नियम के अनुसार समस्त गति की अवधि में वेग का क्षैतिज घटक 20 7) 57 है, 
४८ ]8 पर वेग का ऊर्ध्वाधघर घटक -0+]0% ]- ]0 फ 87 


६८ 9 पर पत्थर का वेग >./200+ 0? -/500 5 22.4 77 ७7 श्षैतिज दिशा से (9777 (५४) का कोण बनाते हुए | 
(9) 20 ए 9* ऊर्ध्वाधरत: अधोमुखी । 
(७) चरम स्थिति पर गोलक की चाल शून्य है। यदि डोरी काट दी जाए तो वह ऊर्ध्वाधर अधोमुखी गिरेगा। 


(2) माध्य स्थिति पर गोलक में क्षेतिज वेग होता है | यदि डोरी काट दी जाए तो वह किसी परवलयिक पथ के अनुदिश 
गिरेगा । 


तुला का पादयांक व्यक्ति द्वारा फर्श पर आरोपित बल की माप होता है । न्यूटन के गति के तृतीय नियम के अनुसार यह 
फर्श द्वारा व्यक्ति पर आरोपित अभिलंब बल [४ के समान एवं विपरीत होता है । 
(७) ४-70%0-700 ४; पाद्यांक 70॥ है | 

(0 70% 0-]7570 »:5;. पाठयांक 35 ए है । 

(0) 7-70 %70 570» 5: पाठयांक 05 ४४ है। 

(0) 70ल्‍:0-]7- 70% 0:  ॥75<0; पैमाने का पादयांक शून्य होगा । 

(७) तीनों समय अंतरालों में त्ववरण और इसलिए बल भी, दोनों शून्य हैं । 

(0) ६50 प२₹ 3 ६४६ 7 57 (0) 754 5 पर -8 फट ए 57! 

यदि 20 ॥९४ द्रव्यमान के पिंड को खीचते हैं, तो 

600 - 7८ 20 ७, ६८ 2070 82, 7८ 0 ८ अर्थात्‌ 7८ 200 ४ | 

यदि 0 ६४ द्रव्यमान के पिंड को खींचते हैं, तो 6८20 एप ७४ 7'< 400 [४ 
प'-8,%0 5-8 ८; 2% 0- १5 2 ८ 

अर्थात्‌ 45 2 7 82; 7'5 96५ 


संवेग संरक्षण नियम द्वारा कुल अंतिम संवेग शून्य है | दो संबेग सदिशों का योग तब तक शून्य नहीं हो सकता जब तक 
कि वे दोनों समान एवं विपरीत न हों । 


प्रत्येक गेंद पर आवेग का परिमाप - 0.05»: 2 5 0.6 ॥६४ 77 5/ । दोनों आवेग विपरीत दिशाओं में हैं । 
संवेग संरक्षण नियम के अनुसार : 00 05 0,02 » 80 
05८5 0.0]6 7 57८5 ],6 शा 7 


आवेग, आरंभिक तथा अंतिम दिशाओं के सम्द्विभाजक रेखा के अनुदिश निर्दिष्ट है । 
इसका परिमाण 5 0.5 ५ 2 ४ 5 ५ ०03 22.5? 5: 4.2 #हत 57 


90-27 ४ ],5 ८ 40 _ ०7757 
60 


(ध' ८---. न ---+----_++5 6.67ए 


7702,,. 


200+- 





, इससे प्राप्त होता है ७.७, 535 7797 


प्रथम नियम के अनुसार विकल्प (9) सही है | 


290 
इन्कार - किकिम लक कक हा दर दावरपकवक्शर जपत्ततपदणजण्चहन: त्स्त्तप् पता 7चत्एऐपतएसत वक्ता व एपत्णारप टायर प्र जप 77: पापा] एटा ए गा 7277७) ७१५० एक्शन फ्ातएप्रपत 
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98.28 


86,24 


8.25 


8,206 


5.27 


8.28 


5.29 


(9) रिक्त दिकस्थान (८०७9 598०८) से घोड़ा-गाड़ी निकाय पर कोई बाह्य बल कार्यरत नहीं है । घोड़ा तथा गाडी के 


बीच पारस्परिक बल निरस्त हो जाते हैं (तृतीय नियम) | फर्श पर, निकाय तथा फर्श के बीच संपर्क बल (घर्षण 
बल) घोड़े तथा गाड़ी को बिराम से गति में लाने का कारण होते हैं। 


(0) शरीर का जो भाग सीट के सीधे संपर्क में नहीं है उसके जड़॒त्व के कारण | 


(०0 घास-लावक (४9 7092) को किसी कोण पर बल आरोपित करके खींचा अथवा धकेला जाता है । जब आप 
धक्का देते हैं, तब ऊर्ध्वाधर दिशा में संतुलत के लिए अभिलंब बल (५) उसके भार से अधिक होना चाहिए इसके 
फलस्वरूप घर्षण बल /(/० ५) बढ़ जाता है और इसीलिए मूबवर को चलाने के लिए अधिक बल आरोपित करना 
पड़ता है। खींचते समय ठीक इसके विपरीत होता है। 


(0) ऐसा वह खिलाड़ी संवेग परिवर्तन की. दर को घटाने और इस प्रकार गेंद को रोकने के लिए आवश्यक बल को कप 
करने के लिए करता है। 


%< 0 तथा (52 था। पर स्थित दीवारों से हर 2 5 के पश्चात्‌ । था। 5! की एकसमान चाल से गतिमान कण द्वाण प्राप्त 
आवेग का परिमाण 0,04 ॥8 ५ ,02 0 87 58% 0/ ए6 ग ७7 


नेट बल < 65 (६४ ४ । ॥ 52 ८ 65! 

6, पक + 5 + 2 तप 87 

विकल्प []) सही है। ध्यान दीजिए 

776 + 4), ५ 7707/२ ; 7" - 6 5 ए0//रे 


नीति यह है : किसी पिंड पर आरोपित वास्तविक भोतिक बलों (तनाव, गुरुत्वाकर्षण बल, आदि) तथा इन बलों के प्रभाव 
(जैसे इसी उदाहरण में अभिकेंद्र त्वरण ०.2/7२ अथवा ०(/?२) में भ्रांत न हो। 


(४) “बल निर्देशक” (#76८ ०७०१०) ; चालक दल तथा यात्री 

फर्श द्वात निकाय पर बल < 7” उपरिमुखी | निकाय का भार 5 7 अधोमुखी 

४. आया ८ गत 

7- 300 ५ 0 -300 » 5 

77< 7.5 ८ 0» ऐप उपरिमुखी 

तृतीय नियप्र द्वारा, चालक दल तथा यात्रियों द्वारा फर्श पर बल -7.5 » 0$ | अधोमुखी 
(0) "बल निर्देशक” : हेलीकॉप्टर + चालक दल तथा यात्री 

वायु द्वारा निकाय पर बल 5८7? उपरिमुखी; निकाय का भार 5: 79 अधोमुखी 

“ ९-वाधु न ता८ 

77- 300 ५ 0 < 300 ५ 5 

77 - 3.25 » 0*0 उपरिमुखी 

तृतीय नियम के अनुसार, वायु द्वारा हेलीकॉप्टर पर बल (क्रिया) - 3,25 ५ 0* [४ अधोमुखी 
(0) 3.25 » 0"[0 उपरिमुखी 
प्रति सेकेंड दीवार से टकराने वाले जल की संहति < 0$ 8 प्ा3)८ 02॥75 ५ 5 757 - 50 ४४ 5 । दौवार द्वारा 
आरोपित बल - प्रति सेकंड जल के संवेग में हानि - 50 [8 57 ५ 5 प 87 5 2.25 » 0370 
(०) 3 769 अधोमुखी (0) 3 ए6 अधोमुखी (0) 4 6 उपरिमुखी 
ध्यान दीजिए कि (9) का उत्तर श्ध नहीं वरन्‌ 3 श्ग है । 


अभ्याप्त तथा आतिरिका अभ्यासों के उत्तर 298] 
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8,830 यदि पंखों पर अभिलंब बल है, तब 


5.34 


8.82 


5.38 


8.34 


5.35 


5.36 








2089 < 708, पि98 > 2 
छः 200% 200 
सर ने, जया "55-:5-5॥ाा 
ध8(97१ 9 ' 0> (१]57 के 


पटरियों द्वारा पहियों के उभरे हुए किनारों पर पाश्वीय प्रणोद आवश्यक अभिकेंद्र बल प्रदान करता है | तृतीय नियम के 
हे रेलगाड़ी के पहिए पटरियों पर समान एवं विपरीत प्रणोद आरोपित करते हैं जिसके कारण पटरियों में टूट-फूट 
होती है 





5 2 
मोड का ढाल-कोण < शा 5. न्धिात 92%85 -< 377 
धर 30५%»१व40 


संतुलनावस्था में व्यक्ति पर आरोपित बलों पर विचार कीजिए ; उसका भार, डोरी द्वाए आरोपित बल तथा फर्श के कारण 
अभिलंब बल । 


(9) 750 ए (0) 250 ॥ -.. ढंग (9) अपनाना चाहिए । 

(9) 7'- 400 - 240 7'- 640 | 

(0) 400 - 75 60 7'- 240 [९ 

(0) 7 < 400 

(0) 75 0 

स्थिति (४) में रस्सी टूट जाएगी। ु 

हम पिंड & व 3 तथा दृढ़ विभाजक दीवार के बीच आदर्श संपर्क मानते हैं । उस स्थिति में विभाजक दीवार द्वारा 8 
पर आरोपित स्वसमायोजी अभिलंब बल (प्रतिक्रिया) 200 [४ के बराबर है । यहाँ कोई समुपस्थित गति नहीं है तथा घ॒र्षण 
नहीं है। » तथा 8 के बीच क्रिया-प्रतिक्रिया बल भी 200 ( हैं। जब विभाजक दीवार को हटा लेते हैं, तब गतिज 


घर्षण कार्य करने लगता है । 


200 -(]50 » 0.5) 
2) + 3 का त्वरण < हक ,७छआ - ]],87 5“ 


# पर घर्षण - 0,5 » 50 57.5 

200 - 7.8 - 70, > 5 .8 

#,, 5 .3 » 0* (; गति के विपरीत 

[,,> .3 » 0? ५; गति की दिशा में 

(9) गुटके तथा ट्रॉली के बीच समुपस्थित सापेक्ष गति का विरोध करने के लिए संभावित अधिकतम घर्षण बल 5 50 
५ 0,.]8 5 27 ५ जो कि ट्रॉली के साथ गुटके को त्वरित करने के लिए आवश्यक घर्षण बल 5 5 » 0.5 < 7.5 [९ 

से अधिक है। जब ट्रॉली एकसमान वेग से गति करती है तब गुटके पर कोई घर्ष्नण बल कार्य नहीं करता । 

(0) त्वरित प्रेक्षक (अजड॒त्वीय) के लिए प्रेक्षक के सापेक्ष गुटके को विराम में रखें तो घर्षण बल का विरोध समान 
परिमाण के छद॒म बल द्वारा किया जाता है। जब ट्रॉली एकसमान वेग से गति करती है, तब न तो कोई घर्षण बल 
होता है और न ही गतिशील प्रेक्षक (जड़त्वीय) के लिए कोई छद्म बल होता है । 

घर्षण के कारण संदूक का त्वरण 5॥6 ८ 0,.5 » 0 5 .5 ॥0 82 । परंतु ट्रक का त्वरण अधिक है। ट्रक के सपिक्ष 

संदूक का त्वरण 0.5 77 5 है और यह ट्रक के पिछले भाग कौ ओर निर्दिष्ट है | संदूक द्वारा ट्रक से नीचे गिरने में लिया 


पा बे ित हि ] 
समय - ड़ 5 ४४0 8 ! इतने समय में ट्रक द्वार चली गई दूरी >> 22»20520॥ | 


02% ४780 /0/07//72//0022:2:/753%/0 22200: 96% 60/५//॥7 (॥/60/॥/%0/22%0॥5:2/:2%9 %४ 0708 2,04॥00% ५0. बाण लजापफप्यगाक गाए एप एफ उ्क्ष फट ट अपर ख्ख्््श्िुु्््य्््ये्््ख्ऱ्श्खश्ु्ः्लखःःडऱर जज कर राि़्ु्कब्य्य्य्प्थ््श़्््ः्शष्ंःटख्ि्य्ालय़्खज्जलनन्‍्र्ःशणशछख्‌उ् पट) 


भौतिकी तिकी 
४%8///0562[00226504/॥702%02/७:१//४४५))..८८ 





5.37 


8.38 


5,39 


8.40 


5.3 
6.2 


6.3 


8.5 


6.6 


6.7 
6.8 


6.9 
6.40 


6,3] 
6.42 
5.43 


सिक्के को रिकार्ड के साथ परिक्रमण करने के लिए, घर्षण बल आवश्यक अभिकेंद्री बल प्रदान करने के लिए पर्याप्त 





होना चाहिए, अर्थात +- ६ ॥/#॥78 | अब 0570७, यहाँ ७-८ पा रिकार्ड की कोणीय आवृत्ति है | दिए गए ॥ तथा ७ 
7 
के लिए, शर्त है 7< ॥६ / ७१ यह शर्त पास वाले सिक्‍के (केंद्र से 4 ०ग दूरी वाले) द्वाग संतुष्ट होती है । 


उच्चतम बिंदु पर, ।४ + 7.४८ फ्' जहाँ ४ मोटर साइकिल सवार पर चेम्बर की छत द्वारा लगाया गया अभिलंब बल 


(अधोमुखी) है। उच्चतम बिंदु पर 7ए- 0 के तदनुरूपी न्यूनतम संभव चाल है । 
न्यूताम रिध् 25%]0 <6 7 5 


दीवार द्वारा व्यक्षित पर क्षेतिज बल !ए आवश्यक अभिकेंद्र बल प्रदान करता है : !४- 777२७०१ । घर्षण बल /(ऊर्ध्वाधर 
उपरिमुखी) भार #क्ष का विरोध करता है । वह व्यक्ति दीवार से फर्श को हटाने के पश्चात्‌ भी चिपका रह सकता है 


यदि 7 5< ॥7ऐ हो, अर्थात्‌ शत < ॥777२ 60% बेलन के घूर्णन की न्यूनतम कोणीय चाल ० बह फि 5987 
उस स्थिति में मनके के बल निर्देशक आरेख पर विचार कौजिए जबकि वृत्ताकार तार के केंद्र से मनके को जोड़ने वाला 
त्रिज्य सदिश ऊर्ध्वाधर अधोमुखी दिशा से # कोण बनाता है। इस स्थिति में ॥॥४ 5 १४ ००७ 9 तथा शाउर आ। 6 ७१ - 
९ ७॥१ 9 । इन समीकरणों से हमें प्राप्त होता है ०03 6 ५/7२७१। चूंकि ००४ 8 | <] वह मनका ७४ ,्रछ्न के लिए 


] 
अपने निम्नतम बिंदु पर रहता है | ७ - र्डि के लिए ००७ 985 हे अर्थात्‌ 895 60" | 


अध्याय 6 
(०) धनात्मक (0) ऋणात्मक (0 ऋणात्मक (0) धनात्मक (८) ऋणात्मक 
(8) 882 3; (9)-247 7; (0 635 7; (9) 638 7 
किसी पिंड पर नेट बल द्वारा किया गया कार्य इसकी गतिज ऊर्जा में परिवर्तन के बराबर होता है । 
) >> ५, 0 (0) #< 6, <> 8:- ५, 
[क्‍] -०<<०;५ (५) -०/42 <<- 8/2, ४/2 <<79/2:-५, 
(७) रॉकेट; (9) एक संरक्षी बल के तहत किसी पथ पर चलने में किया गया कार्य पिंड की स्थितिज ऊर्जा में परिवर्तन 
का ऋणात्मक होता है | पिंड जब अपनी कक्षा में एक चक्र पूर्ण करता है तो उसकी स्थितिज ऊर्जा में कोई परिवर्तन 
नहीं होता; (0) गतिज ऊर्जा में वृद्धि होती है जबकि स्थितिज ऊर्जा घटती है, तथा इन दोनों ऊर्जाओं का योग, घर्षण के 
विरुद्ध ऊर्जा क्षय के कारण, घट जाता है ; (8) दूसरे प्रकरण में । 


2) कम हो जाती है; (90) गठिज ऊर्जा ; (०0 बाह्य बल; (१) कुल रैखिक संबेग, तथा कुल ऊर्जा भी (यदि दो पिंडों 
का निकाय वियुक्त है) । 


(७) ७ ; (0) 7" ; (0 7 ; (0) 7? (प्रायः सही परतु सदैव नहीं, क्‍यों ?) । 

(8) नहीं; (9) हाँ; (०) किसी अप्रत्यास्थ संघट्ट के समय रैखिक संवेग संरक्षित रहता है, गतिज ऊर्जा संघट्ट समाप्त होने 
के पश्चात भी संरक्षित नहीं रहती; (0) प्रत्यास्थ । 

(॥) ६ 

(॥) ६१? 

]20 

इलेक्ट्रीन अपेक्षाकृत अधिक तीत्र है, ७./०, 5 3.5 

प्रत्येक आधे में 0.082 0 ;- 0.63 7 


अभ्यास तथा अतिरिक्त अभ्यासों के उत्तर 





6.5 
6.46 
6.47 
6.48 
8.49 


8.20 
6.24 
6.22 
6,28 
6.24 
6.25 


8.26 
68.27 
6.28 


6.29 


है 


7.2 
7,3 


7.6 
7.8 


7.9 


7.70 
7.47 


7.72 
7,43 


233) 
८४/2६/4087 
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॥5३४८2४ ४४६: (१४६८२॥॥ 


हाँ, (अणु + दीवार) निकाय का संवेग संरक्षित है । दीवार का प्रतिक्षेप संवेग इस प्रकार है कि, दीवार का संबेग + बाहर 
जाने वाले अणु का संवेग > आने वाले अणु का संवेग । यहाँ यह माना गया है कि दीवार आरंभ में विराम अवस्था में 
है। तथापि, दीवार का अत्यधिक द्रव्यमान होने के कारण प्रतिक्षेप संवेग इसमें नगण्य वेग उत्पन्न कर पाता है | चूंकि यहाँ 
गतिज ऊर्जा भी संरक्षित रहती है, अतः संघट्ठ प्रत्यास्थ है । 


43,67प्म़ 

(॥] 

यह अपना समस्त संवेग मेज पर रखी गेंद को स्थानांतरित कर देता है तथा जरा भी ऊपर नहीं उठता । 
5,387 

27 ।ए7 ॥7 (चाल 'में कोई परिवर्तन नहीं) 

500 


(2) 775 0 4 ०८ (0) ६८ 0.6 ७ //2 (0) 7 - 4,5 ए४फ़/ 
(8) 49000 7 (9) 6.45 4 0:3 पट 


(8) 200 77? [9) 4 7 » 4 7 विमा के किसी बड़े घर की छत से तुलनीय । 
2].2 ०००9, 28,507 


नहीं, अधिक ढालू समतल पर पत्थर शीघ्र तली तक पहुँचता है । हाँ, वे एक ही चाल ० से नीचे पहुँचेंगे । 
[779४7 5 (॥ /2) 7772] 


७० ४८८ १4.] 7 57, (, 52 ./2 5, ६52 .2 5 

0.25 

दोनों प्रकरणों के लिए 8.82 0 

आरंभ में बच्चा ट्रॉली को कुछ आवेग प्रदान करता है तथा फिर ट्रॉली के नए वेग के सापेक्ष 4 गा 5? के नियत सापेक्ष 
वेग से दौड़ता है । बाहर स्थित किसी प्रेक्षक के लिए संबेग संरक्षण नियम लागू कीजिए | 0,36 7 57, 25,9 ॥ 
(») को छोड़कर सभी असंभव हैं । 


अध्याय 7 
प्रत्येक का ज्यामितीय केंद्र । नहीं, द्रव्यमान केंद्र वस्तु के बाहर स्थित हो सकता है जैसा कि किसी छल्ले, खोखले गोले, 
खोखले सिलिंडर, खोखले घन आदि प्रकरणों में होता है । 
पर तथा 0 नाभिकों को मिलाने वाली रेखा पर प्र सिरे से .24/ दूरी पर अवस्थित । 
चूंकि निकाय पर कोई बाह्य बल कार्यरत नहीं है ; अतः (ट्रॉली + बच्चा) निकाय के द्रव्यमान-केंद्र की चाल अपरिवर्तित 
(७ के बराबर) रहती है । ट्रॉली को दौडाए रखने में जो बल सम्मिलित हैं वे सभी इस निकाय के आंतरिक बल हैं । 
५ 5 >क,,- ए7,, ६, + ४०, ० 270,, 4, + 47, - १८५०, 
72९07 
अगले पहिए पर 3675 (५, पिछले पहिए पर 845 [ए 
(2) (7/8) १४॥९ [0) (3/2) शारः 
गोला 
गतिज ऊर्जा -3]25 ० ; कोणीय संवेग - 62.5 उ ४७ 
(४७) 00 चक्‍करए/मिनट (कोणीय संबेग संरक्षण नियम उपयोग कौजिए) | 
(0) नई गतिज ऊर्जा घूर्णन की प्रारंभिक गतिज ऊर्जा की 2.5 गुनी है । बच्चा अपनी आंतरिक ऊर्जा का उपयोग अपनी 
घूर्णी गतिज ऊर्जा में वृद्धि करने के लिए करता है । 





प.]4 
प.5 


7.36 
7.47 
7,.48 
7.39 
7,20 
7.2 


722 
728 


7.24 
7.28 


7.28 


7.29 


7.30 


छा 


' 8.7. 


258* |! व0 0 98? 

36 त्फ 

मूल डिस्क के केन्द्र से ६/6 पर कटे भाग के केन्द्र के सामने। 
66.0 6 


(४) हाँ; (9) हाँ, (0. कम आनति वाले समतल पर ('.'8 0० 7 0) 
कप 

6.75%]0290 87 

(9) 38.8 77 (0) 8.0 5 

तनाव > 98 ऐप, ॥४, 5 245 [प, । 5 47 ऐप 


(9) 59 767/पा7॥, (0) नहीं, गतिज ऊर्जा में वृद्धि होती है जो व्यक्ति द्वारा किए गए कार्य से आती है। 

0,625 780 87 । 

(७) कोणीय संबेग संरक्षण द्वारा, उभयनिष्ठ कोणीय चाल ७ ८ [7, ७, + 7, ७,)/(, + 7.) 

(0) दोनों डिस्कों के बीच घर्षणीय संपर्क के कारण ही ये दोनों डिस्क किसी उभयनिष्ठ कोणीय चाल ७ पर आकर घूमती 
हैं, और इसी घर्षण में ऊर्जा क्षय के कारण हानि होती है । तथापि, चूँकि घर्षणीय बल आधघूर्ण निकाय के लिए आंतरिक 
है, अतः कोणीय संवेग अपरिवर्तित रहता है । 

& का वेग < ७7२ ततीर की गति की दिशा में ; 8 का वेग 5 ७7२ तीर की गति की विपरीत दिशा में ; ७ का 
वेग - 0७7२/2 'तीर की गति की दिशा में | घर्षणहीन समतल पर डिस्क नहीं लुढ़केगी । 

(७) 8 पर घर्षण बल छ के बेग का विग्ेध करता है । अत: घर्षण बल तथा तीर कौ दिशा समान है । घर्षण बल आधघूर्ण 
के कार्य करने की दिशा इस प्रकार है कि यह कोणीय गति का विग्ेध करता है | ७, तथा < दोनों ही कागज के पृष्ठ 
के अभिलंबवत्‌ कार्य करते हैं, इनमें ७, कागज के पृष्ठ के अंतर्मुखी तथा 4 कागज के पृष्ठ के बहिर्मुखी हैं । 


(0) घर्षण बल संपर्क-बिंदु छ के वेग को घटा देता है । जब यह वेग शून्य होता है तो डिस्क की लोटन गति आदर्श 
सुनिश्चित हो जाती है | एक बार ऐसा हो जाने पर घ॒र्षण बल शून्य हो जाता है । 


घर्षण बल द्रव्यमान-केंद्र को उसके आरंभिक शून्य वेग से त्वरित करता है । घर्षण-बल आधघूर्ण आरंभिक कोणीय चाल 
७, में मंदन उत्पन्न करता है । गति कौ सप्रीकरण हैं : ॥, एथ्ध 5776 तथा ॥, एश्वा२०- 7 ०, जिनसे प्राप्त होता हे 
०+ (( ४४ ०८ ०७, - !(, 7.9२ (/7 ॥ लुढ़कना तब आरंभ होता है जब ० -7२० । किसी छल्ले के लिए, 75 ४९ तथा 


] 
(८ ०,/२/2 ॥, 9 पर छल्ले का लुढ़कना आरंभ होता है । किसी डिस्क के लिए, 7- दर * तथा (5 7२०७,/३ ॥, 4 


पर डिस्क का लुढ़कना आरंभ होता है । इस प्रकार समान २ तथा ७, के लिए छल्ले की अपेक्षा डिस्क पहले लुढ़कना 
आरंभ कर देती है । 


२८ 0 ठग, ७, + 0 % 780 87, /, 5 0.2 के लिए वास्तविक समयों के मान ज्ञात किए जा सकते हैं । 
(8) 6,4 ९ (9) शून्य (0) 37" (सन्निकटत;) 


अध्याय 8 
(9) नहीं 
(0) हाँ, यदि अंतरिक्ष यान का आकार उसके लिए इतना अधिक हो कि वह 8 के परिवर्तन का संसूचण कर सके । 


(० ज्वारीय प्रभाव दूरी के घन के व्युत्क्रमानुपाती होता है और इस अर्थ में यह उन बलों से भिन्‍न॑ है जो दूरी के वर्ग 
के व्युत्क्रमानुपाती होते हैं | 


अभ्यास तथा अतिरिक्‍त अभ्यासों के उत्तर 


20395 





8.2 
8.3 
8.5 
8.6 
8.7 


8.8 
8,9 


(७) घटता है (7) घुटता है (०) पिंड का द्रव्यमान (0) अधिक 

0.63 घटक से छोटा। 

8,584 »>६ 08 एट78 

(७) गतिज ऊर्जा (७) कम 

(४) नहीं, (9) नहीं, (०0 नहीं, (0) हाँ 

(पलायन वेग पिंड के द्र॒व्यमान तथा प्रक्षेपण की दिशा पर निर्भर नहीं करता | यह उस बिंदु के गुरुत्वीय विभव पर निर्भर 


करता है जिससे पिंड का प्रक्षेपण किया गया है । चूँकि यह विभव (अल्पत:) उस बिंदु के अक्षांश तथा ऊँचाई पर निर्भर 
करता है, अतः पलायन वेग (चाल) भी (अल्पतः) इन्हीं कारकों पर निर्भर करता है |) 


घूमते हुए पिंड की कक्षा में कोणीय संवेग तथा कुल ऊर्जा को छोड़कर शेष सभी राशियों में परिवर्तन होता हे । 
(0), (0) तथा [0) 


8.0 तथा 8.7 इन दोनों प्रश्नों के लिए रचनाएँ करिए । अर्धगोले को पूर करके गोला बनाइए | 


8.42 
8,4.3 
8.44: 
8.45 
8.46 
8.47 
8.]8 
8.49 
8.20 


8.2 व 
8.22 


8.23 


8,24 
8.25 


? तथा (८ दोनों पर, विभव नियत है तथा इसलिए तीत्रता - 0 । अत: (०) और (८) सही हैं | 
2.69» 00 पा 

2.0» 02 [६४ 

],.43 % ]0!/2 शा 

28 

25 

पृथ्वी के केंद्र से 8.0 ** 0९ ए दूरी पर 

3].7पा 7! 

5.9» ]0५९0 

2,6 % ]0" 7 8? 


“0, 2.7 » 08 उ ॥४7; माध्य बिंदु पर रखा कोई पिंड किसी अस्थायी संतुलन में है। 


-9.4 ५ 0%90 ७67 


ए _2.3 3 07: 92, ७थ२० ,] ५ 0057 94% यहाँ ७ घूर्णन की कोणीय चाल है । इस प्रकार तारे के घूर्णी 


फ्रेम में, इसके विषुवत्‌ वृत्त पर बहिर्मुखी अपकेंद्री बल की तुलना में अंतर्मुखी बल कहीं अधिक है। अतः पिंड चिपका 
रहेगा (तथा अपकेंद्र बल के कारण उड़ेगा नहीं) | ध्यान दीजिए, यदि घूर्णणन की कोणीय चाल 2000 गुनी बढ़ जाती 
है, तो पिंड उड़ जाएगा। 

3%]07 7 

495]पा 


भाग-3 (अनुच्छेद (2-35) 
५-५ «» शर्तों, कुछ अपवादों और युक्तियुक्त निर्बंधन के अधीन) 
दबाश प्रदत्त 


मूल अधिकार 


समता का अधिकार 

० विधि के समक्ष एवं विधियों के समान संरक्षण; 

० धर्म, मूलवंश, जाति, लिंग या जन्मस्थान के आंधार पर; 

» लोक नियोजन के विषय में; 

० अस्पश्यता और उपाधियों का अंत। 

स्वातंत्रय -अधिकार 

०» अभिव्यक्ति, सम्मेलन, संघ, संचरण, निवास और वृत्ति का स्वातंत्रय; 

० अपरधों के लिए दोष सिद्धि के संबंध में संरक्षण; 

०» प्राण और देहिक स्वतंत्रता का संरक्षण; 

० छ; से चोदह वर्ष की आयु के बच्चों को निःशुल्क एवं अनिवार्य शिक्षा; 

* कुछ दशाओं में गिरफ्तारी और निरोध से संरक्षण। 

शोषण के विरुद्ध अधिकार 

० प्रानव के दुर्व्यापार और बलात श्रम का प्रतिषेध; 

० परिसंकटयय कार्यों में बालकों के नियोजन का प्रतिषेध। 

धर्म की स्वतंत्रता का अधिकार 

* अंतःकरण की ओर धर्म के अबाध रूप से मानने, आचरण और प्रचार की स्वतंत्रता; 

० धार्मिक कार्यों के प्रबंध की स्वतंत्रता! 

* किसी विशिष्ट धर्म की अभिवृद्धि के लिए करों के संदाय के संबंध में स्वतंत्रता; 

* राज्य निधि से पूर्णतः पोषित शिक्षा संस्थाओं में धार्मिक शिक्षा या धार्मिक उपासना में 
उपस्थित होने के संबंध में स्वतंत्रता। 

संस्कृति और शिक्षा संबंधी अधिकार 

* अल्पसंख्यक-वा्गों को अपनी भाषा, लिपि या संस्कृति विषयक हितों का संरक्षण; 

* अल्पसंख्यक-वर्गों दूवारा अपनी शिक्षा संस्थाओं का स्थापन और प्रशासन। 

सांविधानिक उपचारों का अधिकार 


० उच्चतम न्यायालय एवं उच्च न्यायालय के निर्देश या आदेश या रिट दवाग प्रदत्त 
अधिकारों को प्रवर्तित कराने का उपचार। 


॥॥ 
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